DU AN TACH PE HSG TOAN 7

CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Sir dung tinh chat liiy thira

Dang 4: Tim an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chta dau gia trj tuyét doi

Dang 6: Sir dung cong thirc tinh tong c¢6 quy luat

Dang 7: Tong céac biéu thirc khéng 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: St dung phuong phap chin dé tim 4n

Dang 10: Tim an véi di€u ki¢n nguyén

Dang 1. Tim x thong thuwong

A. Tric nghiém (néu co)

Cau 1.

Cau 2.

(HSG 7 huyén Lang Giang, tinh Bic Giang 2022 - 2023)
Cho, /? —%x :% . Can bac hai s6 hoc cua x béng:

Al B. 2 .2
9 -3 81

Loi giai

Can bac hai s6 hoc cia x bang E

(HSG 7 huyén Luc Nam 2020 - 2021)

Tim x biét: 24+ x=—2
3 9 7

A. ﬂ B. i C. —
49 7

o | —

15
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Cau 3.

Cau 5.

7 34

9" 21
34 -7

T 29

102

T 49

(HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)
Néu +/2x+1=35 thi gia tri ctia 2x° bang

X

A. 12. B. 144. C. 288. D. 50.
Loi giai

Co: V2x+1=5

2x+1=25

x=12

Khi do: 2x* =2.12* =228
(HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)

Gia tri x théa méin xz.(x19 —2)—()621 —3x? +4)

(x—2)(x—3) la

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.
Loi giai

Chon C

xz.(x19 —2)—(x21 —3x’ +4) = (x—2)(x—3)

X =2xt = x4 3x° —4=(x-2)(x-3)

x’ —4:(x—2)(x—3)

X’ —4=x*-2x-3x+6

5x=10
x=2
Vay x=2.
(HSG 7 huyén Son Pong 2022 - 2023)
Gia tri x thoa man i+_—7)c: _E la
3 9 7
A Dt B % c. % p. ¥
189 49 49 154

Loi giai
Chen B
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4 -7 2
—+—x=|—=
39 ‘7‘
4 -7 2
—+—x==
397 7

-7 2 4 6 28 22
977 3 21 21 21
2 -7 229 66
2109 217 49
Cau 6. (HSG 7 huyén Son Dong 2022 - 2023)
Néu Vx+3 =3 (véi x>-3) thi —2x>+1 bing
A. 1. B. -71. C. 73.

Loi giai

Chon B
Vi Vx+3=3nén x+3=9 hay x =6 (thod man)
Do d6: —2x* +1=-2.6"+1=-71.
Cau7. (HSG 7 huyén Lam Thao 2022 - 2023)
Cho s6 hitu ti x thoa min (x+1)3 =125 gid tri cia +/x 1a
A. 16. B. 2. C. 8.
Loi giai
Chon B

Taco (x+1) =125=>x+1=5=>x=4

Véi x=4=Jx=/4=2
Cau8. (HSG 7 huyén Téan Yén 2022 - 2023)
Tim x, biét: z+_—5,x:_g
3 7 7
A —-100

iy B2 C.
147 — 3

Alw

Loi giai

B. Ty luan
Caul. (HSG 7 huyén Anh Son 2022 - 2023)

D.
15

4.
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. 2 6 1 2
Tim x biét; —+—:x=—.
7 7 21

Loi giai

N R RN R o N
\®)
p—
<

Cau2. (HSG 7 huyén D6 Lwong 2022 - 2023)
Tim x thod man. 2x = %x +25%.
Loi giai
Taco: 2x = %x+25%

25

100

3

2"

3 —
3]
1
2"

1
4
xX=—.

1
Vay x=—.
ay 5
Cau3. (HSG 7 huyén Tan Ki 2022 —2023)
Tim x biét rang: 2+l:x =-3.
4 4

Loi giai
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Ciu 4. (HSG 7 huyén Ung Hoa 2022 - 2023).

Cau 5.

1,123
4 4 4
1 -15
—Xx=—
4 4

1 -15
X=—I—

4" 4

1 —4
X=——

471

_-l

15

-1

Viy x=—.
Y X =12

Tim x, biét: —1§+x :£=21.
5 13 6

S
5 136

8 12 13
Sl ——tx i —=—
( 5 j 13 6

8 13 12
> ——+x|=——
( 5 j 6 13

:>—§+x=2
5
:x=2+§
5
18

=>X=—.
5

18
Vay x =—
ay 5

(HSG 7 huyén Lién Trudng 2022 -

Tim x, biét: 311(2x—1)=2.
2 22

Loi giai

2023).

Loi gidi
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—

4:2

X =

3
7
X=—
3
Vay x /
ay x=—.
Y X=3
Ciu 6. (HSG 7 thanh ph6 SAm Son, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
. . 6 5
Tim x biét: —+—:x=—.
11 11 22
Loi giai

-12
Vay x=—.
ay 5

Cau7. (HSG 7 thanh phé Chi Linh 2022 - 2023)

Tim x, biét D i—x = 15, St 2
" /g 28 13

Loi giai
s _ o (1_1
13 (42 28 13

11 5 15 11
_— x:__—|—_
13 42 28 13
15 5
-+
28 42
__5
12
Vay x —i
VAT

Cau 8. (HSG 7 huyén Nghia Pan, tinh Ngh¢ An 2022 - 2023)
-1

Tim x biét: _—8+ _—7—x = .
13 2

5

Loi giai
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Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

-7 3
—_—— X =—
5 26

(HSG 7 huyén Qudc Oai, Ha N§i 2022 - 2023)

Tim x biét: (0,4x—2)—(1,5x+1)—(-4x-0,8)=3,6.
Loi gidi

(0,4x-2)—(1,5x+1)—(~4x—0,8)=3,6

0,4x—2—1,5x—1+4x+0,8=3,6

x(0,4-1,5+4)=3,6+2+1-0,8

2,9x=5,8
x=2
Vay x=2.

(D& 66 - HSG 7 huyén Thai Thuy, 2022 - 2023)
Tim x, biét: %_l x—l =l—l.
5 3 2) 2 4

Loi giai:

(HSG 7 huyén Ba Thuée, THCS thi tran Canh Nang - 2022 - 2023)

Tim x, biét:
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Cau 12.

Cau 13.

a) (x—2034).5=-105 b) Jx-

Loi giai:

a)(x—2034).5=-105
x—2034=(-105):5
x—2034=-21
x=-21+2034
x=2013
Vay x=2013.

35

b) Lx—>=2
27 4 8

11
8 2

f—

E
4

—

1
Vay x=—.

(HSG 7 huyén Thai Thuy 2021 - 2022)

Tim x biét —1—5x+i:_l
12 2
Loi giai
15 3 1
AL
12 4 2
5 3 1
4 4 2
5 5
—X=—
4 4
55
X=—.—
4 4
Vay x=1
(HSG 7 huyén Y Yén 2021 - 2022)
Tim x biét X 3_x_£ =Z—lx
2 5 5 5 10
Loi gidi

x 3x 7 7 13

Alw

o |
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Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

x=-2

Vay x=-2.

(HSG 7 huyén Triéu Son, tinh Thanh Héa 2021 - 2022)

Tim x, biét: i(1—3)5) =lx_l
11 5 2
Loi gidi

Ta co: i(1—3x)=—x—l
11 2

(HSG 7 huyén Tan Ky 2021 - 2022)

Timx,bié't:g+l;x=§
3 3 6
Loi giai
2 1 5
—t—ix=—
3 3 6
1 5 2
—iXx=——=
3 6 3
1 1
& —ix=—
3 6
x=2.
Vay x=2

(HSG 7 huyén Cira Lo, Nghé An 2020 - 2021)
Tim x biét: %Jrgx:_—l.
5 5 4

Loi giai

2 3
S+ix=—
5 5
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Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

(HSG 7 huyén Bat X4t 2021 - 2022)

Tim x biét: 2(x—1)-3(2x+2)-4(2x+3) =16
Loi gidi

2(x-1)-3(2x+2)—4(2x+3) =16

2x—2-6x-6-8x—12=16

~12x=36

x=-3

Vay x=-3

(HSG 7 huyén B4 Thuéc 2021 - 2022)

Tim x biét: —§+l.-x=—3
4 4

Loi giai

1
Vay x=——.

ay 5
(HSG 7 huyén Pic The 2021 - 2022)
Tim x, biét %:3x:l

Loi giai
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Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

x=9
Vay x=9.

(HSG 7 huyén Thuéng Tin 2018 - 2019)

Tim x biét: 23x— 1 4 =0
27 9

23x—(i—ij=0
27 9

(HSG 7 huyén 2018 - 2019)

Tim x biét: 3(x—2)+§:4.

3(x-z)+§=4.

Loi giai

Loi giai

(HSG 7 trwong Lé Hong Phong 2018 - 2019)
Tim x, y biét: x—y=xy=x:y(y¢0).

Taco: x—y=xy nén x=xy+y=y(x+1)=>x:y=x+1.

Loi giai

Ma x—y=x:y,dodo: x+l=x-y = y=-1.

1

Do do: x+1=—x:>x+x=—1:>x:—5.

1
Viy x=——; y=-1.
ay > y

(HSG 7 huyén Phu Cit 2017 - 2018)

Tim hai s6 x va ysaocho x+y=xy=x:y (»#0)
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Loi giai
Tu x+y=xy :xzxy—y:y(x—l) —x:y=x-1

Talaico: x:y=x+y =>x+y=x-1=>y=-1

1
>x=xy—y=—x+1 :>x:5

Vay hai s6 can tim 13 x:%; y=-1.

Cau 24. (HSG 7 truong THCS Hung Vii 2018 - 2019)

Tim x, biét

-2 5(3 4 j 7
a) —+=—| ———x |=——
5 3\2 15 6

Loi giai

-2 53 54 7
a —+————.—x=——

5 32 315 6
-2 5 4 -7
—+——x=—

5 29 6

4 -7 (-2 5
9 6 5 2
4  -49
—_ X =—

9 15
49

15 9
147

20

147
Vay x=—.

ay 20
b)lx—l+§x—2——x—1=5
12 S os (c1m2m)
4 3 8
lx=9
24
x=9:l

24

216
X=—"

7

216
Vay x=—.
ay 7
Cau 25. (HSG 7 huyén, tinh, trwong ............... 2017 - 2018)
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Tim x biét: ll+l:x:—4
55

Loi giai

Ciu 26. (HSG 7 huyén Mé Cay 2017- 2018)

Tim x biét: %:2)::—_

l:2x:—l
2 3
1 1
—_X=——
4 3
4
xX=——
3
4
Vay x=——.
ay 3

1
3

Loi giai

Cau 27. (HSG 7 huyén Song Lo, 2017 - 2018)

Cau 28.

Tim x biét: L:zolsx =¥
2016

2016
1

2015x =

2015
-1

X =
2016.2015

1

2015
1

x=-2016

2015 2016.2015

Vay x=-2016

(HSG 7 trwong THCS Nguyén Chich, huyén Pong Son, 2017 - 2018)

Tim x biét: —

15 3
12

6

—Xt—=—x——
7

5

1

2015

1
2

Loi gidi

Loi giai
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6 5\ 13
-+ x=—
(5 4) 14

49 13

—_—X=—

20 14
130

X =—
343

Vay x=—
i 343

Cau 29. (HSG 7 huyén 2017 - 2018)
Tim x biét: ll+l:x:—4
55

Loi giai

Cau30. (HSG 7 huyén Quéc Oai 2016 - 2017)
Tim x, bidt: 2x—+ =851
5772

Loi giai

Cau 31. (HSG 7 huyén Thanh Tri 2021 - 2022)
10 5
Tim x biét: 3”3#~x=—9.
27° .2

Loi giai
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Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

0, 5.5 39(11+5
Tacg 3114975 ( ):3

27°.2% 3°.2¢
Theo baitacd 3.x=-9
:>x:(—9):3:—3.

Loi giai

Vay x=-3.
(HSG 7 huyén Hoa Binh 2016 - 2017)
Tim x,biét:l—x:§:2
2 5
l—)c:§:2
2 5
x:ézl—2
5 2
3 -3
Xi—=—
5 2
33
X=—==
25
9
xX=——
10
9
Vay x=——
ay 10

(HSG 7 huyén Anh Son - 2016 - 2017)

Tim x, biét: 3(x—2)—|—§:4

3@—a+§=4

:bﬂx—@:4—§

:3(x_2)=§

=>x—2=é
5

:>x:3l
5

1
Vay x=3—
ay 5

(HSG 7 huyén 2015 - 2016)
15 3 6 1

Tim x,biét: ——x+==—x——
12 7 5 2

Loi giai

Loi giai
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15 3 6 1
__x_|__:_x__
12 7 5 2
6 5 3 1
=>—X+—Xx=—+4+—
4 7 2
6 5 13 49 13 130
= |-t Xx=—=—x=—=>x=—
5 4 14 20 14 343
130
Va =—
VT34

Cau 35. (HSG 7 huyén Thai Thuy- 2015 - 2016)
1

Tim x,biét: l:2x:__
2 3

Ciu 36. (HSG 7 trwong An Tuwong Pong 2014 - 2015)

Tim x, biét:
2 29
a) — + X=—
5 60
b) [—x 06] 32 1
5
Loi giai
3 2 29
a) —+—x=—
4 5 60
2 29 3
_x —_—— —
5 60 4
__42__2
15 5 3
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Cau 37.

Cau 38.

Cau 39. (HSG 7 huyén Tam Dwong 2022 - 2023)

12
Vay x=—.
ay 7

(HSG 7 huyén Thanh Mién 2022 - 2023)

14
Vay x=—.
ay 3

(HSG 7 thanh phé Thanh Héa 2022 - 2023)

Tim x, biét: (lx—1j+(§x—2)—(éx+5j=3,5
4 6 8
(lx—lj+(§x—2j—(§x+5j=3,5
4 6 8

(%x+—x——xj—(l+2+5)=3,5
x(l+§—§j:3,5+8

4 6 8

17 _23

24 2
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Cau 40.

, _ i+o,2—0,375
Tim » biét x——= = 91115 3 .
= - +2.(-0,2)
16 22 2
Loi giai
5 151+0,2—0,375
x——:
309 15,3 o)
16 22 2
5. 23
. —2_ 11 20 8
39 15 6
16 22 10
5.2 3
c_2__ 11 20 8
3 35 2 3
— ()
2 11 20 8
2 2
X——=—
3 3
4
xX=—
3
Vay x=—

(Bé thi thir Thanh Mién 2022 - 2023)
3 (47 2 3

Tim , biét; ——| ——2.x |.—=—.

5 15 10

20
Loi giai

47 2 3
—2x|—=—
20 15 10
:>2x=i:>x=L
20

Vay x=—

Dang 2: Pwa vé dang tich bang 0

A. Tric nghiém

Cau 1.

(HSG 7 huyén Thanh Thiy, tinh Phi Tho 2021 - 2022)
86 cac gid tri ciia ¥ dé (x—4)(x* +16)(x* ~16)(x+1)=0 la
A.3 B. 4 C.5

Loi gidi

D. 6
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Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Taco: (x—4)(x* +16)(x* -16)(x+1)=0

do x> +16>0 v6imoi ¥ nén x—4=0 hodc x> —16=0 hodc x+1=0

suy ra x=4,x=—4,x=-1
Vay ¢6 3 gid tri ¥ thoa man dé bai.
(HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)
Tong cac gia tri ciia X théa méan (x+1)(x* + 4)(x2 _1) =0.
A. 0. B. -1. C. 1.
Loi giai

(x+1)(x* +4)(x* ~1)=0
Suyra x+1=0 hodc x> —-1=0 (vi x> +4=0)
= x=-1 hodc x==%1
Vay x =1 hodac x=-1
Téng cac gia tri cua X 1a 1+ (—1) =0.
(HSG 7 huyén Lam Thao 2022 - 2023)
S6 cac gia tri nguyén ctia » thoa min (2x—1)6 2 (2)(—1)8 la
A. 1. B.2. C.3.

Loi gidi
Tacs (2x-1)° =(2x-1)' = (26-1)"[1=(2x=1)" |0
= (2x-1)° =0 hogc 1-(2x~1)° =0
+) THI: (2x-1)° =0
2x—1=0

X=—

2
+) TH2: 1-(2x-1)" =0
(2x-1)" =1

= 2x—-1=1 hodc 2x—-1=-1
= x=1 hodac x=0

Suy ra ¢6 2 gia tri x nguyén thdéa man.
(HSG 7 huyén Tam Nong 2022 - 2023)

S cac gia tri ctia thoa man dang thirc sau ( x— 2)2024 _ (x 3 2)2020 I

A. 4. B. 3. C. ).
Loi giai

(x_2)2024 _ (x_ 2’)2020 — (x_ 2)2024 _( _2)2020 0

Trang 19/47



DU AN TACH PE HSG TOAN 7

= (x=2)""| (x-2)'-1]=0
= (x=2)""" =0 hodc (x~2)'~1=0

THI: (x-2

) =0=>x-2=0=>x=2

TH2: (x-2)' ~1=0=(x-2)' =1=>x-2=#I
Véi x-2=1=x=3
Voi x-2=-1=>x=1
Do d6 x e {1;2;3}
Vay sb céc gid tri ctia théa man dang thirc (x—2) 20 =(x —2)2020 1a 3.
Ciau5. (HSG 7 Dé khao sat lan 3, 2022 - 2023)
Téng céc s x thoa man (x* —1)(x* -2)...(x* —2021)=0 I
A. 1. B. 0. C. 2020. D. 2021.
Loi giai
Tacod: x> —a=0 (a>0) — x=+/a hodc x=—Ja
(x* =1)(x* —2)...(x* =2021) = 0 la tich ctia cac biéu thirc dang x* —a =0 (a > 0)
Nén cac gia tri cua x tim dugc d6i moét 1a cac s6 ddi cta nhau.
Tong cac s6 x thoa man (x2 —1)(x2 —2)...(x2 —2021) =01a0.
B. Ty luian
Caul. (HSG 7 huyén Mwong Lat, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
Tim x biét: x> =2023x=0
Loi giai
x*=2023x=0
x(x—2023) =0
Suy ra x =0 hodac x—2023=0
Suy ra x =0 hodc x=2023
Vay x =0 hoac x=2023.
Cau 2. (HSG 7 Hung Ha, Tay Do 2022 - 2023)

Tim s6 nguyén x sao cho: ()c+2)"+1 = (x+ 2)"+11
Loi gidi
( n 2)n+1 (x+ 2)n+11

(x+2 n+l ( )n+11 :0

)
= (x+2)"[1-(x+2)")]=0
)"

= (x+2)" =0hogc 1-(x+2)° =0
= x=-2 hodc x+2=1hodc x+2=-1
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Cau 3.

Vay xe{-2;-1;-3}
(HSG 7 Yén Bai, Yen Binh 2022 - 2023)
Tim x biét: (2x-15) =(2x-15)’

Loi giai

(26-15)" =(2x-15) = (2x-15)" | (2x-15)" -1 | =0

= (2x-15)’ =0 hodc (2x-15)"-1=0.

= 2x-15=0 hoac 2x—-15=1 hodc 2x-15=-1.

1
:>x=?5 hodc x=8 hoac x=7.

Vay x e {1—5;8;7}.
2
(HSG 7 Song L6, Vinh Phic, 2022 - 2023)
Tim x biét: (2x—15)2023 :(2x—15)2021.
Loi gidi
(2x-15)"" = (2x—15)™""

2023

= (2x-15)" = (2x-15)™"
= (2x-15)"" [ (2x-15) =1]=0
= (2x-15)"" =0 hogc (2x—15)"' =1

= 2x—-15=0 hoac 2x—15=1 hoac 2x—-15=-1.

= 2x =15 hoac 2x =16 hoac 2x=14..

:>x:1?5 hodc x=8 hoac x="7..

:xe{E;Sﬂ}.
2
15

Va —:8;7¢.

o refa)
(HSG 7 huyén Anh Son- 2016 - 2017)
Tim x, biét: (2x—1)" = (2x—1)°

Loi gidi

(2x—1)" =(2x—1)
= (2x—1)" |(2x=1)" 1] =0
= (2x—1) =0 hogc (2x—1)* ~1=0

:x:%, x=0 hoac x=1
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Vay x € {%;0;1}.
Cau 6. (HSG 7 huyén Tam Diép 2021 - 2022)
Tim x biét: (x—7)x+1 —(x—7)x+11 =0
Loi giai

x+11

Ta co (x—7)x+1—(x—7) =0

= (x=7)"[1-(x-7)" ] =0
= x—7=0 hoac (x—7)10 =1
= x=7 hoac x—7==1
= x=7 hoac x=8 hodc x=6
Vay x €{8;7;6}
Cau7. (HSG 7 huyén Thudong Tin 2018 - 2019)

Tim x biét:

2) (2x—3)(3x+1):( 8___8 3 M‘“ﬁ-iﬂj.
2017 2018 2019 35%yS 7

b) x* —5x=-6 .

Loi giai

a) (2X—3)(3x+1)=( N +27 3 j.(_34+2—2+1j.
2017 2018 2019 35075 7

,, =34 2 3 —34+14-15+35
Xét —+——=+1= =
35 5 7 35

Thay vao ta c6: (2x—3)(3x+1)=0.

0.

Suy ra: 2x—3=0 hoac 3x+1=0.

x =— hoac x:—l.
2 3

3 -1
Vay xeq—;—=.
yxe 3|

b)x* -5x=-6
Tacod: X —5x+6=0.
= (x* —2x)-(3x-6)=0.
= x(x-2)-3(x-2)=0.
= (x-3)(x-2)=0.
THI: x-3=0=x=3.
TH2: x-2=0=x=2.
Vay xe{3;2}.
Cau8. (HSG 7 huyén Hoai Nhon, tinh Binh Dinh, truong Pao Duy Tir 2018 - 2019)
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Cho da thitc 4=2x.(x-3)—x.(x—-7)-3.(x—673).
Tinh gi tri cia 4 khi x=2.Tim x dé 4=2019.
Loi giai
Tacod: A=2x"—6x—x"+7x—3x+2019=x" -2x+2019.
+) Tinh gia tri cua 4 khi x=4.
Thay x =4 vao 4, taduoc: 4=2°-2.2+2019=2019.
+) Tim x dé 4=2019.
A=2019.
= x’—2x+2019=2019.
¥ =2x=0 .
x(x—2)=0.
x=0 hoac x-2=0.
Vay x=0 hoac x=2.
Cau9. (HSG 7 huyén Thai Thuy 2018 - 2019)

Tim x thoa man: (x/;—4)(|x+2| —1)(x2 —3) =N
Loi giai
(Vx=4)(Jx+2]-1)-(x* ~3)=0 (x=0).
THI: Vx-4=0=+/x=4=x=16
TH2: |x+2|-1=0 = |x+2|=1=x+2=1 hodc x+2=-1.
Suy ra x =—1 (Khong théa man) hodac x=-3 (Khong thoa man)
TH3: x*-3=0=x>=3 = x=+/3 (vi x>0).
Vay xe{16;3}.
Ciu 10. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, truong HONG LINH 2022 - 2023)
Tim x, biét: (x—4)" —(x-4)"" =0
Loi giai

(x_4)x+3 _(x_4)x+13 _ O

(x—4)" [1—(x—4)‘°} )
(x—4)" =0 hoac 1-(x—4)" =0
+Véi (x-4)" =0
x—4=0 (Piéukién x + 3#0)

x=4
+Véi1-(x—4)" =0
(x-4)" =1

x—4=1 hodac x—-4=-1
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x=15 hoac x=3
Viy x=3,x=4,x=5
Cau 11. (HSG 7 huyén Phu Cat 2017 - 2018)

Tim x, biét: (x—S)erl —(x—S)x+13 =0
Loi giai
(x_s)x+1 _(x_s)x+l3 — O

(x=35)"" [1-(x=5)" | -0
R [(XS)XH —0

+ (x—5)x+1:0 :>{x_5=0 =x=5

+1—(x—5)12=0 :>(x—5)12=1 :{x_zz : :{x:6
X — X

Vay x e{4;5;6}.
Cau12. (HSG 7 huyén 2018 - 2019)
Tim x biét: (2x-1)" =(2x-1)’.
Loi giai
(2x-1)" =(2x-1Y.

= (2x-1)" [ (24-1)"-1]=0.
THI: (2x-1) =0 =2x-1=0=2x=1 :>x=%.

TH2: (2x—1)2—1=0 :>(2x—1)2 =1=2x—-1=1hodc 2x—1=-1=x=1 hodc x=0.

1
Vay xe{—;1;0;.
i xe{ a0}

Cau 13. (HSG 7 huyén)
Tim x, biét: (x—=7)"" —(x-7)"" =0
Loi gidi
(96—7)](+1 —(x—7)Hll =0

(x=7)"[1=(x=7)" | =0

(x_7)x+1 _ 0
x=7=0
x=7

TH2:
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Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

1-(x=7)" =0

1=( _7)10

x=T7=1

x=-8

TH3:

x=7=-1

x=6

Vay x=7, x=-8, x=6

(HSG 7 huyén, tinh, trwong ............... 2022 - 2023)

Tim x biét: 7x* —35x+42=0
Loi giai
Ta co 7x° —35x+42=7(x" —5x+6)
=7[x(x-3)-2(x-3)]
= 7[(}62 —3x) —(2x— 6)}
=7(x—3)(x—2)
Tx*=35x+42=0
7(x—3)(x—2)=0
THI1: x-3=0
x=3
TH2: x-2=0
x=2
Vay x=3; x=2
(HSG 7 trwong Phuwong Trung — Thanh Oai 2018-2019)
Tim sé hitu ti x, biét: x—2/x=0 (x>0)
Loi giai
x=2Jx=0
Vx(Vx-2)=0

THI: Vx =0
x=0 (thoa diéukién x>0)
TH2: Vx-2=0
x=4 (thoa diéukién x>0)
Vay x=4; x=0
(HSG 7 trwong THCS Vi Thanh 2018 - 2019)
Tim x biét: x> —2(x+3):x—6
Loi giai
x2—2(x+3)=x—6
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x*=3x=0
x(x—3):O
= x=0 hoac x=3
Vay x e{0;3}
Ciu 17. (HSG 7 trwong Tran Hung Pao, truong Truong Sa, 2017 — 2018
Tim x biét: 7x* —35x+42=0
Loi giai
7x% =35x+42=0
7(x2—5x+6):0
X’ =5x+6=0
(x? —3x)—(2x—6)=0
(x=3)(x-2)=0
*TH1: x-3=0
x=3
*TH2: x-2=0
x=2
Vay xe{2;3}
Cau 18. (HSG 7 truomg Nguyén Truc 2017 - 2018)
Tim x biét: x> —5x+6=0
Loi giai
x> =5x+6=0
x*=2x-3x+6=0
x(x=2)-3(x-2)=0
(x—2)(x—3)=0
= x—2=0 hodac x-3=0
= x=2 hoac x=3
Vay xe{2;3}.
Cau 19. (HSG 7 huyén Mu Cang Chai 2016 - 2017; truong Hién Quan 2015 - 2016; huyén
Khoai Chau 2014 — 2015))
Tim x, biét: x—3\/;=0 (xZO)
Loi giai
x=3x=0 (x>0)
= \/;(\/;—3) =0

= VJx =0 hogc Vx-3=0
= x=0 hoac x=9
Vay x €{0;9}.
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Cau 20. (HSG 7 huyén Nga Son 2016 - 2017)
Tim x, biét: x* (x+2)+4(x+2)=0
Loi giai
xz(x+2)+4(x+2)=0
:>(x2—|—4)(x+2):0
=x=-2 (do x> +4>0 véi moi x)

Vay x=-2.
Ciu21. (HSG 7 trwong Nguyén Khuyén 2016 - 2017)

Tim x, biét: (2x+1)4 = (2x+1)6

Loi gidi
(2x+1)" = (2x+1)°
= (2x+1)° —(2x+1)" =0

= (2x+1)° (25 +1) =1/ =0

= 2x+1=0 hoic (2x+1)° =1
:>x=—%, x=0 hoac x=-1
Viy x€l- 2101
y 29 ’ .
Cau22. (HSG 7 huyén Quéc Oai - 2016 - 2017)
Tim x, biét: (x—3)"7 —(x—3)"" =0
Loi giai
(x_3)x+2 _(x_3)x+8 —0

x+2

é(x—3)

1—(x—3)6}=0

= (x=3)"* =0 hofic 1-(x—3)" =0
=x=3,x=4 hodc x=2
Vay x €{2;3;4}

Cau23. (HSG 7 huyén Vinh Ljc 2016 - 2017)

n+l

Tim x, biét: (x+2)"" =(x+2)""

I, A ‘A
voO1 n 1a so tu nhién
Loi giai

nl n+11

(x4+2)"" =(x+2)
:>(x+2)n+l _(x+2)n+11 -0

= (x + 2)”Jrl

1= (x+2)"|=0 = (x+2)"" = 0 hoge 1-(x+2)"" =0
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THI: (x+2)"" =0 =x=-2
TH2: 1—(x42)" =0=(x+2)"" =1 = x=-1 hodc x=-3
Vay xe{-2;—1;-3}.
Dang 3: Sir dung tinh chit liy thira
A. Tric nghiém (néu c6)
Caul. (HSG 7 huyén Tam Nong 2022 - 2023)
R . . « A 2
Tong céc gia tri ciia x trong bicu thuc («/; - 3) =4 1a

A. 26. B. 25. C.6. D. 1.
Léi gidi

Chon A

(\/5—3)2=4:>\/}—3=J_rz

THIL: Vx-3=2=Jx=5=x=25

TH2: Vx-3=—2=+Jx=1=x=1

Tong cac gid tri ciia x trong bicu thirc 1a 25+1=26.
Cau2. (HSG 7 Thanh Thiy 2022 - 2023)

2
Cho biét x 1a s6 hitu ti thoa man (x —%) = % . Khi d6 tong cac gia tri cia x 1a
A.é. B.—l. C.i. D. 1.
4 4 2
Loi giai

Chon D
2
Co (x—lj -2
2 16
-3

I 3. 1
= x——=—hodc x——=—
2 4 2 4

5. . -1
= x=— hoac x=—
4 4

. -1
ToOng cac gié tri cia x 12‘1%+T =1.

Cau3. (HSG 7 huyén Lang Giang, tinh Bic Giang 2022 - 2023)
Biét ring x 1a s6 hitu ti théa man: (2x— 1)2 —1=0 . Tich cta cac sb d6 la:
Al B. -1 C.0 D. 2
Loi gidi
2 2
(2x-1) —1=0= (2x—-1) =1

= 2x—1=1 hoac 2x—-1=-1

= x=1hoac x=0
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Cau 4.

Cau 5.

Cau 6. (HSG 7 huyén Hoai Nhon, tinh, trwong Pao Duy Tir 2018 - 2019)

Tich cta cac sd hiru ti x 13: 1-0=0.
(HSG 7 huyén Thanh Ba 2021 - 2022)

Cho s hiru ti x théa méan (x+1)3 =125, gi4 trj cia /x 1a

A. —4 B.2 C.-2

Loi giai
Ta co:
(x+1)' =125
(x+1) =5
x+1=5
x=4
Jx =2
Vay Jx =2
(HSG 7 huyén Tam Nong 2021 - 2022)
Gia tri x thoa mﬁn\/ZT =16 la
A. 4. B. 6.
Loi giai

x=8
Vay x=8

I3 2
Gia tri ciia x trong biéu thirc (\/; - 1) =0,25 la:

474 4 4 4
Loi gidi
Chen A
(Va-1) =0,25.

Jx-1=0,5 hoic Vx-1=-0,5.

Jx =1,5 hoic Vx=0,5.

x=2 hoac x=l.
4 4

e
(0]

N

D.4

D. 10.

D —2;1.
4 4
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91
Vay xeq—;—.
 xe {2

Cau7. (HSG 7 huyén Tan An, 2017 - 2018)
Choa®" = —4. Két qua ctia 24" — 5 1a:
A.-123 B.-133 C.123
Loi giai
a”" =a’"a™"a¥" = (—4)3 =—64
Suy ra 2a™" —5=2.(-64)-5=-123.
Cau8. (HSG 7 huyén Lam Thao 2016 - 2017)
. 2
Gid tri cia x trong bicu thuc (\/; — 1) =0,251a
A. 2,1 B. —l;—g C. 2;—1
— 44 4 4 4 4
Loi giai
2 ;
(Vx-1) =025 Piéu kién: x>0
= Jx —1=0,5 hogc Vx —1=—0,5
=/x =1,5 hogc Vx =0,5
9 g 1 .
= x=— hodc x =— (thdéa man)
4 4
91
Vay x€1—;—r.
 xeloig ]
Cau 9. (HSG 7 huyén Vinh Twong 2015 - 2016)
Néu 3*.3"723*"3 = 81.3' thi gia tri cia x 1a
A. 3 B.4 C.5
Loi giai
3372 3% =813
3x+(x+2)+(x+3) — 34.316
33x+5 — 320
=3x+5=20
=x=35
Vay x=35.
B. Ty luan
Caul. (HSG 7 huyén Luc Ngan 2022 - 2023).

D. -128

)

|
A|©O
A=

D.6
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Cau 2.

Cau 3.

Dia y 12 mot dang két hop giita ndm (mycobionf) va mot loai sinh vat c6 thé quang hop
(photobiont hay phycobiont) trong mdi quan hé cong sinh. Khi trai dat nong dan 1én 1am cho
bang trén cac dong song bi dong bing tan dan. Mudi hai ndm sau khi bang tan, Dia y bat dau
phat trién va néu mdi nhém Pia y phat trién trén mot khoang dat hinh tron thi mbi quan hé
giita duong kinh d (tinh bang mi-li -méf) ciia hinh tron d6 va tudi ¢ ciia Dia y c6 thé bicu
dién theo cong thirc: d =7Vt —12 (v6i ¢ >12). Nam 2022, ngudi ta da do duoc dudng kinh
ciia mot nhom Pia y canh mot dong song 1a 42mm . V6i két qua do trén, em hdy tinh xem

bang trén dong song do da tan nam nao?

Loi giai

Vi duong kinh cia Diay 1a 42mm nén ta co :

Wi-12=42 =i-12=6 :>(\/t—12)2=62 — 112236 =¢=48 (thod man r>12)

Do do6 bang trén dong song da tan vao nam: 2022 -48—-12=1962.
(HSG 7 thi xa Thai Hoa Nghé An 2022 - 2023)

Tim x biét: %—(2x—1)2 — 50%.

Loi giai

Ta co %—(2x—1)2 =50% = (2x—1) :%

:>2)c—l:l hoac 2)5—1:_—1
2 2

Truong hop 1: 2x—1:%:,>x:%

Trudng hop 2: 2x—1:_71 :x:%

. 13
Vay xe€ ‘|Zaz}
(HSG 7 huyén Tan Ky 2021 - 2022)
Tim x, biét: 5-(x-2) =—4
Loi giai
5-(x-2)'=—4
(x—2)2 =9

x—2=3
=
x—-2=-3

{sz
=
x=-1

Vay x e {—1;5}
(HSG 7 huyén Anh Son 2022 - 2023).

2
X 1
Tim x biét: (g—xj =32,

Loi giai
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THI: %_x=3:x=§_3:>x=‘_14

TH2: l—x:—3 :>x=l+3:>x:E
5 5 5
Vay x=10. (214,
5 5

Caus5. (HSG 7 huyén Lap Thach, Vinh Phuc 2022 - 2023).
Tim x, biét 373" +9.3* =28
Loi giai
Tim x, biét 373" +9.3* =28
3713 +9.3" =28

3x.[9 + l] =28
3

3x.§ =28
3
3'=3
x=1
Vay x=1,
Cau 6. (HSG 7 thanh phé Ninh Binh 2022 - 2023).
Giai cac phuong trinh sau: (x+2)"" = (x+2)""" (véi n 13 sb tu nhién).
Loi giai
(x+2)n+1 — (x_|_ 2)n+11
(x+2)""—(x+2)"""=0
(x+2"[1—(x+2)°]=0
THI: (x+2)""' =0 suyra x=-2
TH2: 1-(x+2)" =0
(x+2)"° =1
x+2=1suyra x=—1
x+2=—1suyra x=-3
Vav x=—-2:x=—-1:x=-3.
Cau7. (HSG 7-TP Thanh Héa, 2022 - 2023).
Tim x biét: 5> =57 112524
Loi giai
5771 =57 112524
52x—1 _52x—3 — 53.24
52x73 52 _52x73 — 53 24
577 (57 -1)=5"24
52x—3 — 53
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Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

2x-3=3
2x=6
x=3
Vay x=3.
(HSG 7 huyén Lwong Tai tinh Bac Ninh 2022 - 2023)
Tim x biét 57 +5" =750.
Loi giai
5x+2 + 5x+3 — 750
575 +5°-5° =750
5°=5
x=1
Vay x=1.
(HSG 7 huyén Triéu Son 2022 - 2023)
Tim x biét: (x+1)xz+x+2 —(x+ l)xzﬂ =0.
Loi giai
(x " 1)x2+x+2 _(x + 1)x2+x —0
(r+ 1) (x+1)" -1] =0

= (x+1)"" =0 hogc (x+1)°-1=0

x+1=0

(x+1)#0 (L)

Trudng hop 1: (x+1)x(x+1) =0 => {x

Truong hop 2: (x+1)°-1=0 = x+1=1 hogc x+1=-1
) x+l=1=x=0
) x+l=-1 = x=-2
Vay x=0 hodac x=-2.
(HSG 7 huyén Lién Trudng 2022 - 2023)
Tim x biét: 3 +3"? -2.3" =270
Loi giai
3 4+372 -2.3" =270
3°(3+3°-2)=270
3*=270:10=27=3’
=>x=3
Vay x=3.
(HSG 7 huyén Di&n Chéu 2022 - 2023)
Tim x biét: |-2.3" +32 =99

Loi gidi

[-2].3" +3"*2 =99
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2.3 +3°37 =99
37(2+37)=99
3°.11=99
3*=9
x=2
Vay x=2.
Céu 12. (HSG 7 huyén Hau Ljc 2022 - 2023)
Tim x, biét: %Jr 3500 =10
5 125
Loi giai
16

—+3.57 =—
5* 125

1 x—1 (ljx—Z 16
== +3|=| =—
5 5 125

x—1 x—1
:>§ +3.(lj .5—E

5 125
1 x—1 1 3
== =| =
;) (5
=x-1=3
=>x=4
Vay x=4.

Cau 13. (HSG 7 huyén Twong Dwong, tinh Nghé¢ An 2022 - 2023)

1 5
Tim x, biét: (x—Ej =—.

1Y 1 1y (1Y
X——|=—=hay | x——| =|=| .
2) 243 2 3

Tt do suy ra:
1 1

X——=—

2 3

1
+_
3

5
Vay x=—.
ay 6

Cau 14. (HSG 7 huyén Twong Duwong, tinh Nghé An 2022 - 2023)
Tim x, biét: 372 +4.3" +3°" =6°.
Loi giai
3" +43% 437 =6°
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337144323 437 =6°
37 (B 443 +1)=6°
364 =6°
3120 =6°
3 =6°:2°
3x—1 — 36
x—1=6
x=7
Vay x=7.
Cau 15. (HSG 7 huyén Ninh Giang, tinh Hai Duwong 2022 - 2023)
Timx, biét: 4* +5.2*" =176.
Loi giai
47 +5.27 =176
27 4+5.272=176
27 (1+10) =176
2 =16
22x — 24
2x=4
x=2
Vay x=2.
Céau 16. (HSG 7 huyén Chwong My, Ha Ngi 2022 -2023)
Tim x biét: 2* +2"? =160 .
Loi giai
2" +2"2 =160
2" +2°4=160
2°5=160
2°=32=2’
x=5
Vay x=5.
Cau 17. (HSG 7 huyén Nghia Pan, tinh Nghé An 2022 - 2023)
Tim x biét: 3*'=2=160-5.3"".
Loi giai
3 -2=160-5.3""
34537 =162
3*.6=162
34 =27
32x—1 — 33
2x—-1=3
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Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

x=2
Vay x=2.
(HSG 7 huyén Nghi Lac, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
Tim sb x biét: 3" +3"7 =252,
Loi giai
343 =252
3" (1+3%) =252
3".28=252
3" =252:28
3*=9
3 =3
Suyra x=2.
Vay x=2.
(HSG 7 thi xi Ky Anh, 2022 - 2023)
Cho biét: (0,01)*-x=(0,001)*. Tim x dudi dang lily thira cta s6 hitu ti?
Loi gii
Két qua: (0,1)*.
(0,01)* - x=(0,001)* = (0,1)* -x=(0,)® = x=(0,D® : (0,1)* =(0,1)*.
Vay x=(0,1)".
(HSG 7 Hung Ha, Thai Phwong, 2022 =2023)
Tim x biét: 5° +25.5°.5' +125.5".5> = 81275.
Loi giai
Taco: 5° +25.5°.5' +125.5°.5* =81275
5°(1+25.5+125.25) = 81275
5"3251=81275
5 =25
5 =5
=>x=2
Vay x=2.
(HSG 7 Yén Binh, 2022 - 2023)
Tim x, biét:
a) 222" =96
b) (2x—15)" =(2x~15)’
Loi giai
a) 222" =96
2°(2°-1)=96
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x=35.
Vay x=5.
b) (2x-15) =(2x~15)’

(2x-15) [2x 15)’ }0

= (2x~15)’ =0 hodc (2x~15)"~1=0
= 2x—-15=0 hoac 2x—15=1 hoac 2x—15=-1.

:>x=% hoac x=8 hoac x=7.

Vay xe{%;8;7}.

Cau 22. (HSG 7 Séc Son, 2022 - 2023)

Tim x, biét: 5°*7.5* —-1000...0: 2" = 0.
%/_/
2023560

Loi giai
52¥13 53¥ _1000...0: 222 = 0.
2023560

= 55x+3 _ 102023 . 22023 — 0
=57 —(10:2)"" =0

— §5v3 _ 52023
= 5x+3=2023
= 5x=2020
= x =404.
Vay x =404.
Cau 23. (HSG 7 huyén Yén Binh, Yén Bai 2022 - 2023)

Tim x biét: (x—1)" =125.

Loi giai
(x-1)" =125
(x—l)3 =5
x—1=5
x=6
Vay x=6.

Cau 24. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Duong, trwong Kim Chung 2022 - 2023)
7x+2 +7x+1 +7x B 52x +52x+1 +52x+3
57 - 131
Loi giai

Tim x biét:
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7x+2+7x+1+7x 3 52x+52x+1+52x+3
57 131

T +T T +7 (5 +(5) 5 +(5Y)5
57 131
TP +T7 +1) _ 25°(1+5'+5%)
57 131
7" =25

(Lj .
25
x=0
Vay x=0.

Ciu 25. (HSG 7 huyén Bat Xat 2021 - 2022)
Tim x biét 5° + 52 =650

Ta co:

Loi giai
5% +5% =650
5°(1+5%) =650
5' =650:(1+5)
5" =5
=>x=2
Vayx=2.
Céu 26. (HSG 7 huyén Yén My 2021 - 2022)
Tim x biét: 32 —3""' —3* =135
Loi giai
37 3" -3 =135
=3"(3°-3'-1)=135
—3"5=135
= 3" =27
=3"=3
=x=3
Vay x =3
Ciu27. (HSG 7 cép thixi 2017 - 2018)
Tim x biét: 3+2°° =24—[42 (22 —1)].
Loi giai
34270 =24-[16-(4-1)].
3+2° =24-[16-3].
34277 =24-13.
34277 =11.
27 =8=2,
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x-3=3.
Vay x=6.
Cau 28. (HSG 7 thi xa Kinh Mén, 2021 - 2022)
Tim x bibt: (2x—1)" —4=21.
Loi giai
(2x—1)>—4=21.
(2x-1)" =25.
— 2x—1=5 hodc 2x—1=-5.
= 2x=6 hodc 2x=—4.
= x=23 hoac x=-2.
Vay xe{3;-2}.
Cau29. (HSG 7 huyén Huwong Khé 2021 - 2022)
Tim x biét: (x—1)" =-27.
Loi gidi
(x-1)' =-27.
= (x-1) =(-3)".
=>x-1=-3.
=>x=-2.
Vay x=-2.
Cau 30. (HSG 7 trudng Lé Hong Phong 2018 =2019)
Tim x biét: 57" =577 +125.24 .
Loi giai
Tacd: 577 -5 =524,
=57 (57 -1)=524
=577 =5,
= 2x-3=3.
= x=3.
Vay x=3.
Cau 31. (HSG 7 truong Phuong Trung 2022 - 2023)
Tim s hitu ti x, biét: (x—1) =-243.

Loi gidi
(x=1)"=(-3)"
=>x-1=-3.
=>x=-2.
Vay x=-2.

Cau 32. (HSG 7 truong Phuwong Trung — Thanh Oai 2018-2019)
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Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Tim s6 hitu ti x, biét: (x—1)’ =243

Loi giai
(x=1) =(-3)
x—1=-3
x=-2
Vay x=-2
(HSG 7 huyén Nhu Xuin 2018-2019)
Tim x, bidt: 2 15272 =L
32
Loi giai

250t L
32

142 =L
2 32

b 1_1
2 32

g 12 1 .
327 16

x-1=-4

x=-3

Vay x=-3

(HSG 7 huyén Xuén Truong 2018-2019)

Cap s6 (x, ) nao thoa man dang thire sau: 37" =9.21"

Loi giai
377 =9.21"
37 =323 7"
32x+1‘7y — 3x+2‘7x
32x+1 7x

37

et ey
Nén x-1=0va x-y=0
Vay x=y=1

(HSG 7 huyén Nga Son 2016 - 2017)
Tim x, biét: 3°72 443" 1371 — ¢S
Loi giai

3X+2 +4.3x+1 _'_3x—1 — 66

= 3“.(33 +43°+ 1) =203¢
=3"164=2030=3""1=3= x=7
Vay x=7.
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Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

(HSG 7 trwong Nguyén Khuyén 2016 - 2017)
Tim x, biét: (2x—1)" =16
Loi giai
(2x—1)* =16
(2x—1)* =2
= 2x—1=2 hoac 2x—1=-2
= x=15 hodac x=-0,5
Vay x€{1,5;-0,5}
(HSG 7 truong Nguyén Du 2016 - 2017)
Tim x théa man mot trong cac diu kién sau: 3> 4+3* =810
Loi giai
372 1 3% =810
=3%(3" +1)=810
=3"=81=x=4
Vay x=4
(HSG 7 huyén Hoa Binh 2016 - 2017)

Lz erl
Tim x,biét: 2 2 =38

Loi giai
x+l
2 2=8
L1
272 =98
1
=>x+—-=3
2
1 5
S>x=3——==
2
5
Vay x=—.
ay 7

(HSG 7 huyén Viét Yén 2016 - 2017)
1 X 1 x+4

Tim x saocho: || +|=| =17
2 2

Loi giai
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Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Ciu 43. (HSG 7 trwong An Tuong Pong 2014 - 2015)

7Yy
162
- [l] 16
2
= 2% =24
=>x=—4
Vay x=—4.
(HSG 7 Tinh Bic Giang 2012 - 2013)
Tim x, biét: 257231 5% =10800
Loi giai
Ta c6: 277231 5 =10800
= 2%2%3%3.5" =10800
=(2.3.5)" =900
= 30* =30°
=>x=2
Vay x=2
(HSG 7 truwong Hién Quan 2015 - 2016)
8

Tim cac sd x biét: (x—l)3 =

Loi gidi
(x—1) =8
= (1) =(-2)
=S x—1=-2=kx==1

Vay x=—1.

(HSG 7 huyén Thanh Oai 2014 - 2015)
5

Tim x biét: x—l :L

2 243

Loi giai
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1
Sx+—
2

Tim x, biét: [1] = l
2 8

Loi giai

1
Vay x=—.
ay 5

Cau44. (HSG 7 THCS 2018 -2019)
Tim s6 tu nhién 7 biét: 373" +4.3" =13.3°
Loi giai
Tacod: 373" +4.3"=13.3°
3'(37+4)=133°
3".E =13.3°
3
3n — 36
n==6
Cau 45. (HSG 7 huyén Dire Tho 2017 - 2018)
Tim gia tri n nguyén duong
a) L.81"23” b) 8<2"<64.
27
Loi giai

2) 81" =3
27

=3"7 =3
=4n-3=n
=>n=1
Vay n=1
b) 8<2" <64
=2<2"<2°
Ma n nguyén duong
=>n=4,n=>5
Cau 46. (HSG 7 THCS Phu Truong 2017 - 2018)

Tim cac sd a,b,c biét ab=2,bc=6,ac=3.
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Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Loi giai

Theo dé bai: ab=2,bc =6,ac=3
Ta c6: ab.bc.ac=2.6.3
a’b*c® =36
abc =16
Trudng hop 1:
abc=6,ab=2=c¢c=3
abc=6,bc=6=a=1
abc=6,ac=3=5b=2
Trudng hop 2:
abc=-6,ab=2=c=-3
abc=-6,bc=6=a=-1
abc=-6,ac=3=>b=-2
Vay a=1b=2,c=3; a=-1,b=-2,c=-3
(HSG 7 truwong TH Sai gon, 2017 - 2018)
Tim x, y biét: 52 =57 +125.24

Loi giai
Tacé: 55" -5 =524
57 (57-1)=5"24
577 =5
2x-3=3
x=3
Vay x=3.
(HSG 7 truomg Huong Pién, 2017 - 2018)
Tim cac sd a, b, ¢ biétring: ab=c, bc=4a, ac=9b

Loi giai
Nhan timg vé bat dang thirc ta duoc: (abc)2 =36abc
Néu 1 trong 3 s6 bang 0 thi hai s6 con lai bang 0
Néuca3sd a, b, ¢ khac 0 thi chia 2 vé cho abc ta duoc abc =36
Ta abc=36 via ab=c=c¢*=6 =c=6; c=-6
Tu abc =36 va bc=4a = 4a> =36 =>a° =9 =a=3; a=-3
T abc=36 va ab=9b =96* =36 =>b=2;b=-2
Néu c=6thi a=3;b=2 hodc a=-3; b=-2
Néu ¢=—6 thi a=3; b=-2 hoic a=-3; b=-2
Vay (a,b,c)={(0;0;0); (3:2:6); (3;-2;6); (3;-2:-6); (-3;2:-6)}
(HSG 7 trwong Hién Quan, huyén Tam Néng, 2017 - 2018)
Tim x, biét: 3* +3* =2430

Loi giai
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Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

3 +37 =2430
3% (1+3%)=2430
3%.10=2430
3*=243=3
=>x=35
Vay x=35.
(HSG 7 huyén Hoang Héa, 2017 - 2018)
Tim x biét: (2x-3)" =16
Loi giai
(2x-3)" =16
= 2x—3=4 hodc 2x-3=—4
= x=23,5 hoac x=-0,5
Vay x€{3,5;-0,5}.
(HSG 7 huyén Tri€u Son, 2017 - 2018)

Tim x, y biét: x(x—y):% va y(x—y):—%
Loi giai

, 3 . 3
Ta co: x(x—y):B va y(x—y):—%

Trir ting vé hai dang thtc da cho ta duoc:
3 3
x(x—y)-y(x—-y)=—-| —
(r-9)-3(3-9) =15~ -]

= (x-y)(x-2)=5;

Thay x—y:% vao hai dang thirc da cho ta dugc x:%, y:—m

. a2 1 1
Thay x—y = —% vao hai dang thurc da cho ta dugc x = 5 y= m
1 1 1 1
Vay x=—, y=—— hoac x=——, y=—.
W 2 4 10 2 4 10
(HSG 7 trwong Ngo Gia Tw 2017 - 2018)
Tim x thoéa man: 3% +3* =810

Loi giai
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372 13% =810
=3"(3’ +1)=810
=3"=81=3"=x=4
Vay x=4.
Cau 53. (HSG 7 truong Nghia Pién — Tw Nghia 2017 - 2018)
Tim x biét: (2x-1)" =81
Loi giai
(2x-1)" =81
(2x-1)" =3
= 2x—1=3 hoac 2x-1=-3
= x=2 hoac x=-1
Vay x e {2;—1} .
Cau 54. (HSG 7 truwong Thanh Binh — Ha Tinh 2017 - 2018)
Tim x, biét: (x+2)° =81
Loi giai
(x+2)° =81
= x+2=9 hoac x+2=-9
= x=7 hoac x=-11
Vay xe{7;-11}
Cau 55. (HSG 7 huyén 2017 - 2018)
Tim s6 ty nhién n biét: 373" +4.3" =13.3°
Loi giai
373" 4+43" =133
(37 +4)=13.3°

3”2: 13.3°
3

3=3"=n=6
Viy n=6.
Cau 56. (HSG 7 trwong Lé Quy Pon 2016 - 2017)

1 X 1 x+4
Tim xsaocho: | — | +| — =17
2 2

Loi giai
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T} o
16 \ 2

(1) “16
2
277=2" = x=-4

Vay x=—4.
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CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Sir dung tinh chat liiy thira

Dang 4: Tim an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chtra dau gié tri tuyét d6i

Dang 6: St dung cong thuc tinh tong ¢ quy luat

Dang 7: Tong céc biéu thirc khong 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: Str dung phuwong phap chin dé tim an

Dang 10: Tim an véi di€u ki¢n nguyén

Dang 4: Tim 4n dang phan thirc
A. Tric nghiém (néu cé)
Caul. (HSG 7 Yén Thé, Bic Giang 2022 -2023)

Gid tri cua x théa man dang thic

A. -2023. B.-2022. C. 2023.
Loi giai:
x—2 x-1 Fe x+1
+ E +
2021 2022 2023 2024

x=2 x-1 X x+1
= -1 [+ -1|= -1 [+ -1
2021 2022 2023 2024
x—=2023 x-2023 x-2023 x-2023
= + = +
2021 2022 2023 2024

:>(x—2023)(1 L 1):0.

+ — J—
2021 2022 2023 2024

.1 1 1 1
Vi + - -
2021 2022 2023 2024
Vay x =2023.
Cau 2. (HSG 7 huyén Son Pong 2022 - 2023)

, . x+2022 x+2021 x+1 X
Cho x thoa man: + +...+ +
2 2022 2023

B. __1
= 2023

A. 2023. C. -2023.

Loi giai

x—2 x-=1 % x+1 .
+ = + a:
2021 2022 2023 2024

#0 nén x—-2023=0= x=2023.

D. 2022.

=-2023 . S6 nghich dao cua x 1a

1

D. ——.
2023
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X42022 x42021 okl x o
1 2 2022 2023

xh2022 aw 2020, LY 030
7 2 2022 2023

x+2022 x+2021 x+1 X
—+1 |+ +1 |+....+ +1 |+ +1[=0
1 2 2022 2023

x+2023 x+2023 x+2023 x+2023
+ + +...+ =0
1 2 3 2023

2023

Suy ra: x+2023 =0 hay x=-2023.
-1

(x+2023)(1+%+§+...+ ! j:o

Vay nghich ddo cta x la

2023°
Cau3. (HSG 7 huyén Thanh Son 2021 - 2022)
Biét x thoa man 16 = x_+1 Téng cac gia tri cua x 1a:
x+1 4
A. 0 B. 8 g
Loi giai
16  x+1
x+1 4

= (x+1)’ =4.16
(x+1)’ =64
= x+1=8 hoac x+1=-8
= x=7 hoac x=-9
Téng cac gid tri cia x 1a 7+(—9) =-2
Cau4. (HSG 7 huyén Tan Yén, Bic Giang 2022 - 2023)

Gid tri cua x thoa man dang thic

A. -2022. B.4. C. 2022.
Loi giai:
x—2 x-1 X x+1
+ = -
2020 2021 2022 2023

x=2 x—1 X x+1
= -1 [+ -1|= -1+ -1
[2020 j (2021 j (2022 j (2023 j

x—-2022 N x—2022 x-2022 N x—-2022
2020 2021 2022 2023

:>(x—2022)(1 L lj:o

+ — f—
2020 2021 2022 2023

x—2 x-1 X x+1 |
+ = + a:
2020 2021 2022 2023

D. 0.
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Vi 1 N 11 1
2020 2021 2022 2023
Vay x=2022.
B. Ty luian
Caul. (HSG 7 thi xa Thai Hoa Nghé An 2022 - 2023)
2+y:7—2y:3+y

#0 nén x-2022=0= x=2022

Tim x; y biét:

5 4x
Loi giai
2+y:7—2y:3+y
3 5 4x
Tir %Ty:% = 502+))=3(7-2y) = y=1
Suy ra: 2+1:3+1 =x=1

4x
Cau2. (HSG 7 huyén Thanh Tri, Ha No¢i 2022 - 2023)
, 12 7 6
Tim x biét: — +— +— =
x+8 x*+3 x +2
Loi gidi

12 7 6
2 T3 T3 -
X +8 x"+3 x"+2
6 12 7
-1+ -1
XX +2 x> +8 x*+3
6-x"-2 12-x*-8 7-x"-3
2 + 2 + 2
x +2 x +8 x +3

1 1 1
=(4-x’ + + =0
( )(x2+2 x> +8 x2+3j

1 1 1
Ma + + >0 (do x*>0
+2 x*+8 x*+3 ( )

~1=0

=0

=4-x"=0
= x=2 hoac x=-2
Vay x e {2;—2} .
Ciau3. (HSG 7 huyén Qué V&, tinh Bic Ninh 2022 - 2023)

N 4 X—2 3
Tim x biét; ——= .
12 x—2

Loi giai
x_2 3 2 2 2
= :>(x—2) =36 :>(x—2) =6"=>x—-2=16
12 x-2

Truong hop: x—2=6=x=8

Truong hop: x—2=—6 =>x=—4
Vay x =8 hodc x=-4.
Caud. (DP&75-HSG 7 huyén Tién Du, Bic Ninh 2022 - 2023)
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Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Tim x,biét I—_x:—_25
-9 1-x
Loi giai:
1=x _ =25 pisukien: x#1
-9 1-x

Suyra (1-x)" = (-9).(-25) = (1-x)" =15
Suyra l-x=15hoac 1-x=-15.
Xét 1-x=15= x=-14(tm).

Xét l—x:—152x:16(tm).
Vay x e {-14;16}.
(HSG 7 huyén Tan Ky 2021 - 2022)

Tim x biét x+2 =l
6x-2 4
Loi giai
x+2 1
6x—2=Z
= 4(x+2)=6x-2
4x+8=6x-2
—2x=-10
x=35.
Vay x=35
(HSG 7 trwong Quang Trung 2018 - 2019)
Tim céc s6 hitu ti dwong x, y, z biét: i =i .
X+ I 2+g
y+-
z
Loi giai
Bién doi vé phai thanh dang twong tu vé trai.
o+ 3.4 1 vt 1
2+l 7T Z 1+E 1+£11 1+11
3
Suyra x=1; y=1; z=1.
(HSG 7 huyén Thanh Chwong 2018-2019)
Tim x, y biét: x=1_=60
-15 x-1
Loi giai
x—-1 -60
Z15 x-1
= (x—1)" =900
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THI:
x-1=30
x=31
TH2:
x—1=-30
x=-29
Vay xe{—29;31}.
Ciau8. (HSG 7 huyén Hoing Héa, 2017 - 2018)
Tim hai s6 hitu ty a va b biét: a—b=2(a+b)=a:b
Loi giai
Tx a-b=2(a+b) =>a-b=2a+2b =-a=3b =>a=-3b

Matkhac: a-b=a:b =-3b-b=-3b:b = -4b=-3 :b:%

3 -9
Viy a=-3.-=—
ay 22
Ciau9. (HSG 7 trwong Hong Pa; trwong Bo Ly 2015 - 2016)

x+4  x+3  x+2  x+1

Tim x: =
2012 2013 2014 2015
Loi giai
x+4+x+3_x+2+x+l
2012 2013 2014 2015
S I U R e O e
2012 2013 2014 2015
1 1 1 1
= (x+2016). oy - o =30
2012 2013 2014 2015
= x+2016=0
= x=-2016
Vay x=—2016.
Cau10. (HSG 7 huyén Ma Cang Chai 2016 - 2017; huyén Khodi Chau 2014 - 2015)
. 3(x—1
Tim x, biét: (x ): 8
2 27.(x—1)
Loi giai
3(x—1)_ 8
2 27.(x-1)
4 2
= 81(x—17 =16 :>(x—1)2:[§]

=>x—1:i hoac x—lz—i
9 9

13 . 5
= x=— hodc x=—
9 9
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135
Viay xey—;—
ay {9 9}

Cau 11. (HSG 7 huyén Tri¢u Son 2017 - 2018)
x+16 y-25 z+9
9 16

Cho

Loi gidi
Tacod: 2x°-1=15
x=8

x=2

Suy ra E:—y_25 :Z+9:2
9 16 25

) y1_625=2:>y—25=32:>y=57

z+9

=2=2+9=50=>z=41

)

Vay B=x+y+z=2+57+41=100
Cau 12. (HSG 7 huyén Nam DPan 2022 - 2023)
1+3y 1+6y 1+9y
12 3x 28

Tim x,y biét:

Loi giai
Ta co: I+6y :1+9y
3x 2x
1+6y _ 3x

1+9y 2x

1+9y 2
= 2.(1+6y)=3.(1+9y)

_ 1+6y 3

=2+12y=3+27y
=-1=15y
-1

=y=—
T

Thay y=—_1 vilo 1+3y _ I+6y
15 12 3x

1311 e
15 15

12 3x

ta duoc

3
_1_5
15 3x

=x=3

va 2x’—=1=15. Tinh B=x+y+z
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-1
Vay x=3,y=—.
ay Y 5
Cau 13. (HSG 7 huyén Ha Trung 2021 - 2022)

315-x 313—-x 311-x 309-x
+ + + =

Tim x biét —4
101 103 105 107
Loi giai
, 315—-x 313—-x 311-x 309-—x
Taco: + + + =4
101 103 105 107
315—x+1+313—x+1+311—x+1+309—x+1:0
101 103 105 107

416—-x 416—x 416—x 416—x
+ + + =
101 103 105 107

(416—x) L+ ! + ! + ! =0
101 103 105 107
ViL+ ! + ! + !
101 103 105 107
Vay x=416.
Céau 14. (HSG 7 huyén Vii Thw 2020 - 2021)

0

#0 nén 416—x=0 hay x=416

x+11 x+13 x+15 x+17
+ = +

Tim x biét:
87 85 83
Loi giai
x+11 x+13 x+15 x+17
+ = +
89 87 85 83
x+11 x+13 x+15 x+17
+1+ +1= +1+ +1
89 87 85 83
x+100+x+100_x+100+x+100
89 87 85 83
x+100+x+100_x+100_x+100_0
89 87 85 83
(x+100)- L+L—L—L =0
890 87 85 &3
aL+L—L—L¢O:>x+100:o:>x:—100.
89 87 85 83
Vay x=-100.

Ciau 15. (HSG 7 trwomg Pap Cau 2018 — 2019)
x-1 x-2 x-3 x-4
+ = + .
2009 2008 2007 2006
Loi giai

Tim x biét:

x—1 +x—2_x—3+x—4

2009 2008 2007 2006

x—1 x—2 x-3 x—4
-1+ -1= -1+ -1.

2009 2008 2007 2006
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x-2010 N x—2010 x-2010 N x-2010
2009 2008 2007 2006

(x—2010) ! + Lt 1 =0
2009 2008 2007 2006

x—2010=0.

Vay x=2010.

Cau 16. (HSG 7 truwong Phuwong Trung — Thanh Oai 2018-2019)
x+2 x+2 x+2 x+2 x+2
+ + = +
12 13 14 15

Loi giai

Tim s0 hiru ti x, biét:

x+2+x+2 x+2_x+2_x+2_

Ta co: + 0
12 13 14 15
(x+2) LI S I
11 12 13 14 15
x+2=0vi L+L+L—L—L =0
11 12 13 14 15
x=-2
Vay x=-2
Cau 17. (HSG 7 huyén Bat Xat 2022 - 2023)
Tim x bit: x+4+x+3 :x+2+ x+1.
2014 2015 2016 2017
Loi giai

o x+4 x+3 x+2 x+1
Ta co: + S +
2014 2015 2016 2017

x+4 T x+2 xE1
+1 |+ +1|= +1 |+ +1
(2014 j (2015 j (2016 j (2017 ]
x+2018+x+2018_x+2018_x+2018_O

2014 2015 2016 2017

(x+2018). ! + b1 =0
2014 2015 2016 2017
1 1 1 1
+ + + 2
2014 2015 2016 2017

= x+2018=0 (vi 0)

x=-2018
Vay x =-2018.
Cau 18. (HSG 7 huyén Ha Trung 2022 - 2023)
x—4 x-3 x—2 x-—1
+ = + .
2019 2020 2021 2022
Loi giai

Tim x biét:

x—4 x—-3 x—-2 x-—1

2019 2020 2021 2022

x—4 96—3_1:)6—2_1 x—1
2019 2020 2021 2022
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x—2023 x—2023 x-—2023 x—2023
2019 2020 2021 2022

1 1 1 1
b =0
2019 2020 2021 2022]

(x_zozs)[

o b b L ) nen x—2023=0 = x = 2023.
2019 ' 2020 2021 2022
Vay x=2023
Cau19. (HSG7 huyén Tan Ki 2022 — 2023)
x-1 x-2 x-5 x-7
+ = + .
2021 12020 2017 2015
Loi gidi

Tim x biét rang:

x—l+x—2_x—5+x—7
2021 2020 2017 2015

x—1 x—2 x-=5 x—=7
-1|+ -1|= -1 |+ -1
2021 2020 2017 2015
x—2022+x—2022_x—2022+x—2022
2021 2020 2017 2015

x—2022 N x—2022 x-2022 x-2022 ~0
2021 2020 2017 2015

(x—zozz)( L, 1 g~ j:o
2021 2020 2017 2015

$=2022=0 (V1 ——+—L @ __1 _g
2021 2020 2017 2015

x=2022

Vay x=2022

(HSG 7 trwomg Thi Tran Cang Nang, huyén Ba Thuéc; huyén Triéu Son 2022 - 2023)

Cau 20.
Tim x, biét: x—10+x—14+x—5+x—14820.
43 95 8
Loi giai
Ta ¢6 x—lO_3 n x—14_2 n x—S_1 n x—148+6 _0
30 43 95
x—100 x—100 x—100 x—100
+ + + =0
30 43 95 8
:>(x—100) L—|—L—1—L—|—l =0 ma L—i—i—i—L—kl =0
30 43 95 8 30 43 95 8
Suyra x—100=0
Vay x=100.

Ciau2l. (HSG 7 Truong THCS Vo Thi Sdu 2022 - 2023).
Tim x biét: x+2 _|_x+3 +x+4 N x+5 +x+349 _o
327 ' 326 325 324 5

Loi giai
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x+2+x+3+x+4 x+5+x+349:

+ 0
327 326 325 324 5
x+2_H n x—l—3+1 n x+4+1 n )H—S_i_1 n x+349_4 _0
327 326 325 324 5
x+329+x+329+x+329+x+329+x+329:0
327 326 325 324 5

1 1 1 1 1
(x+329). +—+—+—+—-|=0
327 326 325 324 5
| 1 1 1 1 A
Vi + + + +—>0nén x+329=0=x=-329
327 326 325 324 S5

Vay x=-329.
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CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Str dung tinh chét ity thira

Dang 4: Tim 4an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chira dau gia trj tuyét ddi

Dang 6: Str dung cong thirc tinh tong c6 quy luat

Dang 7: Tong cac biéu thirc khéng 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: Str dung phuong phép chan dé tim 4n

Dang 10: Tim an v6i diéu kién nguyén

Dang 5. Tim x dang chira diu gia tri tuyét di.

A. Tric nghiém (néu c6)

Cau 1.

Cau 2.

(HSG 7 huyén Thanh Thiiy, tinh Phii Tho 2021 - 2022)
S6 gié tri ciia x théa man 20211 — x|+ (x—1)° = 2022.|x 1] 1a
A.3 B. 2 C.1

Loi gidi
Chon A
Vi [1—x|=|x—1| nén tir d& bai 2021.[1 — x|+ (x —1)* = 2022.[x —
2021 Jx 1|+ (x 1) = 2022.|x |
(x—1)" =2022.[x —1| 2021 [x 1]
(r=1) =
= x—1=0 hodc x—1=1 hoac x—1=-—1
= x=1hodc x=2 hoac x=0
Vay x€{0;1;2}.
(HSG 7 huyén Thanh Ba, tinh Pha Tho 2021 - 2022)
Gia trj ndo ctia x dudi day thoa man [2x + 3| = |9 — 2x|

A.x:—g. E.xzé. C.x=0.
2 2

Loi gidi

Ta coé: |2x+3| :|9—2x|
THI: 2x+3=9—2x
4x=06

D. x=6.
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Cau 3.

Caul.

Cau 2.

X=—

2
TH2: 2x+3=—(9—2x)

2x+3=-9+4+2x
Khong c6 gid tri x thod man
3
Vay x=—.
YT
(HSG 7 Dé khio sat 1an 3, 2022 - 2023)
3 3+ 3 1 1+1
- (L)Y s 11 31 4111, 3 6 10
Gia tri cia x théa man |2x—3|—[5] va y_i_i 5 +§_i 5
11 31 4111 6 12 20
A. l;g’ B. _l;g. g Z 2 __7;__5.
23 22 474" 4 4
Loi gidi
Ta co:
33,3 111 3[1_1 1] L
_11 31 4111, 3 6 10 11 (31 _ 4111 6

Y=5"5 5 s 5 5:[11

11 31+4111 6 12 20

11 31

1
Nén |2x—3|:[%] =%

+) TH1: 2x—3=l:>x:Z
2 4

+) TH2: 2x—3:—%:>x:§

4
75
Vay xe{—;—¢.
 xel 1|

B. Ty luan

I
3 _
; L1, 1) 5

an) 213 6"

(HSG 7 trwong Thanh Binh — Ha Tinh 2017 - 2018)

Tim x, biét: [x—3|=
Loi giai
|x—3|=5 =x—3=5hodc x—3=-5
= x=28 hodac x=-2
Vay x € {8-2}.
(HSG 7 huyén Binh Luc 2022 - 2023)
Tim x biét [2x—1]=3

Loi giai
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Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

2x—1=3

2x—1]=3 =
2x—1=-3

Vay x=2 hodc x=—1
(HSG 7 thi xa Ky Anh, 2022 - 2023)

Tinh tng tit ca cac gia tri cia x théoa méan: | x+2015|=|—2023].

Loi gidi
| x+2015|=]—-2023| = | x+2015]= 2023
= x+2015=2023 hoac x+2015=-2023
= x=2023—-2015 hoac x=-2023—-2015
= x =28 hodc x=—4038.
Vay 8+ (—4038)=—4030
(HSG 7 huyén Dirc Tho 2021 - 2022)

Tim x biét |x—l|—§=0.

Loi giai
2
o120
3
e—1]=2
3
:>x—1:ghoz_?1cx—1:—g
3 3
széhoaicx:l
3 3
2 9
Vay xe{—;=¢.
 xef 2|
(HSG 7 huyén Luc Ngan 2022 - 2023)
Tim x biét: x——:l i
51 2 20
Loi giai
Tacod |x—— _l+i _g_ﬂ
2 20 51 20
—2——hoe_“1 x—g:—£
5 5 20
£ 2 11 2 11 19
+Néy x——=—=x="4+—=—"2
5 20 5 20 20
+ Néu x——:—1 :>x:z_£:__3
5 20 5 20 20

Vay ng hodc x =—
20 20

(HSG 7 huyén Luc Ngan 2021 - 2022)
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Cau 7.

Cau 9.

1 1

Tim x , biét: l
6 12 20

2
xX——| =
5

Loi giai

Suy ra x—%:—hoéc x_%:_i
5 10 5 10

+ Xét x—z:i
5 10

(HSG 7 huyén 2017 - 2018)

Tim x biét: |2x—7|+1:1l
2 2

Loi gidi
|2x—7|+l:1l
2 &2

|2x—7|:11—l
2 2

|2x—7|:1:>2x—7:l hoic 2x—7=-1
= x=4 hoac x=3

Vay x e {4;3}

(HSG 7 huyén Ba Thwdérc, 2022 - 2023)
Tim x, biét: |x—0,25|+%=1,25.

Loi giai
|x—0,25|—|—%:1,25 =[x—0,25|=0,75
=x—0,25=0,75 hoac x—0,25=-0,75
= x=1 hoac x=-0,5.

Vay x e {1;—0,5}.
(HSG 7 huyén Vinh Loc 2016 - 2017)
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Tim x, biét: 1 x+l :l
2 51 3
Loi giai
1 1l 1
__x+_:_
2 5‘ 3
I 1 1
X+—{=——=
50 2 3
= x+l !
5/ 6
1 1., 1 1
=x+—-—=—hodc x+—-—=——
5 6 5 6
1 11

= x=—— hodc x=——
30 30
Vay x e —L;—H .
300 30
(HSG 7 huyén Quéc Oai 2016 - 2017)

Tim x, biét —4=-2

1
xX+—=
5

Loi gii

x+l‘—4:—2
5

x+%=2
5

=

:>x+l:2 hoac x—l—l:—2
5 5

9 11
= x=—hoac x=——
5 5

Vay x € {%,—%}

(HSG 7 huyén Nga Son- 2016 - 2017)

Tim x biét: 32x —1|+1=(-2)" —3.(-2)’
Loi gidi

3x—1|+1=(-2)" =3.(-2)’

=[2x—1]=9

= 2x—1=9 hoac 2x—1=-9

= x=15 hodac x=—4

Vay x € {5;—4}.

(HSG 7 huyén Anh Son 2016 - 2017)
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Tim x, biét: x—{—é‘—5=7
Loi giai
1 1
X+——-5=7T=x+—-=12
3 3
x—i—l:lZ x=3—5
i B
xX+—=-12 |x=——+
3 3
Vay x e 3—5;—3—7 .
3 3
Cau 13. (HSG 7 huyén Ha Trung 2022 - 2023)
41 21
Tim x biét: 3—:[2x—1|==".
2 22
Loi giai
3hior—n =2
2 22
1 21
2x—1|=3-:—
2 22
|2x—1|=1-2
2 21
|2x—1|:E
3
:>2x—1:1—1 hoac 2x—1:_—11
3 P
ﬁx:Zhoéc x=—
3 3
—4 7
Vay xe{—:—¢.
y xe{ )
Ciu 14. (HSG 7 huyén Ngoc Lic, truong Nguyét An; huyén Hiép Hoa 2022 - 2023)
Tim x, biét: e +i= (—3,2)+%
31 5 5
Loi giai
4 2
x——|+—-=|(-32)+=
5 5
1| 4 |-16 2
X——|+=—=|—+=
3 5 5 5
4 14
X——|+—=—
3 5 5
x—l:2
3
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Suy ra x—l:2 hodc x—l:—2
3 3
= x:Z hoac x:—é
3 3

Vay x:Z hoac x:—g

3 3

Cau 15. (HSG 7 huyén Bat X4t 2022 - 2023)
Tim x biét 3.[9—2x|—17=16
Loi gidi

3[9-2x-17=16
3[9—2x|=16+17
3[9—2x|=33
9—2x|=11
Suyra 9—2x=11 hoac 9—2x=—-11
= x=—1hoac x=10

Vay x=—1 hoac x=10.
Cau 16. (HSG 7 huyén Pirc The 2022 - 2023)

Tim x bidt 10—‘x—\/§‘=9

Loi giai
10—|x—0|=9
10—|x—3[=9
lx—3|=1

x—3=1hoac x—3=-1
x=4 hoac x=2.
Vay x=4 hodc x=2.
Ciu 17. (HSG 7 thanh phd Vinh, truong Nguyét An 2022 - 2023)

Tim x € Z biét: |2x—1|—|—%:2.

Loi giai
|2x—l|+%:2
|2x—1|:Z
4

$2x—1:Z hoac 2x—1=—
4 4

11, . -3
= x=— hoac x=—
8 8
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Cau 18. (HSG 7 huyén Thiéu Héa 2022 - 2023)

Tim x biét E: 2x—l +l:§
8 3 6| 3
Loi giai
2
HEN R
3 6| 3
2 2 2
Do — 2x—l +l>OVéiinxnén —:2x—l +l:§ 2x—l —l—l
3 6 3 6| 8 3
2
Suy ra é: 2x —— —|—l:§
8 6 3
2
PR
8 3 2
2
ey
3 4
=2x——= lhoe_“lc 2x—l:—l
2 2
+) TH1: 2x—l:—:>2x—l+l$2x=§:>x:i
A% 6 12
+) TH2: 2x—l:—l:>2x:—l—|—l:>2 :_—1:>x:_—1
3 2 2@ 6 12
Vay x € _—l;i
12 J2
Ciu 19. (HSG 7 huyén Nong Céng, 2022 - 2023)
Tim x biét: ﬂ—|x—|—2| : n_7 —|—i:
10 10 5) 5
Loi giai
31 15 1
Ta co: 2—|x+2| : n_7 +£:1:>——|x—|—2|:—-—:—
10 10 5) 5 10 510 10
1 1
$|x+2|:3———:
10 10

= x+2=3hoac x+2=—-3 = x=1 hoac x=-5.
Vay x=1 hodc x=-5.
Ciu 20. (HSG 7 huyén CAm Thiy 2021 - 2022)

Tim x biét [3—

Loi giai
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3ol Lo 2

2|} 3 3
ET P | IR

23 3
3—x—l‘:

2
x—l‘:2

2

:>x—l:2 hoac x—l:—Z
2 2

= x=— hodc x=—
2 2

5 3
Viy xei—=;——=
y xel2i-2)

2
Céu 21. (HSG 7 huyén Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)
11 2
Tim x, biét: ———:[2x—1|]=-=.
3 3 5
Loi giai
l—1:|2x—1|:—2
3 3 3
L
3 3 3
l:|2x—1|:1
3
|2x—1|:l
3
| 1
Suyra 2x—1=— hodc 2x—1=——.
3 3
-Xét2x—1:lsuyrax:%.
3 3
. 1 1
-Xét 2x—1=——suyra x=—.
3 3
21
Vay xe{—;—t.
 xe il
Cau 22. (HSG 7 huyén Ha Trung 2021 - 2022)
Tim x biét: E+§: 4x—l 7
4 2 5 2
Loi giai
3, 17
4 2 5/ 2
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Cau 23.

Cau 24.

1 1
Suy ra: 4x—g:2 hodc 4x—g:—2

THI: 4x—t=2 sar= =1L
5 5 20

TH2: dy— b2 may——2 oy 2
5 5 20

(HSG 7 huyén .... 2022 - 2023)
Tim x, biét: i:|2x—1|:§
2 5

Loi giai

i:|2x—1|:
2

2x—1]=

Ullb) | W

|U1 N|w

2x—1|=

:>2x—1:§ hoic P —]

:>2x:Z hoic 2x:_—3
2 2

7
= x=— hodac x=—
4
7 3
Vay xe{—;——¢.
by xel i3]
(HSG 7 huyén Dong Hung 2022 - 2023)

21

Tim x, biét 3l [4—— |2x— 1|]
2 2’

Loi gidi

3L [4—l |2x —1|] 21
2 3 2
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Cau 25.

Cau 26.

:>[4—1-|2x—1|]:3—:—
3 2
;»4—1-|2x—1|zﬂ
3 3
:>l-|2x—1|:l
3 3

=[2x—1|=1

=2x+1=1 hoac 2x+1=-1
= x=0 hodac x=-1

Vay xE{O;—l}.
(HSG 7 huyén Mwong La 2021 - 2022)
Tim x biét: x—l +§: _1,6+§
2| 4 5
Loi giai
Taco x—l +§= —1,6+§
2 5
1| 3
=|x——|+==1
2| 4
1l 1
= lx——|=—
2| 4
1 1
=x——=— hoac x——=——
4

3 .= 1
= x=— hodc x=—
4 4

3 |
Vay: x=— hodc x=—
4 4

(HSG 7 huyén Binh Xuyén, tinh Vinh Phuc 2022 - 2023)

Tim x biét: [3—i—|x+2|J:[£_1_g]+i:1
10 10 5) 5
Loi giai
Ta co: |3———|x+2] D2 +£:1
10 5) 5
30 9 19 10 4 4
=|————x+2|:| =——=—-— =1-—
10 10 10 10 10 5
S ] p—
10 2 5
S| E =1t
10 52
21 1
= ——|x+2| =
10 10
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Cau 27.

Cau 28.

:>|x—{—2|:2—L
10 10
=|x+2|=2

=x+2=2 hoac x+2=-2

= x=0 hoac x=—4

Vay x € {0;—4}

(HSG 7 huyén Hau Loc 2022 - 2023)

1N(s 1) 2
|==2|+==1.
2][15 5] 3

Tim x, biét: [3—x——
(8 1} 2
x——||.|l——=|+==1
21)\15 5) 3

[3_

Loi gidi

If]1 1
=13—|x—||.—-=—
2113 3
:>3—x—l‘:1
2
:>x—l‘:2
2
. 1
:>x——:2hoacx—5:—2
THl:x—l 2:x:é
2 2
TH2: x——=-2= x=—

(HSG 7 huyén Lwong Tai tinh Bic Ninh 2022 - 2023)
Tim x biét: |2 3% = .
2 2
Loi giai
‘2 3| = 5
2

= £—3x2 :E hodc ﬁ—?)xz = 5

2 2 2 2
= 3x’ :ﬁ_ﬁ hodc 3x :£+E

2 2 2 2

= 3x? =12 hodc 3x* =27
= x==2 hodc x==3
Vay x € {£2;+3}
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Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

(HSG 7 trwong Nguyén Khuyén 2015 - 2016)

Tim x , biét: 5.‘%-% ~3,25= —2[(1, 25)° —2,5.0,25+(—0,25)°

Loi giai
3 2 2 2
SERE NI E
4 3 4
3 2 1
= |———x=—
4 3 4
3 2 1, . 3 2 1
———x=-—hodc ———x=——
4 37 4 4 4
= x=— hoac x=—

A 33
Vay x e {Z,E}
(HSG 7 huyén Mu Cang Chai-2016 - 2017)
Tim x, biét: [2x—7|=|5x +2]
Loi giai
2x—7|=5x+2]
=2x—T7=5x+2 hodc 2x—7=—-5x—-2

5
= x=—3 hoac x:7

. 5
Viy x € {—3;7} ;
(HSG 7 huyén Son Dwong - 2016 - 2017)
Tim x biét: [Sx—4|=|x+2]
Loi giai

Xétvol x<—-2 =4-5x+2+x=0 :>x:% (khong thoa man)
o 4 |

Xét voi —2<x<§:>4—5x—x—2:O :>sz (thdéa man)
e 4 3o

Xét voi ng =5%x—4—x—-2=0 @xzi (théa man)

13
Vay xe{—;—t.
ay {3 2}

(HSG 7 huyén 2017 - 2018)
Tim x, biét: 3x—[2x+1|=2

Loi giai
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Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

. 1
+ Néu XZ_E taduogc: 3x—2x—1=2 =x=3

. 1 1
+ Néu x<—5 ta dugc: 3x+2x+1=2 :>ng

Vay x=3.
(HSG 7 huyén 2017 - 2018)
Tim x biét: [2x—1|—x =4
Loi giai
2x—1|=x+4

1
+ Vi xZE, ta dugc: 2x—1=x+4 = x =35 (théa man)

1
+ Voi x<5,tadu:()c: —2x+1=x+4+4 = x=—1 (théa man)

Vay xe{5—1}.
(HSG 7 huyén 2016 - 2017)
Tim x, biét : [2x+3|=x+2
Loi giai
Taco: x+2>0=x>-2
2x+3|=x+2
=2x+3=x+2 hodc 2x+3=—x-2

5
= x=—1 hoac x:—g (théa man)

5
Vay xe{—1;——¢.
by xe|-1=3]
(HSG 7 trwong Hién Quan 2015 - 2016)
Tim x, biét: [9—7x|=5x—3
Loi giai

A q 3

|9—7x|:5x—3. biéu kién ng

=9—T7x=5x—3 hoac 9—7x=3—-5x
=12x=12 hoac 2x=6

= x=1 hoac x =3 (thdéa man)

Vay x e {1;3}.

(HSG 7 huyén Kim Thanh 2022 - 2023)

Tim x biét, [x+3|-+1=3x.

Loi giai
|x+3|+1:3x (*)
Néu x+3>0 = x>-3.
Do do6 |x+3|=x+3
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Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Tir (*),taco x+3+1=3x
4=2x

x=2 (TM)

Néu x+3<0 = x<-3.
|x—|—3|=—x—3

Tur (*),taco —x—3+1=3x
—2=4x

—1
x=— (Loai
2( ai)

Vay x=2.
(HSG 7 huyén Tan Ki 2022 —2023)
Tim x biét rang: |x—1|:2—x.
Loi giai
[x—1|=2—x didukién 2—x>0=x<2
Truong hop 1:1<x <2 tacod:
|x—l|:2—x
x—1=2—-x

2x=3

xZE (tm)

Truong hop 2: x <1 taco:
|x—l|:2—x
l-x=2—x
1=2 (voly)

. 3
Vay x:E .
(HSG 7 thi xa Thai Hoa Nghé An 2022 - 2023)
Tim x biét: 2x—|x—3|:2.

Loi giai

2x—|x—3|=2(1)

Néu x>3.Tur (1) tacd: 2x—x+3=2< x=—1(loai)

. 5
Neéu x <3.Tir (1) taco: 2x—|—x—3:2<:>x:§ (thoda man)

5
Vay x =—.
ay 3

(HSG 7 huyén Bat X4t 2021 - 2022)
Tim x biét: [2x+3|—x =14

Loi giai
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2x+3|—x=14=2x+3|=14+x
TH 1: 2x+320:>x2_73.Khidétacé:

2x+3=14+x

x=11 (thoa man diéu kién)
TH 2: 2x+3<0=>x<_73.Khid(’)tacé:

—(2x+3)=14+x
—3x=17

1 .
X = -7 (théa man diéu kién)

Viy x € {1 I; _T”}

Ciu 40. (HSG 7 huyén B4 Thuéc 2021 - 2022)
Tim x biét: [x—7|+2x+5=6
Loi giai
[x—7|+2x+5=6

Néux27=>x—7+2x+5:6$3x:8$x:§<7(loai)

Néu x<7=7—x+2x+5=6=12+x=6= x=—6 < 7(thoa man)
Vay x=—6.
Cau41. (HSG 7 tinh Quang Ninh 2022 - 2023)
Tim x, biét: [x+3|—2x=5.
Loi giai
|x+3|—2x=5:>|x+3|:5+2x 1))
THI: Néu x+3>0=x>—-3=|x+3|=x+3
Khi d6 (1) c6 dang: x+3=5+2x
= x = —2 (thoa man diéu kién)
TH2: Néu x+3<0 = x<-3=|x+3|=—x—3
Khi do (1) c6 dang: —x—3=542x
=3x=-8

=x= _TS (Khong thoa man diéu kién)

Vay x=-2_
Cau 42. (HSG 7 huyén Twong Duwong, tinh Nghé An 2022 - 2023)
Tim x, biét: [2x—1]—x=1.
Loi gidi

2x—1|—x=1 hay 2x—1|=1+x
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Suy ra 2x—1=1+x hodc —(2x—1)=1+x (Di€ukién x>—1)
+ Truong hop 1:
2x—1=1+x
2x—x=1+1
x =2 (Thoa man)
+ Truong hop 2:
— (2x — 1) =1+x
—2x+1=1+x
3x=0
x =0 (Thoa man)
Vay xe{2; 0}.
Ciu 43. (HSG 7 huyén Quynh Phu, tinh Thai Binh 2022 - 2023)
Tim x, biét 2023 —|x—2023|=x .
Loi giai
Ta c6 2023 —|x—2023|=x
|x—2023|=2023—x
|x —2023| = —(x —2023)
Do d6 x—2023<0
Suy ra x <2023
Két luan: x <2023.
Ciu 44. (HSG 7 huyén Nghia Hanh 2021 — 2022)
Tim x biét: 2|5x—3|-2x=14

Loi giai
Taco: 2|5x—3|—2x=14
= 2[5x—3|=2x+14
= [5x—3|=x+7 v6i diéu kién x> —7
= 5x—3=x+7 hodc 5x—3=—(x+7)
= 4x =10 hoac 6x=—4
5 —
= x=— hodc x=—
2 3
A e T 5 =2
Vay c0 hai gia tri x thoa man di€u kién x € E’T .
Cau 45. (HSG 7 huyén Tan Ky 2021 - 2022)
Tim x biét: |x(x+6) |=x
Loi giai
Ta co: ‘x(x+6)‘:x biéu kién: x >0

:>x(x+6):x hoac x(x+6):—x
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Cau 46.

Cau 47.

= x(x+6—1)=0 hodc x(x+6+1)=0
:>x(x—|—5):0 hoic x(x+7):0

= x=0 hodac x=-5 hoac x=-7
Két hop voi diéu kién ta dugc x=0

Vay x=0.
(HSG 7 trwong Cuw Khé 2016 - 2017)
3 3+ 3 1
im x biét: LV s 7 11101, 2
Tim x biét: |2x—3|:[5] va yzé_i i—i_é_
7 11 101 4
Loi giai
1 1 1
3[7_11+101] S=3ty 2
Taco: y= 2 3 4 :_+_:1
1 51 1 1
5——— —| oot
7 101) 212 3 4
!
Nén [2x—3| []:_
2
+) TH1: 2x—3:l:>xzz
2 4

+) TH2: 2x—3=—l:>x=é
2 4

A 75
Vay x e {Z’Z} .
(HSG 7 huyén Thanh Oai 2014- 2015)
Tim x, biét:
a) |2x—1|—x=1
b) |x+3|—2x: |x—4|
Loi giai

a) 2x—1|—x=1

. 1
Néu XZE tacd 2x—1—x=1 = x=2 (thoa man)

. 1
Neéu x<5 taco: —2x+1—x=1=x=0 (thoa man)

Vay xe{2;0}.

b) |x+3|—2x=|x—4| (1)
Lap bang xét dau
x -3
x+3 - 0 +
x—4 — | —
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Cau 47.

Cau 49.

Cau 50.

+ Voi x <3, taco (1) tré thanh:
—x—3-2x=—-x+4=-2x=7=x=-3,5 (thoa man)
+ Vi —3<x<4,taco (1) tré thanh:
x+3-2x=—x+4=0x=1 (vo ly)
+ Vi x >4, taco (1) tro thanh:
x+3—-2x=x—4=-2x=—-7 = x=3,5 (khong thoa man)
Vay x=-3,5
(HSG 7 huyén D6 Lwong 2022 - 2023)
Tim x € N thoaman. |[x—4|—|x+1|=—1 (¥)
Loi giai
Xét x>4:(*) = x—4—(x+1)=—1 = —4=0(v6 li) hay (*) v0 nghiém.
Xét —1<x<4:(*) = —(x—4)—(x+1)=—1=—2x = —4 = x = 2 (théa diu kién).
Xét x <—1:(*) :>—(x—4)—|—(x+1):—1 = 6 =0(v0 i) hay (*) vé nghiém.
Vay x =2 1a gia tri can tim.
(HSG 7 huyén Nghi Son 2022 - 2023)
Tim x biét: |x+5|+[x—3]=9.
Loi giai

x4 35 +[x—3|=9 (1)
*Xétx<—5:{x+5<0 {|x—|—5|:—x—5

x=3<0 " ||x—3=—x+3

Khido (1) = —x—5—x+3=9 :>—2x:11;»x:_7“(théaman)

+5>0 x+5=x+5
*Xét_sgxgs:»{x 2 {' |

=
x=3<0 " |]x=3[=—-x+3
Khido (1) = x+5-x+3=9=0x=1(vo i)

+5>0 x+5=x+5
*Xétx>3:>{x {' |

x—3>0 |x—3|:x—3

Khido (1) = x+5+x—-3=9=>2x=7 :>x:%(th()am5n)

. —11.7
Vay x e {T,E} .
(HSG 7 huyén Ly Nhan 2021 - 2022)

Tim x, biét [x]+ |x + 2022 = 2023
Loi giai

V61 x>0, taduoe x+x+2022=2023 = 2x=1 :>x:%

Véi —2022 <x <0, tadugc —x+x+2022=2023 = 0x=1 (vo li)
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Vo1 x <—2022 ,tadugc —x—x—2022=2023 = —2x=4045 = x= —4045
Viy xe{l; —4045}
2 2

Ciu 51. (HSG 7 huyén Hung Ha, Thong Nhit, 2022 - 2023)
Tim x biét: [2x —3|—[3x+2|=—4.
Loi gii

Ta cé: 2x—3:O:>x:§.

\9)

3x—|—2:O:>x:_72.

THI: x< -2
3
|2x—3|—]3x+2|=—4=3-2x+3x+2=—4 = x=—9 (thoa man).

TH2: _—2<x<i
3 2

|2x—3|—]3x+2|=—-4=2x—-3+3x+2=—4 :>x:_?3(th6am5n).

TH3: égx
2

|2x—3|—]3x+2|=—4=2x—3—-3x—2=—4 = x=—1 (loai).
-3
Vay xe{—9;,—.
v { 5}

Cau 52. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hiai Duwong, truwdong Kim Trung 2022 - 2023)
Tim x biét: [x—3|+|x—2|=1

Loi giai
Tim x biét: [x—3|+[x—2|=1 (1)
Xét: x-3=0=x=3
x—2=0=x=2
Ta c6 bang xét dau:
x 2 3
x—3 — — +
x—2 - + +

Dua vao bing xét diu ta co:

-Néu x <2 thi (1) tré thanh:
—(x—3)f(x—2) =1

= —2x=—4

= x = 2( khong théa min diéu kién)
-Néu 2 <x<3thi (1) tro thanh:
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Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

—(x=3)+(x—2)=1=0x=0(Ludn dung v6i 2 <x <3)
-Néu 3 < x thi (1) tro thanh:
(x=3)+(x—2)=1
2x=06
x =3 (thda man diéu kién)
Vay 2 < x <3thoa man bai toan.
(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trwong Tran Thi D§ 2022 - 2023)
Tim x,biét: .|x—l|—|—|x—2|:5.. '
Loi giai
|x—1|+|x—2|=5 (1)
+) V61 x >2 khido (1) codang: x—14+x—2=5=2x—3=5(chon)
+)Véi 1<x<2 khido (1)coddang: x—1+2—x = 5=0x=4(voly)
+) V6i x <1 khido6 (1) codang:1— x+2—x = 5= —2x+3 =35 (chon)
KL: x=4 hodac x=-1
(HSG 7 huyén Hiép Hoa 2016 - 2017)
Tim xbiét: [4x+3|—|x—1|=7

Loi giai
|4x+3|—|x—l|: 7
Ta c6 bang xét diu :
3
X — oy 1
4
|4x+ 3| ¥ 4 0 + | §
=t - -0+

. 3 11
+ Véi x<—Z,taduQC: —4x—3—(—x+1)=7=>-3x=11 :>x:—? (théa min)

3
+ Véi —Z§x<1,tadu(_yc: 4x+3—(—x+1)=7=5x=5=x=1 (loai)

+V6i x>1, taduge: 4x+3—(x—1)=7 = 3x =3 = x =1 (thoa mén)
Vay xe{—g—l;l}.
(HSG 7 Quan Tay Ho 2022 — 2023)
Tim x biét —3|x—5/+7|x—5=2°5.

Loi giai
—3|x—5|+7|x—5]=2%5
4]x—5|=45

lx—35|=5
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Suyra x—5=35 hodc x—5=-5

Hay x =10 hodc x=0

Viy x € {10;0}

(HSG 7 -TP Thanh Héa, 2022 - 2023)

Tim x, biét: 2+ Hphx—3=2.
2 2
Loi giai
Ta co: 2x+l + 2x—é = 2x+l + E—Zx > 2x+l+§—2x =2
2 2 21 12 2 2

Déu “=> xdy ra khi va chi khi: [2x + %][% — 2x] >0.

1
Giai ra duge: ——<x < i
4 4
(HSG 7 huyén Séc Son 2022 - 2023)

Tim x biét

+2x% = ‘2)62 +2,5

3
x RS —
4
Loi giai

Nhan théy 2x?4+2,5>2.5 v6i moi x nén ‘2x2 +2,5/=2x>+2,5

Do do

x—%‘—i—2x2 =2x’ +2,5

Suy ra x—E:Z,S hodc x—i:—Z,S
4 4

13
= x=— hodc x=——
4 4

1
Vay x=—3 hodac x=——
4 4

(HSG 7 huyén Quan Hoa 2021 - 2022; huyén Minh An - 2016 - 2017)
Tim x, biét: [x—2|+[3—2x|=2x—1
Loi gidi
Tim x biét: [x—2[+[3—2x]=2x—1
Vi vé trai luon khong 4m nén vé phai 2x—1>0 = x> >

Ta c6 bang xét dau :

e T U
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Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

B2 |+ 0 - 1 -

+Néu x>2taco: x—2+2x—3=2x—1 = x=4 (thoa min)

. 3 .
+ Néu E§x§2 taco: 2—x+2x—3=2x—1= x=0(loai)

1 3 . 6 .. .
+Neu5§x<5taco:2—x+3—2x:2x—1:>x:g(thoaman)

Vay x € {4;%} .

(HSG 7 trwong Ngo Gia Tw 2017 - 2018)
Tim x, biét: [x +3|+|x + 7| = 4x

Loi giai
Ta c6 bang xét dau :
b -7 -3
|x+3| - | - 0 +
|x+7] . 0 + | +

7
+ Vo1 x <—7, ta dugc: —x—3—x—7:4x:>—6x=7:>x:—g (loai)

+Voi —7<x<-3,tadugc: —x—3+x+7=4x = 4x=4 = x=1 (loai)
+Véi x > -3, tadugc: x+3+x+7=4x = 2x=10 = x =5 (thoa man)

Vay x=35.
(HSG 7 huyén Song L, Vinh Phiic, 2022 - 2023)
Tim x biét: 2024x —[1011x +2|=[1012x+3|. *)

Loi gidi
2024x —[1011x + 2| =[1012x +3|
= [1011x + 2|+ [1012x +3| = 2024x (1)
Ta co: [1011x+2/>0 va [1012x+3|> 0, voi moi x
=[1011x+2|+[1012x+3| > 0 (2)
Tir (1) va (2)suy ra =>2024x >0 = x>0
Khi do: [1011x+2/=1011x+2 va [1012x+3|=1012x +3.
Ta co: 2024x —[1011x+2|=[1012x 43| = 101 1x +-24+1012x + 3 = 2024x

=1011x+1012x —2024x = -5 = —x = —5 = x = 5(thdéa man)
Vay x=5.
(HSG 7 huyén Quynh Phu 2021 - 2022)

Tim x biét: + = 4044x

1 +2021x
3

%—F 2022x

Loi giai
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Ta co %—F 2021x = 4044x

—I-E—f— 2022x

1

3 H2021x >0(Vx)

> O(Vx)

%-i— 2022x

Nén 4044x>0=x>0
+Vix>0
1

§+2021x >0

§+2022x >0

l-l— 2021x
3

=l+2021x
3

%-i— 2022x

= % +2022x

Do do6 : % +2021x = 4044x

—l—‘%—l— 2022x

% +2021x + % +2022x = 4044x

+ Tim dugc x =1 (Thoa man)
Ciu 62. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Duong, trirong Pham Kinh An 2022 - 2023)

Tim x, biét: [x—1]+2]=3

Loi giai

Lap luan dugc [x—1[4+2>0

Nen [x—1]+2|=3

= |[x—1]+2=3

= [x—1]=1

=x—1=1 hoac x—1=-1

Vay x=2,x=0
Ciu 63. (HSG 7 trwong Nguyén Khuyén; Tam Hung 2016 - 2017)

Tim x biét: [x+3)—8 =20

Loi giai

|x+3]—8=20

|x+3)—8 =20=
|x+3]—8=-20

x=25

+ Vi |x+3]-8=20=|x+3=28 =
x=-31
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+ Vi |x+3|-8=-20 = |x+3|=—12 (v0 nghi¢m)
Vay x €{25-31}
Ciu 64. (HSG 7 thanh ph6 Sim Son, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)

Tim x biét: [3x+2/— 2| ==
33
Loi gidi
; 2 4 2 4
Tir dé bai, suy ra |3x+2|—§:§ hodc |3x+2|_§:_§

Néu |3x—|—2|—%=i =[3x+2/|=2=x=0 hodc xz—i
3 3 3
Néu |3x+2|—3=—i :>|3x-|—2|:—g (loai)
3 3 3

Vay x =0 hodc xz—%.

Ciu 65. (HSG 7 thanh phé Ninh Binh; huyén Hung Ha 2022 - 2023; truong s6 2 Phit Nhuin 2014
- 2015; huyén Viét Yén 2012 - 2013)

Tim x, biét: ‘xz —|—|x—1”:x2 "2

Loi giai
b =1 = x> +2
= x* +|xr—1]=x+2 hoc x*+|x—1|==x" -2
= |x—1|=2 hofic [x—1|=—2x* -2
+Néu |x—1]=2 = x—1=2 hofic x—1=-2

= x=3 hojc x=—1
+Néu [x—1]= 22" 2 vo nghi¢m do —2x> —2=—2(x +1) <0 v&i moi x
Vay xe{-13}.
Céu 66. (HSG 7 huyén Quéc Oai, Ha N§i 2022 - 2023)

Tim x biét: [x* +[2x— 1] = x* +2023.

Loi giai

Véimoi x,taco x> >0; 2x—1]>0 =x"+[2x—1/>0

=[x H2x—1] = x> +[2x -]
Do d6 [x +[2x 1] = x* +2023
x4 [2x—1|=x7 42023
2x—1]=2023

2x—1=2023 hoac 2x—1=-2023
x=1012 hoac x=-1011
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Vay x=1012 hodac x=—1011.
Ciu 67. (HSG 7 thanh pho Bic Giang 2022 - 2023)

Tim x biét [x* +1+|8v—4 | = x> 42023.

Loi gidi
b 14| 8x—4 | = x> +2023

Ta théy a’>>0,Va;

a| >0,Va
Do d6 véi moi x, ta cod

X >0;

8x—4|>0ma1>0=x"+1+|8x—4[>0
= [ +14+] 8x—4 | =x? +1+] 8x—4]

Nén x* +1+|8x—4 |=x* +2023

=| 8x—4|=2022

= 8x —4 =2022 hodc 8x—4=-2022
+) TH1: 8x —4 = 2022

1013

xX=—"

4
+) TH2: 8x—4=—-2022
—1009
X =
4
Viy xe {1013 ; —1009}.
4

Cau 68. (HSG 7 huyén Huong Tra, 2022 - 2023)

Tim x biét: ||3x— 3|+ 2x +(—1)""| = 3x +2023".

Loi giai

Tim x biét: |3Bx— 3|+ 2x +(~1)*"*

=3x+2023° = [3x— 3|+ 2x+1|=3x+1 (¥
X ; —1

Piéu kién dé x thoa man bai toan la: 3x+1>0 =>x2?.

Khi d¢ xz_?l:> 2x+1>0nén (*) tr6 thanh:

=[3x—3[+2x+1=3x+1=[3x—3|=x (x>0).
Néu x>1tacd 3x—3=x nén x:% (théa man).
A A A 3 2 ~
Néu 0<x<1tacd 3—3x=x nén x:Z (théa man).
33
Vay xe{—;—¢.
y xe (2]
Cau 69. (HSG 7 huyén Thanh Mién 2022 - 2023)
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Cau 70.

Cau 71.

Tim x biét = 2
|x—3|-|—2 |x—3|+4
Loi giai
12
x=3[+2  |x—3+4
x—3|+4=2(]x—3|+2)
|x—3|+4=2|x—3|+4
2lx=3[+4—|x—3—-4=0
lx—3[=0
x—3=0
x=3
Vay x=3.
(HSG 7 huyén Hung Ha, Pham Pon L&, 2022 - 2023)
Tim x, biét: 2 3
[x—=2|+2 |6—3x|+1
Loi giai
Ta co 3

e—2+2 |6—3x+1
=2.(j6-3x+1)=3.(]x—2[+2)
=2|6—3x|+2=3|x—2[+6
=2[6—3x|—3|x—2|=6-2
=232—x|-3]x—2|=4

= 6[x—2|-3]x—2|=4

=3[x—2[=4

:>|x—2|:i
3

#}C—Z:i hoac x—2=—i
3 3

4 4 1
THl:x—2=§ ix=§+2 :>x:?0 (thoa man)

TH2: x—2= 4y 2 2 (th6a mén)
3 3 3
Vay x e {Q’E} .
3°3
(HSG 7 huyén Nghi Xuén, tinh Ha Tinh 2022 - 2023)
Tim s0 hitu ti x biét |[x+2|+|x—2|+|x+3[=5 (1).

Loi giai
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*Truong hop 1: x < -3
(1):>(—x—2)—|—(—x—|—2)—|—(—x—3):5:>—3x—3:5:>x:_?8 (loai)
*Truong hop 2: x=-3

(1)= 6 =5(loai)

* Truong hop 3: —3<x <2

()= (—x—2)+(—x+2)+x+3=5=x=—2 (loai)
* Truong hop 4: x =2

(1)=5=5 (luén dung)

* Truong hop 5: —2<x<2
()=x+2+(—x+2)+x+3=5=x=-2 (loai)

* Truong hop 6: x =2

(1)=9=5 (vo li)

* Truong hop 7: x> 2
(1):>x—|—2+x—2+x+3:5:>x:§ (loai)

Vay x=-2.
Cau72. (HSG 7 huyén Thai Thuy 2021 - 2022)
Tim x, biét: |x —1|+|x—2|+|x—4/=3
Loi giai
Nhan thiy: |x—1|+|x—4| =|x—1|+|4—x|

Ta co: |x—1|2x—1; 4—x|24—x

:>|x—1|—|—|x—4|:|x—l|+|4—x|2x—1—|—4—x
=[x —1]+|x—4/>3
Lai ¢o: |[x—2/>0 =[x —1|+|x—2|+|x—4|>3
x—1>0 x>1
Dau bang xay rakhi {4—x>0={x<4 =>x=2
x—2=0 x=2
Vay x=2.
Cau 73. (HSG 7 trwong Lé Tw Thanh 2022 - 2023; huyén Thanh Mién 2021 - 2022)
Tim x biét: [x + 1|+ |x +2|+|x + 3| = 4x
Loi giai
Ta cO: |x+1|+|x+ 2| +]x+3| = 4x
Vi vé trai khong am véi moi x nén 4x > 0= x>0

Véi x>0 thi [x+1]=x+1;

x—l—2|=x—i—2;

x+3|:x+3tacé:

x+14+x4+24+x+3=4x
=3x+6=4x
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Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

= x =6 (théa man)
Vay x=6
(HSG 7 huyén Yén My 2021 - 2022)
Tim x, biét [x—1|+|x—2[+|x—3|=x—4

Loi gidi
|x—1|+|x—2|+|x—3|=x—4
Vi|x—1|+|x—2|+|x—3[>0nén x—4>0=>x>4 (1)
Khi do: |x—1|:x—1;

x—2|:x—2;

x—3| =x—-3
(1):>x—1+x—2+x—3:x—4
=2x=2
= x = 1(khong thoa man x > 4)
Vay khong ton tai gia trj ciia x thoa man.
(HSG 7 huyén Thach Thanh 2022 —2023)
Tim x biét: x4+ 2|+ |x+3|=4(x—1)—|x=1].
Loi giai
|x+2|+|x+3|=4(x—1)—|x—1| Suyra |x+2|+|x+3|+|x—1| = 4(x—1)
Do vé trai luén 16n hon hodc bang 0 nén vé phai cling phai 1on hon hoic bang 0
nén x—1>0 =x>1
Véi x>1=x+2>0; x+3>0; x—1>0 nén ta co:
x+24+x4+3+x—1=4(x—1)
= x=28 (t/m).
Vay x=38.
(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, treong Dan Cha 2022 - 2023)
Tim x, y thoa man: [x — 1| + |x — 2| 4|y — 3| + [x — 4|=3
Loi gidi
Theo bai cho: [x — 1] + |x — 2| + [y — 3| +|x — 4/=3
x =1+ |x =2/ +[y =3 +|4—x[=3 (1
Taco: |x—1 +|4—x|[>|(x = D+(4—x)
x—1 +|4-x|>3 ()
lx—2[>0,

y—3>0 3)

T (2), (3) va (1) suy ra:

x —1]+|4=-x|=3 @

lx —2[=0 (5)

ly—=3]=0 (6)

T (5) ta dugce x = 2, thay vao (4) ta co: |2 — 1| + | 4-2 | =3
14+2=3 (luén dang)
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Cau 77.

Cau 78.

Cau 79.

Tu (6) ta dugec y =3.
Vay: x=2,y=3.
(HSG 7 huyén Hung Ha 2021 - 2022)
Tim x biét: [x +1|+|x +2|+|x + 3| +|x + 4| =10x
Loi giai
x4+ 1]+ |x+ 2|+ |x+3|+|x+4/=10x (1)
Ma|x + 1|+ |x + 2| +|x 4 3| +|x + 4| > 0 v6i moi gia trj cia x (2)
Tu()va(2) =10x>0=x>0
Voi x>0=x+1>0,x+2>0,x+3>0,x+4>0
x+4=x+4 (3)
Tr()va@B) =x+1+x+2+x+3+x+4=10x
=4x+10=10x= 6x=10

=|x+1=x+1,

x+2|:x—|—2,

Xx+3[=x+3,

:>x=§(th6amén x>0)

5
Vay x=—
ay 3
(HSG 7 huyén Ninh Giang, tinh Hai Dwong 2022 - 2023)
Tim x , biét: x+l+x+%+x+g+x+3:33x.
3 3 5 .
Loi gidi
1 2 2 3
X+—|+x+—-|+x+—-|+|x+-=33x
3 3 5 2
. 1 2 f 4 3
Vi x—l—g >0, x—l—g >0, x—l—g >0, x+5 >0=33x>0=x>0
Ta co:
1 2 2 3
X+—|+|x+—={+|x+—|+[x+=|=33x
3 3 5 2

1 2 2 3
x+—+x+—4+x+—+x+—=33x
3 3 5 2

4x+§:33x
10

29x:§
10

1
Vay x=—.
ay 10

(HSG 7 huyén Tryc Ninh 2021 - 2022)
Tim x, biét: [x+1]+x+ 2|+ x +3[-+...+x +100| = 605x .
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Loi giai
V61 moi gia tri cua x, ta co:

‘x—l—1|20; x+3|20;...;

x+ﬂ20;

x+100[ >0
=[x+ 1|+ |x+2|+|x 43| +...+|x+100/ > 0

Ma |x +1|+|x + 2|+ |x +3|+...+|x +100| = 650x
=650x>0=x>0

x+1|=x+1

Khi dé(|x+2|:x+2

|x+100| = x+100

Taco: (x+1)+(x+2)+(x+3)+...+(x+100) = 605x

(1+100).100

100x + 605x

=100x +5050 = 605x
= 505x =5050 = x =10 (chon vi théaman x> 0)
Vay x=10
Cau 80. (HSG 7 huyén Than Uyén tinh Lai Chau 2022 - 2023)
Tim x biét: [x+1|4|x 4 3|+...+-|x +2023| = 2024x.
Loi giai
Vi vé trai ludn 16n hon hodc bang 0 véi Vx nén 2024x >0 = x>0
Khi d6: |x+1|+[x+3|+... 4 [x + 2023 = 2024x
=x+14+x+3+...+x+2023 =2024x
= (x+x+x4..4x)+(1+3+5+ ...+2023) =2024x

= 1012x—|—%.1012 = 2024x

= 1024144= 2024x— 1012x
=1012x = 1024144
=x=1012
Vay x=1012
Cau 81. (HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023).

Tim x biét: +

1
X+—
2

1
x+++
6

1 1
X+—+...+x+——=10x
12 9900

Loi giai

1
X+—+...+

)c—i-L =100x (1)
2 6 12 9900

1
x+—‘+

1
x-l——‘—i—

1
x+——-1>0

Ta tha
Y 9900|

>0

1
X+ —
2

1
x+—‘20;
6

x—l—i >0;...;
12
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Cau 82.

Cau 83.

x—f—; >0
9900

1
X+—+...+
12

nén
6

1
x+++
2

1
x+++

x+L +...+ x+L =100x
12 9900

ma

1
x+—‘—|—
2

1
x+++
6

suyra 100x>0=x>0
1‘ 1

1 1
X+—=x+—;
12 12

x+—L—:x+—l—@)
9900 9900

= X+—=x+—

6 6

1 1
X+—=x+—;
2 2

Tur (1) va (2) :>x+l+x+l+x+L+...+x+L:100x
2 6 12 9900

1 1 1
=>xX+—+x+—+x+—+..+x+
1.2 23 34 99.100

1 1. 1 1 1 1 11
= 99x 4~ ——F———F———f . ————=100x
1 2 2 3 '3 4 99 100

Soxmlo =2 (imdk)
100 100
99

Viy x =22

Y00

(HSG 7 trwong Minh Khai 2022 - 2023; huyén Hoang Hoéa 2016 - 2017)

=100x

)c—l—L =11x
110

1
x+5
20

Loi gidi

Tim x, biét: + x+i%+— 3

1
x+—
2

1
x+++
6

Ta thdy vé trai cta dang thirc luén >0 nén vé phai >0 = x>0

Véi x>0, x+l+x+l+x+L+x+i+ ..... +x+L:11x tré thanh:
2 6 12 20 110
1 1 1 1 1
X+—4+x+—+x+—+x+—+.. . F+x+—=11x
2 6 12 20 110
1 1
=>x:l——:—0 (théa man)
11 11
10
Vay x=—.
ay 1
(HSG 7 huyén Nho Quan 2022 - 2023)
Tim x biét |3+ | £+ b -+ | o o x| = 120
2 6 12 20 110

Loi giai
Nhan xét: Vé trai cua dang thirc luén > 0 nén vé phai > 0
Suyra 12x>0=x>0

1
X+—+..+
20

1
X+—+
12

1
x+—‘+
2

1
x+—‘+
6

x—l—L =12x
110

1 1 1 1 1
>x+—+x+—F+x+—+x+—+..+x+—=12x
2 6 12 20 110
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Cau 84.

Cau 85.

I 1 1 1
(x+x4+x4.dx)+|-+=+—+..+—|=12x
2 6 12 110

10x + L—I—L—i—L—l—...—I—L]:Ux

1.2 23 34 10.11
tor+fi—t4t Tl L L L,
2 2 3 3 4 10 11

10x + l—i]:12x
11

_10

2x =
11

X=—
11

5
Vay x=—.
ay 1

(HSG 7 huyén Nghi Lc; huyén CAm Thily, tinh Thanh Ho4 2022 - 2023)

2| e 3+ 299 g,
101| 101 101

Loi giai

Tim x biét: |x+ ! |+
101|

X+ + 4 ..

x—l-@ >0
101

e L3

2 |+
101

x+i+
101|

101
Suyra x>0

Vi x4+ x+

1 2 3 100
X+—+x+—+x+—+...+x+—=101x
101 101 101 101

100x + L—Fi—l-i—k...—k@ =101x
101 101 101 101

1 2 3 100
+

101 101 101 101

x:i~(1+2+3+...+100)
101

x=50
Vay x=50.
(HSG 7 huyén Cam Khg, 2022 - 2023)

x—L =—12x.

x—L+
483

15

Tim x biét + X——|+|x——|+...+

1
x__
3

Loi giai
Nhan xét: vé trai ctia biéu thirc ludn duong nén vé phai 16n hon 0 suy ra 12x < Ohay x <0.
Véix < 0ta co:

1 1 1 1
X——|+x——{+x——|F|x——|+.. | x———=—12x
3 15 35 63 483
1 1 1 1 1
= X+-——x+t——x+——Xx+—— . —X+—=—12x

3 15 35 63 483
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Cau 86.

Cau 87.

Cau 88.

1 1 1 1
=—llx+|—+—+——+..t—=|=—12x
1.3 35 5.7 21.23

:>—11)c—|—l 1—L =—12x
2 23

Vay x=——
T
(HSG 7 huyén Quan Son, 2022 - 2023)

. e 1
Tim x biét: |x +—+
1-5 59 9-13 397-401

Loi giai

1 1 1
Xt —{ x|+t x| =

x_i_L
9-13|

Ta co >0;...;

x+L >0;
1-5

x+L >0;
59|

Nén >0=10lx>0=x>0

x+L+x
1-5

1
b —— et ——
5.9 ‘ 9-13 ‘ 397-401‘

1

Vix>0= x+L>0; x+L>O; )., Pag—3 >0
1-5 5-9 397-401

Nén ta co: x+i—|— —|—L _|_L_|_ x4 -
1-5 59 9:13 397-401

11 1 1 1 100
=100x+|—+—+..4——[=101x = 100x +—(1——) =101x = x = —.
g [1-5 5.9 397-401] e PRCRPTYY 401
100
Vay x=—.
Y01
(HSG 7 huyén Hung Ha, 2022 - 2023)
Tim x, biét:
SR T (P |+ X+ |+...+ 2w+ 20290k,
2021 2021 2021 2021
Loi giai
Diéu kién x >0 suy ra:
1 2 3 2020
X bt Xt X b X+ e = 2021 x
2021 2021 2021 2021
L2000y 1 H2 3420200
2021
20205+ 20202021 5501
2.2021
= x=1010.
Vay x=1010.

(HSG 7 huyén Tryc Ninh 2020 - 2021)
Tim x nguyén biét : [x —1|+|x - 2|+|x = 3|+...+|x - 90| = 2025
Loi gidi
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Cau 89.

Cau 90.

Viét lai: |x—1+]x—2|+|x =3|+...4+|x — 45|+ |x — 46| + ... +|x — 90| = 2025
e =1|+[x = 2| +]x = 3| +... 4 |x — 45| +]46 — x| + ... +]|90 — x| = 2025
V&1 moi gia tri cua x, ta co:

|x—1|2x—1;|x—2|2x—2; )

x—45|>x-45;

46— x| > 46— x;

47—x| >47—x; ...;

90— x| > 90— x
= VT =[x —1|#|x=2]+...4[90 x| 2 x 1+ x=2+..+90 - x

= VT >(46+47+..+90)—(1+2+3+...+45)

= VT >2025
Déu bang xay ra khi va chi khi
|x—l|=x—1 r—1> >
x—2|=x-2 X220 | x22
[x—45|=x-45| x-45>0| x>45
= =45<x<46

|x—46|:46—x x—46<0 <46
|x—47|:47—x x—-47<0 x <47

x-=90<0]| x<90

= 45<x<46

Ma x 1a s0 nguyén = x € {45;46}

(HSG 7 huyén Hung Ha, Thong Nhat, 2022 - 2023)

Tim tat ca céc sb tu nhién @, b sao cho: 29 +7 = |b—5| +b—35.
Loi giai

Nhan xét: Véi x >0 thi |x| +x=2x.

V6i x <0 thi |x|4+x=0.Dodé |x|+x ludn la s chén voi Vx € Z.

Ap dung nhn xét trén thi |b—5|-+5—5 1a s6 chén v6i b—5€ Z.

Suyra 2“+7 lasd chin= 2% 1é khi a =0.

Khi do|p—5/+b—5=8.

+Néub <5,taco: —(b—5)+b—5=8=-0=38 (loai).

+Néu b>5,taco: 2(b—5)=8=b—5=4=b=9 (théa man).

Vay (a; b)=(0;9).

(D¢ 90 - HSG 7 Hung Ha, truong THCS Tay D6, 2022 - 2023)

Tim tat ca cac sb tu nhién a,b sao cho : 2% +37 = |b — 45| +b—45.
Loi giai

Nhan xét: Véi x>0 thi [x|+x=2x.

Vé6i x <0 thi [x|+x=0.Dodo |x|+x ludn la s6 chin véi Vx € Z.
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Ap dung nhén xét trén thi |b — 45| +b—45. lasé chin véi bEZ.
Suyra 2*+37 1asb chin = 2 1¢ khi a =0.
Khi d6 b —45|+b—45=38.
+Néu b<45,taco —(b—45)+b—45=38=0=38 (loai).
+Néu b>45,taco 2(h—45)=38=b—45=19 = b = 64. (thoa man)
Vay (a;b) = (O; 64).
Cau 91. (HSG 7 Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)
Tim tat cd cac s6 tw nhién m va n thoéa man 2" 42021 =|n—2020|+|n—2022|.
Loi giai
Vi céc s6 tu nhién m va n théa man 2" + 2021 =|n —2020|+|n —2022|.
Ta xét ba truong hop sau:
* Truong hop 1: n> 2022, ta co:
2" +2021=2n—4042
2" —2n=—6063
Vi —6063 1as61é, 2n 1a sé chin nén 2" 1a s61é. Suy ra m=0=n=23032.
* Truong hop 2: 2020 <n <2022, ta co:
2" 42021 =n—202042022—n
2" 42021=2
2" =-2019 (vo1y)
* Truong hop 3: n <2022, ta co:
2" 42021 =4042—2n
2" 4-2n = 2021
Vi 2021 1as6 1¢, 2n 1a sb chan nén 2” la s 1é. Suyra m=0=n=1010
Vay m =0;n=3032 hoac m =0;n=1010.
Dang 6. Str dung cong thirc tinh tong c6 quy luit.
Caul. (HSG 7 huyén Yén Pinh 2022 - 2023)

s ‘X I 1 1 1 2 4044
Tim x biet: 1+ —+—+—+—+...+ = .
2 3 6 10 x(x+1) 2023
Loi giai
1, 1,1, 1 2 4044
I+ttt —+.+ =
2 3 6 10 x(x+1) 2023
1,1, 1 2 6065
I+t —+—+..+ =
3 6 10 x(x+1) 4046
2 2,2 2 2 6065
—t ottt =
12 23 34 45 x(x+1) 4046
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5[ 1 |_ 6065
x+1) 4046

1 6065 1 _ 2027
x+1 8092  x+1 8092

Cau2. (HSG 7 huyén An Nhon 2021 - 2022)

T g o1 1 2 2021
Tim gid tri cua x biét: —+—+—+....+ =
3.6 10 x(x+1) 2023

Loi giai
111 2 2021
Taco —+—+—+...+ =
3.6 10 x(x+1) 2023
2,2 2 2 2071

vt =
23 34 45 x(x+1) 2023

1 1 1 1 1 1 1 § U0 Sl
2 3 3 4 4 5 77 x x+1) 2023

)
2 x+1 2023
2 :1_@
x+1 2023

2 2

x+1 2023
x+1=2023
x=2022

Cau3. (HSG 7 huyén, tinh, trwerong Nhuw Thanh 2021 - 2022)

Tim s6 tu nhién x biét: 2. ! + ! + ! +...+ ! =l
9.10 10.11 11.12 x(x+1)) 9
Loi giai
1 1 1 1 1
2. + + 4.+ =—
9.10 10.11 11.12 x(x+1)) 9
I 1 I 1 I 1 1 1 1
=2+ —=——+. =—
9 10 10 11 11 12 x x+1) 9
9 x+1) 9
11 _1
9 x+1 18
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1

=>—= = x+1=18=x=17 (théa man)
18 x+1
Vay x=17.
Cau4. (HSG 7 huyén Ha Trung, Nghé An 2021 - 2022)
. O S B | 2 2015
Tim x biét —+—+—+...+ =
3.6 10 x(x+1) 2017
Loi giai
, 2 2 2 2 2015
Tacd: —+—+—+...+ =
23 34 45 x(x+1) 2017
1 1 1 1 1 1 1 1 2015
———t-—t—=+. =—
2 3 3 4 4 5 x x+1) 2017
21_ 1 | 2015
2 x+1) 2017
x—1 2015

2(x+1) 2017
=2017(x—1)=2015(x+1)

2017x—2017 =2015x + 2025
2017x—2015x =2017+2025

2x =4032
x=2016
Vay x=2016
Céu 5. (HSG 7 huyén Hung Ha, Pham Pén L&, 2022 - 2023)
. z, 2 2 2 2 2022
Tim x, biet: —4+—+—+... = ;
2340 BB x(x+1) 2024
Loi giai
2 2 2 2 2022
—t+t—+t—+..+ =
23 34 45 x(x+1) 2024
I 1 1 1 1 1 2022
saff-leldy L L) 28
2 3 3 4 x x+1) 2024
) 11 ) 2022
2 x+1) 2024
x+1 2 2022
2(x+1) 2.(x+1)) 2024
x—1 2022
x+1 2024
=x=2023.
Vay x =2023.
Ciau 6. (HSG 7 huyén My Dirc 2021-2022; trurong Nguyén Chich, huyén Péng Son 2017-2018)
£ . g, 1 1 1 1 4
Tim sO tu nhién x biét: —+—+—+...+ =—9
13 35 57 (2x—1)(2x+1) 99
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Cau 7.

Cau 8.

Loi giai
11,1 1 49
—+ -t o+t =—
1.3 35 57 (2x—1)(2x+1) 99
1,1 1,1 11 ) 4

1
R L et -t =
20 373 5 5 T2x—1 2x+1) 99

1 1 49
=—(1— =—
2 2x+1) 99

1 98
=1- =—
2x+1 99
1 1
= =—
2x+1 99
=2x4+1=99 =2x=98 =x=49
Vay x=49.
(HSG 7 huyén Kinh Mon, tinh Hai Dwong 2022 - 2023)
1 1 1 1 99
Tim x, biét: — +——+——+..+ = .
1.3 35 57 (2x=1)(2x+1) 199
Loi giai
1 1 99
—t—t+t——=+..+ =
1.3 35 57 (2x—1)(2x+1) 199
1 2 2 99
—|—=t—=t—=+.+ =
2|13 35 57 (2x—1)(2x+1)) 199
1fr 1.1 1 1 1 1 1 99
~|-—=Ft =+t F - =
211 3 3 458 5 7 26— _2x L1l 199
i1 ) %
21 2x+1) 199
1992
C2x+1 199
2x+1-1_ 198
2x+1 199
2 198
2x+1 199
x=99
Vay x=99.

(HSG 7 huyén Lang Giang, tinh Bic Giang 2022 - 2023)
Tim x biét: |~ (| |—):44.
123 234 8.9.10

Loi giai
1 1 1 44
S N e (Y ) P
123 234 8.9.10 45
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+ +...+
123 234 8.9.10

11 1 1 1 1 88
= ———+————|—...+———]~(|x|—l):—
1.2 23 23 34 8.9 9.10

2 2 2 ]'(lxl—l) 88

88
= E‘m] (-1 >—45

= 5—%] (J =1 ):

22 88
;‘g'(|x|—1):g

=|x|-1=4

= |x| =5
=x==5
Vay x=—5; x=—5 lacac gid tri can tim.
Cau 9. (HSG 7 huyén Yén Binh, Yén Bai 2022 - 2023)
Tim x, biét x +2x+3x+...+2022x = 2022.2023.

Loi giai

X+2x+3x+...+2022x=2022.2023
=x.(1+243+...42022) = 2022.2023

.. (1+2022).2022 50222003

3 202320225005 2003
=x=2.
Vay x=2.

Cau 10. (HSG 7 huyén Tam Dwong 2021 - 2022)
Tlmxbletb) —|—l—|—1+ A ! x:2021+2020+2019+... —1
3 4 2022 1 2 3 2021
Loi giai

(1 1 1 1 2021 2020 2019 1

TacO |—F+—+——+...+——|x + + 4+ +—.
2 3 4 2022 1 2 3 2021

1 1 1 1 2020 2019 1
-4+ 4. +—(x=2021+—F—F .+ —

2 3 4 2022 2 3 2021

1 1 1 1 2020 2019 2018 1
ot = [T T [ T S [ [T 2 | T

2 3 4 2022 2 3 4 2021

1 1 1 1 2020 2019 2018 1 2022
-+ —4 . F—|x=|1+—— |+ |1+ — |+ |+ — |+ .. |+ — |+ —
2 3 4 2022 2 3 4 2021) 2022
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— ot ot
2 3 4 2021 ' 2022

1 1 1 1), 2022 2022 2022 2022 2022
2 3 4 20227

111 1 111 1
— ot Xx=2022| 4 —+—+..+——
23 4 2022 23 4 2022

= x=2022
Vay x=2022.
Cau 11. (HSG 7 huyén Ba Thuwére, 2022 - 2023)
. 2 (11 1 2013 2012 2 1
Tim x, bigt: | —+—+...+ x= + 4+t —t+—.
2 3 2014 1 2 2012 2013

Loi gidi

11 1 2013 | 2012 2 1
—F =+t x = bt
2 3 2014 1 2 2012 2013

[1 1 1 ] 2012 2011 2 1
= X =

—F .t Al ——F Lt ——— I+ ——+1+1
2 3 2014 2 3 2012 2013

11 1 2014 2014 2014 2014 2014
= |+ 4.+ x = et T — T —+
2 3 2012 2013 2014

2 3 2014

1 1 1 1 N 1 1 1
—F—+.F+—| - x=2014- | =4 —...+ + +

2 3 2014 Z B 2012 2013 2014
=x = 2014.

Vay x = 2014.

Ciu 12. (HSG 7 truwong Lé Hong Phong 2018-2019; trwrong Giao Tan 2016 - 2017)

=

Tim s6 ty nhién n théa man diéu kién: 2.22 +3.2° +4.2% + ... 4+ (n—1)2"" +n2" =2""
Loi gidi
222432 +42% + o+ (n=1)2"" 02" =27 (1)
Dit B=22"+32°+42' +.+(n—1)2"" +n2"
2B=2.(227+32° +42" 4.+ (n—1)2"" 4+ n2")

2B=22"4+32"+42° + . +(n—1)2" +n2""

B=-23_-2%_25_ .. —2" 4 p 2" 022
B:—<23+24+25+ ....... +2")+n.2”+‘—23

Khi d6 B = —(2"“ - 23) 42t 93
_ _2n+1 +23 + n.zn‘H _23 — _2n+1 + n.2n+1 — (n_l)szrl

Tir (1) taco: (n—1)2"" =2""

2n+34 - (n o 1)‘271-5-1 — 0
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Cau 13.

Cau 14.

227~ (n—1)|=0

2% —n+1=0

n=2+1

Vay n=2%+1

(HSG 7 huyén Chéau Pdc 2022 - 2023; huyén Tién Hai 2016 - 2017)

Tim s6 tu nhién n théa méan didu kién: 2.2 +3.2° +4.2% + ...+ n2" =2
Loi giai

Pat § =222 432 +42 +....+n2"

=25-85=(22"+32* +42° 4. 402" )= (227 4327 4420 4 402"

:>S=n.2"+1—23—(23+24+ ..... +2"-1+2")

=T=2""1-2°
Khi d6 ta duge: § =n.2""" =27 —2"" +2° =(n—1)2""

=(n-1)2""=2"" = n-1=2" = n=2"+1=1025

Vay n=1025.

(HSG 7 huyén Qué Son 2018 =2019) Timx, biét: L 2 E i > . ﬁ.ﬂzfc.
4681012 62 64

Loi giai
44 66 . 4% 6
5 5:2 FE.d =2
3.3° 22 <)
6 6
:[ﬁ] .i] =2 =22 =25 x=12
3) (2

Cau 15. (HSG 7 huyén Thai Thuy, 2017 - 2018)

Cau 16.

PP 48 +4 6©+6+6+6 +6" 46

Tim x théa man: . =2
P33 2517
Loi giai
P18 14814 6464646 +6 16 44 66 4° 6_6_[§]6 [i]ﬁ e
343 43° 2°+2° 330 225 3% 20 (3) |2
= 2x — 212
x=12
(HSG 7 trwong Ly Tu Trong 2018 - 2019; huyén Tam Dwong 2017 - 2018)

Cho B:1+%(1+2)+%(1+2+3)+%(1+2+3+4)+ ...... +l(1+2+3+....+x)
X

Tim sb nguyén duong x dé B=115
Loi giai
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Cau 17.

1 1

B:1+5(1+2)+§(1+2+3)+%(1+2+3+4)+ ...... +l(1+2+3+....

1(23) 1(34) 1(45 1 (x(x+1)
=14+—| = |+=| = |+ | =+t — | ——
202) 302) 412

D¢ B=115 thi {@]_115:)@&3):460

Do x nguyén duong nén x va x+3 la uéc duong cua 460

=x=20

Vay x=20.

(HSG 7 huyén Hiép Hoa 2016 - 2017)

Tim x biét:
123 4

2~ -2 2

4°6 810 62 64
PP +8 448 646 +6+6 +6 +6
3° 43743 R 7
Loi giai

30 31_ .

— 8"

b)

1

RO
123..3031 525

1.2.3.4...30.31.2%° 26

1 _ n2x

P

2—36:22x

=2x=-36

=x=—18

Vay x=—18.

D485 4854485 646467467 +6"+6°
P43 43 2°+2°

44 6.6 .
Pk

33 22

=g

b)
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23x:46
=3x=12=x=4
Vay x=4.

Ciau 18. (HSG 7 trwong Hong Pa, huyén Tam Nong 2015 - 2016)
Cho A=3+3%+3"+....4+3 " Tim s6 ty nhién » biét ring 24+3=3".
Loi giai
Taco: A=3+3"+3 +..... 432015
=34=3"+3 3" ... 437
S34-A=3+3 +3' 4430343 43 4. 43

=24=3"°_3
Do d6 24 +3=23" tr¢ thanh:
32016 _343=3"=32010 =3" =, =2016
Viy n=2016.
Cau 19. (HSG 7 huyén Thanh Mién 2022 - 2023)

Tim cap sb tu nhién x, y trong d6 y léch&sé,biétrﬁng: 1+2+3+4—|—...+x—1:ﬁ—x
Loi giai

Taco 14+2+3+4+...4x—1=ypy—x

1424344+ +(x—D)+x=yp

M:y.lll

(14 x)x=222.y = (14+x)x=2.3.37.y
Vi (1 + x)x 1a tich hai s6 tu nhién lién tiép, 37 1a s6 nguyén td, y la chit sdnén y =6
=x=36
Vay x=36;y=6.
Cau 20. (HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023).

Tim x biét: )H—l +
2 12 9900

Loi gidi

1
x+++
6

x—l—i —|—...—|—‘x—|—L =10x

x| =100x (1)

1
X+—+...+
9900

12

1
x+++
2

1
x+++
6

x—I—L >0

Ta thiy x+120; >
2 9900

x—i—l‘ZO;
6

x—l—i >0;...;
12

x—}—L >0
9900

1
X+—+...+
12

nén

1
x+—‘+
2

1
x+—‘+
6

X —|—L =100x
9900

1
X+—+...+
12

ma

1
x+—‘+
2

1
x-l——‘—i—
6

suyra 100x >0 = x>0
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Cau 21.

Cau 22.

1 1
X+—=x+=;
2 2

1 1
X+—|=x+——=;
12 12

x+L :x—i-;(Z)
9900 9900

= X+—=x+—

6 6

1‘ 1

'HNDV&Q%ﬁx+l+x+l+x+j?+m+x+—l—:HMx
2 6 12 9900

1 1 1
=>x+—+x+—+x+—+...+x+ =100x
1.2 23 34 99.100
1 1 1 1 1 1 1 1
=9+ ———F -+ -——F..F————=100x
1 2 2 3 3 4 99 100
ﬁle—izﬂ(tmdk)
100 100
99
Vay x=—
i 100
(HSG 7 trwong Minh Khai 2022 - 2023; huyén Hoang Hoéa 2016 - 2017)
. £ 1 1 1 1 1
Tim x, biét: |x +—{+[x+—|+|x +—|+|x+—|+...+|x+—|=1lx
2 6 12 20 110
Loi giai

Ta théy vé trai ctia d'flng thtrc ludn >0 nén vé phai >0=x>0

1
B | ... Ty
20

1
e E
12

V61 x>0, +x+%+

1
X+
2

x-l—L =11x trd thanh:
110

1 1 1 1 1
X+—+x+—+x+—+x+T-F ...+ ake— =T
2 6 12 20 110

ile—izm (thdéa man)
11 11
10
Vay x=—.
ay 1

(HSG 7 huyén Nho Quan 2022 - 2023)

1 1
X+ +x+—+
6 12

1
X+—|+...+
20

Loi giai

Tim x biét

1
x+—‘—|—
2

1
x+—1=12x
110

Nhan xét: V& trai cua dang thirc luén > 0 nén vé phai > 0
Suyra 12x>0=x>0

1 1 1 1 1
X+—{+x+—|+|x+—+x+—+. . Fx+—=12x
2 6 12 20 110
1 1 1 1 1
>x+—+x+—F+x+—+x+—+..Ftx+—=12x
2 6 12 20 110
1 1 1 1
(x+x+x+.dx)+|-+—+—+..+—|=12
2 6 12 110

T NS S I
1.2 23 34 10.11

=12x

111 1 1 11
10X+ 1m e e
2°2 3 3 4 10 11
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Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

10x + 1—i =12x $2x:£ ¢x:i
11 11 11
5
Vay x=—.
y 1

(HSG 7 huyén Nghi Loc; huyén Cam Thiiy, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)

3
X+—
101

Loi giai

1 |+ 2 |+
101|

Tim x biét :
101|

x4+

x4+

+...+ x—|—@ =101x.
101

3 |
101

100

Vi +...+x+—20
101

1
X+——|+x+
101

Suyra x>0

2 | ‘
101|

1 2 3 100
xX+—+x+—+x+—+...+x+——=101x
101 101 101 101

100x + L—Fi—l-i—k...—k@ =101x
101 101 101 101

12 3 100
X=—— .+ —
101 101 101 101

x:ﬁ~(l+2+3+...+100) = x=50
Vay x=50.
(HSG 7 huyén Cam Khg, 2022 - 2023)

x—L =—12x.
483

1
X——4+...+
63

Loi giai

1
X ——— iy
35

1
xX——|+
15

Tim x biét +

1
x__
3

Nhan xét: vé trai cta biéu thirc luon duwong nén vé phai 16n hon 0 suyra 12x < Ohay x <0.
Véix < 0ta co:

1 1 1 1 1
X——|+x——+x——|F+x—|+.... | x——=—12x
3 15 35 63 483
1 1 1 1 1
= X+——x+——x+——x+——..—xX+—=—12x
3 15 35 63 483

111 1
= —llx+|—+——F—— ot |=—12x
1335 57 21.23

1 1 —11
= —llx+—|1——|=—12x = x=—— (thdéa man)
2 23 23

—11
Vay x=——.
ay 3

(HSG 7 huyén Quan Son, 2022 - 2023)

Tim x biét: +|x+ ! |+
5.9|

X+

1
X+—
1-5

|+...+‘x+
9-13|

Loi giai

— | =101x
397-401
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Ta co x+L 20;x+L >0; x—l—L >0;..;
1-5 5-9 9-13

. 1 1 1

Nén |x+—|+|x+—+|x+——+...4+x+———{>0=101x>0=x>0
1-5 5-9 9-13 397-401

. 1 1 1

Vix>0= x+—>0;, x+—>0; ...; x+———>0
1-5 5-9 397-401

. . 1 1 1 1

Néntaco: x+—+x+—x+—+...+x+——=101x
1-5 59 9:13 397-401
=100x + L—I—L%—...%—; :101x:>100x+l(1—L):101x ix:@.
1-5 59 397-401 4 401 401
100

Vay x=—.

Y 401

Cau 26. (HSG 7 huyén Hung Ha, 2022 - 2023)

Tim x, biét:

x—I—L—Fx—I— |+ x4+ |+...—|— x+@:2021x.

2021 2021 2021 2021
Loi giai
Diéu kién x >0 suy ra:
x+L+x+L+x+i+m+x+M=2021x
2021 2021 2021 2021
:2O2Ox+1+2+3+'"+2020:2021x
2021

= 2020X+M: 2021x = x=1010.
2.2021

Vay x=1010.
Cau 27. (HSG 7 huyén Truc Ninh 2020 - 2021)

Tim x nguyén biét : |x—1|+|x = 2]+[x—3]+...+[x— 90| = 2025
Loi giai
Viét lai: [x—1|+|x = 2| +[x = 3| +...+ |[x 45| +|x — 46| + ... +]|x — 90| = 2025
e =1+ [x = 2| +]x = 3| +... 4 |x — 45| +]46 — x| +...+]|90 — x| = 2025
V&1 moi gia tri cua x, ta co:

|x—1|2x—1;|x—2|2x—2; el

x—45|>x-45;
46— x| > 46— x;

47—x| >47—x; ...;

90— x| > 90— x
= VT =[x —1|#|x=2]+...+[90 x| 2 x 1+ x=2+..+90 - x
= VT 2(46+47+..490)—(1+2+3+..+45)

= VT >2025
Déu bang xay ra khi va chi khi
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|x—1|:x—1 >
|x—2|:x—2 x=2>0

=45<x<46

=45<x<46

Ma x 13 s6 nguyén = x € {45;46}
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CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Str dung tinh chét ity thira

Dang 4: Tim 4an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chira dau gia trj tuyét ddi

Dang 6: Str dung cong thirc tinh tong c6 quy luat

Dang 7: Tong cac biéu thirc khéng 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: Str dung phuong phép chan dé tim 4n

Dang 10: Tim an v6i diéu kién nguyén

Dang 7: Tong cac biéu thirc khéng Am bing 0

A. Tric nghiém (néu c6)

Cau 1.

Cau 2.

(HSG 7 huyén Tam Nong 2022 - 2023)
Cho x,y thod man (12 -2x)* +[3y =" =0. Gié tri ctia biéu thuc P=20x-11y Ia
A. 142, B. 98. C. 109, D. 131.

Loi giai

Chon B
Ta co: (12—2x)2022 >0 voimoi x

2023

|3y—x| >0 véimoi x, y
Neén (12-2x)" +[3y—x["* >0 véi moi x, y
Ma (12-2)&7 2022 |3 _ |2023

Suyra 12-2x=0va3y—-x=0

Hay x=6 va y=2

Vay gia tri ctia biéu thirc P=20x—11y 14 P=20.6—-11.2=120-22=98.
(HSG 7 huyén Thanh Thiy, tinh Pha Tho 2021 - 2022)

Cho x;y l1a cac s6 théa man (x+2y-3) 202 +[2x+3y-5|=0. Vay (x;») bing

A. (L-1) B. (1;1) C. (21) D. (-2:1)
Loi giai

Vi (x+2y—3

)2022

>0 ;

- |20 v&i moi x, y nén

(x+2y-3) 2022 +|2x+3y—5|>0 véimoi x,y
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Ma (x+2y—3)2022 +|2x+3y—5|:0 nén {(x+2y—3

x+2y=3 x=1
= =
2x+3y=5 y=1
Vay (x;y) = (1;1).
B. Ty luidn
Caul. (HSG 7 THCS Van Long 2018 - 2019)
Tim x,y biét [3+y|+|2x+y[=0
Loi giai

Vi 3+ 20,[2x+y|2 0= [3+ y|+[2x+ /20

3
2

{|3+y|=0 x=
=
y=-3

|2x+y|:0

)2022 _

2x+3y-5|=0

=

x+2y-3=0
2x+3y-5=0

Cau2. (HSG 7 trwomg Tran Hung Pao, treomg Truong Sa, 2017 - 2018)

Tim x, y biét |3+y|+|2x+y|:0

Loi giai
Vi [3+y|20, [2x+y[20 = 3+ y[+[2x+ /=0
{|3+y|=0 N
= 2
|2x+y|:0 y=-3

Cau3. (HSG 7 huyén Cira Lo 2020 - 2021)
Tim x, y biét: |x—2|+|x—2y|=0.
Loi giai
Vi |x-2/20;

x—2y/>0 véimoi x, y nén:
|x—2|+|x—2y| =0 khi va chi khi x—2=0 va x—2y=0.
+x-2=0=>x=2.

+x-2y=0=2-2y=0=y=1.

Vay x=2; y=1 lacac gid tri can tim.

Cau4. (HSG 7 huyén Thai Thuy, 2017 - 2018)

2012

Tim x va y théa man [2x—2011|+(3y+2012)" " =0

Loi giai
2x-2011/>0 Vx
Nhén xét o1
(3y+2012)7° >0 vy
_ 2011
2x-2011=0 |*7 5

Dang thirc xay ra khi =
3y+2012=0 y 2012
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Cau5. (HSG 7 huyén Chuong My 2018 - 2019)

3 2020
Tim x, y biét: (3x—1)"" + (ng =0.

Loi gidi
Ta co:
32020
(3x-1)""+ (y+—j 0.
5
2020
Ma (3)6—1)2018 >0 voimoi x; (y+§j >0 véimoi y.

2018 3 2020
:>(3x—1) =0 va (y+§) =0.

=3x-1=0 va y+%=0.

Vay x=§; y=-4.

Ciu 6. (HSG 7 huyén Dirc Tho 2022 - 2023)
2023

Tim tat ca cip sd (x,y) thda man: (2x 1 202 +| . +1| =0
Loi gidi

(2x-1) 2022 +|x+ +1|2023:0 (*)

Vi (2x—1)202220, 2320, VX, y

= (26 1) +[x+y +1** >0

Pé (*) xay ra thi (2x—1)"" =0 va |x+y+1" =0

=>2x-1=0va x+y+1=0

Hay x=% va y=—%

A = A e o (13
Vay cép so (x, y) thda man phuong trinh la (E,—Ej .
Cau7. (HSG 7 truong Nguyén Khuyén 2016 - 2017)

Tim cdc s6 x,y,z biét: (3x—5)"" +()? —1)2008 +(x-z)""=0
Loi giai

(5= (32 1™ (-2 =0

3x-5=0 B __;i
=4y’ -1=0 = x—z—3

x—z=0 }7::j:1
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5 5

5.5
Vay (x;y;z)=| —;1;= | hodc (x;y;z)=| —;—-1;—
y (xsz) = Su1:3 | hoge (i) =( 31
Cau8. (HSG 7 thanh ph6 Sim Son, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
5 o) 2008
Tim x, y, z biét: (2x—1) 008+(y—§j +x+y+2z/=0.
Loi giai

2008
Véimoi x, y, z,taco: (2x—1)2008 >0; (y—%j >0; x+y+z|20.

W | N

2008
Nén (2x—1)2008 +(y— j +|x+y+2|=0 khi:

(2x_1)2008:0 x=

1
2
(y_2)2008_0:> y_2
5 5

|x+y+z|:O Z:_9

1 2 -9
Vay x=—; y=—; z=—.
VAT VTS AT
Cau 9. (HSG 7 thi xa Bim Son 2022 - 2023)
2022

Tim x, y,z biét (2x—1)2020+(y—%j +|x+y—z|:0
Loi giai

12022
Ta co (2x—1)2020+(y—§j +|x+y—z|=0

1
2x—1=0 =5
Nén —1—0 suy ra 1
y 3 y y 3
x+y—-z=0 z=§
6
1 1 5
Vay x=—; y=—; z=—.
ay ’ y 3 6

Cau 10. (HSG 7 huyén Truc Ninh, 2018 - 2019)
52008
Tim x, y, z biét: (2x—1)2008+(y—§j +|x+y—z|:0.
Loi giai

)2008

2008
Vi (2x-1 >0 véimoi x; (y—gj >0 véimoi y ;

52008
do do: (2x—1)2008+(y—gj +|x+y—z|20 véimoi x, y, z.

x+y—z| véimoi x, y, z
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) 2008
Theo d& bai thi: (2x—1)"" + (y—gJ txty—z=

5 7 2008
T d6 suy ra: (2x—1)"" =0 va [y—gj —0 va |x+y-z|=

1 2 9
Vay x=—; y=—; z=—.
WA= YT T

Caull. (HSG 7 huyén THACH THANH, 2017 - 2018)
2016

2016 2017

Timcacsd x, y , z biét: (x—1)" " +(2y-1)" " +[x+2y—z] =0
Loi giai
Tacé:(x—lfM6Z()Vx;(2y—IVM6Z()Vy;x+2y—zFM72()Vngz
:D(x—IVM6+(Zy—lmm |x+2 3 Fm7 0.
Dau "="xay ra khi (2y—1)2016:0 = y=% = yzé
h+2y 4mn | .
2 ——Z2=0

\@yle;y:%;z=2.

Cau 12. (HSG 7 huyén Krong Ana 2022 -2023)

1 2018 1 2020 024
Tim x,y,zbiét: | 3x—— 4y +(x—z-1 =0
4 ( 2) (y 2023) ( )
Loi giai

2018 2020
Vi|3x—— >0; | y*——— >0; (x-z —1)2024 >0 v&éimoi x,y,z la cic so thuc
2 2023

18 |00
Theo dé ra ta co: | 3x—— + y2—— +(x—z—1fM4:0
2 2023
[ 1208
3x——) =0 1
3x——=0
2 2
2020
2 1 P 1
(y 2023 Y 72023
(X—Z—l)2024:0 X—z— :0
1 1
X =— X =—
6 6
o Vo e
= Ve =>4JVEe
2023’ 2023 2023’ 2023
z=x-1 -5
z=—
6
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Viy x=4 y= |1 2= hofie x=; y=— | ; 2=
N Y R T A T N
Cau13. (HSG 7 truémg Lé Vin Tam 2017 - 2018)
A A 2008
Tim céc s0 x,y,z biét: (3x_5)20°6 +(y2 _1) +(x—z)2010 o
Loi gii

2008 +(x_Z)2010 ~0

(Bx=5)""+(»” 1)

2006 2010

Ta c6: (3x—5) >0; (x—z)" 20

50 (y2 _1)2008

Neén (3x_5)2006 +<y2 _1)2008 +(x_Z)2010 >0

5
xX==
3x—5=0 3
ALY \ . 2 y=-1
Dau bang xay rakhi < y"-1=0 =
y=1
x—z=0
5
A— 5
3

5 5Y(5 .5
Va ;s —=L= ;| =sL=|¢.
y (% Z)e{(3 3) (3 3)}

Cau 14. (HSG 7 huyén Hung Ha; huyén Viét Yén 2022 - 2023)

Tim x, y, z biét: +

x—% y+§ + ‘x2+xz‘= 0

Loi gidi

+ + ‘x2+xz‘: 0

LI U P
R
Ap dung tinh chat |A| >0 ta co:

=0 va ‘x2+xz‘:O

x—l—O va +g
2 Y 3

:x—%zo va y+§:0 va x(x+z):0

| 2 1
SX=—Vd y=——Vadz=-x=——,
2 3 2
1 2 1
Vay x=—; y=——;z=——.
ay 5 Y 3 >
Cau15. (HSG 7 huyén Hung Ha, 2022 - 2023)
Cho (x—1)2020+| y-3 +(x—y+z+3)2022 =0. Ching minh: 8x -2y +z=1.
Loi giai
Vi (x—l)zo22 >0 VxeR; y—3| >0VyeR; (x—y+z+3)2022 >0 Vx,y,zeR.
Do d6 (x—1)"" +| y=3| +(x—y+2z+3)"" =0 khi va chi khi:
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2022

(x—1)2022:0 va |y—3|=0 va (x—y+z+3) 0
=>x-1=0va y-3=0va x—y+z+3=0
=>x=1va y=3va z=-1.
Suyra: 8x—2y+z =8.1-2.3-1=1(dpcm).
Cau 16. (HSG 7 huyén Anh Son 2022 - 2023).
Cho 2 s6 x; y théa man (x+2022)*"* +|y—2023|=0. Tinh D=x+y
Loi giai
Vi (x+2022)** >0 v6i moi x
|y —=2023|>0 véi moi x
(x+2022)* =0 N {x+ 2022=0 {x =-2022

Nén (x+2022)** +]y-2023|=0 = =
| y—2023]=0 y=2023=0 y=2023

Vay x=-2022 va y=2023.
Cau 17. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hiai Dwong, truwdng Bui Hiru Dién 2022 - 2023)

X +2x7y—0,5xp +2

2

Cho biéu thuc dai sb 4=
x —xy+1

tinh gid tri cuia 4 véi x,y théa man
(2x-1)"+|y+1=0
Loi giai
Taco (2x—1)°+|y+1=0
Ma (2x—1)* >0va |y+1|>0v6i moi x,y
= (2x-1* +[y+1]=0

. |2x=1=0 x=l
Nén =0 = 2
y+l= y=—1

1
Thay x=EVé y=-1taco

13 12 1 1 1 1
| +2| = .(=D=05—(-D)*+2 ‘_1_1
(2j (2j( ) 2( : 8 2 4+2__

11 8

12 1 1
— 4
[3) v 4"

Vay gid tri ciia bidu thirc 4 14 27_2

1 22

7

7
4

Ciu 18. (HSG 7 huyén Tién Hai, tinh Thai Binh 2022 - 2023)

Tinh gia tri ctia biéu thie N =17x'" +2)° +2023 biét cac s x; y thoa man:

|x—l|+\/(y+2)2022 =0.

Ta co: [x—1/>0 véimoi x; (y+2)2022 >0véimoi y.

Loi giai
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Ma |x—1|+\/m:0 suy ra [x—1]=0 va W:O

+) [x-1|=0=>x-1=0=>x=1

)2022 ZO:>(y+2)2022 IO:>y=—2

+) (y+2
Thay x=1 va y =—2 vao biéu thirc N ta dugc
N =17x"+2y° +2023
=17.1 +.2.(-2)" +2023
=17.1+2.(~8)+2023
=17+(~16)+2023 = 2024
Vay khi [x—1|+4/(y+2)** =0 thi biéu thirc N 6 gid tri 1a 2024.
Ciu 19. (HSG 7 huyén Cam Khé,2022 - 2023)
Tinh gi4 tri bicu thire: € =2x" +15y°% +2006 tai x, y théa man: /(y+ 1)4 +(2 —x)2 =0
Loi giai
Vi \J(y+1)" 20 véimoiy, (2—x)° >0 véi moi x
do d6 dé \J(y+1)" +(2-x)* =0 thi(y+1)" =0 va (2-x)* =0
= y+1=0va2-x=0.

=>y=-Lx=2
suy ra C:2.24+15.(—1 +2006 = 2023.

Vay C =2023.
Cau 20. (HSG 7 huyén, tinh, trwerong THCS MINH KHAI 2022 - 2023)

)2023

Tinh gi4 trj cua biéu thire: C =2x" — 5y + 2025 tai x, y thoa man: [x—1|+(y+ 2)20 =0
Loi giai
Do |x—1| > O;(y+2)20 20 = |x—1|+(y+2)20 > 0voi moi x, y
Két hop |[x—1|+(y+2)" =0suyra [x—1/=0 va (y+2)" =0
Nén: x=1;y=-2
Gia trj ctia biéu thuc: C=2x"— 5y + 2025tai x=1; y=—2
la: C=2.1° - 5.(—2)3 + 2025 = 2 + 40 + 2025 = 2067
Vay C =2067
Ciu 21. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trwong Pham Kinh An 2022 - 2023)
Cho |x—2|+[y—1|+(x+y—2z-2)**" =0. Tinh gié tri cia: 4= 5x"y**°*"".
Loi giai

Vi |x—2|20véi YV x; y—1| >20voi V y; (x+y—z—2)2020 20 v6éiV x,y,z
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Do d6 |x—2|+|y—1|+(x+y—z-2)**" =0 khi

[x=2[=0 x=2=0 x=2
ly-1=0 =1y-1=0 = y=1
(x+y—z—2)2020=0 x+y—-z-2=0 z=1
Dodo A= 522170172 =54.1.1=20

Vay A =20.

Cau 22. (HSG 7 huyén Kinh Mo6n 2021 - 2022)
Tinh gia tri ctia biéu thire: C =2x° —5y° +1980 tai x, y thoa man |x—1|+(y+2)20 =0.
Loi giai
Do |x—1|20; (y+2)20 >0 nén |x—1|+(y+2)20 20 véimoi x, y.
Két hop |x—1|+(y+2)20 =0 suyra |x—1|=0 va (y—2)20 =0 =>x=1va y=2.
Gié tri ctia biéu thirc: C =2x" =5y +1980 tai x=1; y=-2 la:
C=2.1"-5.(-2)" +1980=2022.

Vay C=2022.
Cau 23. (HSG 7 huyén Tam Dwong 2022 - 2023)

Tinh gia tri cta biéu thirc: C =2x> —=5)° +2023 tai cc gia tri cia x, y thoa man

|x+1|+(y+2)2024 =0

Loi giai

Ta co: |x+ 1| > 0;(y+2)*** > 0voi moi x, y

nén [x+1+(y+2)** =0 khi |x+1|=0 hodc (y+2)*** =0

suyra x =—-lLy=-2

Nén C =2x> —5y° +2023 =2.(-1)° —5.(-2)* +2023 =1981
Ciu 24. (HSG 7 dé khao sat lan 3, 2022 - 2023)

Cho |3x—2y|+|52—7x|—i—(xy—i—yz+xz—500)2020 =0. Tinh gid tri cia: 4 :(3x—y—z)2021.
Loi giai
Vi [3x=2)]20; [52 =74 20; (xp+yz—x2-500)"" >0 v6iV x,y,z
Do d6 |3x—2y|+|52—7x|+(xy+yz+xz—500)2020 =0 khi
3x-2)|=0 3x=2y=0
z=14
|52—7x|=0 =1:¢5z-Tx=0 :>{ 14

+Néu z =14 ta tinh dugc: x=10;y =15

Thay vao biéu thirc 4 = (3x—y—z)2021 ta du’qc; A= (3_10_15 _14)2021 —

1
+Néu z=-14 ta tinh duoc: x=-10;y=-15
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Thay vao biéu thirc 4=(3x—y— 2)2021 ta dugc: 4= [3.(—10)—(—15) —(—14)]

Vay A=1 hoac 4=-1 khi |3x—2y|+|52—7x|+(xy+yz+xz—500

Cau 25.

2021
=-1

)2020 —0.

(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trwong Hong Linh 2022 - 2023)

Cho cac sb thuc x, y, zthoa méin (x—l)zo22 +(2y—1)2022 +(x+2y—z)2023 =0.

Chung minh ring x = y.z

Loi giai

2022

Taco: (x — 1)7 >0Vx

>0Vy

|x+ 2y—z|2023 >0Vx,y,z

(x—l)zo22 +(2y—1)2022 +|x+2y—z|2023 >0Vx,y,z

2022 2023

Ma (x—1)" 4 (2y 1" +|x + 2y ]
(x_l)zozz 0

Nén dau "=" xay ra khi (Zy - 1)2022 =0
|x+2y—z|2023 =0

Vay x = y.z.

Cau 26.

ey ) 512022
Cho a, b, x, y thoa man (bx —ay )

=0

=

(HSG 7 thi thir huyén Thanh Mién 2022.-2023)

2022 2022
, . 3 X Y _ 2
Chung minh rang RO + plott (a+b)10“ :
Loi gidi
2022
+ Ta co: (bx2—ay2) > 0; x2+y2—1‘20

2022

:>(bx2—ay2) +‘x2+y2—1‘20

Do do (bx2 —ay’ )2022

+‘x2 +37 —1\:0 khi va chi khi {

2 2
+ Ta co: bxzzay2:>x—=y—
a
2 2 2, 2
+ 1
SN A T A (vi > +12=1)
a b a+b a+b

1011 1011
N x_2 _ y_2 =( 1 lell
a b a+b

bx*—ay* =0

x* +y?

+‘x2+y2_1‘=o (a#0;b%0;a+b#0).

{bx2 =ay’
=

-1=0 X +yr=1
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2022 yzozz 1 2022 y2022 2
= o1 ploll = 011 — 1011 T ploll = 1011
a (a+b) a (a+b)

Viy 2022 . yzozz ) 7
¢ 1011 1011 — 1011 °
FT P ()

Cau 27. (HSG 7 trwong Ly Thuong Kiét, 2017 -2018)
Chung minh rang khong thé im duoc s6 nguyén x, y , z théa man:
|x—y|+|y—z|+|z—x|:2017
Loi giai
Ta co: |x—y|+|y—z|+|z—x| :|x—y|+(x—y)+|y—z|+(y—z)+|z—x|+(z—x)
2x x20

V61 moi sO nguyén x ta lai c6 |x| +x=
0 x<0

Suy ra |x| +x ludn 13 s6 chin véi moi s6 nguyén x
=+ (x=»)
Tir d6 ta co: 4|y —z|+(y—z) 1a céc s6 chdn véi moi s6 nguyén x, y , z
|z—x|+(z—x)
Suy ra |x—y|+(x—y)+|y—z|+(y—z)+|z—x|+(z—x) 12 mot s6 chin voi moi s6 nguyén
X, V,z
Hay |x—y|+|y—z|+|z — x| 1a mot s6 chdn v6i moi s6 nguyén x, y , z

Do d6, khong thé tim duogc sb nguyén x, y , z thoa man:

|x—y|+ y—z|+|z—x|=2017

Dang 8: Tim an dwa vao tinh chit vé diu
A. Tric nghiém (néu c6)
Caul. (HSG 7 huyén Lang Giang, tinh Bic Giang 2022 - 2023)

Cho céc sd x, y théa man: |1—2x|+(y—2)2022 <0.Giatri cia B=12x"y+3xy” bang:

A. 10 B. 11 C.13 D. 12
Loi giai
2022

1-2x]+(y-2)"" <0 (1)

2022 2022
)

Ta co: |1—2x|20, Vx; (y—2) >0, Vy:>|1—2x|+(y—2 >0, Vx,y (2)

, 1—2X|:0 1-2x=0 x:l
Tu (1), (2) dang thic xdy ra khi: :>{ = 2
() ( ) {(y_z)ZOZZO y_2=0 {yz

2
Ta co: x:%; y=2 vao B tadugc: B=12x"y+3x* :12-6) -2+3%-(2)2=12

)2022

Vay B=12 khi [1-2x|+(y-2)" <0.

Cau 2. (HSG 7 huyén Son Dong 2022 - 2023)
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Cau 3.

Cau 4.

Biét (x,y) 12 cip sb thoa man: (x—1)* +[3y+12|<0. Khi d6 5x—2y bing;
A. 13, B. -13. C. 3. D. 3.
Loi gidi

Ta c6: (x+1)2 >0 v&i moi x

3y+12|>0 v6imoi y

Suy ra (x—1)2+|3y+12|20 véimoi x, y

Ma (x—1)" +[3y+12/<0

Do d6 (x—1)° +[3y+12|=0

= x-1=0 va 3y+12=0

Hay x=1va y=—4

Vay 5x—2y:5.1—2.(—4):13

(HSG 7 huy¢n Tam Nong 2022 - 2023)

Cho x,y théa man (x—2)4 +(y_1)2022 <0 thi gia tri 19x%y +4xy* bang

A. 80. B. 83. C. 83. D. 85.
Loi gidi

Taco (x—2)' 20, (y—-1)"" 20 véi moi x, y

)2022

Nén (x-2)" +(y-1"* >0

2022
2220

2022

Ma (x—2)" +(y-1)

Suy ra (x—2)4+(y—1) 0

=(x-2)"=0 va (y-1)""=

0
=>x=2vay=1
Khi d6 19x°y +4xy* =19.4.1+4.2.1=84

(HSG 7 huyén Téan Yén 2022 - 2023)

Biét (x,) 1a cdp s6 théa man (—2)6—5)2022 +|3y+4]<0.Khi d6 2x+3y bang
A. —1. B. 1. C.9. D. -9.
Loi giai

Ta co (—2x— 5)2022 > (;

3y+4]>0 véimoi x,y

Nén (-2x-5)""*

)2022

+3y+4/>0

Ma (-2x-5)"" +]3y+4/<0

)2022

Suyra (-2x-5)" +[3y+4/=0
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__2
—2x-5=0 = 2
= =
3y+4=0 _ 4
4 3
e -5 —4
Khi dé: 2x+3y=2.—+3.—=-5-4=-9.
2 3
B. Ty luian
Caul. (HSG 7 huyén Triéu Son, 2017 - 2018)

Cau 3.

Tim x biét: (x—3)(x+%j >0
Loi gidi

1 1 14
Tur (x—3)[x+§J>O suyra: x—3 va X+ cung dau
D@ thay x—3<x+% nén ta co:
\ 1.
%) X—3va x+5 cung duong =>x-3>0 = x>3
\ | A 1 1
*) x-3va x+— cungdm = x+—<0 =>x<——
2 2 2

Vay x >3 hodc x<—%
(HSG 7 huyén Nga Son- 2016 -2017)
Tim x, biét: (x—2)(x+3)< 0
Loi giai
Vi (x—2)(x+3)<0 nén x—2,x+3 khac dau

ma x+3>x-2

x—2<0
= =-3<x<2
x+3>0

Vay -3<x<2.
(HSG 7 trwong Tam Hung 2013 - 2014)

Tim x € Z sao cho: (x2 —20)<x2 —15)()c2 —10)(x2 —5) <0
Loi gii
Do x* >0 véimoi x = x*-20<x* -15<x*—10<x* -5
Ma (x* ~20)(x*=15)(x =10)(x* =5) <0
Nén trong cac thira sb (x2 —20), (x2 —15), (x2 —10), <x2 —5) c6 1 thira s6 am hoic c6 3
thira s0 am.

+ TH1: trong trong cac thtra sb (x2 —20) . (x2 —15) , (xz —10) , <x2 —5) c6 mot s6 Am
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o |xP=20<0  [x*<20
Khi @6 =
x> -15>0 x> >15

Ma x nguyénnén x* =16 x—2xy+y—3=0
+ TH2: trong trong cac thira sb (x2 —20), (x2 —15), <x2 —10), <x2 —5) ¢ ba sd 4m
S Ix¥*=10<0  |x*<10
Khi d6 =
¥ =5>0 x*>5
. A A 2 {x:3
Ma x nguyénnén x° =9 =
x=-3
Vay xe{3;-3;4;,-4}.

Cau5. (HSG 7 huyén Thanh Oai 2014 - 2015)

Tim x, biét: é——x >g
5 2 5
Loi giai
3 1 2
‘5 2 5
3 1 2
537735 x<—
N 5 2 5 5
31
———Xx<-= x>2
5 2

Vay x<% hoac x> 2

Ciu 6. (HSG 7 huyén Bo Ly; Hong Pa, Tam Nong 2015 - 2016)
Tim x dé biéu thtc sau nhén gi tri duong: x* +2014x
Loi giai
Ta c6: x> +2014x =x(x+2014) >0
Nén x va x+2014 trai diu nhau
Ma x<x+2014

x+2014>0 x>-2014
= =-2014<x<0

x<0 x<0

Viy —2014<x<0.
Cau7. (HSG 7 thi xa Hoang Mai 2022 - 2023)

Tim x,y biét: (2x-6)*"* +[3y-9|<0.
Loi giai

Tacod 2x—6)*"* >0 véi moi x;

3y-9/>0 véimoi y.
Do d6 (2x—6)*"* +[3y =9[>0, véi moi x,y.

Ma (2x-6)""* +[3y—9|<0 nén suy ra (2x—6)*"* +|3y-9|=0.
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Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

2x-6=0 x=3
= =
3y-9=0 y=3
Vay x=3 va y=3.
(HSG 7 huyén Vinh Lgc, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
1)
Tim x, y biét: (3x—gj +|2y—6|<0.

Loi giai

2

Vi (3)(—%} >0 véimoi x; 2y—6|20 véimoi y .
1\

Dodé:(Sx—gj +[2y—6/>0 voimoi x, y.

2 2
Khi do, theo d¢ bai thi:(3x—é) +|2y—6|£0:>(3x—%] +|2y—6|=0.

Vi vay: 6 = 18.

A

1
Vay x=—, y=3.
ay 13 y
(HSG 7 trwong Pap Cau 2018 —2019)
1)
Tim x, y bict: (2x—gj +3y+12|<0.

Loi gii

2
Vi (Zx—%j >0 véi moi x; 3y+12|20 v6i moi y, do do:

2
(n-%) +3y+12| 2 0v6imoi x, y.
Y Y
Theo d¢ bai thi [2x—gj +[3y+12|<0. Tir d6 suy ra: (2x—gj +3y+12|=0.

Khi d6 2x—%:0 va 3y+12=0.

1
Suyra x=— va y=-4.
Yy B y

1
Viy x=—; y=—4.
y x=5y

(HSG 7 trwong Hoang Hoa, 2017 -2018)

Tim x, y biét rang: (2x—5)2012 +(3y+4

)2014 <0

Loi giai
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Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

2x-5
Taco: | = (2x=5)" +(3y+4)"" 20
(3y+4)*"" >0

Ma (2 _5)2012 +(3y+4)2014 0 = (2 _5)2012 (3y+4)2014 —0
1
(2 _5)2012_0 X:25
= =
2014
{(3)} +4)7 " = yee %

(HSG 7 huyén Mwong Lat, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)

Tim s6 x, y biét: (2022 -x)” +|y —2023"* <0.

Loi giai
(2022 —x)* +|y—2023"* <0 (1)
(2022—x)" >0 Vx
Ta co: Y03
y—20237 >0 vy
Neén (2022 -x) +]y—2023"" >0 v,y (2)

Tur (1) va (2) suy ra (2022 —x)° +|y —2023*" =0, dat duoc khi:

{(2022x)2:0 _ {2022—x=0 {x=2022

—
y-2023[ =0 (¥—-2023=0  |y=2023

Vay x=2022 va y=2023.
(HSG 7 huyén Hoing Hoéa, 2017 - 2018)

Tim x, y biét rang: (2x- 5)2012 (3y+4)2014

<0

Loi gidi

2x-5
Tacor | = (2x-5)"" +(3y+4)"" 20
(3y+4)"" >0

Suy ra (2x=5)"7 +(3y+4)"" =0

2012 2014
) )

Suy ra (2x—5 =0 va (3y+4 =0

1 1
x=2—vay=—1—
2 YT

(HSG 7 huyén Hoai Nhon 2015 - 2016)

2012 2013

Tim tAt ca céc cdp s6 (x; ) théaman (2x—y+7)"  +|x=3[" <0
Loi giai
Ta c6 2012 1a s6 tw nhién chin = (2x—y+ 7)2012 0
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Va|x-3]20 = [x-3"" >0

2012 2013
) =0

Do do, tir (2x—y+7 +|x—3|2013 <0 suyra: (2x—y+ 7)2012 =0 va |x-3|

{2x—y+7=0 {x=3
= =
x-3=0 y=13
Vay (x;y)=(3;13).

Cau 14. (HSG 7 huyén Yén Phong 2022 - 2023)

IOOSO.

Tim gié tri ctia bidu thite P =28a>b—-9ab® v6i a; b thoa man (a—3)" +(3b+1)
Loi gidi

Do (a—3)2 >0 voimoi a va (3b+1)100 >0 v6imoi b nén

_32:() _a_ a=3
(a3)2+(3b+1)100S0:>{(a ) :{a >=0 :{ 1
0

10 _ 07 1364120 |h=—
(3b+1) " = + 3

Khi d6 P =28a"b—9ab’ = ab(28a—9b) :3-%1(28.3—9~_?1j =-87.
Vay P=-87.
Cau15. (HSG 7 huyén Lap Thach, Vinh Phiic 2022 - 2023)
Cho cac s6 x; y thoa min |2x—1|+(y—2)2022 <0.
Tinh gi tri cua biéu thire B =12x2y +3x>.
Loi giai
Taco [2x —1[+(y-2)"" <0.

2022 2022
2

Vi [2x-1]205(y=2)" "2 0= [2x=1[+(y-2)" =20

2022

Do do: |2x—1|+(y—2)

- |2X—1|=0 3{x=0,5
(y_2)2022 _o  ly=2

Thay x=0,5; y=2 tacé B=12.0,522+3.0,52° =6+6=12

0

2022
<

Vay gia tri cta biéu thie B=12 tai x; y thoa min |2x —1|+(y—2) 0.

Céu 16. (HSG 7 huyén Ung Hoa 2022 - 2023)
Tinh gia tri biéu thirc B =21x"y+xy* véi x; y théa min: (x—2)2 +(2y—1)2024 <0
Loi giai
Ta co: (x-2)" +(2y-1)"* <0

2024 2024
>

Vi (x-2)"20; (251" 20= (x=2)" +(2y-1)" 20

Do do: (x-2)" +(2y-1)"** =0
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x—2=0 |*72
= S 1
2y—-1=0 y=—
2
1 1) 85
Thay vao biéu thic ta dugc B:21-223+2-(5j :7

Cau 17. (HSG 7 trwong Nguyén Chich, 2017 -2018)
Tim da thic M biét rang: M + (Sx2 - 2xy) = 6x* +9xy— y*. Tinh gia tri cia M khi x, y

thoa man (2x 5)2018 (3y+4)2020

<0

Loi giai
M +(5x2 —2xy) = 6x% +9xy— y*
= M =6x"+9xy—* —(5x2 —2xy)

=M =6x>+9xy—y* —5x* +2xy=x" +11xy—y*

e 5128 5
Ta co: (24 )2020 :>(2x—5)2018
(3y+4)" >0

(2 _5)2018 (3y+4)2020 0= (2 _5)2018 (3y+4)2020 -0

+(3y+ 4)2020

>0

2 2
thay vao ta dugc: M = 2 +11.§. at|ufed =25 —E—E 51159
2 4 ‘A 3 3w 36

Cau 18. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trwrong Van Lang 2022 - 2023)
Cho céc s x, y théa man (x— 3) +(2y- 1)2020 0.
Tinh gi4 tri cta biéu thire M = 402x7y + 284x)?
Loi giai
Vi(x— ) >0; (2y - ) >0 véimoi x, ynén
(x=3)" +(2y-1

)2
Ma theo dé bai : (x — ) +(2y - 1
(

>0véimoix,y.

)2020 >0

Suy ra (x 3) +(2y— 1)2020

Hay: (x—3)4=0 va (2y—1)2020:0

suyra x=3 y—l
2

Khi d6 tinh dugc: M = 2022
Cau 19. (HSG 7 thanh phé Lao Cai 2022 - 2023)
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Cho hai sb thic x,y thoa man (x—y)™ +(x—=2)""" <0. Khi do gi4 trj cia biéu thirc
M =5x"y-3xy* 1a

Loi gidi
Ta co: (x—y)zo22 >0 véimoi x, y

(_X,' _ 2)2024

>0 voimoi x

2022 2024 o
+(x=2)"" 20 v6imoi x, y

Nén (x-y)
Ma (x—y)" +(x-2)"" <0

Suy ra (x—y)2022 +(x—2)2024 =0

=>x-2=0vax—y=0

Hay x=y=2

Vay gia tri cua biéu thie M =5x"y—3xp? 1a M =5222-3.2.2> =40-24=16.
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CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Str dung tinh chét ity thira

Dang 4: Tim 4an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chira dau gia trj tuyét ddi

Dang 6: Str dung cong thirc tinh tong c6 quy luat

Dang 7: Tong cac biéu thirc khéng 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: Str dung phuong phép chan dé tim 4n

Dang 10: Tim an v6i diéu kién nguyén

Dang 9. Sir dung phwong phap chin dé tim 4n
Caul. (HSG 7 huyén Qué Vo, tinh Bic Ninh 2022 - 2023)
Tim x thoa man [2x+3|+[2x-1|= #2
3(x+1) +2

Loi giai
Ta c6 [2x +3|+|2x —1| =|2x + 3|+ [1=2x| 2 [2x +3+1-2x| = [4| = 4 v6i moi x.

Lai c6 3(x+1)2+222 :L< 3 =4 véimoi x.

3(x+1)2+2 "2

, (2x+3)(1-2x)20
Dau “=" xdyra < 5 < x=-1.
(x+1) =0
Vay x=-1.
Cau 2. (HSG 7 Hung Ha, Thai Phwong, 2022 - 2023)
Cho 6 >
(x—2022)" +2

=|y—2023|+3. Tinh x+y.

Loi giai
6
(x—2022)" +2
(x—2022)°20;VxeR = (x—-2022)* +2>0+2=2.

! Sl:> 6 £§:3
(x—2022)*+2 2 (x—2022)*+2 2
|¥—-2023|20;Vy e R =|y-2023+320+3=3 (2)

6
(x—2022)° +2

Tur (1), (2), (3) dAu bang xay ra khi va chi khi: x—2022=0 va y—2023=0

=|y-2023+3

M

=[y-2023[+3 (3)
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= x=2022;y=2023.
Suy ra x+y =2022+2023 = 4045.
Vay x+y =4045.
Cau3. (HSG 7 huyén, tinh, trwong Thanh Tri 2021 - 2022)

Tim céc sd x, y nguyén théa min: ‘x—8|+|6—x‘=ﬁ.
Y
Loi giai
Ta chung minh dugc |A|+|B|Z|A+B , nén x—8|+|6—x‘2|8—x+6—x =2 voimoi x.
Mat khac 2—4232 véimoi y .
S5(y+3)"+12

Trddésuyra y+3=0= y=-3.

Khi @6 ‘x—8|+|6—x‘ =2=6<x<8,ma x nguyén nén xe{6;7;8} .

Vay céc cdp s0 nguyén (x; y) 1a (65 -3); (7;-3); (8;-3).
Ciud. (HSG 7 Yén Thé, Bic Giang, 2022 - 2023)

Tim x biét: [2022 — x| +[2023 — x| +]|2024 - x| = 2.

Loi gidi

Ta c6 2022 — x| +]|2024 — x| =[x — 2022 +[2024 — x| > |x — 2022+ 2024 — x| =2 VxeR

= 12022 - x|+[2024 - x| 22 VxeR (1)

Déu “="xdy ra khi (x—2022)(2024—x)>0 (*)

Giai (*):

THI: x-2022>0 va 2024—x>0

= x>2022 va x<2024.

= 2022 <x<2024.

TH2: x—2022<0 va 2024-x<0
hodc = x <2022 va x 22024 (loai)

Ta co: [2023-x/>0 Vx (2)
Dau “=" xay ra khi x=2023.
Tur (1) va (2) ={2022 - x| +]2023 - x|+[2024 - x| >2 VxeR
Vay dé [2022 — x|+ [2023 — x| +]2024 — x| = 2 thi (1) va (2) xdy ra dau “=""khi:
2022 < x <2024 va x =2024 = x = 2024,
Vay x=2024
Cau5. (HSG 7 huyén Thuin Thanh 2021 - 2022)
Tim x biét: |x+1|+|x+2|+|x+3|=4x
Loi giai
Tu |x+1|+|x+2|+|x+3| = 4x ta thay vé trai: |x+1|+|x+2|+|x+3| >0 nén vé phai:
4x>0=>x2>0.
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Cau 8.

V6i x20 thi [x+1|=x+1,

x+2|=x+2,

x+3|=x+3.Do d6 ta co

x+1+x+2+x+3=4x = x =6 (thdéa man).

Vay x =6.

(HSG 7 huyén Chw Sé 2021 - 2022)

Chimg minh rang khong tim dugc céc s6 nguyén théa min |x—y|+|y—z|+|z—x|=2023
Loi giai

Ta co: |x—y|+|y—z|+|z—x|=|x—y|+(x—y)+|y—z|+(y—z)+|z—x|+(z—x)

L . o {2x (xZO)

V&1 moi sO nguyén x ta lai co: |x|+x=

0 (x<0)

Suy ra |x|+ x ludn 14 s6 chin véi moi s6 nguyén x.
e =y (x=)
Tir d6 ta c6: {|y—z|+(y—z) 1a cac s6 chdn véi moi sb nguyén x,y,z.
|z—x|+(z-x)
Suy ra |x— y|+(x—y)+|y—z|+(y—z)+|z—|+(z —x) 1a mdt s6 chdn véi moi s6 nguyén
X, ,Z.
Hay |x—y|+|y —z|+|z — x| 1a mét s0 chin véi moi s6 nguyén x, y,z.
Do d6 khong thé tim dugc s nguyén x, v,z théa man:

(HSG 7 truomg Lé Hong Phong 2018 -.2019)

Chting minh rang khéng thé tim duge sé nguyén x, y, z thoa mén :
|x—y|+|y—z|+|z—x| =2017

Loi giai

Ta co: |x—y|+|y—z|+|z—x|:|x—y|+(x—y)+|y—z|+(y—z)+|z—x|+(z—x)
2x x>0

Véi moi s6 nguyén x ta lai c6 |x| +x=
0 x<0

Suy ra |x| +x ludn 14 so chan véi moi s6 nguyén x

Tir d6 ta c6:|x— y|+(x—y);

y—z|+(y—2z);|z—x|+(z—x)la cac s6 chin v6i moi s
nguyén x, y, z

Suy ra |x—y|+(x—y)+|y—z|+(y—Z)+|Z—x|+(z—x)la‘1mC)tsé chin véi moi s6 nguyén
X, ¥,z

Hay |x— y|+|y—z|+|z — x| 1a mét s6 chén véi moi sb nguyén x, y, z

Do d6, khong thé tim duoc sé nguyén x, y, z thoa man: |x—y +|y—z| + |z —x| =2017

(HSG 7 Hung Ha, Ly Nam D§, 2022 - 2023)

Tim x biét: x+l + x+l + x+l =l.
2 3 4, 4

Loi giai
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Cau 10.

Cau 11.

Ta co x+—=—x—l Z—x—l
4 4
1 1 1
x+—|=0 ; [x+—-{2x+—
3 2 2
Do do: A2x+l+0—x—l:l
2 4 4

. . 1 1
Dau “=" x4y ra khi: x+ZSO; =0 va x+520

1
x+—
3

1
Suyra: x=——.
Y 3

1 1
ay A=— khi x=——.
Vay 1 khi x 3
(HSG 7 truong Giao Tan 2016 - 2017)
Chimg minh rang khong thé tim duoc sd nguyén x, y,z thoa man:
x—y[+|y—z|+|z—x=2017
Loi giai
T ct: |-+ |y— 2|z = [r— gl (3= 9) +y =2l (3= 2) 2 =]+ (=
..oz . 2x v61 x>0
V&1 moi s6 nguyén x ta lai co |x|+x:{ N
0 v6ix<0
Suy ra |x| + x ludn 12 s6 chan v6i moi s6 nguyén x
=+ (x =)
Tir d6 ta c6: 4|y —z|+ (v — z) 1a c4c s6 chin v6i moi s6 nguyén X, y,z
2= (=)
#|x—y|+(x—y)+|y—z|—I—(y—z)+|z—x|+(z—x) 12 mot s6 chin voi moi x, y,z € Z
Hay |x—y| —|—|y — Z| —|—|Z — x| 1a mot s6 chin voi moi s6 nguyén x, y,z
Do d6, khong thé tim dugc sb nguyén x, y,z thoa min: |x— y| + |y — z| + |z—x| =2017
(HSG 7 trwong Cu Khé 2013 — 2014; huyén Thanh Oai 2013- 2014)
Tim x, biét: |x —2010|+ |x—2012|+|x—2014| =4
Loi giai
|x—2010|+ |x —2012|+|x —2014| > |x — 2010+ 2014 — x|+ |x — 2012| > 4(*)
Ma |x—2010|+ |x —2012|+ |x — 2014 = 4
A q x o ,{x—2012:0
nén (*) xay ra dau “=" khi va chi khi =x=2012
2010<x <2014
Vay x=2012.
(HSG 7 huyén Vinh Twong 2015 - 2016)
Tim x, théa man: |x—1|—|—|x—5|+|x—2007| = 2006
Loi giai
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Cau 12.

Cau 13.

Ta co:
|x =14 |x — 5]+ |x —2007| =[x — 1| + |x — 5| +]2007 — x| > x —1+ 0+ 2007 — x = 2006
Ma |x — 1|+ |x—5|+|x — 2007| = 2006

x—1>0 x>1

=4x—-5=0 =1ix=5 =x=5
2007—-x>0 x <2007

Vay x=35.

(HSG 7 huyén Truc Ninh 2022 - 2023)

Tim céc cp sé nguyén x, y biét —x*+x+1=[y-3|.
Loi giai

—x2+x+1:|y—5| (1)

—x2+x+2:|y—5|+1

—xz—x+2x+2:|y—5|+1

—x(x+1)+2(x+1)=|y—5|+1

(x+1)(2—x)=|y-3|+1

Taco |y—5|+1>0, Vy nén (x+1)(2-x)>0

:(x+1)(x—2)<0

x+1>0
Ma x+1>x-2 nén =-1l<x<?2
x—2<0

Vi x nguyén nén x =0 hodc x=1

ly #9552 1 y=6
=

y=5=-1 y=4

-5=1 =6
y y
y_—4

+V6i x=0 thi [y-35|=1 :{
+Véi x=1 thi |y—5|=1 :{y—5=—1
Vay céc cap s nguyén (x,y) thoa man la (0;4), (0;6), (1;4), (1;6).
(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Duong, truomg Tén Tién 2022 - 2023)
Tim x,y,z biét: |7-3x|+2[x* +2[=2x* +3x-3

Loi gidi
|7-3x]+ 2|x” +2|=2x* +3x -3 (1)
Véimoi x taco: x* 20 = 2x" 20 =2x" +323 = 227 +3|=2x7 +3
Khi d6 (1) tré thanh:
|7-3x]+2(x* +2) =2x" +3x-3
=[3x—7|+2x* +4=2x" +3x-3

=[3x-7|=3x-7

Trang 5/12



DU AN TACH PE HSG TOAN 7

=3x-720=3x2>7 :>x2%

7
Vay x> —
ay 3

Cau 14. (HSG 7 huyén Van Lam, tinh Hung Yén 2022 - 2023)

Tim céc cp s nguyén (x;y) thoa man: [x+2|+[x—1|= 3—(y+2)2 :

Loi gidi
Vi [x+2|+[1-x| 2 |x+2+1-x| =3
Mit khac: 3—(y+2)* <3
Bé [r+2+[r—1|=3-(y+2) :{"C*Z'*"‘;l':%{‘““l
3-(y+27=3  |y=-2

= (x;) e{(-2:-2),(-1;-2),(0;-2).(1;-2)} .

Vay céc cdp s0 nguyén (x;y) can timla: (-2;-2), (-1;-2), (0;-2). (1;-2).
Cau15. (HSG 7 huyén Thai Thuy, 2022 - 2023)

Tim céc sd nguyén x, y thoa mﬁn“x— 2022|+|x —2023| +3(x—y)2‘ =2(x —y)2 +1.

Loi giai
Ta cé: 2(x—y)2 +1>1v6i moi x, y.

C6 |x—2022]> 0 ;|x~2023|> 0; 3(x—y)’ >0.

Suy ra: [x—2022|+|x~2023[+3(x~ y) >0 véimoi x;y.

= “x—2022|+|x—2023|+3(x—y)2 = |x —2022| +]x - 2023+ 3(x - »)’.

Két hop v6i bai ra ta co: [x —2022|+|x—2023|+3(x- )" =2(x—y)’ +1
= |x=2022|+|x - 2023+ (x - y)" =1

Str dung bat dang thic chtra dau gid tri tuyét ddi |a + b| > |a -b

, ta co:

| = 2022|+|x —2023| > |x — 2022 — x +2023| = I;(x — ¥)" > 0 v6i moi x;y.

= |x—2022|+|x ~ 2023+ (x - y) 21

Dau “=" xay ra khi: x = y va 2022 < x <2023.

Vi x,y nguyén nén ta tim duoc cac cap gia tri (x;y) 1a (2022;2022); (2023;2023).
Cau 16. (HSG 7 huyén Giao Thiy 2016 - 2017)

) £ 6
Loi gigi
6
oAb
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+Tacod: (x—1)" >0 véimoi x = (x—1)' +2>2
6
=
(x—1)"+2
Dau bang xay ra khi va chi khi x=1
+ Ta co: |y—l|+|y—2|+|y—3|+1:|y—1|+|y—3|+|y—2|+1

<3 v6imoi x hay V'T <3

>y—143—y+0+1=3 hay VP >3

y>1
Dau “=” xay rakhi < {y <3
y=2
, 6
Do do —2:|y—1|+|y—2|+|y—3|—|—1
(x—1)"+2
=x=Ly=2
Vay x=1y=2.

Cau 17. (HSG 7 Yén Thé, Bic Giang, 2022 - 2023)
Tim x biét: |x—2020|+]x—2021]+]x—2022|+|x—2023|=4.
Loi giai
Ta co: |x —2020|+|x —2021|+|x — 2022 +|x — 2023|
= |x —2020|+ |x —2021|+[2022 — x| + 2023 - x|
< |x—2020+ 2023 — x| +|x — 2021+ 2022 — x| = 4.
Dau "=" xay ra khi: (x—2020)(2023-x)>0 va (x—2021)(2022-x)>0
= 2020 <x <2023 va 2021 < x<2022 = 2021<x<2022.

Vay 2021<x<2022.
Cau 18. (HSG 7 huyén Ba Thuwée, Thanh Héa 2021 - 2022)

Tim céc s6 nguyén a,b,c thoa man |a—b|+|b—c|+|c—a|=2021° + 2022
Loi giai
Taco |a—b|+(a—b)+[p—c|+(b—c)+|c—a|+(c—a)=2021" +2022° (*)
Nhan thdy |x - y|+(x—y)Iudn 1a s6 chin v6i moi x, y
Nén vé trai cta (*) 12 s6 chin
-Néu a >0 = 2021“ +2022° ludn la s6 1¢. Nén khong xay ra (*)
-Néu a <0=0<2021+2022° <1 Nén khong Nén khong xay ra (*) do a,b,c € Z
Do d6 a=0= |b|+|p—c|+|c|=0=>b=c=0
Viay a=b=c=0
Cau 19. (HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hiai Dwong, truedng Duyén Hai 2022 - 2023)

Tim x; y biét: [(x—2)2+4T+\/(x+2y—6)2 +9=19

Loi gidi
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Cau 20.

Cau 21.

[(x-2) 4] +|(x+2p-6) +9=19

Taco: (x—2)" 20 véimoi x = (x—2) +4>4 :[(x—2)2+4}2z42=16 (1)

(x+2y-6)" >0 véimoi x; y =(x+2y-6) +920=3 (2)

\ \ 2 2 2
Tir (1) va (2) ta suy ra: [(x—z) +4} #J(x+2y-6) +9216+3=19

Vay biéu thitc: [ (x~2) 4 +/(x+2y-6)" +9=19

. {(x—2)2=02 j{x—2=0 j{x 2
(x+2y-6) =0 [x+2y—-6=0 y=2
Vay x=2; y=2
(HSG 7 Nga Son, Thanh Héa, 2022 - 2023)
Tim tat ca cac s nguyén duong x, y thoa man (x+ y)* =40x+41.
Loi giai
Do x,y nguyén duong nén 40x <41x, 41<41y.Khi do, taco:
(x+p) =40x+41 <4lx+41y =41(x+ y)
=((x+y) <4l<64=4"=>x+y<4. (1)
Do x nguyén duong nén 40x+41>40.1+41=81=(x+y)*>81 = x+y>3
Tu (1) va(2)suyra: x+y=3ma x,yeN nén (x;y) e {(l; 2),(2; 1)}.
Thtr lai duge : x=1;y=2.
Vay x=1Ly=2.
(HSG 7 huyén, tinh, Trwong Nguyén Tong Quai 2022 - 2023)
Tim céc s ty nhién x, y,z # 0 thoa man diéu kién: x + y + z = xyz
Loi giai
Khong mét tinh tong quat ctia bai toan gia st x<y <z
Vi x,y,z 1a cac s6 tu nhién khac 0 = 1<x<y<z

Tacd x+y+z=xyz(*)

Thay vao (*) tadugc 1+y+z = yz

y—1=1 {y:2
—

= (y-D(z-1)=2 :{2_1:2 -

= (x,5,2)=(123)

2)
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Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Vi vai trd ctia x, y, z nhu nhau nén céc b6 s (x,y,z) thod man bai toan la :
(1;2;3);(1:3;2)5(2:1;3)5(2:3;1)5(3:1;2)3(3; 2:1)
(HSG 7 thanh phd Viing Tau 2021 - 2022)
Tim céc sd nguyén x thoa man: (x+2022)> = 64(x+2015)’.
Loi giai
Vi (x+2022)° >0 v6i moi x
Do d6 64(x+2015)’ >0
Suyra x+2015>20= x>-2015
Ma véi x =-2015 khong thdéa man
Suyra x>-2014= x+2015>1
Khi d6 (x+2022)" =64(x+2015)" >64(x+2015)’
Suy ra x+202228(x+2015)
Suy ra x<-2014
Suyra x=-2014
Thir lai x =-2014 thoa man bai toan
Vay x=-2014.
(HSG 7 huyén Tan Ky 2021 - 2022)
Tim tit ca cac s6 tw nhién m, n sao cho: 2" +2015=n+2016|+n—2016
Loi giai
+) Véi x> 0thi [x]+x=2x
+) Véi x <0 thi [x|+x=0
Do d6 |x| + x luén chén véi moi x 1a s6 nguyén.
Khi dé: |n+2016/+n—2016 1a s6 chdn véi n—2016¢€ Z
Suy ra 2" +2015 lasd chin =2" 1&é =>m =0
Ta co|n+2016/+n—2016=2016
+)Néu n<2016ta c()—(n—2016)+n—2016 =2016 < 0n=2016 (vo1y)
+) Néu n>2016ta C(')Z(n —2016) =2016 < n=3024(théa man)
Vay m=0;n=3024.
(HSG 7 dé 255, 2017 - 2018)
Tim tt ca cac s nguyén a biét: |a| <4
Loi giai
0<|a|<4 va a nguyén = |a|=0;1;2;3;4
+Néu Ja|=0=a=0
+Néu |q| =1= a =11

+ Néu |a|:2:>a:i2
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+ Néu |a|=3:>a:i3
Vay a e {O;il; 1+2; i3;i4} .
Ciu 25. (HSG 7 huyén M§ Dirc 2022 - 2023)
Tim céc s6 tu nhién a,b thoa man: 25-5b° = 8(a— 2023)2
Loi gidi
25-b* =8(a—2023)°

Vi b >0 suy ra:

8(a—2023)" <25 =8(a—-2023)" +b> =25 = (a-2023)’ s%

Mit khac (a—2023)" 1a s6 chinh phuong nén (a—2023)" =0 hodc (a—2023)" =1.
Néu (a-2023)" =0= a =2023.
Khi d6:25 b =8(a—2023)" = 25-b* =8.0 > b* =25=b=5 (do beN).
Néu (a-2023)" =1=>a—2023=1 hodc a—2023=-1
= a=2024 hoic= a =2022,
Khi d6:25 -5 =8(a—2023)" = 25> =8.1 = b =17 (khéng thoa man).
Vay a=2023va b=5 thoa man diéu kién bai toan.
Ciau 26. (HSG 7 huyén Dién Chéu 2022 - 2023)
Tim sb tu nhién x; y biét: 7(x— 2023)2 =23y,
Loi gidi
Vi x; y la cac sb tu nhién nén (x— 2023)2 ; ¥* 14 cac s chinh phuong nén khong 4m
dod6 23— )" <23 = 0<7(x—2023)" <23
(x—2023)" =0
(x—2023)" =1

x=2023
x =2024

Do do

+ V61 x = 2023 thi khong c6 gia tri cia y ty nhién théa man.
+Voi x=2024 thi y> =16 = y=4.
Vay (x;p)=(2024;4).
Cau 27. (HSG 7 huyén Binh Luc 2022 - 2023; huyén Tam Dwong 2017 - 2018)
Tim céc s6 nguyén duong a,b,c théa man a’ +3a* +5= 5 va a+3=5°
Loi giai
DoaecZ" =5 =a*+3a* +5>a+3=5°
Vay 5" >5¢ = b>c =515
Hay (@’ +3a”+5)i(a+3) <[ a’(a+3)+5|i(a+3)

Ma a’(a+3)i(a+3)=5i(a+3) =a+3e U (5)
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Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Hay a+3e{il;i5},do acl’ =a+3>4
Tau(l)va(2)suyra a+3=5 =a=2
Tir d6 tinh duge 5° =2° +3.22+5=25=5% = b =2
Va5 =ag+3=2+43=5 =¢=1
Vay a=2, b=2, c=1.
(HSG 7 huyén Quéc Oai- 2016 - 2017)
Tim cac s6 tw nhién x, y théa man 2x* 4+3y? =77
Loi giai
2x* 43> =77 :>3y2:77—2x2§77¢y2§73—7:>y2§25
Ma 2x? chin; 77 1& = 3y 1¢ = »? 1& = €{1;9;25}
+Néu Yy =1=2x2=77-3=74 = x> =37 (khong thoa man)
+Néu y* =9 = 2x2 =77-27=50 = x> =25 = x=5; y = 3 (théa man)
+Néu P =25=2x2=77-75=2=x>=1=x=1;y =5 (théa man)
Vay sb ty nhién x, y thoa man 2x* +3y* =77 la () =(5:3);(1;5)
(HSG 7 huyén Hoing Héa 2016 - 2017)
Tim tat ca cac sb tu nhién a,b sao cho: 2° —|—37:|b—45|+b—45
Loi giai
Nhan xét: voi x >0 thi |x|—|—x: 2x
Vé6i x <0 thi [x]+x=0.
Do d6 ||+ x ludn 1a s6 chdn véi b€ Z
= 2% +37 1a s6 chin khi va chi khi 2° 16 = a =0
Khi d6 |[b—45(+b—45=138
+Néu b<45,tacod: —(b—45)+b—45=38 =0=38 (voly)
+Néu b>45, taco: 2(b—45)=38 = b= 64 (théa min)
Vay (a,b)=(0;64).
(HSG 7 trwong Hién Quan 2015 - 2016)
Tim cac s6 nguyén x, y théa man 6x° +5y*> =74
Loi giai
6x> +5y* =74 = 6x* =T74—5y> <74 = x? §¥:>x2 <13

Ma x€Z nén x” € {0;1;4;9}

+Néu x> =0=x=0.Khido 5y° =74 :>y2:7?4 (khong théa man do y € 7Z)

+Néu x> =1=x=1do xeZ.
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Cau 31.

Khi d6 6~|—5y2:74:>y2:% (khong théa man do y € 7Z)
, =2
+Néux2:4:>[x do xeZ.
x=-2

Khi 6 6.4+5y” =74 = y* =10 (khong thoa mian do y € Z)

x=3

+Néu x> =9 = do x€Z.

X=—

=2
Khi d6 6.9+5y2:74:>y2:4z>ly 5 (do yeZ)
y=-

Vay (x.7)€{(3:2).(-32).(3:-2).(-3-2)}.
(HSG 7 Tp Thanh Hoéa 2022 - 2023)
Tim cac cap s6 nguyén duong (x,y) thoa man: (x+y)" =4x+5
Loi gidi
Do x,yeN ,tacod x>1; y>1 :>4x+5=(x+y)2 2(1+x)2
Diéu nay chi xay rakhi x<5.
That vy néu x 26, taco: (x+1)" > (6+1)(x+1)=7x+7>4x+5 (mau thuin).
Khidotaco: I<£x<5

) V6i x=1=4x+5=9=(1+y) =9 = 1+y=3 = y =2 (thoi min)

2

) Vo1 x=2=4x+5=13=(2+y 13 (khong 1a s6 chinh phuong=> Loai)

+) V6i x=3 = 4x+5=17 = (3+y) =17 (Loai)
) Véi x=4 = 4x+5=21=(4+y)’ =21 (Loai)
) V6i x=5=4x+5=25=(5+y) =25=5+y=5= y=0(Loai)

Vay cdp s6 nguyén duong x; y can tim la: (x;)=(1;2)

Ciu 32. (HSG 7 huyén Mé Cay, 2017 - 2018)

Tim s6 tu nhién x théa man 3* +4* =5
Loi giai
V6i x=0, x=1 thay vao khong thda man
+)x =2 thay vao ta dugc 3* +4° =5° (ludn ding), vy x = 2 thda min

+)x>2,taco: 3" +4" =5" :(%} +(§j =1

X 2 x 2
Vi x>2 tacé: (ij {ij : (ij {ij
5 5 5 5

X X 2 2
= (Ej + (ij < (Ej + (ij =1 = x> 2 (khong thoa man)
5 5 5 5

Vay x=2.
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CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1: Tim x thong thuong

Dang 2: Pua vé dang tich bang 0

Dang 3: Str dung tinh chét ity thira

Dang 4: Tim 4an dang phan thirc

Dang 5: Tim x dang chira dau gia trj tuyét ddi

Dang 6: Str dung cong thirc tinh tong c6 quy luat

Dang 7: Tong cac biéu thirc khéng 4m bang 0

Dang 8: Tim an dya vao tinh chat vé dau

Dang 9: Str dung phuong phép chan dé tim 4n

Dang 10: Tim an v6i diéu kién nguyén

Dang 10. Tim 4n véi diéu kién nguyén
A. Tric nghiém
Caul. (HSG 7 huyén Lang Giang, tinh Bic Giang 2022 - 2023)

Tich cua céc s0 nguyén x (voi x =1) sao cho

cd gia tri nguyén:

A. 6 B. 0 C. 15 D. -9

Loi giai
Chen B

co gia tri nguyén (voi x =1)

x_
=4ix—1=>x-1€U(4)={x1;+2;+4} =x€{2;0;3;-1;5;-3} .
Tich clia céc s nguyén x la: 2:0-3-(—1)-5-(=3)=0.
Cau2. (HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)
C6 bao nhiéu cdp s6 nguyén (x; ) théa man: x+ y +xy =2
A 2. B. 3. C. 4. D. 5.
Loi giai
Chon C

Taco: x+y+xy=2
=x+y+ay+l=2+1

= (x+1)+(xy+y)=3

= (x+1)+y(x+1)=3

= (x+1)(y+1)=3

Lai ¢6: 3=13=3.1=(—1).(-3)=(-3).(-1)
Nén ta c6 bang:
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Cau3. (HSG 7 huyén Thanh Thuy 2021 - 2022)
Vi x nguyén, gia tri 16n nhét ctia bidu thire 4 = 2022ﬂ la
—Xx
A. 2021 B. 2020 C. 2019
Loi giai
Ta cd: A— 2022 — x _ 2—x+2020 1 2020
2—x 2—x 2—x
A 16 nhét khi 222 16n nhét
2—x
Vi 2020 >0 va khong doi nén
2020 1, I A . T P
5 dat gia tri 16n nhat khi: 2—x > 0 va dat gia tri nho nhat.
— X
Ma2—x=0nén2—x=1=x=1
Khi d6: 4= 1+@: 2021
Vay A dat gia tri 16n nhét 1a 2021 khi x=1.
B. Ty luian
Caul. (HSG 7 huyén Twong Dwong, tinh Nghé An 2022 - 2023)

x+1 1 3 -1 -3
y+1 3 1 -3 —1
X 0 2 -2 —4
Y 2 0 —4 -2

Vay ¢6 4 cip sd nguyén (x;y) 1a: (0;2); (2;0); (—2;—4); (—4;,—2).

Tim céc bd sb nguyén duong (x;y;z) cua biéu thirc: x+y +z=xyz.

Loi giai

Vi x, y, z nguyén duongnén giasu 1<x<y<z.

Theo bai ra: x+ y+z = xyz. Chia ca hai vé cho xyz ta dugc:

1 1 1 1 1 1
1=—+—+—§—2+—2+—2=
zy oy xz x° x° X

Suyra x> <3

Do doé x=1.

Thay vao x+ y+z =xyz taco:
l+y+z=yz
vz—y—z—1=0
y(z=1)—(z—-1)-2=0

(= 1)r-1)=2

Vi x,y,z nguyén duong nén (z—l) va (y—l) 1a cac s6 nguyén.

3

5 -

X

D. 2018
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Ta xét cac truong hop sau:

Truonghop 1: z—1=1; y—1=2.Suyra z=2; y=3.

Truong hop 2: z—1=2; y—1=1.Suyra z=3; y=2.

Vay c6 hai bd s6 nguyén duong (x;»;z) théa man 1a (1;2;3), (1;3;2).

Cau 2. (HSG 7 huyén Thanh Tri, Ha Noi 2022 - 2023)

Tim s6 nguyén t6 x;y thoa man: x* —2)* =1
Loi giai

Xét x* —2y* =1 suyra x* =2y° +1

+ Néu x chia hét cho 3 ma x 1a sé nguyén t6 nén x =3

Thay vao tinh duoc y =2 1a sb nguyén t6 (Chon)

+ Néu x khong chia hét cho 3

Churng minh dugc (x2 - 1)53

Suy ra 2y chia hét cho 3 ma (2,3) —=1 nén y? chia hét cho 3 ma 3 1a s6 nguyén to nén y

chia hét cho 3

Ma y la so nguyén to nén y =3

Thay vao tinh duogc x* =19 (loai)

Véy c6 duy nhét cgp sb (x,y) = (2,3)théa man bai toan.

Cau3. (HSG 7 huyén Thanh Tri, Ha Noi 2022 - 2023)

Tim sé nguyén x théa man: 2(2—x2)(12 —x2><22—x2)(32 —x2) +12558=0.
Loi giai

2(2—7)(12 =57 )(22= %7)(32—x*) +12558 =0

& (2-27)(12=27)(22-#7) (32— ") = —6279.

Pat A=VT=(2-2")(12—2*)(22—27) (32— ).

Taco: VP=-6279<0

Ma vé trai 14 tich cua 4 thira s, nén trong d6 c¢6 1 hodc 3 thira s6 4m.

Laico: 2—x* <12—x* <22—x* <32—x’

Ta c6 2 truong hop:

+TH1: C6 3 thura s6 am

Dodd 22—x* <0<32—x" =22<x’ <32

Ma x €Z nén x> 1a s6 chinh phuong

=>x'=25=>x=45

Thay vao biéu thirc 4 ta duge 4 =—6279 =P (thod man)

+TH2: C6 1 thura s6 am

Dodd 2—x" <0<12—x> =2<x* <12

Ma x €7 nén x* 1a sé chinh phuong
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= x’ €{4;9}

Véi x> =4=x=42= A=—8064 = VP (loai)

V6i x> =9= x=43= 4=—6279 = VP (thoa man)
Vay x € {£3;£5}.

(HSG 7 huyén Ninh Giang, tinh Hai Duwong 2022 - 2023)

Tim tit ca cc cip sd nguyén x, y saocho xy—2x+y+1=0.

Loi giai
Taco: xy—2x+y+1=0
x(y=2)+(y-2)=-3
(y=2)(x+1)=-3
=y—2,x—1€U(3)={-3;-1;1;3}.

Ta c6 bang
x+1 -3 —1 3
y—2 1 3 -3 -1
—4 -2 2
y 3 5 -1 1

Vay cac cap sb nguyén théa man (x;y) € {(—4; 3);(—2; 5);(0; —1);(2; 1)}
(HSG 7 huyén Kinh Moén, tinh Hai Dwong 2022 - 2023)

Tim x, y nguyén biét: 2xy —x—y =2

Loi giai
Tacod: 2xy—x—y=2
x(2y-1)=2+y
2+y . A A
xX= (vi y nguyénnén 2y—1=0)
2y—1
ry 2y+4 4 5
2y—1 2y—1
2x:l+L
2y—1
Vi x nguyén thi 2x nguyén
Khido 2y —1€ U(5)={+1;+5}
Ta c6 bang cac truong hop xay ra:
2y—1 -1 1 -5 5
2y 0 2 —4 6
y 0 1 -2 3
X -2 3 0 1
thod man | thod man | thod man thod man
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Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Vay céc cdp s6 (x;y) thoa man dé bai la: (—2;0); (1;3); (0;—2); (3;1).

(HSG 7 huyén Chuong My, Ha N§i 2022 - 2023)

Tim x, y biét 4x—xy+y=7 véi x, y 1a cic s6 nguyén.
Loi giai

Taco: dx—xy+y=7

x(4—y)+y—4=3

(x—1)(4—y)=3
Lap bang

x—1 1 3 | —-11]-3
4—y | 3 1 | -3 -1

X 2 4 0 | =2
Y 1 3 7 5

Vay cac cdp (x;y) thod man 1a (2;1), (4;3),(0;7),(—2;5).
(HSG 7 huyén Thanh Son, tinh Phi Tho 2022 - 2023)
Tim cac cip sb nguyén (x;y) thoa man 4x—5y—6xy+7=0.
Loi giai
Taco 4x—5y—6xy+7=0
12x—15y—18xy+21=0
(12x—18xy)+(10—-15y)+11=0
6x(2-3y)+5(2-3y)=—11
(6x+5)(2—3y)=-11
Vi x;y€Z nén 6x+5;2—-3y€Z = 6x+5;2—3y laudccia —11

Lap bang
6x+5 1 —11 11 —1
2-3y —11 1 —1 11
X —g —§ 1 1
3 3 B
13 1
Y — —~ 1 -3
3 3
loai loai thoaman | thda man

Vay céac cdp (x;y) thoamanla: (—1;—-3), (1;1).
(HSG 7 huyén Lang Chanh, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
Tim cac cip s6 nguyén (x;y) thoa min: x* +xy—3y—5x+3=0.

Loi giai
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Cau 10.

Taco: x* +xy—3y—5x+3=0
Suy ra: x> +xy—2x—3y—3x+6=3
=x(x+y—-2)-3(x+y—2)=3
=>x-3)(x+y—-2)=3
Do x, y 1a sb nguyén nén ta co:
(x=3)(x+y—2)=3=13=3.1=(—D(-3)=(-3)(-1)
:{x—3:1 hoic {x—3:3 hoic {x—3:—1 hodc {x— =-3

x+y—2=3 x+y—2=1 x+y—2=-3
Vay cac cap (x;y) 1a (4:1), (6;-3), (2;=3), (0;1).
(HSG 7 thi xa Bim Son 2022 - 2023)
Tim (x;3)€Z sao cho 2y* —xy+x—2y+5=0.

Loi giai

Ta co 2y2—xy+x—2y+5:O suy ra x(y—l):2y2—2y+5 (1)
Ta thidy y =1 khong thoa min (1)
Do do y=1.
Khi d6 (1) tré thanh

2y —2y+5
po 2
x:2y+%
Vi x, y lacac s6 nguyén duong nén y—1 1a wéc cua 5.
THI. y—l=1=y=2=x=9
TH2. y—1l=—-1=y=0=>x=-5
TH3. y—1=5=y=6=x=13
TH4. y—1=-5=y=—4=x=-9
Vay (x;) €{(9;2);(—5;0);(13;6);(—=9;—4) } .
(HSG 7 huyén Qué V@, tinh Bic Ninh 2022 - 2023)
Tim cac s6 nguyén x, y théa man x> —xy = 6x—5y—8.

Loi giai

Ta co xz—xy:6x—5y—8:>x2—6x+8:y(x—5) (l)
Khi x=5 thitacd 5 —6.5+8=0 (vo li)
Do d6 x =5 khong thoa man (1)

x> —6x+8

Khi x=5 thi y=
x—5

X —5x—x+543
x—35

y
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Cau 11.

Cau 12.

(x—1)(x—5)+3
x—5

y:

=x—1+ .
Y x—>5

Vi x, y nguyénnén x—5 laudc ctia 3 hay x—5¢€ {+1;+3} = x€{2;4,6:8}.
+Khi x=2 thi y=0
+Khi x=4 thi y=0
+Khi x=26 thi y=8
+Khi x=28 thi y=28
Vay cac cap sb (x;y) can tim 1a: (2;0); (4;0); (6;8); (8;8).
(HSG 7 huyén Nghi Xuan, tinh Ha Tinh 2022 - 2023)
Tim s6 nguyén x, y thoa man: x+3xy+y=—5.
Loi giai
Taco x+3xy+y=-5
3x+9%xy4+3y=-15
3x(1+3y)+(1+3y)=—14
BGx+D(A+3y)=—-14
Ta lap bang

3x+1 1 —-14 | -1 ] 14 2 =71 =217

3y+1 | —14 1 14 | =1 | =71 2 7 | =2

ol |1 ] =8
0 | =5 | == 2| 2 | =2
= 303 1.3 13 72
i il o e
y =5 o | 2= =2 2|1

3 3 3 3
x,yla $6 nguyén nén: (x;y)E{(O;—S);(—S;O);(—1;2);(2;—1)}.
Vay cac cip sb (x;y) can tim 1a: (x;y)e{(O;—S);(—S;O);(—1;2);(2;—1)}.

(HSG 7 huyén Hiép Hoa, tinh Bic Giang 2022 - 2023)
2

\ , £ ~ 2 a L, e, n
Tim cac so nguyén duong a, b dé co gia tri nguyén.

ab +
Loi giai
2

ca =2 . 4 A 2 :
bé o 12 s6 nguyén thi (a —2).(ab—|—2)

:>b(a2 —2>:a(ab+2)—2(a +b)f(ab—|—2)
:>2(a+b)f(ab+2)
Do d6 2(a+b)=k(ab+2) véi ke N’

Néu k>2 thi a+b>ab+1=(a—1)(b—1)+1>0 (volivéi a, beN')
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Cau 13.

Cau 14.

Cau 15. (HSG 7 huyén Gia Vién, tinh Ninh Binh 2022 - 2023)

Néu k=1.Tud6 (a—2)(b—2)=2

Vi a, b 1a cac sO tu nhién, suy ra a—2; b—2 la cac s0 nguyén

Nén ta c6 bang sau

a—12 —1 -2 1

b-2 -2 —1 2

a 1 0 3

b 0 1 4
Loai Loai

Vay ta duoc cac cap (a;b) can tim la: (1;0) ; (4;3).

(HSG 7 huyén Mudng Lat, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)

Tim céac sd nguyén duong x, y sao cho : xy+2x—y=5.

xy+2x—y=>5

x(y+2)—(y+2)=5-2

(x=1)(»+2

)=3

1)

Loi giai

Vi x, y nguyénnén x—1 va y+2 nguyén.

Dodé y+2eU(3)=y+2e{l;-1;3;—

Ma y nguyén duong nén y+2>3

Nén y+2=3=y=1(2)

Thay (2) vao (1) tim dugc x =2.

Vay (x;y)=(2:1).

(HSG 7 huyén Pong Xuén, tinh Phi Yén 2022 - 2023)

Tim céc cdp sb6 nguyén (x;y) biét: ;—f— l=——

Ta co:
1

LT

7 y—I1
x+7 1

7 y—
(x—{—7)(y—1

1
)=7

Vi7=71=17=(=7).(-1)=

3}

1
y—1

Loi giai

(=1)-(=7)

Thay hét tat ca cac truong hop ta co:
(x:3) €{(0:2):(~6:8):(~14:0):(~8:-6)}.

Vay céc cdp s6 (x;y) cantimla: (x;y)€ {(0;2);(—6;8);(—14;0);(—8;—6)}.
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Cau 16.

Cau 17.

Tim s6 nguyén x, y biét 2xy—x+y=6.

Loi giai
2xy—x+y=6
=4xy—2x+2y=12
= 2x(2y—1)+(2y—1)=12—-1
= (2x+1)(2y—1)=11
Do d6 2x+1eU(11)
=2x+le{tl;£11}
Ta c6 bang gia tri
2x+1 —11 —1 1 11
2y—1 ~1 —11 11 1
X —6 —1 0 5
y 0 -5 6 1

Vay c6 4 cap ) nguyén (x;y) théa man la: (0;6); (—1;—5); (5;1); (—6;0).
(HSG 7 thanh phé Bic Ninh 2022 - 2023)
Tim cdp s6 nguyén (x;y) biét x+y=xy.
Loi giai
Taco x+y=xy=xy—x—y=0nén (x—l)(y—l)zl,khid(') x—1va y—1laudccual

. Ta c6 bang gia tri sau:

x—1 1 —1
y<J 1 o
X 2 0
y 2 0

Vay cac cip s6 nguyén (x;y) thoa man bai toan la (2;2), (O;O) .
(HSG 7 huyén Quiang Xwong, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)
Tim x; y nguyén thoa min: x> —xy+y+2=0.
Loi giai
Taco: x> —xy+y+2=0
Suyra y(x—1)=x"+2 (1)
Xét x =1, thay vao (1) ta dugc: 0=3 (vo li)
Do d6 x =1 khong thoa man (1).
Xét x =1, ta co:
. x* 42
x—1
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Cau 18.

Cau 19.

3
y=x+1+——
x—1

DPé y nguyén thi x—1 cU(3).
Do x€EZ = x—1€Z nén x—lEU(3)

ViU|(3)={+1;£3} nén taco bang sau

x—1 -3 —1 1
X -2 0 2
2
_x*2 —2 -2 6
x—1
Két luan Thoa man | Thoaman | Théa man | Thoa man

Vay (x1y) € {(~2:-2):(0:-2):(2:6):(4:6)}..
(HSG 7 thi xa Hoang Mai 2022 - 2023)
Tim x, y nguyén biét: xy —3x+2y=—7.
Loi giai
Taco xy—3x+2y=-7
suyra x(y—3)+2(y—3)=-13
hay (y—3)(x+2)=—13.
Vi x. y lacac sd nguyénnén y—3; x+2 ciing 1a cac s6 nguyén.

Do d6 ta c6 bang gia tri sau

x+2 —1 1 —13 13
y—3 13 —13 1 24
X -3 —1 —15 11

y 16 —10 4 2
Kétluan | Nhan Nhan Nhan Nhan

Vay cac cip so (x; y) thoa min yéu cau bai toan 1a

(x:3)€{(=3:16);(—1:—-10);(—15;4);(11;2)} .

(HSG 7 huyén Vinh Lgc, tinh Thanh Hoa 2022 - 2023)

Tim céc sd nguyén x, y biét: x+y—2xy=4.
Loi giai

Taco: x+y—2xy=4

suyra x—2xy+y—4=0

2x—4xy+2y—8=0

2x —4xy+2y—1=17

2x(1-2y)—(1-2y)=17

(2x—1)(1-2y)=7.
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Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Lap bang
2x—1 1 7 —1 -7
1-2y 7 1 —7 —1
X 1 4 0 -3
y -3 0 4 1
Théa man | Théa man | Thdéa man Thdéa man

Vay (x; y)can timla (1;—3); (4;0); (0;4); (=3;1).
(HSG 7 huyén Thach Thanh 2022 - 2023)
Tim sb tw nhién ab sao cho ab- — (a —|—b)3.

Loi giai

Do ab” = (a + b)3 nén suy ra (a + b)3 14 s6 chinh phuong = (a + b) ciing 12 s6 chinh phuong

(a+b)=k* (véi k€ N) nén ab =k = ab=k> ma 10<ab<99=10<k> <99

Tirdo suy ra k € {3;4} = ab € {27;64} .
Thur lai:

+ab=27 nén a=2,b=7 théaman ab =(a+b) .
+ ab=64 nén a=6,b=4 khong thoa man ab’ = (a-+b)’ .

Vay ab=127.
(HSG 7 huyén Luc Ngan 2022 - 2023)
Tim cac s6 nguyén x; y thoa man 2xy—y =2x+2.
Loi gidi
Ta co:
2xy—y=2x+2 =2xy—y—2x—2=0 = 2xp—2x—y+1-3=0
=2x(y—1)—(y—1)=-3=0 = (y—1)(2x—1)=3
Do x,y€Z =(y—1); (2x—1) 1a cac uéc nguyén cua 3

Ta c6 bang sau

(2 x— 1) -3 —1 1 3
(y — ]) —1 -3 3 1
X —1 0 1 2
y 0 -2 4 2
Thoa man Thoa man Thoa man Thoa man

Vay céc cap (x;y) thoa man la (—1;0) ;(0;—2) ; (1;4) ; (2;2).
(HSG 7 huyén Anh Son 2022 - 2023)
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Tim céc s6 nguyén x; y biét 2xy —6x— y =21.

Loi giai

Tim x,y € Z biét 2xy —6x— y =21

Taco:

2xy—6x—y =21

(2xy—6x)—(y—3)=24

2x(y—=3)—(y—3)=24

(y—3)(2x—-1)=24

Ma x,yeZ

Nén
y—3 24 8 —24 -8
y 27 11 —21 -5
(2x—1) 1 3 —1 -3
X 1 2 0 —1

Vay céac cdp (x;p) thod man la (—1;,—5); (0;—21); (1;27); (2:11).
Cau 23. (HSG 7 huyén Pé Lwong 2022 - 2023)

Tim tat ca cac cap sd nguyén (x;y) thoa man x> —3xy+2=y.

Loi gidi
X242
Cich I: Tacod: x> —3xy+2=y=x"+2=y(3x+1)=y=
3x+1
2 2
1 —1+1 1
9y:9x~|-8:9x +9:3x—1+ 9 .
3x+1 3x+1 3x+1

Ma x,y€Z = €Z=(3x+1) la uéc cua 19

3x+1

Hay 3x+1=19 hodc 3x+1=—19 hodac 3x+1=1 hodc 3x+1=—1.

Suy ra x =6 (nhan) hoac x = —? (loai) hodc x =0 (nhén) hodc x = —% (loai).
Véi x=6=y=2.

Vi x=0=y=2.

Véy 6 2 cdp s6 (x;y) thoala (0;2) va (6;2).

Cdch 2. Tacd x> —3xy+2=y = 9x(x—3y)+3(x—3y)—3x+18=0

=9x* —27xy—9y+18=0

=3(3x+1)(x=3y)—(3x+1)+19=0

= (3x+1)(3x—9y—1)=-19

Do x; y nguyénnén 3x + 1 va 3x—9y—1laudccua 19.

Ma 3x +1 1a sdchia 3 du 1 nén 3x + 1 chinhén 1 hodc 19
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Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Gidi ra ta duge (x;y)=(0;2); (6;2)
(HSG 7 huyén Nghi Son 2022 - 2023)
Tim tat ca cac cdp s6 nguyén (x;y)théa man: 3x—y+xy—10=0.
Loi giai
Taco: 3x—y+xy—10=0
=xy+3x—y—10=0
=x(y+3)—y—3-7=0

=x(y+3)-(y+3)=7 (1)

Vix;yeZ=x—1€Z;y+3€Z néntr (1) =7ix—1=x—1e{£L+7}

Ta c6 bang gia tri sau:

x—1 1 —1 7 -7
y+3 7 -7 1 —1
X 2 0 8 —6
y 4 —10 -2 —4
Vay (x;y)€{(2:4),(0;-10),(8;~2),(—6:—4)}
(HSG 7 huyén Ha Trung 2022 - 2023)
Tim gia tri nguyén duong cua x; y sao cho: %—I—% :é .
Loi gidi
Ta co6: l—|—l:l =5x+5y=xy (x>0;y>0)
x  yagw
=xy—5x—5y=0
=x(y—5)-5(y—5)=25
=(x—5)(y—5)=25
Vi x,y ngyén duong nén x—5, y—5 la cac udc cua 25.
Ta c6: U(25) = {+1;£5;+25}
Ta c6 bang gia tri:
x—5 1 —1 5 -5 25 -25
y=5 |25 -25 5 =5 1 —1
X 6 4 10 0 30 -20
y 30 -20 10 0 6 4

Vi x,y ngyén duong nén ta co: (x,y) € {(6:30);(10;10)(30;6)}.

(HSG 7 huyén Lap Thach, Vinh Phuc 2022 - 2023)

3 r A A \ ¥4 5
Tim cac so nguyen x va y biét: ——

y_ 2
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Loi giai

Tacc')z-l—lzl
x 4 8

40 2

40 29 x

8x 8x 8
404 2xy = x

40:x(1—2y)
Suyra x va 1—2y la udc cuia 40 taco
40:1.402(—1).(—40): 220= (—2).(—20):5.8:(—5).(—8)

ma 1—2y 1a s6 1é nén ta co cac truong hop sau

1-2y=1 =0
THI: r=L

x =40 x =40

1-2y=-1 =1
TH2: Y = Y

x=—4 x=—40

1-2y=35 =-2
TH3: R b

x=28 x=28

1—-2y=-5 =3
TH4: SRR B¢

x=-8 x=-8

Vay (x;y)={(40;0),(—40;1);(8;—2),(~8;3)}.
Cau 27. (HSG 7 huyén Thach Thanh 2022/22023)
Cho cic sb6 nguyén x; y thoa min |x—1|—|—y2 =1 va |y|<|x|. Tinh gia tri biéu thuc
M =(x+y—1)"%
Loi giai

Do x,y € Z; x—1|20;y2 >0 va |x—1|+y2 =1 nén ta c6 cac truong hop sau:

|x—1|= 0 x=1 s R R ~ <A PN
THI: = L ( Loai vi khong thoa man dicu kién |y| < |x| )
y:

y =1
pot=t T x=2
o |1 x:O:>{ =2 (Vi i <|a])
=0 0 y=0

Thay x=2;y =0 vao biéu thirc M = (2401 =122 =1
Cau 28. (HSG 7 huyén Yén Phong 2022 - 2023)
Tim tt ca cic gia tri x; y nguyén thoa man: 5x° —2xy+ y* =17.
Loi giai
Tacd: 4=—1(mod5) = 4" = (—1)*"") (mod 5)
= 420D =1(mod5) = 4*"*Y —1=0(mod 5)
= (4D —1)i5 (1)
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Lai c6: 4 =1(mod3) = 4*"™) = (1)2"*) (mod 3) = 4*"™) —1 = 0(mod 3)

= (47" —1)i3 (2)

Ma: 3 va 5 1a hai s6 nguyén té cuing nhau 3)

Ta (1), (2) va (3) suyra (4> —1):15

Taco: Sx> —2xy 4+ =17 = (x—y)’ +4x* =17 = (x—y)* =17—4x> (¥)

Taco:(x—y)* >0Vx y =17—4x" >0 = x* 5%7

Ma x 1a s6 nguyén nén x26{0;1;4}

+ V6i x* =0 = (x—y)> =17 (loai)

+ V6i x* =1 = (x—»)* =13 (loai)

+)V6i x> =4=x=42 . Khidd x> =4=(x—y)* =1

Véi x=2=02—-y)’=1 =2—y=1hoic 2—y=—1
H)2—y=1=y=1

+)2—y=—1=y=3

Véi x=-2=(-2-y)Y=1=Q2+y)’ =1 =2+y=1hoic 2+y=—1
H24+y=1=y=-1

H24y=—1 = y==

Vay: () € {(231):(2;3); (-2, - 1); (-2, -3)} .
Ciu 29. (HSG 7 thanh phé Ninh Binh 2022 - 2023)
Tim sb tu nhién n va chit s6 a biét rang: 14243+...4+n=aaa.
Loi giai
14243+...4+n=aaa
=nn+1):2=111.a
=n(n+1)=3723a (1)

Ta c6 vé trai (1) 1 tich hai sb ty nhién lién tiép nén 2.3.a =36 suy ra duoc a =6 va n =136

Ciu 30. (HSG 7 huyén Hoing Héa, tinh Thanh Héa 2022 - 2023)

Tim x; y nguyén biét xy+3x—y—10=0

Loi giai
Tacd: 3x—y+xy—10=0=3x+(xy—y)=10
=3x+y(x—1)=10=CBx—-3)+y(x—1)=10-3
=3x-D+y(x—1D)=7T=x-1)y+3)=7
Vix;yeZ =x—1Ly+3€Z.Dodo: x—1;y+3 €
Ma: | ={-7;~ L7}
Ta c6 bang:
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x—1 -7 -1 1 7
y+3 -1 -7 7 1
X —6 0 2 8
y —4 —10 4 -2
KL Chon Chon Chon Chon

Vay: (x;y) € {(—6;—4);(0;—10);(2; 4);(8;—2)}

Cau31l. (HSG 7 quin Ha Déong, tinh Ha N§i 2022 - 2023)
Tim nghiém nguyén cta phuong trinh x*y +2xy —27x+y=0.
Loi giai
Taco: x2y+2xy—27x+y =0 :>(x+1)2y:27x :>27x§(x+1)2
ma (x,x+1)=1= 27§(x+1)2.
= (x—l—l)2 cUR7) ma (x~|—1)2 la s chinh phuong = (x+1)2 {19}
= x+1e{-3-113}
= xe{—4,-2;0;2}
Ta c6 bang sau:
x —4 -2 0 2
y —12 —54 0 6
Vay phuong trinh c¢6 nghiém: (x;y) € {(—4; — 12);(—2; —54)(0;0);(—2; 6)}
Céau 32. (HSG 7 Trwong THCS V6 Thi Sau 2022 - 2023)
Tim x; y nguyén biét rang: %—i:%
Loi giai
Taco: -1l x 1 1  x=2 :l:>(x—2).y:8
8 v 4 8 4 y 8 y
Vi x; y nguyénnén x—2 ; y nguyén = x—2;y €U(8) = {£1; £2; +4; +8}
Ta c6 bang:
x—2 1 —1 -2 2 4 —4 8 -8
y 8 —8 —4 4 2 -2 1 -1
X 3 1 0 4 6 —2 10 —6
Vay cac cdp x; y thoaman la: (3;8);(1,—8);(4;4);(0;—4);(6;2)5(—2;—2);(10;1);(—6;—1)

Cau 33. (HSG 7 huyén Triéu Son 2022 - 2023)

Tim céc cdp sb nguyén (x;y) thoa man x> —xy+1=2y—x.

X —xy+1=2y—x

Loi giai
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=x Fx+l=xy+2y
=X fx+1=p(x+2)

_ x3—|—x+1
x+2

Vi x,y la cac sO nguyén nén:

(¥ +x+1)i(x+2)

= (2" +2x° = 2" —4x 4 5x +10-9)i(x +2)
=[x (x+2) = 2x(x+2)+5(x +2)-9) € (x +2)
= |(x+2)(x* —2x+5)-9fi(x+2)

Vi (x+2)(x* = 2x+5)i(x+2)

=9i(x+2)

= (x+2)e{1;3;9;—1;-3;-9}
=xe{-L1;7;—3;—5—11} (tmdk)

(1) +(=1)+1

*V6i x=—1 thi y— = - (tmdk)
3
Vi x=1 thi y=- ;;1;1:1 (tmdk)
T H7+1

*Voi x=7 thi y= 712 =39 (tmdk)

(=5) +(=5)+1
(=5)+2

*Véi x=—5thi y= =43 (tmdk)

(—11) +(~11)+1
(—11)+2
Cau 34. (HSG 7 huyén Tho Xuén 2022 - 2023)

*Véi x=—11thi y= =149 (tmdk)

Tim cac sd nguyén X, y thoa méan ding thuc: ‘(x— y)2 + 2(xy +y? — 4y)‘ =xy+y* —4y
Loi giai

Ta co: (x—y)2 —i—2(xy—|—y2 —4y>‘:xy—|—y2 —4y (1)

Ma ‘(x—y)2 —{—2<xy—|—y2—4y)‘20 nén suy ra xy+y2 —4y>0

Do d6 (x—y)2—|—2(xy—|—y2—4y)20 vi (x—y)zzo voéimoi giatricua X, y .
Khi do, tur (1) suy ra:

(x=») +2(xp 437 —4y)=xy+)° —4y
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Cau 35.

= (x—y) +xp+)y>—4y=0
:{x—yﬁ+2@y+y2—®ﬂ—@y+y?—®ﬁ=0
Ta lai ¢6: (x— y)’ +xy+y> —4y >0 v6i moi gid tri cia ¥, .
Do d6 (x—y) +xy+3° —4y=0khi (x—y)’ =0 va xy+3"—4y=0
Tu (x—y)2:0 suyra: X=1Y
Thay x =y vao xy—l—y2—4y:0,taduqc:y2—|—y2—4y:0
:>2y2—4y:():>2y(y—2):0:>y:0 hodac y=2.
Vay (x)€{(0:0):(2:2)}
(HSG 7 huyén Hau Ljc 2022 - 2023)
Tim cdp sb (x,y)nguyén théa man: x” —x(y-I—S): —4y—9.
Loi giai
Ta co: xz—x(y+5):—4y—9:>x2—5x-|—9:xy—4y :>x2—5x—i—9:y(x—4)
:>x2—5x+95x—4:>x(x—4)—(x—4)-|—5fx—4 :>5;xf4:>x—4€{j:1;j:5}
ixe{—l;3;5;9}

Ta c6 bang sau:

X

-1

3 5 9

Y

-3

8

Két luan

Thoa man

Thoa man

Thoa man

Thoa man

Vay (x,y) €{(~1:-3),(3:-3),(5:9).(9:9)}

Cich khdc: Co thé viét dang thire di cho vé dang: (x — 4>(x —y— 1) =-5

Cau 36.

x—4 -5 -1 1 5
X -1 3 5 9
x—y—l1 1 5 -5 -1
y -3 -3 9 9
Két luan | Thoa man Thoa man Thoa man Thoa man
Vay (x,y) €{(=1-3),(3-3),(59).(9:9)}
( HSG 7 thi xa Ky Anh, 2022 - 2023)
Tim cac s6 nguyén duong /I ma khi thay vao 4 — 3n +12 thi A nhan duoc gia tri nguyén.
Téng ’
tat ca cac gia tri nguyén duong ctia /! vira tim duoc bang bao nhiéu?
Loi giai
A 3n+2 34 5 c7
n—1 n—1
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5

n—1

= €Z=5n—1=n—1€U(5)

= n—le{l;—1;5-5}
= ne€{2;0,6,—4}
Ta tim dugc céc gia tri 1! 1a: 6;—4;2;0.

Ma 1 nguyén duong nén n = 6;n = 2.
Cau 37. (HSG 7 Huong Tra, 2022 - 2023)

Tim gi4 tri nguyén ciia X dé biéu thic: B — 8_);();7: 3) dat gia tri nho nhat.
Loi giai
Ta co: B:8—x:5—(x—3): 5 _x—3: 5
x—3 x—3 x—=3 x—-3 x-3
B ¢6 gia tri nho nhit — 3 nho nhat.
x_
= x—3 la s6 nguyén 4m 16n nhat.
=x-3=-1.
=>x=2.
Viy B ——>__1—_¢ khi x=2.
2-3

Cau 38. (HSG 7MY DBUTGC, 2022 - 2023)
Tim céc cdp sb nguyén (x; y) thoa man diéu kién 3xy + 2x — 5y = 6.
Loi giai
Ta co:
3xy+2x—5y:6:>x(3y+2)—5y:6 =3x(3y+2)—15y=18
=3x(3y+2)—15y—10=18—10 = 3x(3y+2)— 5By +2) =8 = (3x—5)(3y+2)=8.
x,yeZ = 0Bx—5€Z;3y+2)cZ
:>3y-|-2€U(8):{1;—1;2;—2;4;—4;8;—8}
Ma 3y +2 1456 chia cho 3 du 2:>3y+2€{—1;2;—4;8}.

Ta c6 bang sau:

3y+2 —4 -1 2 8
3x—5 -2 —8 4 1
y -2 -1 0 2
X 1 -1 3 2

Vay (xy)€{(1; =2).(=1:-1),(3:0),(2:2)}.
Cau 39. HSG 7 Cam Khg, 2022 - 2023)
4049 —2x

x—2023
gi4 tri nho nhét, tim gia tri nho nhat cua P .

Cho biéu thirc : p = (x = 2023). Tim cac gia tri nguyén cua X dé biéu thaec P dat

Loi giai
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Cau 40.

Cau 41.

4049 —2x 3-2(x—2023) 3
x—2023  x—2023  x—2023
3

x—2023

Taco p=

—2(x=2023)

Biéu thirc P dat gia tri nho nhét khi va chi khi c6 gia tri nho nhat .

= x—2023 1a s6 4m 16n nhat (vi X nguyén) = x —2023 = — 1 = x = 2022 (TM).

Khi d6 gia tri nho nhét cia P 1a —5 khi x = 2022.
Vay GTNN ctia P la —5khi x=2022.
(HSG 7 Huong Tra, 2022 - 2023)

4x—7.Q_3x2—9x—|—2
x—2° x—3

Tinh gia tri nguyén cta ¥ dé mdi biéu thirc c6 gia tri nguyén.

Cho hai biéu thirc P =

Loi giai

*Tac():P:4x_7:4+ 1 (x¢2)
x—2 x—2

Véi x€Z=x—2€7Z ddP thi ! nguyén=>x—2EU(l):>x—26{1;—1}

Y
= xe{3;1}.
3x* —9x+2
*Tacé:Qzﬁ(xx?))
x—3

2_ —_—
Q:3x 9x+2:3x(x 3)+2:3x—}— 2

x—3 x—3 x—3

Pé O nguyén thi 23 nguyén :>x—3€U(2):{1;—1;2;—2} :>x€{4;2;5;1}.

x_
Vay & © nguyén thi x6{4;2;5;1}.
(HSG 7 huyén CAm Khé, 2022 - 2023)
Tim céc s& a,b,c nguyén duong thoa man: a® +3a% +5=5" Vd a +3=5°.
Loi giai:
Ta co:
acz=5=a+3a’+5=a’.(a+3)+5>a+3=5"
=5">5"=b>c
= 57:15¢
:>(a3—|—3a2—|—5)5(a+3)
=a’(a+3)+5i(a+3)
Vi a’(a+3)ia+3=5ia+3=a+3€U(5)=a+3e{;-15-5} (1)
Doa€Z'=a+3>4 (2)

Tu()va2) =a+3=5=a=2=2°432>4+5=5
25=5"=h=2.

243=5"=c=1.

Vidy a=2,b=2,c=1.
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Cau42. (HSG 7 huyén Quan Son, 2022 - 2023)
Tim céc cap sé nguyén (x,y) thoa man 10" 6y = 2023.
Loi giai
Vi x; yez val0'4+6y=2023=10"=2023—-6y 1a s6 nguyén.
Suy ra: 10~ 1a s6 nguyén, tir d6 x € N.
Khi do: 10" =2023—6y 1a mot s 1¢ (vi 2023/ 2;6y:2=10"/2).
Suyra x=0.
10° 4+ 6y =2023 = 6y =2022 = y=2022:6=337.
vay (x;y)=(0;337).
Ciu 43. (HSG 7 huyén ... 2022 —2023)
Tim gid tri nguyén duong X va » sao cho: %—% :%
Loi giai
11 yex |
x y 5 x5
= xy=5y—5x
=xy+5x—5y=0
= x(y+5)-5(y+5)=-25
= (y+5)(x—5)=-25
Vi x,y nguyén duong nén y +5>5 va x—5;p+5 déula udc ciia 25, vay chi cé 1
truong hop: x—5=—-1va y+5=25
=x=4va y=20
Vay x=4 va y=20.
Ciu 44. (HSG 7 Pong Nai - Truong Thes - Thpt Tri Thire, 2022 - 2023)
Tim céc cip sb nguyén (x;y) thdéa man: x+5y + xy = 2.
Loi giai
x+5y+xy=2 = (x+x)+(5y+5)=T7 = (x+5)(y+1)=7
= (x+5)(y+1)=17=7.1=(-1).(-7)=(-7).(-1)
x+5 1 7 -1 —7
X —4 2 —6 —12
y+1 7 1 —7 -1
Y 6 0 —8 —2
Vay ¢6 4 cap sd nguyén cip (x;y) théa man: x+5y +xy =2 la:
(—4;6);(2;0);(—6;—8);(—12;-2).
Cau 45. (HSG 7 Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)

Trang 21/42



DU AN TACH PE HSG TOAN 7

Tim tit ca cac s6 nguyén duong d),dy,03,...,4, va b (1 1a s6 nguyén duong nao do) thoa
man dong thoi hai diéu kién sau:

hb>a>a,>a,>...>a,>1.

if) [1_L].[1_i].[1_L]...[I_L]:2[1_1]_
a a, ay a, b
Loi giai

Vi @,d,,0s,...,4, va b thoa min dong thoi hai didu kign b>a,>a, >a;>...>a, > 1.

3
=27 ™

1
Suyra b>3 :>l§l :>1_121_l:3 :>2.[1——
b3 b 3 3 b

1 1 1 1
Laico: @, >, >a;>..>a,>] =20<—<—<—<.<—<I.

a a, a3 a,

:>O<1—i<1;0<1—i<1 S O<1—i<1
a a, a

L

Tur (*) va (**) suy ra diéu mau thuin voi [1—i].[1_i].[1_L]...[1_L] = 2[1_1]

a a,

n

A (%)

Vay khong ton tai cac s6 nguyén duong théa man bai ra.
Cau 46. (HSG 7 huyén Kim Thanh 2022 -2023)

Tim cac s nguyén x, y biét: x’y—1=x>+4y.
Loi giai

Xy—1=x+4y

xzy—x2—4y:l

Xy—x'—4y+4=1+4

(y-1)-4(y-1)=5

(y=1)(x*—4)=5

V6i X, yez thi y—1, x> —4cU(5)

U(5)={£L+5}.

y—1 -5 -1 1 5

x> —4 -1 -5 5 1
Y —4 0 2 6
X2 3(L) | -1(L) 9 5(L)
X +3

Vay cac cip sb (x;y) thoa man 1a (3;2); (—3;2).
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Ciu 47. (HSG 7 Hung Ha, truong THCS Thong Nhat, 2022 - 2023)
27 - 2x

3 . Tim céc s6 nguyén ¥ dé O c6 gia tri nguyén?
-X

Cho 0=

Loi gidi

27-2x  2.(12—x)+3 3
12-x 12—x 12—x

Q €z

=

€Z=312—x=12—xeU(3)
— X

= 12—-xe{l;3;-1;,-3}
= x€{11,9;13;15}
Vay x€{11;9;13;15}.
Cau 48. (HSG 7 thanh phd Lao Cai 2022 - 2023)
Tim cac s6 X,y nguyén duong biét: X —6xy—|—13y2 =13,
Loi giai
Taco:x* —6xy+13y* =13 = x* —3xy —3xp + 9y* +4y* =13
:>x(x—3y)—3y(x—3y):13—4y2i(x—3y).(x—3y):13—4y2
= (x=3y) =13—4y> (1)

Do (x—3y) >0 nén 13-4y* > 0= -4y’ >—13= y’ g%;»mgg

Ngoai ra: (1) 13 cac s6 nguyén duong nén 13— 4y* 1a s6 chinh phuong duong nén

NE

13
ye {0;1} (Do |y| ST)

Véi y=0=(x-3.0=13-40=>x*=13=x=+/13=x€2
x=0

y=1=(x=31] =13-41=(x-3 =9=x-3=43=
X =
Vay cac cap b x, ¥ thoa man yéu cAu bai toan 1a: (0;1);(6;1).
Cau49. (HSG 7 Song Lo, Vinh Phic, 2022 - 2023)
Tim cac s6 nguyén x,y thoa man: x2 4+ x = 32020 4 1.
Loi giai
+) Truong hop y <0, ta co:
VP =x*+x=x(x+1) 1a s nguyén.

, . *
VT = 329207 41 khong 1a s0 nguyén (vi " = 1 vsia=0, neN ).
an

= Trudng hop nay loai.
+) Truong hop y =0, ta co: x2—|—x:32020'0—|—1:>x(x+1):2:1-2:(_2)(_1)-
Vi x€Z nén x<x+1=x=1 hoac x=—2.
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Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Khi x=1 thi y=0; khi x=-2 thi y=o0.
+) Trudong hop y >0, ta co:
VP=x*+x= x(x + 1) 1 tich hai s6 nguyén lién tiép nén x2 + x chia hét cho 3 hogc chia
cho 3 du 2.
VT =3292%» 41 chiacho 3 du 1.
= Truong hop nay loai.
Vay cip sb nguyén (x;y) can tim la: (1;0) ; (— 2;0).
(HSG 7 Ba Thuwée, THCS thi tran Canh Nang, 2022 - 2023)
Tim cac s nguyén x,y thoa man: 1! + 2! 43! +..+x!=)".
Loi giai
+Véi x=1,tacod 1!=y2 :>1:y2(y€Z)=>y€{l;—l}.
+Véi x=2,taco 1!4+2!= y2 =3= y2 = Vi y € Z nén khong tim dugc gia tri cua ) thoa
man de bai.
+Véi x=3,taco 11 +214+31= )" =9=y"(yeZ) :>y€{3;—3}.
+ V6i x>4, ta ¢d 114214314+ x1=33+5!46!4...+x! cd chit s6 tan cing 1a 3 (Vi
51,61, ..., x! déu co chir s6 tan cing I 0) nén khong phai 13 s6 chinh phwong, con y2 lai 1a s6
chinh phuong = khong tim dugc gia tri cua y théa man de bai.
Vay cac cip sb nguyén x, y thoa man 1a: (x,9) € {(1;1);(1;—1);(3;3);(3;—3)}.
(HSG 7 huyén, tinh, treong LUU KHANH PAM 2022 - 2023)
Tim s6 nguyén x, y biét 2017x* 4 2018 = y2
Loi giai
Co 2016x* +2018 = y* —x* = (y—x)(y +x) (*)
Tir (*)= (y+x)(y —x) chan
Cé y+x+y—x=2y chin
= y+4x,y—x cung chin = (y + x)(y —x)i4
Ma 2016x2 + 2018 khong chia hét cho 4
Vay khong tim duoc s6 nguyén x, y théa min dang thic trén
(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, truong Tran Dirc Tong 2022 - 2023)
Tim cac s6 nguyén duong x; y thoa man diéu kién: 2% 42> =72
Loi giai
Gid sirx> y,tacéd: 25 +27 =2° (2x—y + 1) =2°9

Do 2°77 41 1asd1énén 2°7 +1€{1;3;9}

27 +1=1 27 =9.2% (loai)
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27V 41=3 2Y =3.2° (loai)

27 41=9 2¥ =2* (thoa man)

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

V6i2Y =2 va 2"V +1=9=y=3va x=6.

Vay x=6,y=3

(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trwong Tran Pirc Tong 2022 - 2023)

Tim céac s6 nguyén duong a,b,c biét ring: a® —b® — ¢ =3abe va a®> =2(b+c)
Loi giai

@ —b—c =3abc (1) va a* =2(b+c) (2)

Tir (2) suy ra a” chin = a chin.

T (l)suyra a>b; a>c=2a>b+c =4a>2(b+c)

Két hop v6i (2) = a <4a = a<4 = a=2 thay vao (2)

Ta dugc: b+c=2=b=c=1 (vi b,c nguyén duong).

Thur lai théy ding, vay a=2,b=c=1

(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, trudong Tran Dirc Tong 2022 - 2023)

Tim hinh chit nhat c6 kich thugc cac canh 14 s6 nguyén sao cho sé do dién tich bang sb do
chu vi.

Loi giai
Goi kich thudc hai canh cua hinh chir nhat d6 1a: a,b. PK: a,bc Z*
Theo bai ra ta co: 2(a +b) =ab
2a+2b=ab
2a—ab+2b=0
2a—ab—4+2b=—-4
a(2—b)—2(2—-b)=—4
(2-b)(a—2)=—4
Vi a, b 1a cac s6 nguyén duong nén 2—beZ;a—2¢cZ
Dé (2—b)(a—2)=—4 thi 2—b va a—2phaila udc ciia —4
Co U4)={+1;+2;+4}
Lap bang ta dwoc: (a;b) €{(3:6);(4:4):(6:3) }
Vay véi (a;b) €{(3:6):(4:4);(6:3) }
(HSG 7 huyén Hung Ha, tinh Hai Dwong, treong DPirc Nong 2022 - 2023)
Tim s6 tu nhién x;y sao cho: 2% 427 =2
Loi giai
2542V =2""
2427 =2%27
2*(1-27)—(1-2")+1=0
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Cau 56.

-1

(1—2y)(2x—1)
(2y—1)(2x—1):1 (1)
, (2’ —1) € N

Vi x;yla so tu nhién ( bai cho) nén: |(2x —l)e N
Tir (1) ta suy ra: (2y—1)(2x—1):1.1

{2)6-1:1 {2*:2 {le
= = = (TMDBK)

27 —1=1 [2¥=2 y=1
Vay x=1y=1.
(HSG 7 huyén Y Yén 2021 - 2022)

Tim tAt ca céc gid tri nguyén x, y thoa man: 2 +37 =|y —45|+ y—45.

Loi giai

V61 moi gid tri cua y nguyén thi | y— 45| va y—45 ludn c6 cung tinh chin hay tinh 18, suy

ra |y — 45|+ y — 45 ludn c6 gié tri a s nguyén chin

Do d6 2% 437 1a s6 nguyén chan, ma 37 1a s6 16 nén 2* la s nguyén 1é 2 =1 = x=0.

V6i x=0,taco 1+37=|y—45|+ y—45< |y —45|+(y—45)=38 (%)

+ Truong hop 1: (y —45) < 0= |y —45|=—(y —45)

Khi d6 (*) tré thanh: —(y —45)+(y—45)=38=-0=38, diéu nay vo li.

+ Truong hop 2: (y —45)> 0= |y —45|=(y —45)

Khi d6 (*) tro thanh: (y—45)+(y—45)=38=y—45=19 = y = 64 (chon)

Vay (x;y)=(0;64).

Cau 57. (HSG 7 huyén Luc Ngan 2021 - 2022)

Tim x,y € Z, biét: xy+3x—2y=11.
Loi gidi
Taco: xy+3x—2y=11
xy+3x—2y—6=35
x(y+3)=2(y+3)=5
(x=2)(y+3)=5

Vi x,p 1as6 nguyénnén 5i(x—2)=(x—2)e{;—1;5-5}

Ta c6 bang sau:

1 —1 5
x—
y+ 5 -5 1
X 3 1 7
y 2 -8 -2
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Cau 58.

Vay céc cdp (x;p) théa man la: (3;2);(L,—8);(7;—2);(—3;—4).
(HSG 7 huyén Thai Thuy 2021 - 2022)

Cho biéu thire A= +; . Tim s6 nguyén x d& 4 co gia tri nguyén.
x p—
Loi giai
DK: x=2
A:x—|—3:1+ 5
x—2 x—2
A ¢0 gia tri nguyén khi va chi khi nguyén .

x_
Do x nguyénnén x—2¢€ U(5)={-11-55}
Lap bang ta dugc: x € {—1;1;3;7} (TMPK)

Vay x e {— l;l;3;7}thi A c¢0 gia tri nguyén.

Cau 59. (HSG 7 huyén Luc Nam 2020 - 2021)

Cau 60.

Tim x, ynguyén théa man: 2xy —y =4x+3
Loi giai
Theo bai ra ta co:
2xy—y=4x+3
2xy—4x—y+2=5
2x(y=2)—(y—=2)=5
Qx—1)(y—2)=5
Qx—1)(y—2)=5=1.5=5.1=(=1).(=5)=(=5).(-1)
Lap bang ta tim duge: (x;y) € {(1;7).(3:3).(~2:1),(0: -3)}
Vay : (x:y) €{(1:7).(3:3).(-2:1).(0:-3)}
(HSG 7 huyén Quan Hoa 2021 - 2022)
Tim x,y nguyén biét: 100— y* = 8(x —2021)*
Loi giai
Tim x, y nguyén biét: 100 — y? = 8(x —2021)?
Ta cé: 100— y* <100
= 8(x—2021)* <100
= (x—2021)* <12,5

Do x,y nguyén nén (x—2021)> va y* 1a s chinh phuong, nén

+ TH1: (x—2021)>=0=x=2021 thay vao = y=10;y=—10.

+ TH2: (x—2021)* =1 = x=2022 hoic x = 2020
Khi d6: y* =92 (loai)
+ TH3: (x—2021)> =4 = x=2023 hoic x=2019
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Khi d6: y> =68 (loai)
+ TH4: (x—2021)> =9 = x=2024 hoic x=2018
Khi d6: y* =28 (loai)
Vay x=2021;y=10va x=2021;y=—10.
Cau 61. (HSG 7 huyén Triéu Son, tinh Thanh Héa, 2021 - 2022)
Tim tit ca cic s6 nguyén x; y thoa min: 2% +37 =| y—45|+y—45
Loi gidi
Nhan xét:
+Véi a>0 thi |a|+a=2a.
+ V61 a <0 thi |a|+az—a+a=0.
Do do |a| + a 1udn 14 s6 chén voi Va € Z.
Ap dung nhén xét trén =| y —45|+y—45 1a s6 chin Vy € Z.
= 2" 437 lasb chin = 2" lasd lé=x=0.
=|y—45|+y—45=38
+Néu y<45=—(y—45)+ y—45=38= 0=238 (loai)
+Néu y>45=2(y—45)=38« y—45=19= y = 64(thod man)
Vay (x;p)=(0;64).
Cau 62. (HSG 7 huyén, tinh, trwrong Nhw Thanh:2021 -2022)
Tim tat ca cac cap s6 nguyén (x, y) théa man: x>y =3+ 2xy+x.
Loi giai
Tacd: x’y =3+42xy+x
= x’y—2xy—x=3
=x(xy—2y—-1)=3
Do x,y€Z nén x;xy—2y—1€Z
Ma 3=1.3=(—1).(—3) nén ta c6 cac truong hop sau:

Truomg hop 1: |~ =l =1 (thoa man)
ruon ; = = 6a man
gaop xy—2y—1=3 y—2y—1=3 v 4

ruon : 0a man
gaop xy—2y—1= 3y—2y—1= y=2
x=-1
Truonghop3: |° =1 (Ioai)
ruon : = = oai
SH0P xy—2y—1=-3 |—y—2y—1=-3 y:% '
Truong hop 4: 1%~ L= = 177 (thoa man)
ruon : 0a man
80P xy—2y—1=-1 —3y—-2y—1=-1 y=0

Vay cac cap s6 nguyén (x,y) théa man: (1;—4),(3;2),(—3;0).
Cau 63. (HSG 7 huyén Thanh Mién, Hai Dwong 2021 - 2022)
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Cau 64.

Cau 65.

Truong hop 4: {

Tim x;y € Z biét: xy+2x—y=>5.

Tacod: xy+2x—y=>5
=x(y+2)—(y+2)=3
=(-2)(x—1)=3
Taco:3=3.1=13=(—1.(-3)=(=3).(—-1

Loi gidi

Lap bang
y+2 3 1
x—1 1 3
X 2 4
y 1 —1

Vay: (x:y)€{(21):(4—-1);(-2-3):(0:-5)}

(HSG 7 huyén, tinh, truong Chwong My 2021 - 2022)

Tim x, y nguyén biét: xy+3x—y=6

Loi giai

Taco xy+3x—y=6 @(x—l)(y+3):3

Truong hop 1: {

Truong hop 2: {

Truong hop 3: {

b=
S

Do x,y€Z nén x—1; y+3€Z

x—1=1
=
+3=3
x—1=-1
=
T S0
x—1=3
y+3=1

ll

l)

Hl=—1

Taco: x+xy+y=2

x(y+ ) +y+1-1=2
(y+D(x+1)=3

= y+1;x+1 la cac udc cia 3

Ta c6 bang gia tri (x, y) nhu sau:

|I = =
||

Ma 3=1.3=(—1).(—3) nén ta c6 cac trudong hop sau:

(thoa man)
(thoa man)
—6
(thoa man)

(théa man)

Vay céc cdp s0 nguyén (x; y) 1a (2;0); (0;—6); (4;—2); (25 —2).
(HSG 7 huyén Cao Loc 2012 - 2022)
Tim s6 nguyén x, y théa man: x+xy+y =2

Loi giai

Véi x;y nguyén = y+1;x+1 1a cac s6 nguyén
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Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

x+1 1 3 -3 —1
y+1 3 1 —1 -3
X 0 2 —4 -2
y 2 0 -2 —4

Vay céc cdp s0 (x,p) cantim 1a (x;y)= {(0;2);(2;0);(—4;—2);(—2;—4)}

(HSG 7 trwomg Nguyén Khuyén 2017 - 2018)
Tim x,yeZ biét 2xy+3x=4

2xy+3x=4 ix(2y+3):4

Loi giai

Do x,y€Z nén xeU(4)={1;—1;2;—2;4;—4} va 2y+3 lasb 1&.

+Néu x=1=2y+3=4 (loai)

+Néu x=—1=2y+3=—4 (loai)

+Néu x =2 = 2y+3=2 (loai)

+Néu x=-2=2y+3=—2 (loai)

+Néu x=4 =2y+3=1= y=—1 (théa mén)

+Néu x=—4=2y+3=—1= y=—2 (théa min)

Vay (x;y)€ {(—4;—2);(4;— 1)} .
(HSG 7 huyén Tan Ky 2021 -2022)
Tim s6 nguyén x, y biét rang: xy+2x—y =35

Ta co xy+2x—y:5:>(y+2)(x—1):3

Vix,yeZnén y+2€Z;x—1€ Z,nén ta co bang:

x—1 1 3 -1 -3
y+2 3 2 -3 -1
X 2 4 0 2
y 1 -1 -5 -3

Két hop v6i DK ta duge (x,y) € {(231);(4—1);(0;—5);(~2;-3)}

(HSG 7 thanh phé Thai Binh, trwong Tran Lam 2022 - 2023)

Cho bidu thite: A=~

2x—3

VOl x = —
2

Tim cac gia tri nguyén cta x dé biéu thirc A co gia tri Ién nhét. Tim gi4 tri 16n nhat do.

Taco: A=

Tx—8 _

;(Zx—S)—S—f—

21

2x—3

(er)
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Cau 69.

Cau 70.

5
A 16n nhit khi —2— 16n nhét khi (2x —3) 14 s8 nguyén duong nhé nhét

2x -3
= 2x—3=1= x = 2( Thoa man diéu kién x nguyén)
>
s 1R , 7 2
Thay x =2 vao bi¢u thitc 4 = —+ =
2 2x-3

Vay x =2 thi gia tri 16n nhat cta biéu thirc 4 bang 6.

(HSG 7 huyén Ba Thuée, Thanh Héa 2021 - 2022)

Tim cip s6 nguyén (x,y)théa min: x> —6x+8=xy—5y

Loi giai

Tacd x> —6x+8=xy—5y :>y(x—5):x2 —6x+38
#x(x—S)—(x—S)—l—?a—y(x—S):O
:>(x—5)(x—y—l): -3

Vi x,yla cac s nguyénnén x—5, x—y—1eU(=3)={-3;—1;1;3}

Ta c6 bang sau

x—5 1 -1 3 -3
x—y—1 -3 3 —1 1
X 6 4 8 2
y 8 0 8 0

Vay cac cdp (x, y)thoa man bai toan 1a (6;8),(4;0),(8;8),(2;0)

(HSG 7 huyén CAm Thiy 2021 - 2022)

Tim cdp s6 (x,y) nguyén théa man x* —x(y+5)=—4y—9
Loi giai

Tacod x* —x(y+5)=—4y—9

x> —xy—5x=—4y—9

x* —5x+9=xy—4y

x2—5x+9:y(x—4)

Néu x=4 thisuyra 4> —54+9=0 v ly. Vay x =4

2 2
. , - —4x—x+4
Vi x = 4 ta ch y:x 5x—i—9:x X—Xx+ +5:x—1+ 5

x—4 x—4 x—4

Do x nguyén nén x —1 nguyén, do vay dé y nguyén thi

:>x—4€{—5;—1;1;5}:>x€{—1;3;5;9}
Voi x=—1thi y=-3
V61 x=3 thi y=-3

nguyén hay 5:x—4
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Véi x=9 thi y=9

Véi x=5thi y=9

Vay (x;p) € {(—1-3):(3;-3):(5:9):(9;9)}
Céu 71. (HSG 7 huyén Muong La 2021 - 2021)

Tim sO tu nhién n dé€ phan so c6 gid tri lon nhat.

Loi giai
DétP=7n_8:>2P=14n_l6=7+ 5
2n-3 2n-3 2n-3
P ¢6 GTLN = 2P ¢6 GTLN= c6 GTLN

2n-3
VineN =2n—3¢N va 2n—3 lasb tu nhién 1é
=2n-3=1=n=2
Vay P ¢c6 GTLN bang 6 khi n=2
Cau 72. (HSG 7 huyén Muwong La 2021 - 2021)
Tim s nguyén x;y sao cho x—2xy+ y =10
Loi giai

Taco: x-2xp+y=0= 2x-4xy+2y=0=(2x-1)-2y(2x-1)=-1=(2x-1)(1-2y)=-1
Vi x;y €Z (2x-1);(1-2y) € Z = (2x-1)(1-2y) =-1=1.(-1)=(-1).1
Truomg hop 1: {2x-1=1 :»{le

1-2y=-1 y=1

Truomg hop 2: {2x'1: '1:»{’620
1R04™ 1 y=0
Vay: (xy)€{(1:1);(0;0)}
Cau73. (HSG 7 huyén Ly Nhan 2021 - 2022)
Tim s6 nguyén y dé biéu thuc D = | y— 4| + | y— 10| dat gia tri nho nhat.
Loi giai

Ta cc')|a

= |—a| va |a|—|—|b| Z|a +b| .
Déu “=" xay ra khi a,b cung ddu hoic it nhat mot s bang 0.
Ap dung D=|y—4[+|y—10[=|y—4[+|-y+10/>|y—4+10-y/>6
Déu “=" xdy ra khi (y—4)(10—»)>0 =4<y<10.
Vi y nguyénnén y = {4;5;6;7;8;9;10}
Cau 74. (HSG 7 huyén Thanh Son 2021 - 2022)
Tim céc ciap sd nguyén (x;y) thoaman 4x -5y —6xy+7=0
Loi giai
4x—5y—6xy+7=0
(4x—6xy)—5y—|—7:0
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2x(2—3y)+§(2—3y)+%:0

6x(2-3y)+5(2—-3y)=-11
(2—-3y)(6x+5)=—11

2-3yeZ
Vix,yeZ= '
6x+5¢€Z
Ta c6 bang sau:
2-3y —1 11 1 —11
6x+5 11 -1 —11 1
1 13
y 1 -3 - -
3 3
. { ! -8 -2
3 3

Vay céc cip s6 nguyén (x;y) thoa man la (l;l) va (— 1;—3)
Cau75. (HSG 7 huyén Tam Nong 2021 - 2022)

Tim sb nguyén x dé tich hai phan sé " va N L 1a mot s6 nguyén.
x_
Loi gidi
Tich haiphinsé —— va 231 n @R _F+L g#r1_x-142 ., 2
x—1 3 x — [y x—1 x—1 x—1

VileZ, i .x+leZ=>LeZ.

X U d 4 -
=x—-1eU{2}={-L-212}.
= xe{0;—12;3}
Vay x€{0;—1;2;3}.

Ciu 76. (HSG 7 huyén Chwong M3 2018 - 2019)
Tim cac cip s6 nguyén duong (a;b) biét: 3a—b+ab=S8.
Loi giai

Taco 3a—b+ab=38.
(ab—b)+(3a—3)=5.
b(a—1)+3(a—1):5.
(a—1)(b+3)=5.
Lap bang ta co:

a—1 1 5 —1 =5

a 2 6 0 —4
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b+3 5 1 -5 -1
b 2 -2 -8 —4
Xét Théa man Loai Loai Loai

Vay céc cdp so nguyén duong (a ; b) cantim1a (2; 2).

Céau 77. (HSG 7 huyén Cat Tién, 2018 - 2019)
Tim céc s6 nguyén x dé biéu thirc sau c6 gi tri 1a mot sb nguyén y = a2
X

Loi giai

Biéu thic y = 2x -

co gia tri nguyén < 2x—3:x—2.
=2(x—2)+1ix—2=1ix—2=x—2=1hodc x—2=—1=x=3 hofic x=1.
Vay x€{3;l}.
Cau 78. (HSG 7 huyén Thi¢u Héa 2020 - 2021)
Tim cip sb (x ; y) nguyén théa man: x —2xy+y—3=0.
Loi giai
Tim cip sd (x ; y) nguyén théa man: x—2xy+y—3=0.
Taco: x—2xy+y—3=0.
=x(1-2y)+y=3.
=2x(1-2y)+2y=6.
=2x(1-2y)+2y—1=6—-1.
= (2x-1)(1=2y)=5 (1).
=2x—1le 6(5) (vix,yeZ)
=2x—1e{L-15-5} (2).
Tu (l) va (2) ta co bang:

2x—1 1 5 —1 -5
1-2y 5 1 -5 —1
X 1 3 0 -2
y -2 0 3 1
Thdéa man Théa man Thoa man Théa man

Vay ()€ {(1: ~2).(0:3).3: 0).(-2: 1}
Cau 79. (HSG 7 huyén Huwong Khé 2021 - 2022)

Tim s6 nguyén x va y biét: 2—1-1:1

x 2 4

Loi giai
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Ta cé: §+1:l:>§=l—%:>x(l—2y):20.

x 2 4 x 4

Vi x va y nguyén ma 1—2y 1a so 1é nén ta c6 bang sau:

X -20 20 —4 4
1-2y 1 —1 -5 5
y 0 1 3 -2

Vay ta ¢ cac cap sb (x; y)e{(—20 ; 0);(20 5 1)5(—4; 3);(4; —2)}.
Cau 80. (HSG 7 huyén Kinh Mon 2021 - 2022)
Tim s6 nguyén x va y biét: x+xy+y=2.
Loi giai

Taco: x+xy+y=2.

x(y+D)+y+1=3.

(x+D)(y+1)=3.
Do x,y nguyénnén x+1;y+1 cling nguyén.
Do d6: x+1€¢(3) (vi x, y€Z).
=x+1le{l;-1;3-3} (2)
Tu (1) va (2) ta c6 bang:

x+1 1 —1 3 -3

y+1 3 -3 1 —1

X 0 —2 2 —4

y 2 —4 0 -2
Thoéa man Thoéa man Thoéa man Thoéa man

Vay (x5 y)€{(0: 2),(2: 0),(=25 —4).(-4; -2)}.
Ciu 81. (HSG 7 trwomg Hong Pa, huyén Tam Néong 2015 - 2016)
Tim céc s6 nguyén x,y biét: x—2xy+y =0
Loi giai
x—2xy+y=0
=2x—4xy+2y—1=-1
=2x(1-2y)—(1-2y)=-1
= (2x—1)(1-2y)=—1=2x—-1€U(1)={;-1}
+Voi 2x—1=1thil-2y=—1=x=1; y=1
+V6oi 2x—1=—1 thi1l-2y=1=x=0; y=0
Vay (x,)€{(0:0);(1:1)}-
Cau 82. (HSG 7 Huyén Son Dwong - 2016 - 2017)
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Cau 83.

Cau 84.

Tim x,y € Z thdbaman x+xy+y=9

Loi giai
T x+xy+y=9=x(y+1)+(y+1)=10
= (y+1)(x+1)=10
= (x+1)eU10) = {+1;+2;+5,+10}

Ta c6 bang gia tri:

x+1 -1 1 -2 2 -5 5 —10 10
X -2 0 -3 1 —6 4 —11 9
y+1 —10 10 -5 5 -2 2 —1 1
y —11 9 —6 4 -1 1 -2 0

Vay (x;y) €{(—2:—-11),(0:9).(=3;-6),(1;4),(—6:—1),(4:1),(—11;-2),(9;0)}

(HSG 7 Huyén Minh An 2016 - 2017)
Tim x, y € Z biét: xy+2x—y=>5

Loi giai
Taco: xy+2x—y=5
=x(y+2)—(y+2)=3
=(x—1)(y+2)=3
=(y+2)eUQ@B) ={£L+3}
Ta c6 bang gia tri:
y+2 3 1 —1 -3
=1 1 3 =3 -1
X 2 4 -2 0
y 1 —1 -3 =5

Vay (xy)e{(21),(4-1),(-2-3),(0;-5)}
(HSG 7 trwong Tam Hung 2013 - 2014)
Tim tat ca cac cap sd nguyén (m, n) thoa man:
a) 2" —2" =2048
b) 3m+4n—mn=16

Loi giai
a) 2" —2" = 2048 = 2”.(2’"*" —1) =2

Do 2" —2" =2048 nén m>n
Khi d6 2" —1 1asb 1é
m—n=1 {m:lz

+Néu 2" —1=1= =
on — ol n=11
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Cau 85.

Cau 86.

+Néu 2" " =1>1=2"">2=m—n>1
Khi @6 2™ " —1 khong chia hét cho 2
Mazﬂ@m%—4}=fhrmnez

Suy ra vo ly

Vay m=12; n=11.

b) 3m+4n—mn=16
3m—mn+4n—12=4

(3—n)(m—4):4
=(3-n)eU(4)={£L+2;+4}

3—n —1 1 -2 2 —4

5 1 7

2
m—4 —4 4 -2 2
8 2 6 3

Vay (min)€{(0:4).(8:2).(2:5).(6:1).(3:7).(5: 1)}

(HSG 7 truomg Nguyén Khuyén 2015 - 2016)

Tim cac s nguyén x, y biét: x> +2x—8y* =41
Loi giai

x*4+2x—8y* =41

= (x+1) =42+8)?

Ta thay (x+1)2 1a 86 chén = (x+ 1)2 chia hét cho 4

Ma 42 +8y? khong chia hét cho 4

Vay khong c6 s6 nguyén x, y thoa méan dé bai.

(HSG 7 huyén Vinh Twong 2015 - 2016)

Tim cac sb tu nhién x, y thoa man: 3x(3y — 2) +3y=9
Loi giai

3x(3y—2)+3y=9

=3x(3y—2)4+3y—2=7

=(3y—2)(3x+1)=7

= (3y — 2) la uéc tu nhién cua 7

Ta c6 bang gia tri:

3y—2 7 1 —1

3x+1 1 7 -7
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Cau 87.

Cau 88.

Cau 89.

1
y 3 1 -
3

Két luan | Théa man | Théa man Loai

Loai

Vay (x,y)€{(0:3);(21)}-
(HSG 7 huyén Ngoc Lic, truong Nguyét An 2022 - 2023)
Tim céac sd nguyén x, y biét rang 2xy +5x+3y=1.
Loi giai
Ta co:
2xy+5x+3y=1
4xy+10x+6y =2
2x(2y+5)+3(2y+5)=17
(2x+3)(2y+5)=17
Vi x;y nguyén nén 2x+3;2y+5 nguyén

Laico 17=1.17=17.1=(—1).(=17)=(—17).(—1). Nén ta co:

Néu 2x+3=1ox=—1thi 2y+5=17< y=6
Néu 2x+3=—-1ex=-2thi 2y+5=—17< y=—11
Néu 2x+3=17<x=7 thi 2y+5=1< y==2
Néu 2x+3=—17x=—10 thi 2y+5=—1l< y=-3

Vay cac gia trj x, y cAn tim la: (x; y) E {(— ¥ 6);(—2; —1 1);(7; —2);(— 10; —3)}

(HSG 7 huyén Séc Son 2022 - 2023)

Tim cac s nguyén x, y sao cho xy+2x—y=35.
Loi giai

Tacod xy+2x—y=5

x(y+2)—-(y+2)=3

(x—1).(y+2)=3

Vix,y€Z nén x—1va y+2 laudecia 3 =x—1€{-3;—L13}
Ta c6 bang gia tri sau:
x—1 -3 -1 1 3
y+2 —1 -3 3 1
X -2 0 2 4
y -3 -5 1 -1

Vay (x;y)€{(0:=5):(-2-3):(4—1);(2:1)}
(HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)

Tim s6 nguyén a sao cho a* +2a+3 chia hét a+1.

Loi giai
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Taco: a® +2a+3=a(a+1)+(a+1)+2=(a+1) +2

Dé a® +2a+3 chiahét a+1 thi 2ia+1
=a+1eU@Q)=a+le{-2-112}

=a€{-3;—2,0;1}

Dé a® +2a+3 chiahét a+1 thi a € {-3;—2;0;1}

Cau 90. (HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)

Cau 91.

Cau 92.

Tim cdc s6 nguyén to x,y théa man (x—1)(x+1)=6)"

Loi giai

Vi 6”12 nén (x—1)(x+1):2

Vi (x—1)+(x+1)=2x2 nén x—1;x+1 cing tinh chdn l¢

Suy ra x—1;x+1 13 hai s6 chan lién tiép.

Do d6 (x—1)(x+1)i8

= 6y*18=3y" 4= 1" 4= 2

Ma y 1asé nguyén td nén y=2

-Thay y=2 vao (x—1)(x+1)=6)" = (x—1)(x+1)=24 = (x—1)(x+1)=4.6

= x =135 (théa man)

Vay (x;y)=(5:2)

(HSG 7 huyén Nho Quan 2022 - 2023)

Tim tit ca cac cip sd nguyén (x, y) thoa man: xy+3x—y=6.
Loi giai

xy+3x—y=6

x(y+3)-(y+3)=3

(x=1)(y+3)=3

Vi x;y nguyén nén x—1;y+3 nguyén

Laico: 3=13=3.1=(—1).(=3)=(-3).(-1)

Ta c6 bang sau:

x—1 1 3 —1 -3
y+3 3 1 -3 —1
X 2 4 0 -2
y 0 -2 —6 —4

Viy () €{(2:0):(4:-2):(0:-6): (-2 -4)}
(HSG 7 huyén Son Dong 2022 - 2023)
Tim s6 tu nhién x, y théa man: 7 (x — 2023)2 =23—y%.

Loi giai
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Cau 93.

Cau 94.

Vi 7(x—2023)" >0 ma 7(x—2023)' =23—)* = 23—y >0 =y’ <23 =y <23.

Do yeN =ye{0;1;2;3;4}.

Vi 7 1a s6 nguyén t6 = 23—3”i7.Suyra y€{3;4}.
+Voi y=3 =7(x—2023)" =14 = (x—2023)* =2 (loai).
+V6i y=4 =7(x—2023) =7 = (x—2023)" =1

x—2023=-1
=
x—2023=1

x=2022

= (thda man).
x=2024

Vay (x,y) €{(2022; 4);(2024; 4)} 1a cac gié trj can tim.

(HSG 7 huyén Lam Thao 2022 - 2023)

Tim cac s6 nguyén duong x, y sao cho 2x—xy+3y=9.
Loi giai

Tu: 2x—xy+3y=9

=(2—y)x+3(y—2)=3(2-y)(x—-3)=3.

Suy ra 3}(x—3)=(x—3)1a udc cua 3.

Suyra (x—3)e{-3;—L13}

Ta c6 bang
x—3 -3 -1 1 3
2—y —1 -3 3 1
X 0 2 4 6
A 3 5 —1 1
Loai T/m Loai T/m

Véy cip s6 (x=2; y=>5) hodc (x=6; y =1) nhu trén thoa man diéu kién dé bai

(HSG 7 huyén Lam Thao 2022 - 2023)

Tim céc s6 nguyén m d& (m+1)(m’ + 2m) 1a mot sé chinh phuong
Loi gidi

Tac6 (m-+1)(m” +2m) 1a mot s6 chinh phuong,

Suy ra (m+1)(m* +2m) = k* (k€ Z)

Vi k>0 = (m-+1)(m +2m) >0

Véi m<—2=(m+ 1)(m2 + 2m) <0 (loai)

Vé6i me{—2;—1;,0} tadéuco k* =0 (thoa man)

V6i m>0 tacd k> =(m+1)(m* +2m)

Goi d 1a mot u6c chung nguyén té cia m+1 va m* +2m
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Cau 95.

Cau 96.

=lid=d=1

{m—HEd {m—i—lfd
Suy ra

2 A
m-+2m:d m:d

Nén (m%—l)(m2 +2m> 13 mét s6 chinh phuong khi m+41 va m* +2m déu l1a sb chinh

phuong.
Dé m® 4+ 2m la sb chinh phuong thi m* +2m=a" (a€Z).

2

Suy ra (m+1)2—1:a :>(m—i—1—|—a)(m—|—1—a):1

=0
:>m—|—1—|—a:m+1—a:>a20:m 2(kh6ngthoém5n)
m=—

Vay m€{~2—1;0} thi (m-+1)(m” +2m) la mot s chinh phuong.

(HSG 7 huyén Tam Nong 2022 - 2023)

Tim cac s nguyén x, y sao cho x> +2x—+y =xy.
Loi giai

x4 2x+y=xy

:>(x2 —2x—|—1)—|—(4x—4)~|—3+y:xy

Ta c6 bang gia tri:

x—1 1 -3 —1 3
xX+3—y -3 —1 X —1
X 2 -2 0 4
y 8 0 0 8
Vay (x;y) € {(2:8):(—2:0);(0:0):(4:8)}.
(HSG 7 huyén Thanh Thuy 2022 - 2023)
Tim cac cap sb nguyén x, y biét: 2xy —10x—5y =—15
Loi giai
Ta c6: 2xy —10x—5y =—15< (2x—5)(y—5)=10
Vi x,y nguyénnén 2x—5 va y—>5 la udc cua 10
Ma 2x—5 1a s6 nguyén 1é nén 2x—5 € {£1;£5}
Lap bang gia tri ta co:
2x—5 -5 -1 1 5
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Cau 97.

y—>5 ) —10 10
X 0 2 3
y 3 -5 15

Vay (x,3)={(0:3):(2-5):(3:15):(5:7)}
(HSG 7 huyén Thi¢u Héa 2022 - 2023)

Tim cac cip s6 nguyén (x;y) thoa min 2x* 4+ y* +2xy+2x=4

Taco:2x* +y> +2xy+2x =4
x* 4 2x+ 14 x>+ 2xy+y* =5

(x2—|—2x+1)+<x2+2xy+y2):5

(x+17 +(x+y) =5
Vi x,y nguyén nén ta co:
x+1=1 x=0
=
x+y=2

x+1=1 {sz
=
y=-2

THl{
y=2

x+1=2 x=1
THS5
X+y= y=0
1=2 =
TH6 X+ X
x+y=-—1 y=-2
1=-2 =-3
THT X+ X
xX+y= y=4
1=-2 =-3
s |7 = 1F
x+y=-1 y=2

Loi giai

Vay cdp s6 (x;) théa man dé bai 1a: (0;2); (0;—-2); (—=2;4); (—2:0); (L—2); (L0);

(—3:4); (—3:2)
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	Tìm  biết: .
	Câu 17. (HSG 7 huyện Nghĩa Đàn, tỉnh Nghệ An 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	Câu 18. (HSG 7 huyện Nghi Lộc, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm số  biết : .
	Câu 19. (HSG 7 thị xã Kỳ Anh, 2022 - 2023)
	Cho biết: . Tìm  dưới dạng lũy thừa của số hữu tỉ?
	Câu 20. (HSG 7 Hưng Hà, Thái Phương, 2022 - 2023)
	Vậy
	Câu 21. (HSG 7 Yên Bình, 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	a)
	b)
	a)
	Vậy
	b)
	hoặc
	hoặc  hoặc
	hoặc  hoặc
	Vậy
	Câu 22. (HSG 7 Sóc Sơn, 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	Vậy
	Câu 23. (HSG 7 huyện Yên Bình, Yên Bái 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	.
	Vậy
	Câu 24. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Kim Chung 2022 - 2023)
	Tìmbiết:
	Ta có:
	Vậy .
	Câu 25. (HSG 7 huyện Bát Xát 2021 - 2022)
	Tìm  biết
	Vậy.
	Câu 26. (HSG 7 huyện Yên Mỹ 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 27.  (HSG 7 cấp thị xã  2017 - 2018)
	Câu 28.  (HSG 7 thị xã Kinh Môn, 2021 - 2022)
	Tìm  biết: .
	Câu 29.  (HSG 7 huyện Hương Khê 2021 - 2022)
	Tìm  biết: .
	Câu 30. (HSG 7 trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019)
	Câu 31. (HSG 7 trường Phương Trung 2022 - 2023)
	Câu 32.  (HSG 7 trường Phương Trung – Thanh Oai 2018-2019)
	Câu 33.  (HSG 7 huyện Như Xuân 2018-2019)
	Câu 34.  (HSG 7 huyện Xuân Trường 2018-2019)
	Câu 35. (HSG 7 huyện Nga Sơn 2016 - 2017)
	Câu 36.   (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2016 - 2017)
	Câu 37.   (HSG 7 trường Nguyễn Du  2016 - 2017)
	Câu 38.  (HSG 7 huyện Hòa Bình 2016 - 2017)
	Câu 39. (HSG 7 huyện Việt Yên 2016 - 2017)
	Câu 40.  (HSG 7 Tỉnh  Bắc Giang 2012 - 2013)
	Câu 41.   (HSG 7 trường Hiền Quan 2015 - 2016)
	Câu 42. (HSG 7 huyện Thanh Oai 2014 - 2015)
	Câu 43.  (HSG 7 trường Ân Tường Đông 2014 - 2015)
	Câu 44. (HSG 7 THCS 2018 - 2019)
	Tìm số tự nhiên  biết:
	Câu 45. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2017 - 2018)
	Tìm giá trị  nguyên dương
	a)     b) .
	Tìm ,   biết:
	Tìm các số , ,  biết rằng: , ,
	Vậy
	Câu 52. (HSG 7 trường Ngô Gia Tự 2017 - 2018)
	Tìm  thỏa mãn:
	Câu 53. (HSG 7 trường Nghĩa Điền – Tư Nghĩa 2017 - 2018)
	Tìm  biết:
	Câu 54. (HSG 7 trường Thạnh Bình – Hà Tĩnh 2017 - 2018)
	Tìm biết:
	Câu 55. (HSG 7 huyện 2017 - 2018)
	Tìm số tự nhiên  biết:
	Câu 56. (HSG 7 trường Lê Quý Đôn 2016 - 2017)
	Tìm sao cho:

	CD2 TIM AN CHUA BIET_DANG 4
	CĐ2: TÌM ẨN CHƯA BIẾT
	Dạng 4: Tìm ẩn dạng phân thức
	A. Trắc nghiệm (nếu có)
	Câu 1.  (HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang 2022 - 2023)
	Giá trị của  thỏa mãn đẳng thức  là:
	Lời giải:
	Vì  nên
	Câu 2. (HSG 7 huyện Sơn Động 2022 - 2023)
	Câu 3. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2021 - 2022)
	A.  B.  C.  D.
	Câu 4.  (HSG 7 huyện Tân Yên, Bắc Giang 2022 - 2023)
	Giá trị của  thỏa mãn đẳng thức  là:
	Lời giải:
	Vì  nên
	B. Tự luận
	Câu 1.  (HSG 7 thị xã Thái Hòa Nghệ An 2022 - 2023)
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thanh Trì, Hà Nội 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	Vậy .
	Câu 3. (HSG 7 huyện Quế Võ, tỉnh Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	Trường hợp:
	Vậy  hoặc .
	Câu 4.  (Đề 75 - HSG 7 huyện Tiên Du, Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm , biết
	Lời giải:
	.  Điều kiện :
	Suy ra
	Suy ra hoặc .
	Xét .
	Xét .
	Vậy .
	Câu 5. (HSG 7 huyện Tân Kỳ  2021 - 2022)
	Tìm  biết
	Câu 9.  (HSG 7 trường Hồng Đà; trường Bồ Lý 2015 - 2016)
	Câu 10.  (HSG 7 huyện Mù Cang Chải 2016 - 2017; huyện Khoái Châu 2014 - 2015)
	Câu 12. (HSG 7 huyện Nam Đàn 2022 - 2023)
	Tìm  biết:
	Lời giải
	Ta có:
	Thay  vào  ta được
	Vậy .
	Câu 13. (HSG 7 huyện Hà Trung 2021 - 2022)
	Câu 14. (HSG 7 huyện Vũ Thư 2020 - 2021)
	Tìm  biết:
	Câu 15.  (HSG 7 trường Đáp Cầu 2018 – 2019)
	Câu 16.  (HSG 7 trường Phương Trung – Thanh Oai 2018-2019)
	Câu 17. (HSG 7 huyện Bát Xát 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	Câu 18.  (HSG 7 huyện Hà Trung 2022 - 2023)
	Câu 19.  (HSG 7  huyện Tân Kì  2022 – 2023)
	Câu 20.  (HSG 7 trường Thị Trấn Càng Nàng, huyện Bá Thước; huyện Triệu Sơn 2022 - 2023)
	Câu 21.  (HSG 7 Trường THCS Võ Thị Sáu 2022 - 2023).

	CD2 TIM AN CHUA BIET_DANG 5_6
	CĐ2: TÌM ẨN CHƯA BIẾT
	A. Trắc nghiệm (nếu có)
	Câu 1. (HSG 7 huyện Thanh Thủy, tỉnh Phú Thọ 2021 - 2022)
	A.  B.  C.  D.
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thanh Ba, tỉnh Phú Thọ 2021 - 2022)
	A. . B. . C. . D. .
	Câu 3.   (HSG 7 Đề khảo sát lần 3, 2022 - 2023)
	A. . B. . C. . D. .
	B. Tự luận
	Câu 1. (HSG 7 trường Thạnh Bình – Hà Tĩnh 2017 - 2018)
	Tìm , biết:
	Câu 2. (HSG 7 huyện Bình Lục 2022 - 2023)
	Câu 3. (HSG 7 thị xã Kỳ Anh, 2022 - 2023)
	Tính tổng tất cả các giá trị của  thỏa mãn: .
	Câu 4. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2021 - 2022)
	Tìm  biết .
	Câu 5.  (HSG 7 huyện Lục Ngạn 2022 - 2023)
	Câu 6. (HSG 7 huyện Lục Ngạn 2021 - 2022)
	Câu 7. (HSG 7 huyện 2017 - 2018)
	Tìm biết:
	Câu 8. (HSG 7 huyện Bá Thước, 2022 - 2023)
	Câu 9. (HSG 7 huyện Vĩnh Lộc 2016 - 2017)
	Câu 10. (HSG 7 huyện Quốc Oai 2016 - 2017)
	Câu 11.   (HSG 7 huyện Nga Sơn- 2016 - 2017)
	Câu 12. (HSG 7 huyện Anh Sơn 2016 - 2017)
	Câu 13.  (HSG 7 huyện Hà Trung 2022 - 2023)
	Câu 14. (HSG 7 huyện Ngọc Lặc, trường Nguyệt Ấn; huyện Hiệp Hòa 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	Vậy  hoặc
	Câu 15. (HSG 7 huyện Bát Xát 2022 - 2023)
	Câu 16. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2022 - 2023)
	Câu 17. (HSG 7 thành phố Vinh, trường Nguyệt Ấn 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	hoặc
	Câu 18. (HSG 7 huyện Thiệu Hóa 2022 - 2023)
	Câu 19. (HSG 7 huyện Nông Cống, 2022 - 2023)
	Câu 20. (HSG 7 huyện Cẩm Thủy 2021 - 2022)
	Tìm  biết
	Câu 21. (HSG 7 huyện Tiên Du, Bắc Ninh, 2022 - 2023)
	Câu 22. (HSG 7 huyện Hà Trung 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 23. (HSG 7 huyện …. 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	hoặc
	hoặc
	hoặc
	Vậy .
	Câu 24.  (HSG 7 huyện Đông Hưng 2022 - 2023)
	Câu 25. (HSG 7 huyện Mường La 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 26. (HSG 7 huyện Bình Xuyên, tỉnh Vĩnh Phúc 2022 - 2023)
	Câu 27.  (HSG 7 huyện Hậu Lộc 2022 - 2023)
	Câu  28.  (HSG 7 huyện Lương Tài tỉnh Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Câu 29.  (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2015 - 2016)
	Câu 30.   (HSG 7 huyện Mù Cang Chải - 2016 - 2017)
	Câu 31.   (HSG 7 huyện Sơn Dương - 2016 - 2017)
	Câu 32. (HSG 7 huyện 2017 - 2018)
	Tìm , biết:
	Câu 33. (HSG 7 huyện 2017 - 2018)
	Tìm  biết:
	Câu 34.  (HSG 7 huyện 2016 - 2017)
	Câu 35.  (HSG 7 trường Hiền Quan 2015 - 2016)
	Câu 36. (HSG 7 huyện Kim Thành 2022 - 2023)
	Câu 37.  (HSG 7  huyện Tân Kì  2022 – 2023)
	Câu 38.  (HSG 7 thị xã Thái Hòa Nghệ An 2022 - 2023)
	Câu 39. (HSG 7 huyện Bát Xát 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 40. (HSG 7 huyện Bá Thước 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 41.  (HSG 7 tỉnh Quảng Ninh 2022 - 2023)
	Câu 42. (HSG 7 huyện Tương Dương, tỉnh Nghệ An 2022 - 2023)
	Tìm , biết: .
	hay
	Suy ra  hoặc  (Điều kiện  )
	+ Trường hợp 1:
	(Thỏa mãn)
	+ Trường hợp 2:
	(Thỏa mãn)
	Vậy .
	Câu 43. (HSG 7 huyện Quỳnh Phụ, tỉnh Thái Bình 2022 - 2023)
	Tìm , biết .
	Câu 44. (HSG 7 huyện Nghĩa Hành 2021 – 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 45. (HSG 7 huyện Tân Kỳ 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 46.   (HSG 7 trường Cự Khê 2016 - 2017)
	Câu 47.  (HSG 7 huyện Thanh Oai 2014- 2015)
	Câu 47.  (HSG 7 huyện Đô Lương 2022 - 2023)
	Câu 49.  (HSG 7 huyện Nghi Sơn 2022 - 2023)
	Câu 50. (HSG 7 huyện Lý Nhân 2021 - 2022)
	Tìm , biết
	Câu 51. (HSG 7 huyện Hưng Hà, Thống Nhất, 2022 - 2023)
	Câu 52. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Kim Trung 2022 - 2023)
	Câu 53. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Trần Thủ Độ 2022 - 2023)
	Câu 54. (HSG 7 huyện Hiệp Hòa 2016 - 2017)
	Tìm biết:
	Câu 55. (HSG 7 Quận Tây Hồ 2022 – 2023)
	Câu 56.  (HSG 7 -TP Thanh Hóa, 2022 - 2023)
	Câu 57. (HSG 7 huyện Sóc Sơn 2022 - 2023)
	Câu 58. (HSG 7 huyện Quan Hoa 2021 - 2022; huyện Minh An - 2016 - 2017)
	Tìm , biết:
	Câu 59. (HSG 7 trường Ngô Gia Tự 2017 - 2018)
	Tìm , biết:
	Câu 60. (HSG 7 huyện Sông Lô, Vĩnh Phúc, 2022 - 2023)
	Câu 61. (HSG 7 huyện Quỳnh Phụ 2021 - 2022)
	Câu 62. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Phạm Kính Ân 2022 - 2023)
	Câu 63.  (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến; Tam Hưng 2016 - 2017)
	Câu 64. (HSG 7 thành phố Sầm Sơn, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm  biết:
	Từ đề bài, suy ra  hoặc
	Nếu   hoặc .
	Nếu   (loại)
	Vậy  hoặc .
	Câu 65.  (HSG 7 thành phố Ninh Bình; huyện Hưng Hà 2022 - 2023; trường số 2 Phú Nhuận 2014 - 2015; huyện Việt Yên 2012 - 2013)
	Câu 66. (HSG 7 huyện Quốc Oai, Hà Nội 2022 - 2023)
	Tìm  biết: .
	Vậy  hoặc .
	Câu 67. (HSG 7 thành phố Bắc Giang 2022 - 2023)
	Tìm  biết .
	Câu 68. (HSG 7 huyện Hương Trà, 2022 - 2023)
	Câu 69. (HSG 7 huyện Thanh Miện 2022 - 2023)
	Câu 70. (HSG 7 huyện Hưng Hà, Phạm Đôn Lễ, 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	Câu 71. (HSG 7 huyện Nghi Xuân, tỉnh Hà Tĩnh 2022 - 2023)
	Tìm số hữu tỉ  biết .
	Vậy .
	Câu 72. (HSG 7 huyện Thái Thụy 2021 - 2022)
	Câu 73. (HSG 7 trường Lê Tư Thành 2022 - 2023; huyện Thanh Miện 2021 - 2022)
	Câu 74. (HSG 7 huyện Yên Mỹ 2021 - 2022)
	Tìm , biết
	Câu 75.  (HSG 7 huyện Thạch Thành 2022 – 2023)
	Câu 76. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Dân Chủ 2022 - 2023)
	Tìm thoả mãn:
	Câu 77. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2021 - 2022)
	Câu 78. (HSG 7 huyện Ninh Giang, tỉnh Hải Dương 2022 - 2023)
	Tìm, biết: .
	Vậy .
	Câu 79. (HSG 7 huyện Trực Ninh 2021 - 2022)
	Câu 80. (HSG 7 huyện Than Uyên tỉnh Lai Châu 2022 - 2023)
	Câu 81.  (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023).
	Câu 82. (HSG 7 trường Minh Khai 2022 - 2023; huyện Hoằng Hóa 2016 - 2017)
	Tìm x, biết:
	Câu 83. (HSG 7 huyện Nho Quan 2022 - 2023)
	Vậy .
	Câu 84. (HSG 7 huyện Nghi Lộc; huyện Cẩm Thủy, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm  biết :  .
	Vì
	Suy ra
	Vậy .
	Câu 85. (HSG 7 huyện Cẩm Khê, 2022 - 2023)
	Tìm  biết
	Câu 86.  (HSG 7 huyện Quan Sơn, 2022 - 2023)
	Câu 87.  (HSG 7 huyện Hưng Hà, 2022 - 2023)
	Câu 88.  (HSG 7 huyện Trực Ninh 2020 - 2021)
	Câu 89. (HSG 7 huyện Hưng Hà, Thống Nhất, 2022 - 2023)
	Câu 90. (Đề 90 - HSG 7 Hưng Hà, trường THCS Tây Đô, 2022 - 2023)
	Vậy .
	Câu 91. (HSG 7 Tiên Du, Bắc Ninh, 2022 - 2023)
	Tìm tất cả các số tự nhiên  và  thỏa mãn .
	Với các số tự nhiên  và  thỏa mãn .
	Ta xét ba trường hợp sau:
	* Trường hợp 1: , ta có:
	Vì  là số lẻ,  là số chẵn nên  là số lẻ. Suy ra .
	*  Trường hợp 2: , ta có:
	(vô lý)
	* Trường hợp 3: , ta có:
	Vì  là số lẻ,  là số chẵn nên  là số lẻ. Suy ra
	Vậy  hoặc .
	Câu 1.  (HSG 7 huyện Yên Định 2022 - 2023)
	Câu 2.  (HSG 7 huyện An Nhơn  2021 - 2022)
	Câu 3. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường Như Thanh 2021 - 2022)
	Tìm số tự nhiên  biết:
	Câu 4. (HSG 7 huyện Hà Trung, Nghệ An 2021 - 2022)
	Câu 5. (HSG 7 huyện Hưng Hà, Phạm Đôn Lễ, 2022 - 2023)
	Câu 6. (HSG 7 huyện Mỹ Đức 2021-2022; trường Nguyễn Chích, huyện Đông Sơn 2017-2018)
	Tìm số tự nhiên  biết:
	Câu 7. (HSG 7 huyện Kinh Môn, tỉnh Hải Dương 2022 - 2023)
	Tìm , biết: .
	Vậy .
	Câu 8. (HSG 7 huyện Lạng Giang, tỉnh Bắc Giang 2022 - 2023)
	Tìm  biết:  .
	Vậy ;  là các giá trị cần tìm.
	Câu 9.  (HSG 7 huyện Yên Bình, Yên Bái 2022 - 2023)
	Câu 10. (HSG 7 huyện Tam Dương 2021 - 2022)
	Tìm  biết b)
	Câu 11.  (HSG 7 huyện Bá Thước, 2022 - 2023)
	Câu 12. (HSG 7 trường Lê Hồng Phong 2018-2019; trường Giao Tân 2016 - 2017)
	Câu 13. (HSG 7 huyện Châu Đốc 2022 - 2023; huyện Tiên Hải 2016 - 2017)
	Câu 14. (HSG 7 huyện Quế Sơn 2018 - 2019) Tìm, biết: .
	Câu 15.  (HSG 7 huyện Thái Thụy, 2017 - 2018)
	Câu 16. (HSG 7 trường Lý Tự Trọng 2018 - 2019; huyện Tam Dương 2017 - 2018)
	Cho
	Tìm số nguyên dương  để
	Câu 17. (HSG 7 huyện Hiệp Hòa 2016 - 2017)
	Tìm biết:
	a)
	b)
	a)
	Vậy .
	b)
	Câu 18. (HSG 7 trường  Hồng Đà, huyện Tam Nông 2015 - 2016)
	Câu 19. (HSG 7 huyện Thanh Miện 2022 - 2023)
	Tìm cặp số tự nhiên ,  trong đó  là chữ số, biết rằng:
	Câu 20.  (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023).
	Câu 21. (HSG 7 trường Minh Khai 2022 - 2023; huyện Hoằng Hóa 2016 - 2017)
	Tìm x, biết:
	Câu 22. (HSG 7 huyện Nho Quan 2022 - 2023)
	Vậy .
	Câu 23. (HSG 7 huyện Nghi Lộc; huyện Cẩm Thủy, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm  biết :  .
	Vì
	Suy ra
	Vậy .
	Câu 24. (HSG 7 huyện Cẩm Khê, 2022 - 2023)
	Tìm  biết
	Câu 25.  (HSG 7 huyện Quan Sơn, 2022 - 2023)
	Câu 26.  (HSG 7 huyện Hưng Hà, 2022 - 2023)
	Câu 27.  (HSG 7 huyện Trực Ninh 2020 - 2021)
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	CĐ2: TÌM ẨN CHƯA BIẾT
	Dạng 7: Tổng các biểu thức không âm bằng 0
	A. Trắc nghiệm (nếu có)
	Câu 1. (HSG 7 huyện Tam Nông 2022 - 2023)
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thanh Thủy, tỉnh Phú Thọ 2021 - 2022)
	A.  B.  C.  D.
	B. Tự luận
	Câu 1. (HSG 7 THCS Vạn Long 2018 - 2019)
	Câu 2. (HSG 7 trường Trần Hưng Đạo, trường Trường Sa, 2017 - 2018)
	Tìm ,  biết
	Câu 3. (HSG 7 huyện Cửa Lò 2020 - 2021)
	Tìm  biết: .
	Câu 6. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2022 - 2023)
	Câu 7.  (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2016 - 2017)
	Câu 8. (HSG 7 thành phố Sầm Sơn, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm , ,  biết: .
	Với mọi , , , ta có: ; ; .
	Nên  khi:
	Vậy ; ; .
	Câu 9. (HSG 7 thị xã Bỉm Sơn 2022 - 2023)
	Tìm  biết
	Ta có
	Nên suy ra
	Vậy  ; ; .
	Câu 10. (HSG 7 huyện Trực Ninh, 2018 - 2019)
	Câu 11.  (HSG 7 huyện THẠCH THÀNH, 2017 - 2018)
	Câu 12. (HSG 7 huyện Krông Ana 2022 - 2023)
	Câu 13. (HSG 7 trường Lê Văn Tám 2017 - 2018)
	Tìm các số  biết:
	Câu 14. (HSG 7 huyện Hưng Hà; huyện Việt Yên 2022 - 2023)
	Tìm  biết:
	Câu 15. (HSG 7 huyện Hưng Hà, 2022 - 2023)
	Cho  Chứng minh:
	Câu 16.  (HSG 7 huyện Anh Sơn 2022 - 2023).
	Câu 17. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Bùi Hữu Diên 2022 - 2023)
	Cho biểu thức đại số tính giá trị của  với  thỏa mãn
	Câu 18. (HSG 7 huyện Tiền Hải, tỉnh Thái Bình 2022 - 2023)
	Tính giá trị của biểu thức  biết các số ;  thoả mãn:
	.
	Ta có:  với mọi ; với mọi .
	Mà  suy ra  và
	+)
	+)
	Thay  và  vào biểu thức  ta được
	Câu 19. (HSG 7 huyện Cẩm Khê,2022 - 2023)
	Tính giá trị biểu thức:  tại  thỏa mãn:
	Lời giải
	Câu 20. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường THCS MINH KHAI 2022 - 2023)
	Câu 21. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Phạm Kính Ân 2022 - 2023)
	Câu 22. (HSG 7 huyện Kinh Môn 2021 - 2022)
	Câu 23. (HSG 7 huyện Tam Dương 2022 - 2023)
	Câu 24. (HSG 7 đề khảo sát lần 3, 2022 - 2023)
	Câu 25. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Hồng Lĩnh 2022 - 2023)
	Câu 26. (HSG 7 thi thử huyện Thanh Miện 2022 - 2023)
	Dạng 8: Tìm ẩn dựa vào tính chất về dấu
	A. Trắc nghiệm (nếu có)
	Câu 1. (HSG 7 huyện Lạng Giang, tỉnh Bắc Giang 2022 - 2023)
	Cho các số ,  thỏa mãn: . Giá trị của  bằng:
	A.  B.  C.  D.
	Câu 2. (HSG 7 huyện Sơn Động 2022 – 2023)
	Biết  là cặp số thỏa mãn: . Khi đó  bằng:
	và
	Hay  và
	Vậy
	Câu 3. (HSG 7 huyện Tam Nông 2022 - 2023)
	Câu 4. (HSG 7 huyện Tân Yên 2022 - 2023)
	B. Tự luận
	Từ  suy ra :  và  cùng dấu
	Câu 3. (HSG 7 huyện Nga Sơn- 2016 - 2017)
	Câu 4.  (HSG 7 trường Tam Hưng 2013 - 2014)
	Câu 5.  (HSG 7 huyện Thanh Oai 2014 - 2015)
	Câu 6. (HSG 7 huyện Bồ Lý; Hồng Đà, Tam Nông 2015 - 2016)
	Lời giải
	Câu 7. (HSG 7 thị xã Hoàng Mai 2022 - 2023)
	Tìm , biết: .
	Ta có  với mọi ;  với mọi .
	Do đó , với mọi .
	Mà  nên suy ra .
	Vậy  và .
	Câu 8. (HSG 7 huyện Vĩnh Lộc, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm ,  biết : .
	Vậy , .
	Câu 9.  (HSG 7 trường Đáp Cầu 2018 – 2019)
	Câu 10.  (HSG 7 trường Hoằng Hóa, 2017 -2018)
	Tìm ,  biết rằng:
	Mà
	Câu 11. (HSG 7 huyện Mường Lát, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm số  biết : .
	Ta có:
	Nên
	Từ  và  suy ra , đạt được khi:
	Vậy  và .
	Câu 13.  (HSG 7 huyện Hoài Nhơn 2015 - 2016)
	Câu 14.  (HSG 7 huyện Yên Phong 2022 - 2023)
	Câu 15.  (HSG 7 huyện Lập Thạch, Vĩnh Phúc 2022 - 2023)
	Câu 16.  (HSG 7 huyện Ứng Hòa 2022 - 2023)
	Câu 17.  (HSG 7 trường Nguyễn Chích, 2017 -2018)
	Tìm đa thức  biết rằng:  Tính giá trị của  khi ,  thỏa mãn
	Câu 18. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Văn Lang 2022 - 2023)
	Khi đó tính được:
	Câu 19. (HSG 7 thành phố Lào Cai 2022 - 2023)
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	CĐ2: TÌM ẨN CHƯA BIẾT
	Dạng 9. Sử dụng phương pháp chặn để tìm ẩn
	Câu 1. (HSG 7 huyện Quế Võ, tỉnh Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm  thỏa mãn .
	Ta có  với mọi .
	Lại có   với mọi .
	Dấu  xảy ra .
	Vậy .
	Câu 2. (HSG 7 Hưng Hà, Thái Phương, 2022 - 2023)
	Câu 3. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường Thanh Trì 2021 - 2022)
	Tìm các số , nguyên thỏa mãn: .
	Câu 4. (HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang, 2022 - 2023)
	Câu 5. (HSG 7 huyện Thuận Thành 2021 - 2022)
	Tìm  biết:
	Câu 6. (HSG 7 huyện Chư Sê 2021 - 2022)
	Câu 7. (HSG 7 trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019)
	Câu 8. (HSG 7 Hưng Hà, Lý Nam Đế, 2022 - 2023)
	Câu 9. (HSG 7 trường Giao Tân 2016 - 2017)
	Câu 10.   (HSG 7 trường Cự Khê 2013 – 2014; huyện Thanh Oai 2013- 2014)
	Câu 11.  (HSG 7 huyện Vĩnh Tường 2015 - 2016)
	Câu 12. (HSG 7 huyện Trực Ninh 2022 - 2023)
	Câu 13. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Tân Tiến 2022 - 2023)
	Câu 14. (HSG 7 huyện Văn Lâm, tỉnh Hưng Yên 2022 - 2023)
	Tìm các cặp số nguyên  thỏa mãn: .
	Tìm các số nguyên thỏa mãn.
	Lời giải
	Ta có:với mọi
	Có
	Suy ra:  với mọi .
	Kết hợp với bài ra ta có:
	Sử dụng bất đẳng thức chứa dấu giá trị tuyệt đối , ta có:
	với mọi .
	Câu 16.   (HSG 7 huyện Giao Thủy 2016 - 2017)
	Câu 17. ( HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang, 2022 - 2023)
	Tìm  biết:
	Câu 18. (HSG 7 huyện Bá Thước, Thanh Hóa 2021 - 2022)
	Câu 20. (HSG 7 Nga Sơn, Thanh Hóa, 2022 - 2023)
	Do  nguyên dương nên . Khi đó, ta có :
	(1)
	Do  nguyên dương nên         (2)
	Từ (1) và (2) suy ra:  mà  nên
	Thử lại được :
	Vậy
	Câu 21. (HSG 7 huyện, tỉnh, Trường Nguyễn Tông Quai 2022 - 2023)
	Câu 22. (HSG 7 thành phố Vũng Tàu 2021 - 2022)
	Tìm các số nguyên  thỏa mãn: .
	Câu 23. (HSG 7 huyện Tân Kỳ 2021 - 2022)
	Câu 24.  (HSG 7 đề 255, 2017 - 2018)
	Tìm tất cả các số nguyên  biết:
	Câu 27. (HSG 7 huyện Bình Lục 2022 - 2023; huyện Tam Dương 2017 - 2018)
	Tìm các số nguyên dương  thỏa mãn  và
	Câu 28. (HSG 7 huyện Quốc Oai- 2016 - 2017)
	Câu 29.   (HSG 7 huyện Hoằng Hóa 2016 - 2017)
	Câu 30. (HSG 7 trường Hiền Quan 2015 - 2016)
	Câu 31. (HSG 7 Tp Thanh Hóa 2022 - 2023)
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	CĐ2: TÌM ẨN CHƯA BIẾT
	Dạng 10. Tìm ẩn với điều kiện nguyên
	A. Trắc nghiệm
	Câu 1. (HSG 7 huyện Lạng Giang, tỉnh Bắc Giang 2022 - 2023)
	A.  B.  C.  D.
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2022 - 2023)
	Câu 3. (HSG 7 huyện Thanh Thủy 2021 - 2022)
	A.  B.  C.  D.
	B. Tự luận
	Câu 1. (HSG 7 huyện Tương Dương, tỉnh Nghệ An 2022 - 2023)
	Tìm các bộ số nguyên dương  của biểu thức: .
	Vì , ,  nguyên dương nên giả sử .
	Theo bài ra: . Chia cả hai vế cho  ta được:
	.
	Suy ra
	Do đó .
	Thay vào  ta có:
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thanh Trì, Hà Nội 2022 - 2023)
	Câu 3. (HSG 7 huyện Thanh Trì, Hà Nội 2022 - 2023)
	Tìm số nguyên  thỏa mãn: .
	Câu 4. (HSG 7 huyện Ninh Giang, tỉnh Hải Dương 2022 - 2023)
	Tìm tất cả các cặp số nguyên ,  sao cho .
	Câu 5. (HSG 7 huyện Kinh Môn, tỉnh Hải Dương 2022 - 2023)
	Tìm  nguyên biết:
	Câu 6. (HSG 7 huyện Chương Mỹ, Hà Nội 2022 - 2023)
	Tìm ,  biết  với ,  là các số nguyên.
	Ta có:
	Lập bảng
	Câu 7. (HSG 7 huyện Thanh Sơn, tỉnh Phú Thọ 2022 - 2023)
	Tìm các cặp số nguyên  thỏa mãn .
	Câu 8. (HSG 7 huyện Lang Chánh, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm các cặp số nguyên  thoả mãn: .
	Câu 9. (HSG 7 thị xã Bỉm Sơn 2022 - 2023)
	Tìm  sao cho .
	Ta có  suy ra
	Ta thấy  không thỏa mãn
	Do đó .
	Khi đó  trở thành
	Vì ,  là các số nguyên dương nên  là ước của .
	TH1.
	TH2.
	TH3.
	TH4.
	Câu 10. (HSG 7 huyện Quế Võ, tỉnh Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên  thỏa mãn
	Ta có
	Khi  thì ta có  (vô lí)
	Do đó  không thoả mãn
	Khi  thì
	.
	Vì ,  nguyên nên  là ước của  hay .
	+ Khi  thì
	+ Khi  thì
	+ Khi  thì
	+ Khi  thì
	Câu 11. (HSG 7 huyện Nghi Xuân, tỉnh Hà Tĩnh 2022 - 2023)
	Tìm số nguyên  thỏa mãn: .
	Ta có
	Ta lập bảng
	Câu 12. (HSG 7 huyện Hiệp Hoà, tỉnh Bắc Giang 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên dương ,  để  có giá trị nguyên.
	Để  là số nguyên thì
	Do đó  với
	Nếu  thì  (vô lí với )
	Nếu . Từ đó
	Vì ,  là các số tự nhiên, suy ra ;  là các số nguyên
	Nên ta có bảng sau
	Câu 13. (HSG 7 huyện Mường Lát, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên dương  sao cho : .
	Vì ,  nguyên nên  và  nguyên.
	Do đó Ư
	Mà  nguyên dương nên
	Nên
	Thay  vào  tìm được .
	Câu 14. (HSG 7 huyện Đồng Xuân, tỉnh Phú Yên 2022 - 2023)
	Tìm các cặp số nguyên  biết: .
	Câu 15. (HSG 7 huyện Gia Viễn, tỉnh Ninh Bình 2022 - 2023)
	Tìm số nguyên ,  biết .
	Do đó Ư
	Câu 16. (HSG 7 thành phố Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm cặp số nguyên  biết .
	Câu 17. (HSG 7 huyện Quảng Xương, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm ;  nguyên thoả mãn: .
	Câu 18. (HSG 7 thị xã Hoàng Mai 2022 - 2023)
	Tìm ,  nguyên biết: .
	Ta có
	suy ra
	hay .
	Vì .  là các số nguyên nên ;  cũng là các số nguyên.
	Do đó ta có bảng giá trị sau
	Câu 19. (HSG 7 huyện Vĩnh Lộc, tỉnh Thanh Hoá 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên ,  biết: .
	Câu 20.  (HSG 7 huyện Thạch Thành 2022 - 2023)
	Câu 21.  (HSG 7 huyện Lục Ngạn 2022 - 2023)
	Câu 22.  (HSG 7 huyện Anh Sơn 2022 - 2023)
	Câu 23.  (HSG 7 huyện Đô Lương 2022 - 2023)
	Câu 24.  (HSG 7 huyện Nghi Sơn 2022 - 2023)
	Câu 25.  (HSG 7 huyện Hà Trung 2022 - 2023)
	Câu 26.  (HSG 7 huyện Lập Thạch, Vĩnh Phúc 2022 - 2023)
	Câu 27.  (HSG 7 huyện Thạch Thành 2022 - 2023)
	Câu 28.  (HSG 7 huyện Yên Phong 2022 - 2023)
	Câu 29.  (HSG 7 thành phố Ninh Bình 2022 - 2023)
	Câu 30.  (HSG 7 huyện Hoằng Hóa, tỉnh Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Câu 31.  (HSG 7 quận Hà Đông, tỉnh Hà Nội 2022 - 2023)
	Câu 32.  (HSG 7 Trường THCS Võ Thị Sáu 2022 - 2023)
	Câu 33.  (HSG 7 huyện Triệu Sơn 2022 - 2023)
	Câu 34.  (HSG 7 huyện Thọ Xuân 2022 - 2023)
	Câu 35.  (HSG 7 huyện Hậu Lộc 2022 - 2023)
	Câu 36. ( HSG 7 thị xã Kỳ Anh, 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên dương  mà khi thay vào  thì  nhận được giá trị nguyên. Tổng
	tất cả các giá trị nguyên dương của  vừa tìm được bằng bao nhiêu?
	Câu 37. (HSG 7 Hương Trà, 2022 - 2023)
	Cho biểu thức :  Tìm các giá trị nguyên của  để biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất, tìm giá trị nhỏ nhất của .
	Tìm các số  nguyên dương thỏa mãn:  và
	Lời giải:
	Ta có:
	Tìm các cặp số nguyên  thỏa mãn
	Lời giải
	Câu 43. (HSG 7 huyện … 2022 – 2023)
	Tìm tất cả các số nguyên dương   và  ( là số nguyên dương nào đó) thỏa mãn đồng thời hai điều kiện sau:
	i) .
	ii) .
	Vì  và  thỏa mãn đồng thời hai điều kiện .
	Suy ra         (*)
	Lại có:
	(**)
	Từ (*) và (**) suy ra điều mâu thuẫn với
	Vậy không tồn tại các số nguyên dương thỏa mãn bài ra.
	Câu 46. (HSG 7 huyện Kim Thành 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên  biết: .
	Câu 48. (HSG 7 thành phố Lào Cai 2022 - 2023)
	Câu 49. (HSG 7 Sông Lô, Vĩnh Phúc, 2022 - 2023)
	+) Trường hợp , ta có:
	là số nguyên.
	không là số nguyên (vì  với , ).
	Trường hợp này loại.
	+) Trường hợp , ta có:
	Vì  nên  hoặc
	Khi  thì ; khi  thì
	+) Trường hợp , ta có:
	là tích hai số nguyên liên tiếp nên  chia hết cho  hoặc chia cho  dư .
	chia cho  dư .
	Trường hợp này loại.
	Vậy cặp số nguyên  cần tìm là: .
	Câu 50. (HSG 7 Bá Thước, THCS thị trấn Cành Nàng, 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên  thỏa mãn:
	Câu 51. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường LƯU KHÁNH ĐÀM 2022 - 2023)
	Tìm số nguyên  biết
	Câu 53. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Trần Đức Tông 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên dương  biết rằng: và
	Câu 54. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Trần Đức Tông 2022 - 2023)
	Câu 55. (HSG 7 huyện Hưng Hà, tỉnh Hải Dương, trường Đức Nông 2022 - 2023)
	Tìm số tự nhiên   sao cho:
	Câu 56. (HSG 7 huyện Y Yên 2021 - 2022)
	Câu 58. (HSG 7 huyện Thái Thụy 2021 - 2022)
	Câu 61. (HSG 7 huyện Triệu Sơn, tỉnh Thanh Hóa, 2021 - 2022)
	Câu 62. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường Như Thanh 2021 - 2022)
	Tìm tất cả các cặp số nguyên  thỏa mãn: .
	Câu 63. (HSG 7 huyện Thanh Miện, Hải Dương 2021 - 2022)
	Tìm  biết:  .
	Câu 64. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường Chương Mỹ 2021 - 2022)
	Câu 65. (HSG 7 huyện Cao Lộc 2012 - 2022)
	Tìm số nguyên  thỏa mãn:
	Câu 66. (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2017 - 2018)
	Tìm  biết
	Câu 67. (HSG 7 huyện Tân Kỳ 2021 - 2022)
	Tìm số nguyên  biết rằng:
	Câu 68. (HSG 7 thành phố Thái Bình, trường Trần Lãm 2022 - 2023)
	Câu 69. (HSG 7 huyện Bá Thước, Thanh Hóa 2021 - 2022)
	Tìm cặp số nguyên thỏa mãn:
	Vậy các cặp thỏa mãn bài toán là
	Câu 70. (HSG 7 huyện Cẩm Thủy 2021 - 2022)
	Tìm cặp số  nguyên thỏa mãn
	Câu 71. (HSG 7 huyện Mường La 2021 - 2021)
	Tìm số tự nhiên  để phân số  có giá trị lớn nhất.
	Câu 72. (HSG 7 huyện Mường La 2021 - 2021)
	Câu 73. (HSG 7 huyện Lý Nhân 2021 - 2022)
	Tìm số nguyên  để biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất.
	Câu 74. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2021 - 2022)
	Câu 75. (HSG 7 huyện Tam Nông 2021 - 2022)
	Tìm số nguyên  để tích hai phân số  và  là một số nguyên.
	Câu 77. (HSG 7 huyện Cát Tiên, 2018 - 2019)
	Tìm các số nguyên  để biểu thức sau có giá trị là một số nguyên .
	Câu 79.  (HSG 7 huyện Hương Khê 2021 - 2022)
	Câu 80.  (HSG 7 huyện Kinh Môn 2021 - 2022)
	Câu 81.   (HSG 7 trường Hồng Đà, huyện Tam Nông 2015 - 2016)
	Câu 82. (HSG 7 Huyện Sơn Dương - 2016 - 2017)
	Câu 83. (HSG 7 Huyện Minh An 2016 - 2017)
	Câu 84.   (HSG 7 trường Tam Hưng 2013 - 2014)
	Câu 85.  (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2015 - 2016)
	Câu 86. (HSG 7 huyện Vĩnh Tường 2015 - 2016)
	Lời giải
	Câu 87. (HSG 7 huyện Ngọc Lặc, trường Nguyệt Ấn 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên  biết rằng .
	Vì  nguyên nên  nguyên
	Câu 88. (HSG 7 huyện Sóc Sơn 2022 - 2023)
	Câu 89. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2022 - 2023)
	Câu 90. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2022 - 2023)
	Câu 91. (HSG 7 huyện Nho Quan 2022 - 2023)
	Tìm tất cả các cặp số nguyên  thỏa mãn: .
	Vì  nguyên nên  nguyên
	Lại có:
	Ta có bảng sau:
	Vậy
	Câu 92. (HSG 7 huyện Sơn Động 2022 - 2023)
	Tìm số tự nhiên  thỏa mãn: .
	Vì  mà  .
	Do  .
	Vì  là số nguyên tố . Suy ra .
	+ Với   (loại).
	+ Với
	(thỏa mãn).
	Vậy  là các giá trị cần tìm.
	Câu 93. (HSG 7 huyện Lâm Thao 2022 - 2023)
	Câu 94. (HSG 7 huyện Lâm Thao 2022 - 2023)
	Câu 95. (HSG 7 huyện Tam Nông 2022 - 2023)
	Vậy .
	Câu 96. (HSG 7 huyện Thanh Thủy 2022 - 2023)
	Vậy
	Câu 97. (HSG 7 huyện Thiệu Hóa 2022 - 2023)


