ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

CHU PE 1: CAN BAC HAI CAN BAC BA

VAN PE 1: CAN BAC HAI
A. TOM TAT LY THUYET

e Can bdc hai cta s thuc a khong 4m 1a s6 thue x sao cho x> =aq.
* Cht y:

+ S6 duong a ¢6 ding hai cin bac hai, 13 hai s6 d6i nhau:

- S6 dwong ki hiéu 1a Va

-Sb am ki hiéu 1a —a .

+ Can bac hai ctia s6 0 13 0.

+ S6 am khéng c6 can bac hai.

e Viso akhdong am, so Ja duoc goi la can bac hai s6 hoc cua a.
x>0

2

e TacoOVa=x<
X" =a

e So sanh hai can béc hai s6 hoc: Va <vJb < 0<a<b.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tim ciin bac hai va ciin bic hai sé hoc ciia mét s6
Phwong phdp gidi: Ta stt dung kién thtc sau:

1. Néu a la s6 thuc duong, cac can bac hai cia a la Ja va —Ja ; cin bac hai sb hoc cua a 1a

Ja.

2. Néu a 1a sb 0 thi cin bac hai cta a va cin bac hai s hoc cua a cung béng 0.

3. Néu a 1a sd thuc am thi a khong o cin bac hai va do d6 khéng c6 can bac hai s hoc.
* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 1. Tim cac can bac hai va can bac hai so6 hoc cua cac so sau:

a) 0; b) 64; C) E; d) 0,04.

Bai 2. Mo6i s0 sau day la can bac hai s6 hoc cta s6 nao?

. . 2,
a) 12; ¢) -0,36; 0) 2[7 : DS

Bai 3. Tinh:
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a) \9; b) i; c)—\/37;

2
3 2
d) —(-6)"; ) —[,/Z] : &) (7).
Bai 4. Tinh gia tri cia cac biéu thirc sau:

a) %\/871—%@; b) 0,5,/0,04 +5,/0,36 ;

C)zfg_i\/@ A =y
5V16 2V\9° -16 25 °

Bai 5. Tim gia tri cia x, biét:

a) x’-16=0; b) x> =13; c) x’+9=0;
d) Vx =5; e) —%+2:0; g) VX' —2x+1=4.

* Hoc sinh tu luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 6. Tim céc cin bac hai va cin béc hai s hoc cua cac sb sau:
40
a) 81; b) 0,25; c) 1,44; d) IE'

Bai 7. M1 s0 sau day la can bac hai s6 hoc cta s6 nao?

3 1|2 0,12
13; b) -2 ~= d) ===
a') b ) 4’ C)2\/;’ ) 0’3

Bai 8. Tinh:

a) VI21; b) \/%; &) —(-8)’;
d) (—v2) ; e) —(\EJZ; g) @T -

Bai 9. Tinh gia tri ctia cac biéu thtrc sau:

a) %@—%\/Z; b) 0,5./0,09 +5./0,81;

o2 [ 5[4 d) 2 ﬂ+5J_—_f“
536 2\25° -16 25

Bai 10. Tim giéa tri cua x, biét:
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a) xzzé; b) x> +36=0; c) \/;—5=%;
d) —/x-8=11; e)Jx-1-1=3; g) Vxl—4x+4-1=3.

Dang 2. So sanh cac cin béc hai sb hoc

Phirong phap gidi: Ta cd Ja <Jb < 0<a<b.

* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 11. So sanh:
a) -2 va \3; b) 3 va 24/2; ¢) 11 va /99 ;
d) 5va V17 +1; e)3va15-1; g)l—\/gvél\/(),_Z.
Bai 12. Tim gi tri cia x, biét:
a) Vx >6; b) Vx <1; ¢) V-x+126; d) V2x+1<2.
Bai 13. Tim gia tri cua x, biét:
a) V2x 2 /x; b)* V2x </x’.

* Hoc sinh ty luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 14. So sanh:

a)2va 1+42; b) 3v/11 va 12; c) 1 va3-1;
d) V3 va 2-+/5; e) -10 va —24/23; g) 3429 va-15.

Bai 15. Tim gia tri cua x, biét:
a) Vx+12>5; b) Vx+1<2; c) V-2x+2>8; d) V2x+1<3.
C. BAI TAP VE NHA

Bai 16. Tim cac can bac hai va can bac hai so hoc cua cac so sau:

169
225; b) 324; —

a) ) C) 100
49

d) —; 2.25; 0,16.

) 539 €) g)

Bai 17. Mo6i s6 sau day la can bac hai s6 hoc cua s6 nao?

3 3 2 0,25
17; b) - -2 |; 2= d) ==
a) 9 ) ( 4j9 C) 2 3’ ) 0’5

Bai 18. Tinh:
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225 . 49 [ 2
ORE=E b)\g, 0) —J(~111)";
d) V13 ; &) (—V7): 2) —[\/%J -

Bai 19. Tinh gi4 tri cia cac bicu thuc sau:

a) %\/E—%\/;:?ﬂ/m; b) o,5~/0,09—2«/0,25+\/%;

o) f12_3 |64, dy - |22 110, |-2%09
16 2\9 ~16 9

Bai 20. Tim gia tri cua x, biét:

a) x’-196=0; b) xzzé; c) —x*+324=0.

d) x¥*+100=0; e) Vx =+7; g)\/;—fi:%.

Bai 21. Tim gia tri cua x, biét:

a) 3x—1-4=13; b) Vox?—6x+1=18; c)\/;+2:%;

d) -2Jx +3=0; e) '2);+4=3; g) 2 3=4.
e

Bai 22. Tim gia tri cta x, biét:

a) Vx +9<31; b) V2x—-1>6;

) Jx+325; d) V2x—1+5<2.

Bai 23. So sanh cac s6 sau:

a)4va 1+7; b) 24/5 va 8; c) -6 va —2/7 ;
d) 4 va\23-1; e) 0,5 va /3-2;

g) +/2015 ++/2018 va ~/2016 +/2017 .

Bai 24.* Ching minh /3 va /7 1a cac s6 vo ti.
Bai 25.* Cho biéu thirc A = x—2x+2.

a)Pbat y=vx+2. Hay biéu thi A theo y;

b) Tim gia tri nho nhét ciia A.
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Bai 26.* So sanh:

1 1 1 1
a) ——+—+—+...+—— va 10; b) V4 +y4+~4+...+/4 va3.
)ﬁ NCNE J100 )\/ \/
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VAN BE 2. CAN THUC BAC HAI VA HANG PANG THUC V£ = 4|

(PHAN I)
A. TOM TAT LY THUYET
. ) A khi A>0
Hang ding thire: NA* =|A|=
g qang me 4 {—A khi A<0

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Tinh gia tri ciia biéu thitc chira cin bic hai
Phuwong phap gidi:

A khi A=0

Sir dyng hang dang thire: V' 4* =|4 :{ A khi  A<0
— 1 <

* Giao vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 1. Tinh:
a) —%1/(—0,4)2 : b) 4y/(-3)" +5y(-2)" ;
¢) M.\/;‘:Z.\/o,m; d) 72:3 +42 - 352 -3

Bai 2. Rut gon biéu thirc:

a) V5 +,(v5-5) b) y(4-11) +i1;

o) (2V2-7) +242; d) \/(2—ﬁ)z+\/(1—ﬁ)2.
Bai 3. Chiing minh:

2) 114642 =(3+2) ; b) 827 =(V7 1) ;

0) V114632 +4/11-6v2 =6; d) V8-247 —\/8+247 = 2.
Bai 4. Thyc hién céc phép tinh sau:

a) V54246 —+/5-2v6 ; b) V41— 1245 —/41+1245 ;
¢) V49— 1245 +1/49 11245 ; d) V29 +124/5 +4/29 1245 .

* Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:

Bai 5. Tinh:
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e

©) (10,25 -225+/2,25): /169 ;

Bai 6. Rt gon biéu thic:

a) ,/(3—6)2 +5;

c) \/(\/1_—4)2 +\/(\/ﬁ+4)2 ;

Bai 7. Chung minh:
2
a) 28-10v3 =(V3-5) ;

¢) V281043 ++/28 +1043 = 10;

Bai 8. Thuc hién céac phép tinh sau:

a) v10+46 —10-4/6 ;
¢) V31-1243 —\31+1243 ;

b) 3y(-15) —44(-0,5)";
d) (/0,04 ++/121 - 1,44 )81

b) 1/(«/7—5)2 +7;

@) (2-343) +(8-343) .

b) 193—132«5:(11—6\5)2;

¢) V193 -132v2 +4/193 413242 =22.

b) V391243 +4/39+1243 ;
d) V2141243 +4/21-124/3 .

Dang 2. Riit gon biéu thirc chira ciin thirc bac hai

Phuong phdp gidi: Stt dung hing dang thic: V42 = |4]= {

Bai 9. Rt gon céac biéu thirc sau:
a) 5v254% —25a v6i a<0;

¢) V16a* + 64’ ;

Bai 10. Rt gon cac biéu thirc sau:
a) dx—\x*—4x+4 v6i x>2;
(x+6vx +9)(Vx -3)

x-9

c) 4vx -
VX' —4dx+4

x+2

d)

Vol x # 2.

A khi
—A khi

A>0
A<0

b) V494’ +3a v&i a>0;

d) 3v9a® =64’ voi a<0.

b) 3x+v9+6x+x> VGi x<-3;

VX —4x+4 voi 0<x#9;

* Hoc sinh tw luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 11. Rut gon cac biéu thuc sau:
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a) 4v16a*> —16a vOi a<0; b) V64a® +3a vOi a>0;
¢) V25a* +6a*; d) 3v81a° — 64’ vii a<0.

Bai 12. Rut gon céc biéu thic sau:

a) dx—x* —2x+1 vbi x>1; b) 3x+v9-6x+x> VGi x>3;
x+10vx +25)(vx =5
c) 5\/;—( )< )V6i0£x¢25;
x—-25
2_
dy Wt g
x_

C. BAI TAP VE NHA

Bai 13. Tinh:

7
a) —%,/(—0,81)2 ; b) g (;—61) ;
¢) V49144 + /256 : 64 ; d) 72:4/22.3236 — /225 .
Bai 14. Thyc hién cac phép tinh sau:
a) \/(11—6\/5)2 +\/(11+6\/§)2 : b) \/(10—4\@2 —\/(10+4«£)2 ;
c) \/(4—\5)2 +\/(1—\B)2; d) \/(7+ﬁ)2 —\/(1—\5)2 .
Bai 15. Chtirng minh:
2) 7+4v3=(243) ; b) 6-25=(v5-1) ;
o) (5-V2) =27-10V2; 0) V9+445 —\9- 445 =4,
Bai 16. Rut gon biéu thuc:
a) V6 +25 +46-245 ; b) V8—27 —\8+2V7 ;
0) VI11+6v2 —\11-6v2 ; d) V1741242 +417-1242 .
Bai 17. Rat gon céc biéu thirc sau:
a) 64> +2a; b) 3v94° —64°

Bai 18. Rit gon cac bicu thirc sau:

a) Va’ +6a+9 +Na>—6a+9 voi -3<a<3;
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b) \/a+2\/a—1 +\/a—2\/a—1 vol 1<a<?2.
Bai 19. Rut gon céc biéu thirc sau:

2) aJZ—8+2a—4\/Z; b) 1246

a4 74246 —\7-26
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VAN BE 3. CAN THUC BAC HAI VA HANG PANG THUC V£ = 4|

(PHAN II)
A.TOM TAT LY THUYET
. ) A khi A>0
Hang ding thire: NA* =|A|=
ing ding thire: 4 =| {—A khi A<0

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 3. Tim diéu kién dé biéu thirc chira cin bac hai c6 nghia
Phirong phdp giai: Chu y rang biéu thitc ~/4 c6 nghia khi va chi khi 4>0.
* Gido vién hieong dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Vi gia tri ndo cua x thi cac cdn thirc sau c6 nghia:
2) V2x—4; b) 76 O) s Q) |2
3x-1 x —2x+4
* Chu y rang, v6i a 1a s6 duong, ta ludn co:

xX=a
*>ad e
x<a

¥<a*e-a<x<a

Bai 2. V61 gia tri nao cua x thi cac cdn thirc sau c¢6 nghia:

2) J(3-5%)(x-6): by |24, ¢) V' —8x-9; d) 16— .

S—x
* Hoc sinh ty luyén cdc bai tap sau tai lop:
Bai 3. Vi gia tri ndo cua x thi cac cdn thirc sau c6 nghia:
a) V2x-3; b) V=7x; c)m; d)m.

Bai 4. V61 gia tri nao cua x thi cac cdn thirc sau c¢6 nghia:

2 —7—x /x—3 /x2+2x+4
. b . . d -
2) Nx-1’ ) N 3 ) 4-x’ ) 2x-3

Bai 5. V&i gia tri nao cia x thi cac can thirc sau c6 nghia:
a) {(x—=2)(x-6); b) Vx* -4x-5; c) Vx*-9; d) V1-x.

Dang 4. Giii phuong trinh chira can thirc bac hai

Phuong phdp gidi: Ta cha ¥ mot s phép bién do6i twong duong lién quan dén can thirc
bac hai sau day:

10
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B>0
*JZ:B@{ ; ¥ *NA* =B |4 =B
A=B

* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:
Bai 6. Giai cac phuong trinh:
a) Jx—6=13; b)M:x—l;
C)M=9x—l; d)Jm:m;
e) VaP —4x+4 =4x> —12x+9; g) Vx+2dx—1=2.

* Hoc sinh tw luyén bai tap sau tai lop:

Bai 7. Giai cac phuong trinh:
a) Vx+9 =3; b) V2x* +2 =3x-1;
c) Vx?—2x+1=19x—1; d) Vxl—x—-6=+x-3;

€) VAx> +4x+1=x"+12x+36; g) x+4/x—4 =2,
C. BAI TAP VE NHA

Bai 8. V&1 gia tri nao cua x thi cac cdn thirc sau c¢6 nghia:
a) V-5x-10; b) Vx* -2x+1;
C) V2x* +4x+5; d) V-x"+4x-4.

Bai 9. V&1 gia tri nao cua x thi cac cdn thirc sau c¢6 nghia:
x+3 1
b

=S . [2 2 . 5.
a) — b) Vx-3x+2; c) P d) e

Bai 10. Giai cac phuong trinh sau:
a) Vx+9=3; b) VX' -2x+4=x-1;
C) Vx’—6x+9=4—x; d) Jxt —2x+ 147 —dx+4 =3,

Bai 11. Giai cac phuong trinh sau:

a) Vx’+4=x-2;
b) Vx> —10x+25=3-19x;

11
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©) VaP =9 +4/x>—6x+9 =0
d) V2x—2+2V2x—3 +42x+13+8J2x 3 =5.

Bai 12*. a) Chimg minh néu x* +1° =1 thi —/2 <x+y</2.

b) Cho x, y, z 14 cac sb thuc duong, chimg minh:

1
>+

1 1
SN AN

Bai 13*. Tim gia tri nhé nhat cua céac biéu thirc sau:

+—+ +

N | —

= |-
< | =

a) A= V4x> —4x+1+4x’ —12x+9 ;

b) B = ~49x? —22x +9 +~/49x> +22x +9 .

Bai 14*. Tim céc s0 x, y, z thoa man dang thic:

X+y+z+8=20x—1+4y-2+6vz-3.

12



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

VAN PE 4. LIEN HE PHEP NHAN, PHEP CHIA VOI PHEP KHAI PHUONG

A. TOM TAT LY THUYET

e Khai phuong mot tich:

(PHAN I)

V&i A>0; B>0 tacod vAB =JANB .

e Khai phuong mot thuong:

. [4 4
Vo1 4>20;B>0tacd ,|—=—=.
B B

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Thwe hién phép tinh

Phwong phdp gidi: Ap dung cac cong thuc khai phuwong mét tich hodc khai phuong mot

thuong & trén.

* Gido vien huwong dan hoc sinh giai cac bai tap sau:

Bai 1. Tinh:
a) v45.80 ; b) \/2,5.14,4;
Bai 2. Tinh:
9
a) |— b
) 169 )

Bai 3. Thuc hién phép tinh:

2 \/g\gjﬁ
(B

Bai 4. Thuc hién phép tinh:

a) (V45 - 20 ++5) : 6

©) (V325 =117 +24208): 413 ;

¢) V1040 ; d) V52413

9 J2300 0 J12.5
23 0,5

b) (V12 ++27-3)+3;

d) (2@_4@5{_%@}3@

b) (\g@ﬁjﬁ
(3800

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai S. Tinh:

13
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a) +/32.200 ; b) % : 3—2 : c) V114/1100; d) V13+/52.
Bai 6. Tinh:

25 16 —999 J640.+/343
W?:’ R RETTR V" Fer
Bai 7. Thuc hién phép tinh:

) E\@ﬁ b) (V20 435 V55
8 50
8 g_h\@.@; & (5 +2)(V3-3).

Bai 8. Thuc hién phép tinh:

1 16 . . . .
a) E—Emﬂ].ﬂ, b) (203300 ~ 15675 + 5475 ) : 15 ;

c) \E—\Eh@]:xﬁ; d) V3-5:42.

Dang 2. Riit gon biéu thirc

Phwong phdp gidi: Ap dung cac cong thic khai phuong mét tich hodc khai phuong mot
thuong.

* Giao vién huong ddan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 9. Rut gon:

a)\/ﬁ—\/ﬁ, b)JE—\E_S—zx/E_
NCENIT V3-1 245-47
28 -V12 54427 34243 2+42

RN TR TN TN T V5 +\5+1_(2+\/§>'

Bai 10. Rut gon céc biéu thirc sau:

2) \/Z—a; b) x—@ Vol x>0, 20, x#y;
Va -1 ¥~

NENESEN gy Ha~2a-1
x+20xy+y’ 4a—4la+1

* Hoc sinh tw luyén cac bai tdp sau tai lop:
Bai 11. Tinh:

14
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J15 - [ b 5+4/5

S e UNTENGE
NE: 25 £5+3\/_
25 3+4/5 ’

4 1 1
d) E\/§+\/§+\/%j(\/ﬁ+\/§—4\/;j.

Bai 12. Rut gon céc biéu thic sau:

a)L “xyV('YixZO,yZO,x;ty; b) \/;+a;
x—=y \/;+1
a+4Ja+4 4d-a x( x

c) + ;

Ja+2 Ja-2 x=2 y+y

C. BAI TAP VE NHA

Bai 13. Tinh:
a) \24/18; b) V54125 o) - d) -~
196 81
Bai 14. Tinh:
a) V16425 ++/196 : /49 ; b) (\/ﬁ_\/@+ﬁ);ﬁ;
1 14 34
\2,54/30.4/48 ; d) ,[3—2—2—.
2 V3048 ) 16 25 8l
Bai 15. Thuc hién phép tinh:
a) (\/E+2\/ﬁ)?—\/150; b) (\/ﬁ—\/ﬁ—ﬁ)u\/z_’
c) (1+\/§—x/§)(1+\/5+x/§); d) \/§(\/§_\/§)2_(\/§+\/§)
Bai 16. Rut gon biéu thirc sau:
) -3 f 2 0 X2 =2x2+2 n x++/5
x+43° x—4 x*-2 X +2x545°

15
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VAN DE 5. LIEN HE PHEP NHAN, PHEP CHIA VOI PHEP KHAI PHUONG
(PHAN II)
A. TOM TAT LY THUYET

Nhic lai cac cong thirc khai phwong & Van dé 4:
e Khai phuong mot tich:
Véi 420, B>0 tacd VAB =A~B.

e Khai phuong mdt thuong:
: 4 4
Vo1 A>0; B>0 tacod \/:z—.
B B
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 3. Tinh gia tri cia mot biéu thirc
* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 1. Tinh:

o Y55 b -5.(3+45)

NG 0+ vz
) 2@;/\/%_—22g—\@; d) ,/(1—%)2.\/2017+2W.

* Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 2. Tinh:
a) /12,1360 ; b) 0,4./6,4; c) —0,4/(-0.4)" ; d) 2%.(-7)" .
Bai 3. Tinh:
a) (V15 +243) +12V5; b) 2/5(2-3v5)+(1-2V5) +65.

Dang 4. Riit gon biéu thirc

. , A khi A=0
Phuong phdp gidi: St dung hing déng thic: 42 = |4]= l.
-4 khi A<0
va phép khai phuong cua mdt tich hoac mot thuong.
* Gido vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 4. Rt gon céc biéu thirc sau:

a) 4/27.48(1-a)’ véi a<l; b)

lb.w/a“(a—b)2 VOl a<b;

a —

16
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c) ‘/Z?a."S?a voi a>0; d) V5a~/45a —3a v6i a>0.

Bai 5. Rt gon céac biéu thirc sau:

2) a->b _J;i%$¥
Ja-b  a-b

2a++Jab —3b
2a—5vab +3b

VOl a>0,6>0,a#b;

b)

vO1 a=>0,b>0,4a#9b.

* Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 6. Rt gon céac biéu thirc sau:

2
a) (3—a)’ - /0.2:/180a" ; b) ,/% V6i a<3;

NI V16a'b°

c) 1= voi y>0; d) ——
J7y V1284°p*

Bai 7. Rut gon céc biéu thirc sau:

Ja =2a x? -2
—; b) ——;
2) 2Ja —1 )x— 2 )

Dang 5. Giai phuong trinh

VOl a<0,b#0.

Ny g 2

x-9 xX—y

Phwong phdp gidi: Cht y rang:

B=0

— p2’

*\/ngQ{ *\/Zz\/E@{BZO(hayAZO)

A=B.
* Giao vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 8. Giai cac phuong trinh sau:

a) 2x—13 =2; b) V4x* -9 =22x+3;
x_
¢) V2—x—x*-4=0; d) \/4x—20+\/x—5—%\/9x—45:4.

* Hoc sinh tw luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 9. Giai cac phuong trinh sau:

9x -7
a) Vx*—8x+16=5; b =\JTx+5;
) )V7x+5

c) Vx—-3-2Jx*-9=0;
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d) 24/9x-2 —%\/25x—75 —%J49x—147 =20.

Bai 10. Giai cac phuong trinh sau:

10x -7
=2; b =/3x+5;
) 2x+1 ) V3x+5
c) Vx—2-2Vx’-4=0; d) \/x—2+\/4x—8—%\/9x—18:2.

C. BAI TAP VE NHA
Bai 11. Tinh:

a) V2.80 ; b) |2, ¢) V535 ; d) 22

144° 25

Bai 12. Thyc hién phép tinh:

RETNVCRE RN by 280 5477
5-35 54457 VI8 —48 30 ++/162°
V32443
c) (2+\/§+\/§)(2+\/§—\/§), d) \/2+\/_ —5
Bai 13. Rut gon cac biéu thuc sau:
x=2dx+1 . 2 \/3x2+6xy+3y2 .
a) ,[—————— vo1 x>0; b vol x+y>0;
) x+2\/;+1 * )xz—y2 4 Y
x++/7 ) d) X y+y«/;
427+ x+2 xy+y'
Bai 14. Giai cac phuong trinh sau:
a) Vx? —10x+25=7; by M3 .
’ V2x+1
c) V25x> =9 =2/5x -3 d) \/x—5+\/4x—20—%\/9x—45:3.
Bai 15. Giai cac phuong trinh sau:
2) \/2x—3:2; b) x-3 Py
Jx =1 2x+1
10x-3
c =2x+1; d) V4x* -9 =22x-3.
) e Y a “

Bai 16. Cho x 12 sb thuc bat ky. Chtrng minh ta ludn co:
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x'+5

Vxt+4

> 2.
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VAN DE 6. BIEN POI PON GIAN BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI
A. TOM TAT LY THUYET

e Dua thiraso 4’ rangoai dau can: VA’B =|4|VB v6i B=0.

NA’B khi A>0
S4B khi A<0

e Khtr mau cua bi€u thirc dudi dau can bac hai:

\/E: 45 _ L [4B voi B=0, 4B>0.
B B |B

e Truc can thirc & mau:

A ANB

e Dua thira s6 vao trong dau can: 4B = {

JB B
m___m(4+JB)
Ja+JB  4-B
w  m(NA-VB)
Ja-JB  4-B
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Pura thira s6 ra ngoai ddu ciin hoiic vio trong diu ciin
Phuwong phap gidi:
1. Céch dua thira s6 4* ra ngoai dau can: VA’B =|4|vB véi B>0.

NAB khi A>0
JAB khi A<0

* Giao vién huong dan hoc sinh giai cac bai tdp sau:

2. Pua thira s6 vao trong ddu can: ANB = {

Bai 1. Dua thira s6 ra ngoai dau can:
a) V7x* v6i x>0; b) /8y vGi y<0;
) V25x° voi x>0; d) /48y* .

Bai 2. Dua thtra s6 vao trong dau can:

a) xv/13 v6i x>0; b) xv/2 v61 x<0;

s . 15 .
c) x,|— Vo1 x>0; d) x,/— vo1 x<0.
X X

20



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 3. Dua thura s6 ra ngoai dau can:

a) V13x> voi x>0; b) \12y* v6i y<0;
¢) V81x® voi x>0; d) 48)° .

Bai 4. Dua céc thura s6 vao trong dau can:

a) x+/13 v6i x>0; b) xv/3 vo1 x<0;

c) Zy\/jvéiy>0; d) 2y /_—7 Vol y<0.
y Y

Dang 2. So sanh cac cian bac hai
Phuong phdp giai: Pua thtra s6 ra ngoai hodc vao trong dau can roi so sanh.
* Giao vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 5. So sanh cac so:

51 1
a) 5v2 va 443 b —,/— va 6,{—;
) V2 V3 )2 6 37
\ 5 .33
) 2429 va 3VJ13; d) Z\/E va 5‘/5

Bai 6. Sap xép theo thu ty ting dan:
a) 3v/5; 24/6; v29; 442; b) 6+2; V/38; 347; 2414
* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 7. So sanh cac so:

31 1

35 va 247 ; b) =/~ Vi 6,/—;
a) \/_V3. \/—, )2\/gva 149
c) 3321 va 24/47 1; d) 3\/3 va %\/14.

Bai 8. Sip xép theo thir tu giam dén:
a) 7/2; 24/8; \/28; 54/2; b) 2+/5; 24/40; 34/8; 54/30.

Dang 3: Riit gon biéu thirc chira ciin bac hai
Phuong phdp gidi: Pua thira s6 ra ngoai hodc vao trong ddu cin rdi rut gon.
* Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 9: Rut gon biéu thirc sau:
a) 5v/48 — 427 =275 ++/108;
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b) 5v/16a —4+/25a —24/100a ++/169a v&i a > 0.
Bai 10: Rut gon biéu thirc sau:

a) 3va2 —5a voi a<0; b) 3v4a® —3a® véi a<0;
¢) V44243 +4-243; d) x—2-4—4x+x2 voi x> 2.

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:
Bai 11: Ruat gon biéu thuc sau:

a) 2324 — 2454 + 346 —/150; b) 5v4a —4a® —/100a véi a > 0.
Bai 12: Rut gon biéu thirc sau:
a) V4a® +5a voi a>0; b) V25x? +3x véi x<0;

c) x—2—-V4—4x+x* voi x<2; d) 3—-x+v9+9x+x? voi x <-3.
Dang 4: Truc ciin thirc & miu

Phuwong phap giai:

1. Cach khtr mau cta biéu thire duéi dau can bac hai:

\/E: /A—'?:i.\/A.B v6i B#0; AB>0.
B VB> |[B

2. Cach truc cin thirc & mau:
A A~B.
BB

m m(\/X—\/E)'
JA+JB  A-B

m m(x/X+\/§)
JA B A-B

* Gido vien huong dan hoc sinh gidi cac bai tap sau:

Bai 13: Khtr mau cia moi bi€u thirc 1ay can va rat gon (néu dugc):

2
a) \P; b) 1/"— voi x >0;
3 5
52° . 3 -
C) ,[— vb&1 a>0;b>0; d) -7xy, |— vo61 x<0, y>0.
49b Xy

Bai 14: Truc can thirc & mau va rat gon:

2 10+24/10 b) 28 -12. 0 V2 0 2-3
J5+427 V18 /48" V543" 243

Bai 15: Tryc can thuc va thyc hién phép tinh:

15 4 12 _ 11
a)(£+l+£_2—3_\%j.(£+11), b) TE AT

| | | | |
c + - —5; d + .
)\/§+1 J5-2 3-45 )5+3\5 5-3J2

* Hoc sinh ty luyén giai cac bai tap sau tai lop:
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Bai 16: Khtr mau ciia méi biéu thic 1ay can va rat gon (néu dugc):

/2

a) 4|5

) 7

3
c),/& vol a>0,b>0;

49a

Bai 17: Tryc can thirc & mau va rat gon:

2 5+245 b) 246 —/10
N W3-245

2
b) ,/X— voi x> 0;
31
16 .
d) -7xy /— vol x <0, y<O.
Xy

22 -33" 3+\/_

Bai 18: Tryc can thtrc va thuc hi¢n phép tinh:

3+2\/— 2+\/—
N TRl

)[5 25 J[5+3\/_J
2-5 3445 )

C. BAI TAP VE NHA
Bai 19: Rut gon cac biéu thuc sau:

a) V125 —24/20 —34/80 + 44/45;

] ]
+ ;
) T+43 T-43

Bai 20: Rut gon cac biéu thirc sau:
a) V9a* +2a?%;

©) V4-243 —+/3;

Bai 21: Tinh:
a) (24/45 +/80 —/125)4/5;
¢) 3-+7-26 -36;

Bai 22: Tinh:
a) \/3—\/§+\/3+\/§;

a)

6\2 -4
S wae (e

Bai 23: Tinh;

)( 2 f32 31ifjﬁl+5;

2

Bai 24: Giai phuong trinh:

5+5)(5-+/5
JE=si=a
2

d ——> L
NI T R W,

b) 10728 —2+/275 —3+/34 —%\/396;
) P
211-37

b) V9x? —2x véi x >0;

d) 3-x+vVx>+6x+9 VOi x > 3.
oa[Ea[T ol
5 45 20
G 3 4 ]
V52 3-45 V2-1

SN
5 27 75

d) V10-+/84 —+/34+24/189.

BB

)
&>
+
[
[u—

[E—

d)

[M—ﬁﬁﬁj
-2 143 )75



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

a) Vx -5 +24/25x 125 = 22; b) V18x+9 —/8x +4 +%\/2x+ =4
Vx-2 Jx-4 !
d) V4x -8 ——+/x—-2++/9x-18 =9.
)f “ k-6 : 2
Bai 25: Giai phuong trinh:
a) Vax% -9 =2/2x +3; b) V4x—20+3,|% ;\/ —45 =4

2 1 x—1
¢) 29X =9 —=16x—16 +27 /—:4; d
) 3VOR=9 - 16x 81 )

5\/9){ 27_7\/4)( 12 .73 o.18 o,
25
Bai 26: Timx, y, z biét rang:
a) \/;+21/y+1+\/§:«/4y+4; b) Vx+1+4y-3++z-1 =%(x+y+z).

Bai 27: Rut gon:
1 1 1 1
+ + +it————.
VI+N2 V2443 344 Jn—1+vn
Bai 28: Tim gi4 tri nho nhat cta biéu thic:
A =x=2Vx—1 +yx+2Vx—1.

Bai 29: Chirng minh véi moi sd tu nhién n khéc 0, ta luon co6:

[ f f>z(\/F 1).

A=

Bai 30: Chirng minh:
2002 + 2003 >+/2002 ++/2003.

V2003 /2002
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VAN PE 7: RUT GON BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI
VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

A.TOM TAT LY THUYET
Pé rat gon biéu thirc c6 chtra can thic bac hai, ta cAn biét van dung linh hoat thich hop céac
phép bién d6i don gian nhu: Pua thira s ra ngoai dau cin, dua thira sd vao tron diu can, khir
can & mau va truc can thirc & mau dé lam xut hién céac cin thac béc hai c6 cung mot biéu thirc
dudi dau can ...
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1: Rut gon biéu thic chira cin bac hai
Phwong phap gidi:
Budre 1: Van dung thich hop cac phép tinh va cac phép bién doi da biét 1am xuat hién cin thic
cung loai;
Buéc 2: Cong, tru, cac cac thirc bac hai cung loai.
* Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1: Rut gon cac biéu thuc sau:

a) 32 /50 - 248 + VT5: ) L a3 i
0) J(1-243)% —J4-243; d) ﬁ—6ﬁ+ﬁ—\/10—4£.
3 3+46

Bai 2: Rat gon céc biéu thirc sau:

a) 5\/5+6\/%—a\/g+ 5 voil a>0;
a

b) 5va —4by25a° + 5av/16ab> —9a v6i a>0, b>0.
* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:
Bai 3: Rut gon biéu thuc sau:

a) 2\/277—\/4;8—3\/% b) (v/99 —V18 —/11)/11+3422;

5

) (V5 +3)4/8-2415; d) (V48 =243 +24/5) /5 - 2/45 : /3.

Bai 4: Rat gon céc biéu thirc sau:

1 1 1
a - +1. ;
Il e
b) 2v/a —/9a* +a2\/g+%\/25a5 voi a>0.
a a
Dang 2: Ching minh dang thirc chtra cin thirc bac hai
Phuong phap giai: Thuc hién cac phép bién doi cin thirc va cac hang dang thirc dang nhé dé
thuc hién phép chirng minh.
* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:
Bai 5: Chirng minh dang thuc sau:
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1_J§ I-a
a+b a’b*
b? \a?+2ab+b?

* Hoc sinh tu luyén bai tap sau tai 16p:

a) [l_a*/;+\/5](l_*/;] =1 vdiaz0a=l.

b) =|a| voi a+b>0 va b=0.

Bai 6: Ching minh cac dang thic sau:
2 (2326 V216 13,
V82 3 )6 27

b Yarsb  Navb b 2
2Wa-2db 2Ja+2db b-a Ja-b

Dang 3: Rut gon biéu thirc va cac bai toan lién quan

* Phwong phap gidi:

1. Pé rat gon biéu thirc, ta thuc hién cac phép bién d6i can thirc va céc hﬁng déng thirc dang

nhd.

vola#b vaa>0,b>0.

2. Cac bai toan lién quan thuong gap la:
- Tinh gi4 trj cta biéu thic voi gia tri cua bién cho trude;
- Giai phuong trinh hodc bat phuong trinh chtra cin bac hai;
- Tim gia tri nguyén cia biéu thirc;
- So sanh biéu thirc véi mot sd;
- Tim gia tri 16n nhét, nho nhat cta biéu thiec.
* Gido vién hiwdng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:
2x-9  Jx+3 2Vx+1
x-5Vx+6 Vx-2 3-Vx '

Bai 7: Cho biéu thirc M =

a) Rut gon M;

b) Tinh gi4 tri cia M khi x =11-6/2;

¢) Tim cac gia tri thuc cua x dé M =2;

d) Tim céc gia tri thyc cua x dé M<1;

e) Tim cac gia tri x nguyén dé M nguyén.
* Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tai lop:

1 Jx Jx

——vVvaB=——

$+\/;+1 x+x

Bai 8: V&i x >0, cho cac biéu thirc A =
a) Tinh gia tri ctia A khi x =4;
b) Tim cac gia tri thyc cia x dé B= %;

¢) So sanh B vdi 1;

d) it P=A:B. Tim x théa man Pv/x + (25 -1)/x =3x—2+/x -4 +3.
1 24x . X +/x

\/;—1 X x—x+\/;—1 .

a) Rut gon P; b) Tim x dé P < %;

Bai 9: Cho biéu thic P =
XVX+X+Vx+1 x+1

JVO’fi x>0, x=#1.
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¢) Timx dé P= %; d) Tim x nguyén dé P nguyén;

e) Tim gia tri nho nhét cia P.
C. BAI TAP VE NHA
Bai 10: Rut gon cac biéu thuc sau:

, 3-43 (21447 ).
a) 5427 +34/48 —2/12 - 64/3; b)[3+1-ﬁ]( N +2],

R AT XN SR (N N L

Bai 11: Rt gon cac biéu thirc sau:

a) \/E—IO\/Z—6\/I; b) (V10 +v2)A3-5;

\/6+f J7-433 d)S\/_ W52 5U5+343
Jo+a TN SIS NI

3x+V9x -3 Vx4l Vx-2

x+Vx -2 x+2 1-Vx’

a) Rut gon Q; b) Tinh gid tri cia Q khi X =4+24/3;

Bai 12: Cho biéu thirc Q =

\ ’ .7 . 5 A \ ’ .7 . 5 A 1
c¢) Tim céac gié tri cia x dé Q=3; d) Tim céc gia tri cia x dé¢ Q > 5;

e) Tim xeZ d& QeZ

. 1) (Vx-1 1-x
Bai 13: Cho biéu thirc P=| v/x —— |: + .
a) Rut gon P;
. . X 2
b) Tinh gi4 tri ctia P biét x =———;
) gla i 2+4/3
¢) Tim x thoa man P/x =6vx —3—/x—
y 2 \/_ Jx -4
Bai 14: Cho biéu thiic P =| vx ——— j:
( Jx +1 \/;+1 1-x

a) Rut gon P;

b) Tim cac gi4 tri ciia x théa man P < 0;

¢) Tim gia tri nho nhét cia P.

X’ =Vx  2x+x L 201

Bai 15: Cho biéu thirc P =
X+Vx +1 J_ J_ 1

a) Rut gon P;
b) Tim gia tri nho nhét cta P;

¢) Tim x dé biéu thirc Q = % nhan gia tri 13 s6 nguyén.

2J; x+9J; . X+SJ_
— va B=
J;—3 x—-9 x—25

27
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a) Rut gon cac biéu thuc A va B;
b) Pat P=A:B. So sanh P véi 1;
¢) Tim gia tri nho nhét cta P.
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VAN DE 8: CAN BAC BA
A.TOM TAT LY THUYET

* Can bac ba ctia mot s thuc a 1a s6 thuc x sao cho x* =a, ki hiéu 1a 3a.
* Moi s6 thuc a déu c6 duy nhat mét cin bac ba. Cin bac ba cua mot sb duong la ) duong,
ctia s6 am 1a s6 4m, ctia 0 13 0.
* Céc cong thuce lién quan:

A<Bs %/X < i/ﬁ ;

%/X < %/E < A<B;

JYAB =YAB;

A A
B B

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1: Thuc hién phép tinh cé chira can bac ba

Phuwong phdp gidi: Ap dung cong thirc: Ya® = (%/g )3 —a va cac hang dang thirc:
(a+b)’ =a’+3a’b+3ab> + b’
(a—b) =a’—3a’b+3ab> b’
a’+b’ :(a+b)(a2 —ab+b2)
a’—b'=(a—b)(a’ +ab+b’)

* Giao vién huong ddan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1: Tinh:

a) 27; b) 3 ¢) /64a’; d) J-8a’b’.

125°
Bai 2: Thuc hi¢n cac phép tinh sau:

a) 2@-3%+4@; \/\7/__ \/’ \/,

Bai 3: Thuc hién cac phép tinh sau:
a) A=32+5+32-5; b) B=31745 +38 - 1745 - 38.
* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai [op:

Bai 4: Tinh:

a) V729; b) 3 L c) 3/343a°; d) 3/-512a°b°.

216
Bai 5: Thuc hién cac phép tinh sau:

a) 2327 -33/8 + 43125, b) 3

27 +€/a—§\/1ooo;

ff —3f9 - 33; d) Y125%° +75x> +15x +1.

Bai 6: Thuc hién cac phép tinh sau:
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a) 3/(«/§+1)(6+2\/§); b) %/(4+2\/§)(x/§+1);
¢) ¥-27 64 +3216 d) RO+1’-RO -1y,
Bai 7: Thuc hién cac phép tinh sau:
a) A=37+5v2 +37-5V2; b) B=39+45 +3o—45:

0) czi/z—\/E.(é/9+4\/§ +%/2+\/§); d) D=i/2+10\/; +i/2_10\/%'

Dang 2: So sanh cic cin bic ba
Phwong phap giai: Ta co YA <YB < A<B.
* Gido vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:
Bai 8: So sénh:
a) A=233 va B=3/23; b) A=33 va B=33/133.
Bai 9: So sanh:

A=320+1442 +320-1442 va B=24/5.
Bai 10: Tim x biét:
a) J2x+1>-5; b) I +3x2 +6x+4 > x +1.

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:
Bai 11: So sanh:

a) A=332 va B=3/42; b) A=22 va B=33122;
¢) A=23/6 va B=3/54; d) A=536 va B=635.

Bai 12: So sanh:

A=7+5v2 +7-5V2 va B=2.
Bai 13: Tim x biét:
a) B-2x >4 b) —x* =3x% +6x -3 > —x 1.
Dang 3: Giii phwong trinh chira cin bac ba
Phuong phdp gidi: Ap dung /A =B < A =B’
* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 14: Giai cac phuong trinh sau:

a) V2x+1=3; b) 2-3x =-2.
Bai 15: Giai cac phuong trinh sau:
a) Ix—2+x+1=3; b) Y13-x +3/22+x =5.

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai [op:
Bai 16: Giai cac phuong trinh sau:

a) Ix—1+1=x; b) I5+x —x =5.
Bai 17: Giai cac phuong trinh sau:
a) Y2x —1++/2x+2 =3; b) V12-2x +3/23+2x =5,

C. BAI TAP VE NHA
Bai 18: Tinh:
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a) J512; b) 3 _—1

125°
Bai 19: Tinh:

a) ﬁ_y_—g_ge/—_us;

) Ix+3x2 +3x +1;
Bai 20: Thuc hién céac phép tinh sau:

o 45
0 -

(V35 -0+ 43)(35 + 32);
) Y764~ Y125 + 4216:

Bai 21: Thuc hién cac phép tinh sau:

a) A =363 +10 363 -10;
c) C:\/3+\/§+\3/10+6\/§;

Bai 22: Thuc hién cac phép tinh sau:

a) Y2 +D(3+2v2);
0) (0 -6 +¥/4)(353+12);

Bai 23: Giai cac phuong trinh sau:
a) V2x+1=1;

Bai 24: Giai cac phuong trinh sau:
a) Ix—2+2=x;

Bai 25: Giai cac phuong trinh sau:

a) Ix—2+x+8=2;

343a°b"

c) ? ;
) 216

b) 3— %/F——J_

d) %/8x3+12x2+6x+1.

b)

d) (Y4+1) ~(Y4-1).

b) B=37+5v2 +37-5V2;

d) /-64a°b°;

d) D=32-

b) J/(4-243)3 - 1);

\/§_(3/9+4\/§ +%/2+\/§).

d)34+E £+34—§ 2
3V3 3V3

b) ¥2-3x =-3.
b) I/x’ +2x* =x+2.

b) Ix+1+:/7-x =2.
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ON TAP CHU BE 1 (PHAN 1)
A.TOM TAT LY THUYET
1. Cin béc hai s6 hoc
* Can bac hai ctia mot s khong am a 13 s6 x sao cho x> =a.
* S duong a c6 dung hai can bac hai 13 Va (goi 1a can bac hai s6 hoc cua a) va —/a.
*S60co ding mdt can bac hai chinh 1a 0 va dé cling 1a can bac hai s6 hoc cta s6 0.
* Vi hai s6 khong &m a va b, ta cd: a<b < +/a <+/b.
2. Can thirc bjc hai
* Vi A 1a mot biéu thic dai s, ta goi JA 13 can thire bac hai cua A.
A x4c dinh (hay c6 nghia) khi A >0.
e :|A|:{A kh%AzO
—A khi A<O0
3. Lién h¢ giira phép nhan, phép chi va phép khai phwong
* Khai phuong mét tich: VAB =+A B véi A>0, B> 0.
* Nhan c4c can béc hai: VAVB=vAB v6i A>0, B>0.

* Khai phuong mdgt thuong: \/7 — V01 A>0,B>0.

* Chia hai can bac hai: — \/7V01A>0 B>0.

4. Bién d6i don giai biéu thu’c chira can bac hai
*Véi A>0 va B0 thi VA’B = AVB.
*Véi A<0 va B0 thi VA’B =—-AVB.
*Véi A>0 va B>0 thi AVB =+AB.
*V&i A<0 va B>0 thi AVB =—A’B.
_VAB

* V61 AB>0 va B#0 thi |B| .

AA\/_

*Voi B>0 thi —=—-—.

VB

*Voi A>0va A#B thi O CATB)
JA+B  A-B

C _CWAzVB)
JA+tdB A-B
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1: Tim diéu kién cho cac biéu thic cé nghia

Bai 1: Vi gia tri ndo cua x thi cac biéu thirc sau c¢6 nghia:

a) V-3x+2; b) V9 x2—6x+1; C) Vx© +2x+3;

d) Vx —X+1 e) ‘f g) ;
I-vx-1
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Bai 2: Voi gié tri nao cua x thi cac bi€u thirc sau c6 nghia:

a) |21, by Y273 0) VX —4;
2-x’ 5-x

\/_1 o Y. y_2
\/§+1 x* -1’ 8 Jx -2

Dang 2: Tinh va riit gon biéu thirc
Bai 3: Thuc hién phép tinh:

a) V12 =27 +/108; b) 3v/2 — 418 +/32 —/50;

¢) V27 =243 + 2448 = 3/75; d) 10@—2%—3\/37—%\/%.
Bai 4: Thyc hi¢n phép tinh:

) \/§+«/§—6\g—m; b) %@+2\E_4\E;

o) 65 -5 [ 21415 @20 s L6 L
9 25 49 3 27 75

Bai 5: Thuc hi¢n phép tinh:

16 1 4 5 8 _ 5|32 181 1
a)(Z\/;—3\/;—6\/%].\/§, b)[6\f9 5\/;+14\/;].\f2,

c) (\E+2\/§)(\/§—2ﬁ); d) (2%@)(2—«/5).
Bai 6: Thyuc hi¢n phép tinh:
a) (20@—15@):5\6; b) (\/ﬁ+m—m>:\/§;
c) (\/§+1)2+(\/§—1)2; d) (\/%—2\/§+\/7).\/7+\/8_4.
Bai 7: Truc cin thuc ¢ mau:
3 243 2443 |
U " o
oL )\/§+1 )i
V3++2° V2-1 s NCER D
Bai 8: Rut gon biéu thuc:
)10+2J_ 8 b) 28 -+12 \/§+J_
B2 145 JI8-48 B0 +4/162
16 1 4. 2-3 2443
92535 SRR

Bai 9: Rut gon biéu thirc:

'3_\/5'(3—'_\/5). b 4 1 6 .
Vio+2 N U RN SRy

J : 1 1
) V4-+9+42; d) \5+m+ﬁ—m'
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Bai 10: Rut gon biéu thic

2) V35 +\3+45; b) (\E+1)3—(\E—1)3;
c) [1—?1\/€JG:£—1J d) 44310+ 245 +4-10+245.

Dang 3: Giai phwong trinh va bt phwong trinh
Bai 11: Giai phuong trinh:
a) VX —1+4x -4 —/25x—-25+2=0; b) VI6x+16 —9x+9 +/4x +4 +/x+1=16;

¢) V4x+20 +x/x+5—%\/9x+45 =4;  d) %\/ﬂ—\/g+\/l8x—10=2.
Bai 12: Giai phuong trinh:

a) Vx* —6x+9=3; b) Vx> —8x+16 =x+2;

c) Vx?+6x+9 =3x-6; d) Vx> —4x+4-2x+5=0.
Bai 13: Giai phuong trinh:

a) Vx—5=3-x; b) V4-5x =2-5x;

) V6—x =3x—4; d) 5-x=9-2x.
Bai 14: Giai cac phuong trinh:

a) Vx—5=3-x; b) V4-5x =~/2-5x;

) Vx2—2x+1=/4x? —4x +1; d) Vx* —10x +25 = /x> —6x +9.
Bai 15: Giai cac phuong trinh:

2 -1y b) x+l_ 1 0 Jx+lo_ n Wx+s_ o

Jx =2 Jx-1 2 Jx -2 3Wx +1

Bai 16: Giai cac phuong trinh:

a) x> +4x+5=22x+3; b) x*+9x+20=23x+10;

¢) x> +7x+14=2Vx +4; d) 4vx+1=x>-5x+14.
Bai 17: Giai cac phuong trinh:

a) Vx—-5+/5-x =1; b) V2x -3 +/3-2x =0;

) Vx+3 +\/y—2 +\/z—3:%(x+y+z); d) X+y+4=2\/;+4\/y—l.
Bai 18: Giai cac phuong trinh:
a) 4x>+3x =3=4xVx+3+2V2x—1;  b) 4/x+3-Vx—-1=x+7;
C) VX—4++/6-x =x’ —10x +27; d) Vx+2+46-x =x> —4x +38.
Bai 19: Giai cac bat phuong trinh sau:
Al TN 5 0 O O el (1
Jx -2 Jx-1"2 Jx +2

—3\/;+1
d) H>_&'

2,
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ON TAP CHU PE 1 (PHAN II)
A.TOM TAT LY THUYET
Xem lai Tom tit 1y thuyét trong On tap Chu d&é 1 (Phan 1)
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 4: Tim cAc gia tri nguyén ciia bién dé biéu thic cho trwéc cé gia tri nguyén
Bai 1: Tim cic gi4 tri nguyén ctia x biéu thirc sau c6 gi tri nguyén:

Jx -1 3Wx
a) ; b) .
Jx -3 Jx -3
Bai 2: Tim cic gia tri nguyén ctia x biéu thirc sau ¢6 gia tri nguyén:
6v/x +1 Jx -3

Dang 5: Tim gia tri nhé nhat hoic gia tri 16n nhat cia biéu thirc
Bai 3: Tim gia tri nho nhét ciia biéu thirc sau:
a) A=+x-4-2; b) B=x—4vx +10;
¢) C=x-/x; d) D=vx>-2x+4+1.

Bai 4: Tim gié tri nhé nhat cua biéu thtrc sau:

Jx -1 x+3
a) P= ; b) Q= )
) Jx +3 )@ Jx +1
Bai 5: Tim gia tri 16n nhat cta biéu thirc sau:
a) M=+3-x-1; b) N=6vx —x—1;
1 Jx +5
) P=———; d) Q= .
) X—Vx+1 )Q Jx +3

Dang 6: Riit gon bi¢u thirc va cac bai toan lién quan

2Vx x4l 3-1Wx o Jx-3

Bai 6: Cho biéu thirc A = + + ; voi 0<x #9.
Jx+3 Jx-3 9-x Jx +1
a) Tinh gid tri cia B khi x = 36;
b) Rt gon A;
¢) Tim s6 nguyén x dé P = AB 14 sd nguyén.
Bai 7: Cho bidu thie p— YX 4 3 O¥x=4 oLy
Jx -1 Jx+1 x-1
a) Rut gon P; b) Tim gia trj ciia x dé P =—1;
¢)Tim xeZ dé PeZ; d) So sanh P véi 1;
e) Tim gia tri nho nhét cua P.
Bai 8: Cho biéu thire E=X*YX [¥x+l 1 2-x | o0y
x=2x+1 [ Vx  1-vx x—=x
a) Rut gon E; b) Tim gia tri ciax dé E>1;

¢) Tim gié tri nho nhat cia E v6i x >1; d) Tim xeZ dé EeZ;
e) Tim x dé E:%
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voli 0<x #1.

2
Bai 9: Cho biéu thic P = V-2 Nx+2 (1-x)
x-1  x+2Jx+1 2

a) Rut gon P;
b) Tinh gié tri ctia P khi x =7—44/3;
¢) Tim gi4 tri 16n nhat cua P.

Bai 10: Cho biéu thitc B:( L 2 j; 2 2X=VX | s
J;+l XAVX +X+4/x +1 x+1

a) Rut gon B;

b) Tinh gié tri ctia B khi x =6+ 24/5;

¢) Tim gia tri nguyén cua x dé B nguyén.

xVx+26Vx -19  2Jx  Jx-3
K 2Vx -3 dx-l Jx+3

Bai 11: Cho biéu thirc P = vOi x>0, x #1.

a) Rut gon P; b) Tim gia tri cua x khi P =4;
¢) Tim gi4 tri nho nhét cia P; d) Tinh gi4 tri ciia P khi x =3-242.
Bai 12: Cho bidu thuc P—( 2 j X VoI x20, x %1
V-1 xex=2)7| 0 (Vx-1)(Vx+2) S
a) Rut gon P; b) Tinh gid tri cia P khi x =6 ~25 ;
¢) Tim gid tri cita x d& P = ——; d)Tim xeZ dé peZ:
Jx
e) Tim x dé P <1-+/x; g) Tim gia tri nho nhat ctia P.
Bai 13: Cho biéu thirc P =| ——+ Vx : Vx Vi x > 0.
Jx o Vx+1) x+4x
a) Rut gon P; b) Tim x dé p=—1
. 8 8 2
¢) Tinh P tai x = - ; d) Timx dé P>x +2;
) 3 \/g_l \/§+l )
e) So sanh P voi 1; g) Tim gia tri nho nhat ctia P.
.2 1 X—vVX+3 X+2
Bai 14: Cho biéu thuc A = - va B=———.
Jx-1 x'x-1 x++/x +1
a) Tinh gid tri B tai x = 36; b) Rut gon A;

¢) Cho P=A:(1-B). Timx dé P<1.
_L]. V-1 1-x
V) U Vx o x#dx )

a) Ruat gon P; b) Tinh gia tri P tai x =

¢) Tim x thoa man P/x =6vx —3-vx—4.
Bai 16: Cho biu thire p=| H xSy edx Vel )
S+l 1=yxy Jo -1y +l
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a) Rut gon P;

b) Cho f f

= 6. Tim gia tri 16n nhét cia P.

Mot s6 bai tap nang cao
Bai 17: Giai phuong trinh

a) Vx =2 +./y+2009 ++/z—-2010 =%(x+y+z).
b) x(3-3x-1)=3x" +2x -1 —xv/x+1+1.
Bai 18: Cho a, b>0; a> +b> <16. Tim gia tri 16n nhat cta biéu thirc
M =a,/9b(a +8b) +b,/9a(b+8a)

Bai 19: Cho a, b, ¢ > 2745 Tim gia tri 16n nhat cua biéu thic

a b c
“2db-5 2do—s 2da-s
Bai 20: Cho a, b, ¢ >0 va ab+bc+ca=1. Ching minh:
\/a2+1+\/b2+1+\/c2+1S2(a+b+c).
Bai 21: Cho 2 s6 thyc a, b thay d6i thoa man diéu kién a+b>1 va a>0. Tim gia tri nh6 nhat
8a’+b
4a

cua A= +b%

Bai 22: Cho x, y théa ndm vx+2 -y’ =/y+2 —x>. Tim gié tri nho nhat ciia biéu thirc
A =x+2xy-2y° +2y+10.

Bai 23: V61 moi a 16n hon 1, chiing minh: a+%2 3.
a_
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CHU PE 2. HAM SO BAC NHAT.

VAN PE. NHAC LAIL BO SUNG CAC KHAI NIEM VE HAM SO VA PO THI
HAM SO.
A.TOM TAT LY THUYET

1.Khai niém ham so

e Néu dai lvong y phu thudc vao dai luong thay doi x sao cho véi mdi gia tri cia x, ta ludn
xé4c dinh dugc mot va chi co mot gia trj twong tng cta y thi y goi 13 hdm sé ctia x (x goi 1a
bién s0).

Ta viét: y=f{x), y=g(x)...

e Gia trj ciia ham s6 f(x) tai diém x.ki hiéu 1a f(x,)
e Tap xé4c dinh D cta ham sb y= f(x) 12 tdp hop cdc gid tri cua x sao cho f(x) c6 nghia.
e Khi x thay d6i ma y ludén nhan mot gia tri khong dbi thi ham sé y=f(x) goi 1a ham hang.

2. Do thi ciia ham so

Do thi cuia ham sd y=f(x) 13 tip hop tit ca cac diém M(x;y) trong mit phang toa d6 Oxy sao
cho x,y thao man h¢é thirc y=f(x).

3. Ham s6 dong bién, nghich bién

Cho ham s y=f(x) xac dinh trén tap D. Khi do:

-Ham s0 dong bién trén DS "Vx;,x, € Dix; < x, = f(x7) < f(x)";
-Ham s nghich bién trén D&"Vxy,x, € D:x; < x5 = f(x1) > f(x3)".
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tinh gia tri ciia ham s6 tai mot diém

Phurong phdp giai: Dé tinh gia tri y, ctia ham sé y=f(x) tai diém x, ta thay x=x, vao f(x),ta
duoc yo=f(xg).

*@Gido vién hudng dan hoc sinh giai bai tap sau:
Bai 1.Cho hai ham sd f(x)=x? va g(x)=3-x.
, -1
a) Tinh (-3), f(-), f(0), g(-1), &(-2), g(3);
b) Xac dinh gid tri cta a dé 2f(a)=g(a).
*Hoc sinh tu luyén bai tap sau tai 16p:

Bai 2.Cho hai ham s g(x)=-2x2 va h(x)=3x+5.
38



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

2) Tinh g(-04), g(=), g(2), h(-1.4), h(-1);

b) Xéc dinh cac gid tri cia m dé % g(m) = h(m).

Dang 2.Biéu dién toa d9 ciia mot diém trén miit phang toa do

Phurong phdp giai: Dé biéu dién diém M(x,; ¥,) trén mat phang toa do ta lam nhu sau:
-V& duong thang song song voi truc Oy tai diém c6 hoanh do x=x;

- V& duong thang song song voi truc Ox tai diém c6 tung d6 y=y,.

-Giao diém cua hai duong thang trén chinh 1a diém M(xy; yo).

*Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 3.

a) Trong mit phang toa dd Oxy hiy biéu dién cac diém sau day: A(3:0); B(-2;0); C(0:4);
D(3;3); E(2;-2); F(-4;-4).

b)Piém nao trong s cac diém trém thudc do thi ham sé y=x.
Bai 4. Cho ham s6 y=-2,5x.

a) Xac dinh vi tri ctia diém A(1;-2,5) trén mat phéng toa d0 va vé do thi ham sb/
b) Trong cac diém B(2;-5), C(3,7); D(1;2,5); E(0;4), diém nao thudc do thi ham s&?
*Hoc sinh tw luyén cac bai tdp sau tai Iop:

Bai S.

a) Trong mit phang toa dd Oxy, hiy biéu dién cic diém sau day: A(2;0); B(-3;0); C(0;3);
D(0;-4), E(1;4), F(-4;2).

b) Piém nao trong cic diém trén thudc do thi ham sd y=—%x.
Bai 6. Trén mit phang toa d6 v& duong thang d di qua diém O(0:0) va diém A(_?l; g) Hoi
duong thang d 13 d6 thi cia ham s6 nao?
Dang 3.Xét suw d(“)ng bién va nghich bién ciia ham so.
Phuong phap giai: ta thyc hién theo cac budc sau:
Budc 1. Tim tép xac dinh D ctia ham s6.
Budc 2.Gia sir xq < xyva x1,x, € D.Xét hi¢u H=f(x)-f(x,).
+ Néu H<0 v6i x4, x, bat ki thi ham s6 dong bién.

+ Néu H>0 voi x4, x, bat ki thi ham sé nghich bién.
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*Gido vién hudng dan hoc sinh gidi cac bai tip sau:

Bai 7. Xét sy dong bién va nghich bién ctia cac ham s sau:
a) Y=1-4x; b)y=2x+1

Bai 8. Xét su dong bién va nghic bién cta ham s sau:

A)y=5x b)y=V2(x-11+V3,

Bai 9. Cho ham s f(x)=Vx.

a) Chimg minh rang ham sd dong bién;
b) Trong céc didm A(4:2), B(2;1), C(9;3), D(8;2v2 ),diém nao thudc va diém nao khong
thudc do thi ham s6? Vi sao?

*Hoc sinh ty luyén cdac bai tdp sau tqi lop:
Bai 10.Xét sy dong bién va nghich bién cua cac ham sb sau:

—-3x+5
4

a) y= by=V2(x=3)+ xV3.

Dang 4. Bai toan lién quan dén do thi ham sé y=ax (a#0).

*Phwong phdp gidi: Ta stt dung kién thirc sau:

1. B6 thi ham s6 dang y=ax (a# 0) la duong thang di qua gbc toa do O va diém E(1;a).

2. Cho hai diém A(x,4, y4) va B(xg, yg). Khi d6 d dai doan thangAB dugc tinh theo cong
thure :

AB=\/(xp — %)% + (¥ — ya)%.
*Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:
Bai 12.Cho hai ham sb y=3,5x va y=-3,5x.

a) Ve trén cung mdt mat phéng toa do do thi ham sd di cho.
b) Trong hai ham sb d3 cho, ham sé ndo dong bién , ham sé ndo nghich bién?
¢) Co6 nhan xét gi vé d6 thi cua hai ham sé da cho?

Bai 13. Cho cac ham s6 y=x va y=2x.

a) V¢ dd thi ctia cac ham sb trén trén cung mot mat phéng toa do.
b) Puodng thang song song véi truc Ox va cat tryc Oy tai diém c6 tung d6 y=4 1an lugt cit
cac duong thang y=2x, y=x tai hai diémA, B.

1)Tim toa dQ cua cac diém A va B
11) Tinh chu vi va dién tich tam gidc OAB

40



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

*Hoc sinh ty luyén cdc bai tdp sau tai lop:

Bai 14. V& cac dd thi ham s6 sau trén cung mot mat phéng toa do:

a) y=3xva y=-§ X;
b) * y=2vay=-3,5.

Bai 15. Cho cic ham s0 y=x va y=—x.

a) V@ trén cung mot hé truc toa do Oxy dd thi cua hai ham s trén;
b) Qua diém H(0;-5) v& dudng thang d song song véi truc Ox, cat cac duong thang y=-x
s 1 . , \ \ A L 4R
vavay=-—x lan luot & A va B. Tim toa d0 cua cac diém A,B.;
c) Tinh chu vi va dién tich tam gidc OAB theo don vi do trén céc truc toa dd 1a cm.

Bai 16. Cho ham s6 y=(m+1)x.

a) Tim cac gia tri cua tham s m dé ham sd nhén gia tri bang -5 tai x=5;
b) Vi gia tri ndo cia m thi d6 thi ham sé di qua diém a(2;3)?
¢) Tim gia tri ndo ctia m dé diém B(0;4) thudc dd thi ham sd.

C. BAI TAP VE NHA
Bai 17.Cho céc ham sb y=f(x)= x va y=g(x)= = x+3.
, 1 . 1
a) Tinh f(-2), f(0), f(7) va g(-2), g(0), g(3);
b) C6 nhan xét gi vé gia tri ciia 2 ham s6 da cho ¢ trén khi bién x 1ay cting mot gia tri?
Bai 18. Cho cac ham s y=0, 5x va y=0,5x+2.

a) Tinh gid tri cia mo1 ham s theo gia tri da cho cua bién x r6i dién vao bang sau:

X -2,5 | -2 -1,5 | -1 -0,5 |0 0,5 1 1,5 2 2,5

y=0,5x

y=0,5x+2

b) Co nhén xét gi vé cac gi tri twong tng cta hai ham s khi bién x 14y cing mot gia tri?

Vx+1
V-1’

Bai 19. Cho ham sé f{x)=

a) Tim cac gia tri ciia x dé ham s6 xac dinh.
b) Tinh f(4-2v/3) va f(a?) véi a<-1;

¢) Tim x nguyén dé f(x) 1a s6 nguyén;

d) Tim x sao cho f(x)=f(x?).
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Bai 20. Cho ham s y=f{x)=ax-5. Xac dinh a néu biét:
a) y=5 tai x=-1 b) f(% =4
e N z 12
Bai 21.Cho ham s6 y=ox.

a) Xac dinh vi tri ctia diém A(-l;%) trén mat phéng toa d6 va v& do thi ham sd;
b) Xét xem trong cac diém B(2;_T24), C(3,7), D(0;2,5), E(-100,0), diém nao thudc dd thi
ham s6?

Bai 22.Cho diém A(2;1). Xac dinh:

a) Toa do diém B ddi xing véi A qua tryc tung.
b) Toa do diém C doi xung voi A qua truc hoanh;
¢) Toa do diém D ddi xtmg véi A qua O;

d)*Dién tich tir gidc ABCD.
Bai 23. Cho ham s y=(3-2v2)x+V/2-1.

a) Xét sy dong bién va nghich bién cua cac ham s trén.
b) Tinh gia tri cua y khi x=3+2v/2;
¢) Tim cac gia tri cua x dé y=0.

Bai 24. X¢ét sy dong bién va nghich bién cua cac ham sé sau:

a) y=3x+V2; b)y=1-V2x; ¢) y=3(x3 — 1).
Bai 25. Cho ham s y=3x.
a) V& db thi ham sb;

b) Piém A thudc db thi ham sb co khoang cach toi géc toa do la 24/10. Xac dinh toa do
diém A.

Bai 26. Cho ham sb y= (2m-3)x.

a) Tim m dé ham s nhan gid tri bang -3 tai x=2;
b) Vi gia tri ndo cua m thi do thi ham sé di qua diém A(-1;5)?
c) Timm dé diém B(-5;0) thudc dd thi ham sb.
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VAN DE 2: HAM SO BAC NHAT.
A.TOM TAT LY THUYET

o Ham s6 bdc nhat 13 ham sb dugc cho boi cong thirc y=ax+b véi a#0.
e Ham s6 bac nhat y=ax+b xac dinh vi moi x thudc R va cé tinh chét sau:
- Bong bién trén R néu a>0;
- Nghich bién trén R néu a<0.
B.BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Nhin dang ham sé bic nhat
Phirong phdp gidi: ham s6 bac nhét c6 dang y=ax-+b véi a0.
*Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:

Bai 1. Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao la ham s6 bac nhat? Hay xac dinh hé s6 a,b cua
chung va xét xem ham s6 nao dong bién, ham s6 nao nghich bién?

a) y=1-5x b)y=-0,5x c)y= \/E(X-l)—i'\/g ;
d) y=2x2% + 3 e)y=2vx — 1+ 3; g) y=2Vx2 + 5.

Bai 2. Tim diéu kién cua tham s6 m dé cac ham s6 sau la ham s6 bac nhat?

a) y=vV2m — 3(—x + 4); b)y=:1_nirzx + 2.
Dang 2. Tim m dé ham s6 dong bién,nghich bién
Phurong phdp gidi: ta 6 ham s bac nhat y=ax+b v6i a# 0
+Dong bién trén R khi a>0

+Nghich bién trén R khi a<O0.

*Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 5. Cho ham s6 bac nhat y=(2m-3)x+4. Hay tim cac gi4 tri ciia m dé ham sd 14 ham s bac
nhét va:

a) Pong bién b) Nghich bién.

Bai 6. Cho ham s6 bac nhat: y=vm — 1-6x+5. Tim m dé ham sb d4 cho 12 ham sb bac nhat va
nghich bién.

Bai 7. Cho ham s6 bac nhat: y=(m? — m + 1)x + m. Chlirng minh v&i moi gia tri ctia m,
ham s6 da cho 14 ham sd bac nhat va dong bién.
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*Hoc sinh ty luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 8. Cho ham s6 bac nhét: y=4-(5m-7)x. Hay tim céac gi4 tri ciia m dé ham s di cho 13 ham
s6 bac nhét va:

a) Pong bién b) Nghich bién.
Bai 9. Cho ham s6 bac nhét : y=(25-m?)x + 5. Hay tim cac gia tri ciia m dé ham s di cho 1a
ham s6 bac nhét va dong bién.
_ m+1
2m-3

Bai 10. Cho ham sb bac nhit y x + 2m — 2. Hay tim céc gid tri ciia m dé ham so da

cho ;
b) Dong bién b) Nghich bién.

Bai 11. Cho ham sb bac nhat y=(2m? + 5m + 7)x + m. Chimg minh v&i moi gia tri ciia m,
ham s6 da cho 14 ham s bac nhat va dong bién.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 12. Trong cac ham s6 sau,ham s0 nao 1a ham s6 bac nhat? Hay xac dinh hé s6 a,b cta
chung va xem xét ham so nao 1a ham s6 dong bién, nghich bién?

a) y=5-2x b) y=xx/§—1; C) yz—g X;
d) yBE-Dx  @y=2(x+1)-2x; ) y=x-+.

Bai 13. V&1 nhitng gié tri nao ciia m thi moé1 ham s6 sau 14 ham s6 bac nhat?

m

a) y=(7m-3)mx+5m b) y—nzl_1 x + 5.
Bai 14. Cho ham s y=#_;l+2x + /3. Hay tim céc gid tri ciia m dé ham s6 13 ham s6 bac
nhat va:

a) Dong bién b) Nghich bién.

Bai 15. Cho ham sb y=(-3m? — 6 + 7m)x + m. Chiimg minh v&i moi gié tri cia m ham
s0 da cho 1a ham bac nhat va nghich bién.

Bai 16. Cho ham sb bac nhat y

o 5x—4. Hay tim céc gia tri cia m dé ham so:

a) Dong bién; b) Nghich bién.
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VAN DPE 3. PO THI CUA HAM SO BAC NHAT.

A. TOM TAT LY THUYET.
e D6 thi cua ham sb y=ax-+b (a0) 1a mot duong thang.
eCach v& dd thi ham sb y=ax-+b (a0):

+ Néu b=0 ta c6 ham s6 y=ax. D6 thi cia y=ax 1a duong thang di qua gdc toa do
0(0;0) va diém A(1;a).

+ Néu b0 thi d6 thi y=ax+b la dudng thang di qua cac diém A(0;b), B(-Z ;0).
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Vé dd thi ham s6 y=ax+b (a#0) va tim toa dd giao diém caia hai dudng thfmg
Phuong phéap giai: Ta thudng sir dung cac kién thirc sau:
1. Cach v& d6 thi ham sb y=ax+b (a0):
Truong hop 1: Néu b=0 thi do thi ham s 13 dudng thang di qua hai diém 0(0;0) va A(1;a).
Trudng hop 2. Néu b0 thi d6 thi ham sé 14 dudng thang di qua hai diém A(0;b), B(-Z ;0).

2. Céach tim toa do giao diém cua hai dudng thang:
Budc 1: Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia hai duong thang d6 dé tim hoanh do
giao diém.

Budc 2:Thay hoanh do giao diém vira tim duoc vao mot trong hai phuong trinh duong
thang ta tim duoc tung d6 giao diém.

*Gido vién huéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:
Bai 1. Cho ba duong thang d1.y = 2x — 2,dy:y = —Zx — 2vady:y = =x+3,
a) V& cac duong thang dq, d, va d3 trén ciing mot mat phang toa do.

b) Goi giao diém ciia duong thang ds véi dy, d, theo thir tw 1a A,B. Hiy tim toa do ciia A
va B.

Bai 2. Cho cac ham s6 y=x+1 c6 d6 thi 13 d;.va y=-x+3 ¢6 d6 thi 1a d,.

a) V& d6 thi hai ham s6 trén trén ciing mot mit phang toa do.

b) Goi A,B lan luot 12 giao diém cta d, d, véi truc hoanh va ¢ 13 giao diém cta dq, d,.
Hay tim toa d6 cac diém A,B va C.

c) Tinh chu vi va dién tich cua tam giac ABC.

*Hoc sinh ty luyén cdc bai tdp sau tai lop:
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Bai 3. Cho ba dudng thang:
4 . -1
diiy = —2x — 2,,dyiy=7x — 2vads:y = —x+3,

a) V& cac duong thang d;, d, va d3 trén cing mot mit phang toa do.
b) Goi giao diém cua duong thang ds v&i dy, d, theo thir ty 1a A,B. Hiy tim toa do ctiia A
va B.

Bai 4. Cho hai ham sd y=-x+1 ¢6 d6 thi 12 d; va y=x+3 ¢6 dd thila d,.

a) Vé dd thi hai ham sb trén trén cung mot mat phéng toa do.

b) Hai duon thang d4, d, cit nhau tai C va cét truc Ox theo tht ty tai A,B. Tim toa do cac
diém A,B va C.

c) Tinh chu vi va dién tich tam gidc ABC.

B .Dang 2: Xac dinh cac hé s6 a, b dé d6 thi ham s6 y = ax + b (a # 0) cit truc Ox, Oy hay
di qua mét diém nao dé.

Phurong phdp gidgi: Bd thi ham sé y = ax + b (a # 0) di qua diém M (x,,; v,,) khi va chi khi
Yy = axy + b.
*Gido vién huéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai5: chohaimséy = (m—2)x + m
a) Xac dinh gia tri ctia tham s m dé do thi ham sé:
i)  Cit tryc hoanh tai diém c6 hoanh do bang -3.
ii)  Cat tryc tung tai diém co tung d6 bang 4.
b) V& d6 thi cua hai ham sb twong img véi cac gia tri ciia m tim duoc ¢ trén trén cing hé

toa do Oxy va tim giao di€ém cua hai do thi vira vé dugc.

Bai 6: goi d; 14 o thi ham s6 y = mx + 2 va d> 1a d6 thi ham sd y = ~x — 1.

a) Voim = — %, xac dinh toa d§ giao diém cta d; va d.
b) Xacdinh gia tri cua m dé M(-3;3) 1a giao diém cta d; va do.

Bai 7: v6i gid tri ndo cia m thi @6 thihamsdy = —3x +m+ 2 vay = 4x — 5 — 2m cit
nhau tai mot diém trén truc tung?

*hoc sinh tw luyén cac bai tap sau tai lop:
Bai 8: chohamséy = (2 — m)x + m + 1.

a) Xac dinh gia tri ciia tham s6 m dé d6 thi ham so:
1) Cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do béng -2.
1) Cit truc tung tai diém c6 tung do bang -4.
b) V& d6 thi cuia hai ham s6 twong Uimg véi cac gid tri ciia m tim dugc O trén trén cing hé
truc toa d§ Oxy va tim toa do giao diém cua hai dd thj vira v& duoc.
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Bai 9: goi d; 14 d6 thi ham s6 y = mx — 2 va d» 13 d6 thi ham sé y = %x —1.
a) Véim = — g, xéc dinh toa do giao diém cua d; va da,
b) Xacdinh gia tri cua m dé M(-3;3) 1a giao diém cta d; va da.

Bai 10: v6i gia tri nao ctia m thi d6 thi hamsdy = —2x + m + 2 vay = 5x — 5 — 2m cit
nhau tai mot diém trén truc tung?

Dang 3: xét tinh dong quy ciia ba dwong thing.
Phuwong phdp gidi: dé xét tinh ddng quy ctia ba dudng thang cho trude, ta lam nhu sau:
Buée 1: tim toa d6 giao diém cua 2 dudng thang trong 3 duong thing da cho.

Bude 2: kiém tra xem néu giao diém vira tim duoc thudc duong théng con lai thi két luan 13 3
duong thang d6 dong quy.

Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:
Bai 11: cho ba duong thang d,:y = —3x; dy:y = 2x + 5; d3:y = x + 4.

a) Goi A 1a giao diém cua 2 dudng thang d;, d>. Tim toa d6 diém A.
b) Ching minh 3 duong thang d;, d, d; ddong quy.

Bai 12: cho ba duong thang dy:y = 2x; dy:y = —x — 3; d3:y = mx + 5.

a) Goi A 1a giao diém cua 2 dudng thing d;, dz. Tim toa d6 diém A.
b) Tim cac gia tri cua tham sb m dé 3 duong thang d;, d>, ds ddng quy.

*hoc sinh tw luyén cdc bai tap sau:
Bai 13: cho ba dudng thang d,:y = x — 4; dy:y = —2x + 2; d3:y = 1,2x — 4,4.

a) Goil la giao diém cta 2 duong thang d;, d>. Tim toa do diém I.
b) Ching minh 3 duong thang d;, d, ds ddong quy.

Bai 14: cho ba duong thang dy:y = 2x + 1; dy:y = 3x — 1; d3:y = x + 3.

a) Chimg minh 3 dudng thing trén dong quy.
b) Véi gia tri ndo cua diém m thi duong thing y = (m — 1)x + m ciing di qua giao diém
cua tat ca cac dudng thang d6?

C. BAI TAP VE NHA
Bai 15: cho cac ham s y = x vay = 3x + 3.
a) Ve dd thi cac ham sd trén trén cung mot h¢ truc toa do.

b) Tim toa d6 giao diém M cuia hai d6 thi trén.
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Bai 16: cho ba duong thang d,:y = x — 2; dy:y = —gx —2;dsiy = %x + 3.

a) V& cac duong thing d), d>, ds trén ciing mot mat phang toa do.
b) Goi giao diém cua dudng thang d; voi d; va d> 1an luot 1a A va B. Tim toa d6 cua
A va B.

Bai17: choham sy = 2x + 1 c6 dd thiladi vay = —x + 3 ¢6 d6 thi 1a d».

a) V¢ dd thi hai ham s trén cung mQt mat phéng toa do.

b) Hai dudng thing d; va d> cit nhau tai C va cét truc Ox theo tht ty tai A va B. Tim toa
do cua cac diém A, B, C.

c) Tinh chu vi tam giac ABC.

Bai 18: cho ham s6 y = (m + 5)x — m.

a) Xac dinh gia tri ciia tham s6 m dé d6 thi ham so:
iii)  Cét tryc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 3.
iv)  Cit tryc tung tai diém c6 tung do bang -4.

b) V& d6 thi ctia hai ham s6 twong Umg véi cac gid tri ciia m tim dugc O trén trén cing hé
truc toa d§ Oxy va tim toa do giao diém cua hai dd thj vira v& duoc.

Bai 19: goi d; 1a d0 thi ham s6 y = mx + 1 vad» 12 @6 thi ham s6 y = %x - 2.
a) Véim = — i, xéc dinh toa do giao diém cua d; va d>
b) Xacdinh gi tri cuia m dé M(-2;-2) 1a giao diém cua d; va d..

Bai 20: v6i gia tri nao cia m thi @6 thihamsby = 4x + m +2vay = —2x — 5 — 2m cit
nhau tai mot diém trén truc tung?

Bai 21: cho ba duong thang dy:y = —2x; dy:y = 1,5x + 7; d3:y = —2mx + 5.

a) Goi A 1a giao diém cua 2 dudng thing d;, dz. Tim toa d6 diém A.
b) Tim cac gia tri cua tham sb m dé 3 duong thang d;, d>, ds; ddng quy.

Bai 22: cho ba duong thang dy:y = —2x; dy:y = —x — 3; d3:y = mx + 4.

a) Goi A 1a giao diém cua 2 dudng thing d;, do. Tim toa d6 diém A.
b) Tim céc gia tri ciia tham s6 m dé 3 duong thang d), d>, ds dong quy.
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VAN DE 4: VI TRi TUONG POI GIUA HAI PUONG THANG
A. TOM TAT LY THUYET.
Cho hai duong thang d:y = ax + bvad":y = a'x + b'(a,a’ # 0). Khi d6 ta cé:

e d/jd {10 c d=d e {71
o dcitd @ a+a e dld oaad=-1

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN.
Dang 1. Chi ra cac cip duong thing song song, cac cip dwong thing cit nhau.
Phurong phdp giai: Cho duong thing d:y = ax + bvad:y = a'x + b'(a,a’ # 0).

Khi do:
) a=a _ a=a
e d//d @{bib, e d=d @{b:b,
e dcatd @ a+a e dld ©aad =-1

*gido vien huong dan hoc sinh giai cdc bai tdp sau:
Bai 1: hay chi ra cac cap duong thang cat nhau va cac cap duong thang song song voi nhau

trong so cac duong thang sau:

a) y=15x+2b b) y=x+2 c) y=05x—-3

d) y=x-3 e) y=15x—-1 f) y=05x+3
Bai 2: cho hai ham s6 y = 2x + 3k vay = (2m + 1) + 2k — 3. Tim diéu kién cua m va k d¢
d6 thi ctia hai ham s6 1a:

a) Hai duong thang cat nhau.
b) Hai dudng thing song song.
¢) Hai duong thang tring nhau.

Bai 3: v6i nhiitng gia tri ndo cta m thi do thi cia cac ham sdy = 2x + m + 3 va
y=3x+5-—-m:

a) Cit nhau tai mot diém trén truc tung.
b) Cit nhau tai mot diém trén truc hoanh.

Bai 4: cho ba dudng thang:
di:y=(m?>—-1x+m?-5);dy:y=x+1;ds:y=—x+3

a) Tim diém c6 dinh ma d; ludn di qua.
b) Chimg minh néu d; song song véi d; thi d; vudng goc véi do.
¢) Xac dinh gia tri ciia m dé 3 duong thang trén dong quy.

*hoc sinh tw luyén cdc bai tap sau ddy:

Bai 5: hiy chi ra cac cip dudng thing cit nhau va cac cip dudng thang song song v6i nhau
trong s cac duong thing sau:

a) y=+3x—-1 b) y=—x+2 ¢) y=-0,3x
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d y=-03x—-1 e) y=vV3x+3 f) y=—x+3

Bai 6: cho cic duong thang:
di:y=0Cm+1Dx+(2m+3); dy:y=(m—1x +m.
Tim cac gia tri cta m dé:

a) d;cétd b) d;song song d>

c) d;vudng goc d> d) d;trung voi ds
Bai 7: cho cac duong thang d;:y = mx — 5,d,:y = —3x + 1. Xéc dinh gia tri cua m dé
M(3;-8) 1a giao diém cta d; va do.
Bai 8: cho cac duong thang d;:y = 4mx — (m + 5),d,:y = (3m? + Dx + (m? — 4).

a) Chimg minh khi m thay d6i thi duong thang d; ludn di qua 1 diém A ¢ dinh, duong

thang d> ludn di qua 1 diém B c6 dinh.

b) Vi gia tri nao cia m thi d; song song d>?
¢) Véi gia tri ndo ctia m thi d; cit d>? Tim toa do giao diém khi m = 2.

Dang 2: xac dinh phwong trinh dwong thing.
Phuwong phap gidi:
1. Tacdéy = ax + b v6ia, b # 0 1a phuong trinh dudng thang cit tryc tung tai diém

A(0;b), cit truc hoanh tai diém B (— S; 0).
2. DPiém M(x,;y,) thudc duong thang y = ax + b khi va chi khi y, = x, + b.

*Gido vién huwéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:
Bai 9: cho ham sd y = ax + 3. Hay xac dinh a trong mdi truong hop sau:

a) DO thi ham s song song voi duong thang y = —2x.
b) Khix =2 thi ham sb c6 giatriy = 7.
¢) Do thi ham s6 y = ax + 3 cat duong thang y = 2x — 1 tai diém c6 hoanh d6 bang
2.
Bai 10: cho ham s6 y = 2x + b. Tim b biét rang:

a) V6ix =4 thi ham sé y = 2x + b c6 gia tri bang -5.
b) D6 thi ham s6 cét truc tung tai diém c6 tung do bang -3.
¢) D06 thi ham sb di qua diém A(1;5)
Bai 11: viét phuong trinh duong thing d biét:
a) d cit truc tung tai diém co tung do béng 3 va cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do
bang -2.
b) d song song véi dudng thang y = —5x + 1 va di qua diém I(-2;3).
¢) dvuéng géc véi duomg thing y = —x + 3 va di qua diém K(0,5:4).
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*hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau day:
Bai 12: cho ham s y = 7 — ax. Hiy xé4c dinh hé s a trong mdi truong hop sau:

a) d6 thi ham sb song song v&i dudng thiang y = 4x.
b) d6 thi ham sb vudng goc voi dudng thang y = -3, 2x.
c¢) d6 thi ham sb cat duong thang y = 1,2x + 5 tai diém c6 hoanh d6 bang -1.

Bai 13: cho ham s6 y = (m — 2)x + m + 3. Tim gi4 tri cia m dé ham sé:

a) Luon dong bién? Ludn nghich bién?

b) Co dd thi song song véi duong thang y = 3x — 3 + m.

¢) Co @b thi vudng goc voi dudng thang y = 3x — 3 + m.

d) Co @b thi cat Ox tai diém c6 hoanh do bang 3.

e) Co6 dd thi cat Oy tai diém c6 tung do bing3.

f) Cung cac ham s6 y = —x + 2;y = 2x — 1 ¢6 db thi 1a ba duong thang dong quy.
Bai 14: viét phuong trinh dudng thiang d biét:

a) d cit truc tung tai diém co tung d6 bang -5 va di qua diém A(1;3).

b) d song song véi duong thang y = —2x + 8 va cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6
bang 5.

¢) dvudng goc voi duong thing y = x + 3 va cit duong thang y = 2x + 1 tai diém c6
tung d6 bang 5.

Bai 15: cho hai dudng thang
di:y =mx —2(m+2); dy: 2m —3)x + (m? + 1)
Tim céc gia tri ctia m dé:

a) d;catd> b) d;song song d>
c) d;vuong goc d> d) d;trung véi d>
Bai 16: cho cac dudng thang

1
di:y=-2x+3;dy:y=—-2x+m; d3:y:§x+1

Xét vi tri twong d6i cua hai duong thang:

a) divad; b) d>vad;
Bai 17: v&i nhitng gia tri nao ciia m thi duong thang y = 2x — 1 va duong thang
y=3x+m cat nhau tai mot diém trén:

a) truc hoanh b) truc tung
Bai 18: tim diém sao cho cic duong thing sau ludn di qua du m ldy bat ky gia tri nao:

a) y=2mx+1-—-m b) y=mx—-3—x
c) y=02m+5x+m+3 d) y=m(x+2)
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Bai 19: cho hai duong thang d;:y = (m+ )x —3 vad,:y = 2m — 1)x + 4.

a) Chimg minh khi m = —=thi d/ va d> vuéng géc véi nhau.
b) Tim tit ca cac gia tri cia m dé d; va d> vudng goc voi nhau.
Bai 20: viét ham s6 bac nhat y = ax + b biét:
a) Hésdbbang+/3 vado thi ham sb song song voi duong thang d: 2x —y + 1 = 0.

b) D6 thi ham sb di qua 2 diém A(3;2) va B(1;-1).
c¢) D4 thi ham sé di qua diém C(2;-1) va vudng goc voi dudng thang d': y = 3x + 1.
Bai 21: cho 3 duong thang: dy:y = x+2; dy:y = 2x + 1; d3:y = (m? + D)x + m.
a) Xac dinh toa d¢ giao diém cua d; va d..
b) Tim cac gia tri ciia tham s6 m dé:
1) d> va ds song song v&i nhau.

1) d; va dstrung nhau.
iii) 3 dudng thing trén ddng quy.
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VAN PE 5: HE SO GOC CUA PUONG THANG y = ax + b (a # 0).
A. TOM TAT LY THUYET.
Cho duong thang d ¢6 phuong trinh y = ax + b (a # 0). Khi d6:
e Sé thuc a 1a hé sb gbc cua d.
e Goi o« 1a goc tao bdi tia Ox va d. ta co:
+ Néu x< 90° thi a > 0 va a = tan «
+ Néu < 90° thi a < 0 va a = —tan(180°—)
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1: xac dinh hé sé goc ciia dwong thing.
Phwong phdp giai: duong thang d c6 phuong trinh y = ax + b (a # 0), ¢6 a 1a h¢
s6 goc.
*gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1: dudng thang y = (m — 1x + 4 di qua diém A(-2;1) c¢6 hé sb goc bang bao
nhiéu?
Bai 2: tinh hé s6 goc cua dudng thing d:y = (2m — 4)x + 5, biét n6 song song véi
duong thang d': 2x —y — 3 = 0. V& duong thang d tim dugc.
Bai 3 : Tim hé sb goc cia duong thang d biét:
a) d di qua gdc toa do O va di qua diém A(1 ;3).
b) D di qua hai diém M(4 ;5), N(1 ;-1).
e Hoc sinh ty luyén cac bai tap sau tai 16p:

Bai 4 : Duong thing y=2(m+1)x -5m-8 di qua diém A(3;-5) c6 hé s6 goc bang bao
nhiéu?

Bai 5. Tim hé sé goc cua duong thiang d: y=(3-m)x+2, biét n6 vudng goc véi
duodng thang d’: x-2y-6=0. V& dudng thang d tim duoc.

Bai 6. Tim hé sé goc cua duong thing d biét:

a) d di qua gdc toa do O va di qua diém I(g;-3).
b) d di qua giao diém A ctia hai dudng thang y=-x+3, y=2x va di qua diém E(-1;3).
Dang 2.Xac dinh géc tao véi tia Ox va dwong thiang d.
Phuwong phap giai:Goi a 1a gbéc tao boi tia Ox va d. Khi do:
+Néu a < 90° thi @ > 0 va a=tan « ;
+ Néu a >90° thi @ < 0 va a=-tan(180° — a).
*Gido vién huéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 7: Tinh goc tao boi tia Ox va dudng thang y=2x+1.
Bai 8. Cho duong thang d: y= mx+3. Tinh géc tao boi tia Ox va d biét d di qua
diém A(-V/3;0).
*Hoc sinh ty luyén cdc bai tap sau tai lop:
Bai 9. Tinh goc tao bai tia Ox va dudng thang d: y=4x-v/5.
Bai 10. Cho duong thing d: y=mx++/3. Tinh goc tao boi tia Ox va d biét d di qua
diém A(-3;0).
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Dang 3. Xac dinh phwong trinh dwong thing dwa vao hé s6 géc.

Phirong phdp gidi: Goi phuong trinh dudng thang can tim 1a y=ax+b.Ta can xac
dinh a va b dwa vao céac kién thic vé goc va hé s6 goc trong phan Tom tat 1y thuyét
O trén.

* Gido vién huwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 11. Xac dinh phuong trinh duong thang d biét rang:

a) d di qua diém A(-3;4) va c6 hé sb goc bing -5;

b) ddiqua diém B(-1;2) va tao véi truc Ox mot goc béng 45°,

*Hoc sinh tu luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 12. Xac dinh phuong trinh dudng thiang d biét ring:

a) d di qua diém M(3;-1) va tao voi truc Ox mot goc béng 30°;

b) d di quau diém N(0;3) va tao v6i dudng thang y=1 mot goc 60°.

Bai 13. Xac dinh ham s6 y=ax+b c6 d6 thi 1a duong thing d trong mdi truong hop

sau:

a) dtao vdi truc Ox mot goc béng 45° va cit truc tung tai diém co tung do béng

V2;

b) d tao voi truc Ox mdt géc bﬁng 60° va cét truc hoanh tai diém c6 hoanh do béng
-1.
C. BAI TAP VE NHA.
Bai 14. Tim hé sé goc cua dudng thang d biét d di qua gdc toa do O va:
a) Di qua diém M(3vV3;- V3);
b) Vudng goc voi duong thang y=-v2x+1.
Bai 15. Chimg t6 phuong trinh duong thang di qua M(x; y,) va ¢6 hé sb goc k cho
trude la y=k(x-x4) + yo.
Bai 16. Cho hai duong thang dy:y = x + 5,d,:y = —/3+3.

a) V&d,, d, trén cung mat phang toa do.
b) Goi giao diém cua dy,d, 1a A, giao diém cua d,, d, véi truc Ox lan luot 1a B,C.
Tinh s6 do cac goc cta tam giac ABC.

Bai 17. V& d6 thi cac ham sé: y=x-1; y=\/—15x + V2 va y=v2x — V2 trén cling mot hé

truc toa do. Goi a, 8,y lan luot la gbc tao bdi cac duong théng trén véi tia Ox. Ching
minh:

tana = 1;tanf = \/—15; tany = /2.
ON TAP CHU DE 2

A. TOM TAT Li THUYET
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1. Ham so

e Néu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay ddi x sao cho véi mdi gia tri cua x, ta luén
xac dinh dugc chi mot gia tri twong Umg cua y thi y dugc goi la ham 6 cla x, va x duge
goi 1a bién s6.

e Ham sb thudng duoc cho bang bang hodc cong thirc.

e Tap hop tat ca cac diém biéu dién cac cip gid tri twong Ung (x;f (x)) trén mit phang toa do
Oxy dwoc goi 1a do thi ciia ham s6 y =f(x).

e Tinh dong bién va nghich bién cua ham sb
Cho ham s0 y =f(x) xéc dinh v6i moi gid tri xeD véi x,,x, batki thuc D
Néu x, <x, ma f(x,)<f(x,) thi ham s6 dong bién trén D ;

Néu x, <x, ma f(x,)>f(x,) thi ham s nghich bién trén D.
2. Ham s6 béc nhat

e Ham s6 bic nhét 12 ham sb duoc cho bdi cong thirc y=ax+b trong dda,b 1a cac sb cho
trudc va a =0
e Ham s6 bac nhét y =ax+b xac dinh vé1i moi gia tri x e R va:
+ Pong bién trén R khi a > 0.
+ Nghich bién trén R khi a <0.
o Do thi clia ham sb bac nhat y=ax+b (a=0) 1a mot dudng thang va ala hé s6 goc clia
duong thang.
e Cho hai dudng thing d,:y=ax+b,(a, #0)va d,:y=a,x+b,(a, 0).
Ta co:
a,=a,
a) d,,d, song song < {bl b, ;
a,=a,
b, =b, ’

¢) d,,d, citnhau < a, #a,;

b) d,,d, trung nhau <:>{

d) d,,d, vudong goc nhau < a, .a, =—1.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1: Viét phuong trinh duong thang
Phwong phdp gidi: Ta thuong gip cac bai toan vé viét phuong trinh dudng thing sau day:
Bai todn 1. Viét phuong trinh duong thang di qua hai diém cho trudc.
Bai todn 2. Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va c6 hé s6 goc cho trudc.

Bai todn 3. Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va song song voi mot dudng
thang cho trudc.
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Bai todn 4. Viét phuwong trinh duong thang di qua mot diém va vudng goc véi mot dudng
thang cho trudc.
% Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 1. Xac dinh hé s6 a, b cua duong thang y = ax-+bbiét:

a) dsong song v&i duong thang y=3x+1vadi qua A(2;5).
b) dvudng goc voi duong thing y=x—5va cit Ox tai diém c6 hoanh do bang —2.
¢) ddiquahai diem A(-1;2), B(2;-3).

Bai 2. Cho hai duong thang d, :y = —4x+m+1, dzzy:§x+15—3m.

a) Tim vi tri cua mdé d, ct d,tai diém C trén truc tung.

b) Voi mvira tim duoc, hiy tim giao diém A,B cua d,, d,voi1 Ox.
c) Tinh chu vi va dién tich tam giac ABC.

d) Tinh céc géc cua tam giac ABC.

Bai 3. Tim mdé hai dudng thang y=mx+1 va y = 2x —1 cat nhau tai mot diém nam trén
dudng phéan giac goc phan tu thir hai trong mét phang toa do Oxy.
Bai 4. Cho ba diem A(1;-1),B(2;1),C(~3;1). Chimg minh dudng thing ABvuéng goc véi
duong thang AC.
* Hoc sinh tw luyén nhitng bai tap sau tai lop:
Bai 5. Trong hé toa 46 Oxy cho ba diém A(2;5),B(-1;-1),C(4;9).
a) Viét phuong trinh duong thiang BC .
b) Chimg minh ba diém A,B,C thang hang.
Bai 6. Cho ham s y =(m’ —3)x+2 ¢6 d0 thi 1a dwong thang d.
a) V& d khi m=2.

b) Tim m dé ham sé dong bién, nghich bién.
¢) Tim m dé d di qua A(1;2).

d) Tim m d€ d di qua B(1;8).
Bai 7. Cho ham s0 y=(m-1)x+m+1 c6 dd thi d. Tim m dé:

a) d cit truc tung tai diém c6 tung do bang 2.
b) d cét tryc hoanh tai diém c6 hoanh do bang 3.
¢) d tao vdi truc hoanh mot goc 45°.
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Bai 8. Viét phuong trinh duong thing d di qua hai diém A(-2;1) va diem M véi M nidm trén

duong thang d':2x+y =3 va M c6 hoanh d6 bang %

Dang 2. Tim diém c6 dinh cia duwong thing

Phwong phdp giai: Dé tim diém c6 dinh ctua dudng thang y =ax+b phu thudc tham sb ta lam

nhu sau:

- Goi toa do diém c6 dinh 1a M(x,;y,);
- Tim diéu kién dé dang thiic y, = ax, +b ludn dang khi tham s6 thay doi.
% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau.:

Bai 9. (Thi vao 16p 10 chon, truong THPT Phan Dinh Phung, Ha No6i, 1995)

Chumng minh dudng thang d:y=2(m+1)x—m~1 ludn di qua mot diém cd dinh véi moi tham

sO m.
s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:
Bai 10. (Thi vao 10, Thanh phé HO Chi Minh, 2005)

Cho duong thang d:y=mx+1. Ching minh d ludn di qua mot diém cd dinh v6i moi tham s

m.
Dang 3. Ba dwong thing dong quy

Phuwong phdp giai: Dé tim diéu kién dé ba duong thang dong quy ta xac dinh giao diém cua
hai trong ba duong thang va tim diéu kién dé giao diém nay thudc dudng thi 3.

% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 11. (Thi vao 10 trudng THPT Nguyén Tat Thanh, 2007)

Tim céc gid tri cia m dé ba dudng thang d:y=x+1, d,:y=5x-3, d,:y=mx+4 cung di qua
mot diém.
s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:

Bai 12. Cho cac ham s6: y=x+3; y=—-x+1; y= V3x-m-2. Tim m dé cac dd thi ham s trén
1a cac duong thing dong quy.

Dang 4. Bai toan lién quan dén dién tich
% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 13. Cho cac dudng thang ¢6 phuong trinh y=(m—1)x +2m. Tim m dé duong thang trén

cit hai truc toa do va tao vai hai truc mot tam giac co di¢n tich bﬁng 1 (don vi dién tich).
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Bai 14. Cho ba ham s y=x+2; y=—x—2; y=—2x+2 ¢6 d0 thi lan luot 14 d,,d,,d,.

a) V¢ dd thi ctia ba ham sb trén cung mot h¢ truc toa do.
b) Cho biét d, nd, tai A, d,nd, tai B, d, nd,tai C. Tim toa do cic diém A,B,C.
c) Tinh dién tich tam gidc ABC.

» Hoc sinh tu luyén nhitng bai tdp sau tai [op:

L)

Bai 15. Cho ham s6 y =(m—2)x+m+3 c6 dd thj & duong thang d.

a) Chung minh d ludn di qua mot diém cd dinh voi moi gia tri cua tham sé m .
b) Tim m dé d cit Ox,Oy tao thanh tam gidc c6 dién tich bang 2.

e \ 2 y . 1 .o 9 z . z .
Bai 16. Cho duong thang d:y=(2m+1)x-2 véi m = -7 Gia s d cat Oxtai A, cat Oy tai
B. Tim m d& dién tich tam gidc OAB biing %

Dang 5. Khoang cach tir goc toa d6 O dén dwong thing d

Phurong phdp giai: Dé tim khoang cach tir diém gbc toa do O dén duong thang d:y=ax+b
vO1 a = 0,b= 0 ta lam nhu sau:

Bude 1: Tim toa do cac diém A,B lan luot 1a giao diém cua d v6i truc hoanh va truc tung cua
hé truc toa do Oxy.

Buée 2: Goi H 13 chan dudng vudng goc ké tir O dén d. Khi dé:

I . 1
OH?> O0A? 0B’

s Gido vién huong dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 17. Cho duong thang d c6 phuong trinh y=mx+2.

a) Tim cac gia tri cia m dé khoang cach tir gc toa d6 O dén dudng thing d bang 1.
b) Tim céc gia tri cia m dé khoang cach tir gbc toa do O dén dudng thang d 16n nhat.
s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:

Bai 18. (Thi vao 16p 10, Thanh phd Ha Noi, 2008)

Cho dudng thang d ¢6 phuong trinh y=(m—-1)x+2. Tim m dé khoang cach tir goc toa do
dén dudng thang d 16n nhat.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 19. Viét phuong trinh dudng thiang d biét d cit truc tung tai diém co tung do bang 3 va
cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bé“mg -2.

Bai 20. Cho ba diém A (0;2),B(-3;-1),C(2;4)
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a) Xac dinh hé sd a,bbiét rang d0 thi ham sb y=ax+b di qua A,B.
b) Chirmg minh ba diém A,B,C thang hang.

Bai 21. Xac dinh phuong trinh duong thang d biét ring nod song song voi dudng thiang d’ co
phuong trinh y =—x+1 va di qua diém M(2;1).

Bai 22. Cho cic duong thang:
d:y=(m-2)x+3 véi m#2 vad':y=—m’x+1 véi m=0.

a) Tim m dé d va d' song song véi nhau

b) Tim m dé d cit Oxtai A, cit Oy tai B ma OAB=60".
Bai 23. (Thi vao 16p 10, THPT Nguyén T4t Thanh, 2010)

Trong mit phang véi hé toa dd vudng géc Oxy cho diém M(-1;1). Viét phuong trinh dudng

thang di qua M va tao v6i hai truc toa d6 mot tam giac vudng can

Bai 24. Ching minh khi m thay doi thi cdc dudng thang c6 phuong trinh y =(m+1)x-3m+4

ludn di qua mot diém cd dinh.
Bai 25. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé cac dudng thang c6 phuong trinh
y+2x-1=0;y=x+7 va y=(m-1)x—m+3 dong quy.

e . \ M 1 - K z . z
Bai 26. Cho hai duong thang d,:y=2x+4,d,:y= _EXH . Cho biét d, cat Oxtai A, d, cat

Ox tai C, d, cat d, tai M.

a) Chung minh tam giac MAC vuong tai M.
b) Tinh di¢n tich tam giac MAC.

Bai 27. Cho ham s y = (m2 —2m+2)x+4 c6 do thi 1a duong thang d. Tim m sao cho d cat
Oxtai A, cit Oy tai B ma dién tich tam gidc OAB 16n nhét.

Bai 28. Cho duong thing d:2(m-1)x+(m-2)y=2.

a) Chimg minh d ludn di qua mot diém cb dinh véi moi m.
b) Tim m dé khoang cach tir gdc toa do O dén d 1a 16n nhat.
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CHU PE 3. HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VUONG

VAN DPE 1. HE THUC VE CANH VA PUONG CAO
TRONG TAM GIAC VUONG (PHAN I)

A. TOM TAT LI THUYET

Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Khi d6 ta c6 cac hé thuc sau:

e AB?=BHBC hay c*=ac' g
e AC’=CHBC hay b’ =ab' . .
e AB.AC=BC.AH hay cb=ah g
e HA’=HB.HC hay h*=c'b’ pE @ — c
Cl a
AH® AB’® AC’ h* ¢ b’

e BC’=AB’+AC’ (Pinh li Pytago)
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tinh d§ dai cac doan thing trong tam giac vudng

Phwong phdp gidi: Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Néu biét do dai hai trong
sau doan théng AB,AC,BC,HA,HB, HC thi ta tinh lu6n dugc bdn doan con lai.

s Gido vién huong dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 1. Tinh x,y trong mdi trudng hop sau:

‘ Hinh 2 Hinh 3
Hinh 1

Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A, dudong cao AH.

a) Cho biét AB=3cm, AC =4cm. Tinh d6 dai cac doan thrflng BH,CH, AH,BC.
b) Cho biét BH=9cm, CH =16cm. Tinh d6 dai cac doan thang AB,AC,BC,AH.

Bai 3. Cho tam gidc ABCvuong tai A, AH L BC(H eBC).Cho biét AB:AC=3:4va
BC =15cm. Tinh d6 dai doan thflng BH va HC.
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Bai 4. Cho tam gidc ABCvudng tai A, duong cao AH. Cho biét AB:AC=3:4va AH=6cm.
Tinh d6 dai doan thang BH va CH.

* Hoc sinh tw luyén nhitng bai tap sau tai lop:

Bai 5. Tinh x,y trong mdi trudng hop sau:

Hinh 5
Hinh 4 Hinh 6

Bai 6. Cho tam gidc ABCvuong tai A, duong cao AH.

a) Cho biét AB=3cm, AC =5cm. Tinh d6 dai cac doan thang BH,CH, AH, A C.
b) Cho biét AH =60cm, CH =144cm. Tinh d6 dai cac doan thang AB, AC,BC,BH.

¢) Cho biét AC=12cm, AH= %cm. Tinh d¢ dai cac doan thing AB,BC, BH, CH.
.. ., A . \ .z, AB 5
Bai 7. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Cho biét 6 va BC=122cm.

Tinh d6 dai doan thang BH va CH.

Bai 8. Cho tam gidc ABCvuong tai A, dudng cao AH. Cho biét AB: AC=3:4va AH=12cm.
Tinh d6 dai doan théng BH va CH.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 9. Cho tam gidc ABCvudng tai A, duong cao AH. Cho biét AB=4cm, AC=7,5cm. Tinh
do dai doan théng BH va HC.

Bai 10. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH.

a) Cho biét AH =6cm, BH =4,5cm. Tinh do dai cac doan thing AB, AC,BC, HC.
b) Cho biét AB=6cm, BH=3cm. Tinh do dai cac doan thang AH,AC,CH.

Bai 11. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Tinh dién tich tam giac ABC biét
AH=12cm, BH=9cm.

Bai 12. Cho tam giac ABC, biét BC=7,5cm, CA =4,5cm, AB=6cm.

a) Tinh duong cao AH cua tam gidc ABC.
b) Tinh d6 dai BH,CH.
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Bai 13. Cho tam gidc vudng v&i cac canh goc vudng la 7 va 24 . Ké duong cao ung véi canh
huyén. Tinh d6 dai dudng cao va cic doan thang ma dudng cao d6 chia ra trén canh huyén.

Bai 14. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Cho biét % :3 va AH=15cm.

Tinh do dai doan thang HBva HC.

Bai 15. Cho ABCD 14 hinh thang vudng tai A va D . Pudng chéo BD L BC. Biét
AD=12cm, DC=25cm. Tinh dd dai AB,BC va BD.
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VAN PE 2. HE THUC VE CANH VA PUONG CAO
TRONG TAM GIAC VUONG (PHAN II)

A. TOM TAT Li THUYET

Nhdc lgi Ii thuyét. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Khi d6 ta c6 cac hé thic

sau:

e AB’=BHBC hay ¢’ =ac'

e AC’=CHBC hay b’ =ab'

e AB.AC=BC.AH hay cb=ah

e HA’=HB.HC hay h’=c'b' B
L1 1 ay 111

AH® AB® AC’ h* ¢ b’

e BC®>=AB’+AC’ (Dinh li Pytago)

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

"'H b’

Dang 2. Chirng minh céc hé thirc lién quan dén tam giac vudng
Phurong phdp gidi: St dung cac hé thirc vé canh va duong cao mot cach hop li theo hudng:
Buée 1: Chon cac tam giac vudng thich hop chira cac doan thang c6 trong hé thirc.
Buoc 2: Tinh cac doan théng d6 nhd hé thirc vé canh va dudng cao.
Burée 3: Lién két cac gia tri trén dé rat ra hé thirc can chting minh.
% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau.:
Bai 1. Cho tam gidc CDE nhon, duong cao CH . Goi M, N theo thtr tu 1a hinh chiéu cua H
lén CD,CE. Chirng minh:
a) CD.CM =CE.CN.

b) ACMN ~ ACED.

Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD. Goi I 1a mot diém nam giita A va B. Tia DI va tia CB cat
nhau ¢ K . K¢ duong thang qua D, vudng goc véi DI, cit duong thing BC tai L. Ching
minh:

a) Tam giac DIL la tam giac can;

DLZ khong déi khi T thay ddi trén canh AB.

s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:

. 1
b) Tong —+
) & DI’

Bai 3. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon va AH la duong cao.

a) Ching minh AB’ +CH’ = AC” + BH?;
b) Goi M, N theo thir tu 1a hinh chiéu cua H1én AB,AC. Chiing minh: AM.AB = AN.AC
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Bai 4. Cho hinh thoi ABCD c¢6 hai dudng chéo cit nhau tai O. Cho biét khoang cach tir Ot6i

mdi canh hinh thoi 1 h, AC = m,BD = n.. Chimg minh: —+ % = #
m n

C. BAI TAP VE NHA

Bai 5. Cho hinh chir nhat ABCDc6 AB=8cm,BC =15cm.

a) Tinh do dai doan théng BD;
b) V& AH L BD =H. Tinh d6 dai doan thang AH;
¢) Puong thang AH cit BCva DC 1an luot tai I va K. Ching minh: AH? = HLHK.

Bai 6. Cho hinh thang ABCD vudng tai A va D . Cho biét AB=15cm, AD =20cm, cac dudng
chéo AC va BD vuong goc véi nhau & O. Tinh:

a) Do dai cac doan théng OB,OD.
b) D0 dai doan théng AC;
c) Dién tich hinh thang ABCD.

Bai 7. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH, ké HE,HF 1an luot vudng goc voéi
AB,AC. Chiing minh:

3
a) EB_[AB b) BC.BE.CF = AH’.
FC \AC

Bai 8. Cho tam gidc ABCcan tai A co AH va BK 14 hai duong cao. Ké dudng thiang vudng
gdc voi BC tai B cittia CA tai D . Ching minh:

1 1 1

BD =2AH b = .
3) ) BK?> BC? " 4HA?
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VAN PE 3. LUYEN TAP HE THUC VE CANH VA PUONG CAO
TRONG TAM GIAC VUONG

A. TOM TAT Li THUYET

Nhdc lgi li thuyét. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Khi d6 ta c6 cac hé thic

sau:

e AB’=BHBC hay ¢’ =ac'

e AC’=CHBC hay b’ =ab'

e AB.AC=BC.AH hay cb=ah

e HA’>=HB.HC hay h*=c'b'
L1 1 ay 111

AH® AB> AC’ h* ¢ b’

e BC®>=AB’+AC’ (Dinh li Pytago)

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

B ’H b’

% Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Cho biét BH =4cm, CH =9cm. Goi
D, E lan lugt 1 hinh chiéu ctia H 1én céc canh AB, AC.

a) Tinh d¢ dai doan thiang DE.
b) Céac duong thang vudng goc véi DE tai D, E lan luot cat BCtai M, N.Chang minh

MN = lBC.
2

c) Tinh dién tich cua t&r gidc DENM.

Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi D, E lan Iuot 14 hinh chiéu cua
H 1én cac canh AB, AC. Chuing minh:

AC?> HB
a) S=—
AC?* HC

AC’ BD
b) Ag3 =cc  © DE'=BDCEBC;  d) YBC’ =YBD* +{CE’,

s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tap sau tai lop:

Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH.

a) Cho biét AB= 6cm, AC =8cm. Tinh d6 dai cac doan théng BH, CH, AH, BC.
b) Cho biét AB =6cm, BC=10cm. Tinh d6 dai cac doan thang BH, CH, AH, AC.

Bai 4. Tim d¢ dai cac canh cua mdt tam gidc vudng néu duong cao trng vdi canh huyén c6 do
dai 48cm va hinh chi€u cua céc canh géc vuong trén canh huyén theo ti I¢ 9:16.

Bai 5. Cho tam gidc ABC vudng tai A, phan giac AD, dudng cao AH. Cho biét
BD =15 cm, CD = 20cm. Tinh d6 dai cac doan thang HB, HC.
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Bai 6. Cho hinh thang cdn ABCD c6 d¢ dai canh ddy AB=26cm va canh bén AD=10cm.
Cho biét dudng chéo AC vudng gbc voi canh bén BC . Tinh dién tich cta hinh thang ABCD.

C. BAI TAP VE NHA
Bai 7. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH.

a) Néu BH =2cm, CH =8cm. Tinh do dai cac doan AB,AC,BC,AH.
b) Néu AH =5cm, CH =16cm. Tinh d6 dai cac doan AB,AC,BC,BH.

Bai 8. Cho tam gidc ABC vuédng tai A, duong cao AH. Cho biét AB: AC=3:4 va
AH =12cm. Tinh d6 dai cac doan théng BH, CH.

Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A, phan giac AD, dudng cao AH. Cho biét
BD =15 ¢cm, CD =20cm. Tinh d0 dai cac doan théng HB,HC.

Bai 10. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Tinh chu vi ctia tam giac ABC biét
rﬁng AH =14cm,@:l.

HC 4
Bai 11. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Tinh dién tich tam gidc ABC biét

rflng AH=12cm,BH =9cm.
Bai 12. Cho tam giac ABC vudng tai C, duong cao CK.

a) Cho biét AB=10cm, AC =8cm. Tinh BC,CK,BK, AK.
b) Goi H va I theo tht ty 1a hinh chiéu cia K 1én BC va AC. Chimg minh:
CB.CH=CA.CI.
1 1
= +—.
KM* CH’ CI

¢) Goi M 1a chan duong vudng goc ké tir K xudng IH. Ching minh

3
d) Ching minh: Al _ AC3 .
BH BC
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VAN DBE 4. Ti SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON (PHAN I)
A.TOM TAT Li THUYET

e Cho goc nhon OL(OO <a< 900). Dung tam gidc ABC vudng tai A sao cho o.=ABC . Tir do

ta co:
AB . AC AB B
€cosoL=——;sino, =——;tano, = ——;cotoL = —. f
BC BC AB AC E
e Vi gbde nhon a bat ki, ta ludn co:
O<sina<1; 0<cosa<1.
sin o cosa.
tano = ;cota=——; tana.cota =1; &% C
cosa. sinal A
. 1
sin’ o+ cos’a=1; 1+ tan’ o = > s 1+cot’ o =— —
cos’ o sin” o,

e Néu hai goc phy nhau thi sin goc nay bang cosin goc kia, tang goc ndy bang cotang goc
kia.
e Bang ti s6 lugng gidc cua cac goc dic biét:

30" 45° 60°
| 1 B V3
SIn o 2 7 2
J3 2 1
cosa - = 2
2 2
tan o ﬁ 1 \/§
3
J3
cotal \/5 1 3

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tinh ti s6 lwong gidc ciia géc nhon, tinh canh, tinh géc
Phirong phap giai: St dung kién thirc trong phan Tom tat li thuyét & trén.
% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng tai C ¢ BC =1,2cm, AC =0,9cm. Tinh cac ti s6 luong giac
ctia goc B. Tir d6 suy ra ti s6 luong giac cua goc A .

Bai 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Hay tinh sinB va sinC trong cac
truong hop sau (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi 4):

a) AB=13cm; BH=0,5dm b) BH=3cm; CH=4cm.
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Bai 3. Cho tam giac ABC c6 AB= a/5; BC=a/3; AC=a2.

a) Ching minh ABC la tam gidc vudng.
b) Tinh céc ti s6 luong giac cta goc B. Tir d6 suy ra ti s6 luong giac cta goc A.

Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A, hiy tinh céc ti s6 luong gidc cua goc C biét rang
cosB=0,6.

Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB=5cm, cotB= % Tinh d6 dai cac doan théng AC
va BC.

% Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:

Bai 6. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 BA =1,6¢cm; CA =1,2cm. Tinh céc ti $6 lugng giac

ctia goc B. T d6 suy ra ti s6 luong giac ciia goc C.
Bai 7. Cho tam giac ABC c6 CB= a\/g; BA = aﬁ; AC=2a2.

a) Chirng minh ABC Ia tam giac vuong.
b) Tinh céc ti s6 luong giac cta goc B. Tir d6 suy ra ti sé luong gidc cta goc C.

Bai 8. Cho tam gidc ABC vuédng tai A.Cho biét cosB =0,8. Hiy tinh cac ti s lwong giac cia
gbéc C.

Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB=6cm, tanB = % Hay tinh d6 dai cac doan thang
AC va BC.
C. BAI TAP VE NHA

Bai 10. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB =60mm; AC =8cm. Tinh cac ti s6 luong giac
ctia goc B. Tir d6 suy ra ti s6 luong giac ctia goc C.

Bai 11. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Biét AB=30cm; B= o, cota%. Tinh d6 dai cac canh

BC, AC.
Bai 12. Tim sina,cota, tana biét cosa :%.
Bai 13. Cho tam giac ABC vudng tai A. Tinh AC, BC biét:
3 5
a) AB=12cm, tanB=Z ; b) AB=15cm, cosB=E.

Bai 14. Cho tam gidc ABC vudng tai A, C=30°, BC=10cm.

a) Tinh do dai cac canh AB,AC.
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b) Ké tir A cac dudong thing AM, AN lan luot vudng goc vai cac duong phan giac trong
va ngoai cua goc B. Chung minh MN//BC va MN =BC.
¢) Chung minh tam gidic MAB va ABC dong dang. Tim ti s6 dong dang.
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VAN DPE 5. TI SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON (PHAN II)
A. TOM TAT Li THUYET

e Cho goc nhon OL(OO <a< 900). Dung tam gidc ABC vudng tai A sao cho o.=ABC . Tir do

ta co:
AB . AC AB
cosoL = ——;sino=—;tano = —;coto = —.
BC BC AB AC
e Vi gbde nhon a bat ki, ta ludn co:
O<sina<1; 0<cosa<1.

sin o cosal
tano = ;cota=——; tana.cota =1;
cosal sin o

1
> ;1+cot’a = —.
cos o sin” o

e Néu hai goc phu nhau thi sin goc ndy bang cosin goc kia, tang goc nay bang cotang goc
kia.
e Bang ti s6 lugng gidc cua cac goc dic biét:

sin’ o+ cos’a=1; 1+ tan’ o =

30" 45° 60°
| I N V3
SIn - —_—
2 2 2
NE) 2 !
cosQ — — 7
2 2
tan o ﬁ 1 \/5
3
3
cota \/5 1 T

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 2. Sip thir tw ddy céc ti s6 lwgng giac

Phwong phdp giai: Dé sap tht ty diy cac ti s6 luong giac cho trude, ta can 1am duoc hai budce
sau:

Buée 1: Pua vé cac ti s6 lugng giac trong bai toan cung loai bang cach st dung tinh chat:
“Néu hai goc phu nhau thi sin goc ndy bang cos goc kia, tan goc nay bang cot goc kia”.

Budc 2: Véi hai goc nhon o, B, ta co:

sina<sinff < o <f;
cosaL < cosP < a > f3;
tana < tanP < a < f;

cota <cotf < a>p.
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% Gido vién huong dan hoc sinh giai bai tap sau:

Bai 1. Khong dung bang s6 va may tinh, hiy so sanh:

a) sin20° va sin70° b) cos60’ va cos70° ¢) tan73°20' va tan45’ d) cot20’ va cot37°40'
Bai 2. Sip xép ti s6 lugng giac sau theo thir tu tir 16n dén bé:

a) tan42°,cot 71°,tan 38°,cot 69°15", tan 28°

b) sin32°,cos51°,5in39°,cos79°13",sin 38° .

s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:

Bai 3. Khong dung bang s6 va may tinh, hay so sanh:

a) sin40” va sin70° b) cos80” va cos50° ¢) tan73°20' va tan65° d) cot53° va cot37°40"
Bai 4. Sip xép ti s6 luong giac sau theo tht ty tir 16n dén bé:

a) tan12°,cot61°,tan 28", cot 79°15", tan 58°

b) c0s67°,s5in 56", cos63°41',sin 74°, cos85°.
Dang 3. Dung goc nhon o biét ti s6 lwgng giac ciia né la =.

n

Phuong phadp giai: Dung mot tam gidc vudng c6 hai canh 1a m va n trong d6 m va n 1a hai
canh goc vuong hodc mot canh géc vuong va mgt canh huyén roi van dung dinh nghia ti sb
lwong gidc dé nhan ra goc o.

s Giado vién huwong dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 5. Dyng goc nhon o biét rang:

a) sinOL:i b) cosoc:i C) tanoc:é d) cotoczé.
5 7 2 6

Bai 6. Dung goc nhon o biét rang:

a) sinoc:g b) cos0L:g c) tanOL:i d) cota:i.
3 5 2 5

C. BAI TAP VE NHA

Bai 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Biét AB= 30cm,]§ =o,tano = % Tinh canh BC,AC.

Bai 8. Cho tam gidc ABC vudng tai A.Dudng cao AH. Tinh sinB,sinC biét ring:

a) AB=13,BH=5 b) BH=3,CH=4.
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Bai 9. Dung goc nhon o biét rang:

a) sina:% b) cosoc:§ c) tanoc:% d) cota==.

Bai 10. Sip xép ti s6 luong giac sau theo thi tir tir 16n dén bé:
a) sin35°,c0s28°,sin34"72",c0s62°,sin 45°;

b) c0s37°,c0s65°30",sin 72°,c0s59°,sin 47°.

Bai 11. Tinh gia trj biéu thuc:

A =c0s*52° sin45° +sin” 52° cos45°;

B =sin45°c0s*47° +sin” 47° cos45°.

e \ AL 1
Bai 12. Tim cosa, tan a,coto biét sina =§.

Bai 13. Cho tam gidc ABC vudng tai A, C=30°,BC=10cm.

a) Tinh do dai cac canh AB,AC.

b) Ké tir A cac dudng thing AM,AN lan lugt vudng goc voi cac dudng phan gidc trong
va ngoai cua goc B. Ching minh MN//BC va MN =BC.

¢) Chung minh tam giac MAB d6ng dang v&i tam giac ABC. Tim ti sé dong dang.

Bai 14. Khong dung may tinh hoic bang sd, hiy tinh:
a) A =cos’20° +co0s*30° +cos*40° +cos”50° +cos”60° + cos> 70"
b) B =sin”5" +sin’ 25" +sin” 45’ +sin” 65° +sin” 85".

Bai 15. Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB< AC,C=a =45, duong trung tuyén AM, dudng
cao AH,MA =MB =MC =a. Ching minh:

a) sin 2o = 2sin a.cosa; b) 1+cos2a = 2cos’a; ¢) 1—cos20. = 2sin’ a.

72



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

VAN PE 6. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC
VUONG (PHAN D)
A.TOM TAT Li THUYET

e Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 BC=a,AC=b,AB=c. Ta co:
b=a.sinB =a.cosC; B
c=a.sinC =a.cosB;
b=c.tanB =c.cotC; a
c=b.tanC=b.cotB.

e Trong mot tam giac vuong
Canh goc vudng = (canh huyén) x (sin goc d6i) = (canh huyén) x (cos goc ké)
Canh goc vudng = (Canh goc vudng) x (tan goc dbi) = (canh goc vudng con lai) x (cot
goc ké).

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Gidi tam giac vudng
Phuwong phap giai:

1. Gidi tam giac vuong la tinh d¢ dai cac canh va s6 do cac goc dua vao dir kién cho trude cta
bai toan

2. bé giai tam giac vuodng, ta dung hé thirc gitta canh va cac gbc cia mot tam giac vudng va su
dung may tinh cam tay hoac bang lugng giac dé tinh cac y€u to con lai.

3. Cac bai toan vé giai tam gidc vudng bao gom:
1) Giai tam gidc vudng khi biét d6 dai mot canh va sb do mot gb6c nhon.
ii) Giai tam giac vuong khi biét do dai hai canh.
% Gido vién huéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 BC=a,AC =b,AB=c. Giai tam gidc vudng ABC
biét ring:
a) b =10cm; C =30° b) a =20cm; B=35°.

Bai 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 BC=a,AC =b,AB=c. Giai tam gidc vuong ABC

biét ring:
a) a=15cm;b=10cm b) b=12cm;c=7cm.

s Hoc sinh tw luyén nhitng bai tdp sau tai lop:
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Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 BC=a,AC =b,AB=c. Gidi tam gidc vudng ABC
biét ring:

a) b=28cm;c=2lcm b) a=10cm;b = 6cm

Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai A,c6 BC=a,AC=b,AB=c. Giai tam gidc vuéng ABC
biét rang:

a) ¢=3,8cm,B=51° b) a=11lcm; C = 60",

Dang 2. Tinh cac canh va goc cua tam giac

Phwong phdp giai: Lam xuat hién tam giac vudng dé ap dung cac hé thirc lugng trén bang
cach ké thém duong cao.

s Gido vién huong dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 5. Cho tam gidc ABCc6 BC =11cm, ABC =38°va ACB=30". Goi N 1a chan duong vudng
goc ha tir A xubng canh BC. Hay tinh:

a) Do dai doan théng AN; b) Do dai doan théng AC.
Bai 6. Cho tam giac ABC, ¢ BC = 6cm, B =60°,C = 40°. Hay tinh:

a) Chiéu cao CH va canh AC b) Dién tich tam giac ABC.
¢ Hoc sinh tw luyén nhitng bai tap sau tai lop:

Bai 7. Cho tam gidc ABCc6 B=60°,C =50°, AC=3,5cm . Tinh dién tich tam gidc ABC (lam

tron dén hang don vj).

Bai 8. Cho tir gidc ABCD c¢6 cac dudng chéo cit nhau tai O. Cho biét
AC = 4em, BD = Sem, AOB =50°. Tinh dién tich t& gidc ABCD.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 BC=a,AC =b,AB=c. Giai tam gidc vuong ABC

biét ring:
a) b=5,4cm,C =30 b) ¢ =10cm,C = 45°

Bai 10. Cho tam giac ABC vuodng tai A,cd BC=a,AC=b,AB =c. Giai tam giac vudng ABC

biét ring:
a) a=15cm,b=10cm b) b=12cm;c="7cm.
Bai 11. Cho tam gidc ABC vudng tai B. Giai tam gidc ABC biét rang:

a) A=40",AC=8 b) C=28",AB=5 ¢) AB=8,BC=15
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Bai 12. Cho tam gidc ABC ¢6 B =60°,C =50°, AC =35cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

Bai 13. Cho t&r gidc ABCD ¢6 A =D =90°,C =40°, AB = 4cm, AD = 3cm. Tinh dién tich t& giac
ABCD.

Bai 14. Cho tam giac ABC vuong tai A,, c6 duong cao AH; HB=9cm,HC =16cm.

a) Tinh AB,AC,AH.

a) Goi D va E lan luot 1a hinh chiéu vudng goc cia H trén AB,AC. Tt gidc ADHE la
hinh gi?

b) Tinh chu vi ca dién tich cua tir giac ADHE.

Bai 15. Cho tam gidc ABC vudng tai A, biét AB=3cm,BC =5cm
a) Giai tam gidc vudng ABC (s6 do goc lam tron dén do)
b) Tir B ké dudng thang vudng goc vi BC, dudng thang nay cat dudng thing AC tai D .
Tinh do dai cac doan thang AD,BD.
¢) Goi E,F lan luot 14 hinh chiéu cia A, trén BC va BD. Chung minh BF.BD = BE.BC.
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VAN PE 7. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC
VUONG (PHAN 1)
A.TOM TAT Li THUYET

e Cho tam gidc ABC vudng tai A co BC=a,AC=b,AB=c. Ta co:
b=a.sinB =a.cosC; B
c=a.sinC =a.cosB;
b=c.tanB =c.cotC; a
c=b.tanC=b.cotB.

e Trong mot tam giac vuong
Canh goc vudng = (canh huyén) x (sin goc d6i) = (canh huyén) x (cos goc ké)
Canh goc vudng = (Canh goc vudng) x (tan goc dbi) = (canh goc vudng con lai) x (cot
goc ké).

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 3. Toan tng dung thue té

Phuwong phdp gidi: Dung hé thirc lién hé gita canh va goc trong tam giac vudng dé giai
quyét tinh hudng trong thyc té.

o Gido vién huwéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:

Bai 1. Mot cot den c6 bong trén mat dat dai 7,5 m . Céc tia néng mit troi tao voi mat dit mot
gdc xap xi bang 42°. Tinh chiéu cao ciia cot den.

Bai 2. Mot cau truot trong cong vién c6 do dbc 1a 28° va c6 do cao 1a 2,1cm . Tinh do dai cua
mat cau trugt (1am tron dén chir s thap phan thar nhat).
e  Hoc sinh ty luyén cdc bai tap sau tai lop.

Bai 3. Mot cot dén c6 bong trén mat dat 1a 5m. Céac tia néng mit troi tao voi mat dat mot goc
xap xi bang 50°. Tinh chiéu cao cua cot den.

Bai 4. Mot cot dén dién AB cao 6m cd bong in trén mat dat1a AC dai 3,5m. Hay tinh goc
BCA (1am tron dén phait) ma tia sang mit troi tao v6i mat dat.
Dang 4. Toan tong hop
Phuong phap giai: Van dung linh hoat mot s6 hé thirc gifra canh va goc trong mot tam
giac vudbng dé giai toan.
e  Gido vién huéng dan hoc sinh giai bai tap sau:

Bai 5. Cho tam giac ABC vuéng tai 4, co6 AC>AB. Puong cao AH . Goi D,E lan luot 1a
hinh chiéu cia H trén 4B, AC.
a) Chirg minh AD.4AB = AE.AC va tam gidc ABC ddng dang voi tam gidc AED.
b) Cho biét BH =2cm, HC =4,5cm . Tinh d6 dai doan thang DE .

¢) Tinh sb do goc ABC (1am tron dén do).
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d) Tinh dién tich tam gidc ADE
e Hoc sinh tu luyén bai tap sau tai lop:
Bai 6. Cho hinh chir nhat ABCD. Qua B ké dudng thang vudng goc v6i dudng chéo AC tai
H.Goi E, F, G theo tht ty 1a trung diém cua AH, BH , CD.
a) Chirng minh tr gidac EFCG 1a hinh binh hanh.
b) Chitng minh BEG = 90° .
¢) Cho biét BH =h, BAC=« . Tinh S, theo & va a.
d) Tinh d6 dai duong chéo AC theo / va «.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 7. Cho tam gidc 4BC vudng tai 4 biét AB=2lcm, C =60". Tinh do dai duong phan giac
BD cua goc ZB\C, D nam trén canh AC.
Bai 8. Cho tam giac ABC vuong tai 4, C=30", BC=10cm.
a) Tinh AB, AC.
b) Ké tir 4 cac dudng thang AM , AN 1an lugt vudng goc véi cac dudng phan gidc trong
va phan gidc ngoai cia goc B. Ching minh MN song song véi1 BC va 2MN = BC'.
¢) Chimng minh tam gidc MAB ddng dang voi tam giac ABC . Tinh ti s dong dang.
Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AC > AB, duong cao AH.Goi D, E lan luot 1a
hinh chiéu ctia H trén 4B, AC.
a) Ching minh AD.AB = AE.AC va tam gidc ABC ddng dang véi tam giac AED .
b) Cho biét BH =2cm, HC =4,5¢m . Tinh:
i. Do dai doan thang DE .
ii. Sédo ABC (lam tron dén do).
iii. Dién tich tam giac ADE .
Bai 10. Chirng minh:
a) Dién tich cia mdgt tam gidc bé“mg ntra tich cta hai canh nhan véi sinctia goc nhon tao
boi cac duong thang chira hai canh 4y.
b) Dién tich ciia mdt hinh binh hanh bang tich cta hai canh ké nhan véi sin cua goc
nhon tao boi cac dudng thiang chira hai canh ay.

77



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

ON TAP CHU PE 3
A. TOM TAT LY THUYET
1. Hé thirc vé canh va dwong cao trong tam giac vudng
Cho tam giac ABC vuong tai 4, duong cao AH . Khi d6 ta c6 cac hé thirc sau:
e AB’=BH.BC hay ¢’ =ac'
e AC’=CH.BC hay b’ =ab'
e AB.AC=BC.AH hay cb=ah
e HA’=HB.HC hay h>=c'b

R N
AH?> AB*  AC?

1 1 1
M=oty

e BC’=AB’+ AC* (Dinh ly Pitago)

2. Ti s6 lwong giac ciia géc nhon

e Cho géc nhon a (0°<a<90°). Dung tam giac vuong BAC sao cho a = ABC. Tt d6
ta co:

AB . AC AC
cosq=—; sing=——;tan@ =——;cotax =——.
BC BC AB AC
e Véi goc nhon o bat ky ta ludn co:
O<sina<l; O<cosa<l.

sin & cosa
tana = ; cota =— ; tana.cota =1;
cosa sin o

sin®a+cos’ a=1; 1+tan’ @ =———; l+cot’ @ =—

cos’ a sin’ &

e Néu hai goc phy nhau thi sin goc niy bang cosin goc kia, tang goc ndy bang cotang

gbc kia.
o Bang ti s6 lwong gidc ciia cac goc dic biét:
a . . 60"
. 30 45
Ti sO
| 1 2 V3
sin o 5 By 2
J3 2 1
cosa — — 2
2 2
tan ﬁ 1 V3
3
3
cota NE) 1 3

3. H¢ thirc vé canh va géc trong tam giic vudng
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e Cho tam giac ABC vudngtai A c6 BC=a, AC=b, AB=c. Ta co:
b=a.sinB=a.cosC
c=a.sinC=a.cos B
b=c.tanB=c.cotC
c=b.tanC =b.cotB
e Trong mot tam giac vudng
Canh goc vudng = (canh huyén)x (sin goc d6i)
= (canh huyén)x (cosin goc ké)
Canh goc vudng = (canh goc vudng) x(tang goc ddi)
= (canh goc vudng) x (cotang goc ké)
B. BAI TAP TU LUYEN.
Bai 1. Cho tam giac ABC vudng tai 4, duong cao AH . Trong cac doan théng AB, AC, BC,
AH , HB, HC , hiy tinh d6 dai cic doan thang con lai néu biét:
a) AB=6cm va AC=9cm
b) AB=15cm va HB=9cm
c) AC=44cm va BC=55cm
Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A, (AB<AC) c6 duong cao AH va AH =12cm;
BC=25cm.
a) Tim d6 dai cac doan thing BH , CH , AB va AC.
b) V& trung tuyén AM . Tim sb do ctia goc AMH .
c¢) Tinh dién tich tam gidc AHM .
Bai 3. Cho tam giac ABC c6 duong caoCH , BC=12cm, B=60" va C=40" .
a) Tinh d6 dai cac doan thang CH va AC.
b) Tinh dién tich tam gidc ABC.
Bai 4. Cho tam giac ABC vuodng tai 4, duong cao AH, AB=3cm, AC=4cm.
a) Tinh do dai cac doan thing BC va AH
b) Tinh sb do cac goc B vacC.
¢) buong phan gidc trong g(')c;l cat canh BC tai E. Tinh d6 dai cac doan théng BE va
CE.
Bai 5. Cho tam gidc nhon ABC c6 duong cao AH. Tu H ké HE vudng goc voi AB (E
thudc AB) vaké HF vudng goc voi AC (F thude AC).
a) Chimng minh AE.AB = AF.AC.
b) Cho biét AB=4cm, AH =3cm . Tinh d6 dai cac doan thang AE va BE.
¢) Cho biét HAC =30". Tinh do dai doan thing FC.
Bai 6. Ttr gidc MNEF vuong tai M , F, co EF la day 16n, hai duong chéo ME va NF vudng
gbc voi nhau tai O.
a) Cho biét MN =9cm va MF =12c¢m . Hiy:
1. Giai tam gidc MNF .
ii. Tinh d6 dai cac doan thang MO va FO.
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iii. K& NH vuong gbéc voi EF tai H . Tinh di¢n tich tam giac FNE . Tu d6 tinh di¢n
tich tam gidc FOH .

b) Chirng minh MF* = MN FE .
Bai 7. Cho tam gidc DEF biét DE=6cm, DF =8cm, EF =10cm.

a) Chung minh tam gidc DEF 1a tam giac vudng.

b) V€ duong cao DK . Hay tinh DK, FK .

c¢) Gidi tam giac vudong EDK .

d) V& phén giac trong DM cla tam giac DEF . Tinh cac d6 dai cac doan thing ME,

MF .

e) Tinh sin F trong céc tam gidc vuong DFK va DEF . Tu do suy ra ED.DF = DK .EF .
Bai 8. Cho tam gidc 4BC vudng tai 4, B=60" va BC=6cm.

a) Tinh d6 dai cac canh 4B, AC.

b) Trén tia ddi cua tia B4 lay diém D sao cho BD = BC . Ching minh A8 _ £

BD CD
¢) Puodng thang song song vé&i phan giac goc CBD ké tr A cit CD tai H . Chung minh
1 | 1
AT ACT D

Bai 9. Cho hinh vuéng ABCD va diém E tuy y trén canh BC. Tia Ax vudng goc v6i AE tai
A cat CD kéo dai tai F.Ke trung tuyén AI cuatam gidc AEF vakéo dai cit canh CD tai K.

a) Ching minh AE = AF .

b) Chtng minh cac tam giac AKF , CAF ddng dang va AF* = KF.CF .

¢) Cho AB=4cm, BE = %BC. Tinh dién tich tam gidc AEF .

1
+

d) AE kéo dai cit CD tai J. Chimg minh ——+—
AE-  AJ

khong phu thude vao vi tri cua
diém E.
Bai 10. Khong dung may tinh, sap xép cac ti s6 lugng giac sau theo thir tu tir bé dén 16m:
a) sin24°, cos35°, sin54° , co70°, sin7§".
b) cot24°, tan16°, cot57°67', cot30°, tan80°.
Bai 11. Khong dung may tinh, sap xép cac ti s6 luong giac sau theo thir tu ting dan:
a) sin40°, cos28", sin65°, cos88°, cos20".
b) tan32°48', cot 28736, tan56°32', cot67°18".
Bai 12. Cho « 1a gbc nhon.

a) Tinh sina , cota, tana bi€t cosa =

Wl »n|—

b) Tinh cosa, tana , cota biét sina =

¢) Cho tana =2. Tinh sina, cosa, cota.
d) Cho cota =3. Tinh sine, cosa, tana .
Bai 13. Mot cOt co cao 7m ¢6 bong trén mat dat dai 4m. Tinh gdc o ma cac tia sang mat tro1

tao v6i mat dat (1am tron dén phut).
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Bai 14. Mot cot den c6 bong trén mat dét dai 6,5m, cac tia sang mat tro1 tao vo1 mat dat mot
gdc xap xi 44°. Tinh chiéu cao ctia cot den.
Bai 15. a) Tinh gi4 trj ctia biéu thirc 4 = cos® 20° +cos? 40° + cos 50° + cos’ 70°

b) Rut gon biéu thirc B =sin® & +cos® a +3sin’ ¢ —cos’ « .
Bai 16. Cho 0° < x <90°. Hiy chtrng minh cac dang thirc sau:

a) sin* x+cos* x =1-2sin” xcos’ x.
b) sin® x+cos® x =1-3sin” xcos” x.

c) sin* x—cos* x=1-2cos’ x.
Bai 17. Cho 0° < x <90°. Hiy chtirng minh cac dang thirc sau:

l1—cosx sin x

sin x 1+cosx
sin x +1+cosx 2

b)

1+cosx sin x sin x

sinx+cosx—1 _ 2cosx

c)

1—cosx sinx—cosx+1
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CHU DE 4. PUONG TRON

VAN PE 1. SU XAC PINH PUONG TRON
TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG TRON (PHAN 1)

A.TOM TAT LY THUYET

1. Pwong tron

Tap hop cac diém cach diém O cb dinh mot khoang bang R khong doi (R > 0) 1a dudng tron
tam O co6 ban kinh R . Ki hi€u: (O) hoac (O;R).

2. Vi tri twong d6i cia diém M va dwong tron (O;R)

Vi tri trong d6i HE thire
M nam trén dudng tron (O) OM =R
M nam trong dudng tron (O) OM <R
M nam ngoai dudng tron (O) OM >R

3. Pinh ly (vé su xac dinh mét dwong tron)
- Quaba diém khong théng hang, ta v& dugc mdét va chi mot dudng tron.
- Pudng tron di qua ba dinh cia mot tam gidc goi 13 dudng tron ngoai tiép tam giac. TAm
duong tron ngoai tiép tam giac 1a giao diém cta ba duong trung truc ciia tam giac do.
4. Tinh chit ddi xing ciia dwdng tron
Puong tron 13 hinh ¢ tim ddi xtmg va truc d6i xtng. Tam ddi xtng 1a tdm dudng tron, truc
d6i xtng 1a bat ki dudng kinh nao.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Chitng minh cic diém cho trwéc cing nam trén mét duwong tron.
Phuong phap giai: Ta c6 cac cach sau:
Cdch 1. Chtrng minh cac diém cho trudc cung cach déu mot diém nao do.
Cdch 2. Dung dinh li: “Néu mot tam giac ¢ mot canh 1a duong kinh cia duong tron ngoai tiép
thi tam gidc do 1a tam gidc vudng”.
e Gido vién huéng dan hoc sinh gidi cdc bdi tdp sau:
Bai 1. Ching minh céc dinh ly sau:
a) Tam cua dudng tron ngoai tiép tam giac vudng l1a trung diém cua canh huyén cua
tam giac do.
b) Néu mot tam gidc c6 mot canh la duong kinh ciia duong tron ngoai tiép thi tam
giac do la tam giac vuong.
Bai 2. Cho tam gidc ABC c6 cac duong cao BD, CE. Chting minh bon diém B,E, D,C
cing nam trén mot duong tron. Chi rd tAm va ban kinh cta dudng tron do.
Bai 3. Cho tam gidc 4ABC c6 dudng cao 4D vatructam H.Goi I, K lan luot 1a trung diém
cua BC, AC . Ching minh:
a) Bén diém E,F,I,K cung thudc mot duong tron.
b) Piém D ciing thudc dudng tron di qua bon diém E,F,1.K.
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o Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tqi lop:

Bai 4. Cho tir gidc ABCD ¢6 C+D=90°". Goi M ,N,P,Q lan luot 13 trung diém cua 4B, BD
,DC ,CA . Ching minh bon diém M ,N,P,0 cung nam trén mot duong tron.

Bai 5. Cho bbn diém 4,B,C,D cung thudc duong tron (O) va diém M 1a diém nim trong
(0) . Chimg minh céc trung diém cua cac doan thing M4, MB,MC ,MD cing nam trén
mot dudng tron.

Bai 6. Cho hinh thoi ABCD . Pudng trung truc ctia canh AB cit BD tai E va cat AC tai F.
Chtng minh E,F lan luot 12 tAm ctia dudng tron ngoai tiép cac tam gidc ABC va ABD .
C.CAC BAI TAP VE NHA

Bai 7. Cho tam giac ABC can tai 4, duong cao AH =2cm ,BC =8cm . Pudng vudng goc véi
AC tai C cat duong thang AH & D.

a) Ching minh cac diém B,C cung thudc duong tron dudng kinh 4D .
b) Tinh d6 dai doan théng AD .

Bai 8. Cho tam giac nhon ABC. V& duong tron (0) ¢6 duong kinh BC, cit cac canh 4B, AC

theo thi tu D, E.
a) Chung minh CD L AB va BE 1 AC.
b) Goi K 1a giao diém cta BE va CD. Ching minh 4K 1 BC.

Bai 9. Cho duong tron (0) duong kinh 4B. Piém C di dong trén duong tron, H 1a hinh
chiéu ciia C trén 4B . Trén OC lay diém M sao cho OM = OH .

a) Hoi diém M chay trén duong nao?
b) Kéo dai BC mot doan CD =CB . Hoi diém D chay trén dudng nao?

Bai 10. Cho hinh thoi 4BCD c¢6 canh 4B ¢ dinh. Goi O 1a trung diém cua 4B, P la giao
diém ciia CO va BD.Chimg minh P chay trén mot duong tron khi C, D thay doi.
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VAN DE 2. SU XAC PINH PUONG TRON TiNH CHAT POI XUNG CUA
PUONG TRON (PHAN II)

A.TOM TAT LY THUYET

1. Duwong tron

Tap hop cac diém cach diém O cb dinh mot khoang bang R khong ddi (R >0) 1a duong
tron tdm O c6 ban kinh R . Ki hiéu: (O) hoac (O;R).

2. Vi tri twong d6i ciia diém M va dwong tron (O;R)

Vi tri tuong déi Hg thire
M nam trén duong tron (O) OM =R
M nam trong dudng tron (0) OM <R
M nim ngoai dudng tron (0) OM >R

3. Pinh 1y (vé su xac dinh mét dwong tron)

- Qua ba diém khong thang hang, ta v& dugc mot va chi mot dudng tron.

- Puong tron di qua ba dinh ctia mot tam giac goi 1a duong tron ngoai tiép tam giac. TAm
duong tron ngoai tiép tam giac 14 giao diém ctia ba duong trung trye cia tam giac do.

4. Tinh chit ddi xing ciia dwdng tron

Puong tron 13 hinh ¢6 tim d6i ximg va truc d6i ximg. Tam d6i xing 1a tim duong tron,
truc ddi xtmg 13 bat ki duong kinh nao.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Xac dinh vi tri twong d6i cia mét diém véi mot duwong tron.

Phuwong phdp gidi: Mubn xac dinh vi tri twong ddi coa diém M d6i v6i dudng tron
(O;R) ta so sanh khoang cach OM v&i ban kinh R theo bang sau:

Vi tri twong d6i H¢ the
M nam trén duong tron (O) OM =R
M nim trong duong tron (O) OM <R
M nam ngoai dudng tron (0) OM >R

e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:

Bai 1. Trén mit phang toa do Oxy, hdy xac dinh vi tri twong ddi cua cac diem A(-1;-1),
B(-1;-2),C(\2;2) dbi v6i duong tron thm O ban kinh 2.
o Hoc sinh tu luyén bai tap sau tai lop:

Bai 2. Cho tam giac déu ABC canh bang a, cic dudng cao 1a BM ,CN . Goi O 1a trung diém
canh BC.
a) Chung minh bon diém B,C,M ,N cung thudc duong tron tam O.
b) Goi G 1a giao diém cua BM, CN . Chimg minh diém G nam trong con diém 4 nam

ngoai d6i v4i dudng tron duong kinh BC.
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Dang 3. Tinh ban kinh ciia dwong tron ngoai tiép tam giac va s6 do cac goc lién
quan.

Phuong phap giai:

St dung tinh chat duong trung tuyén trong tam giac vudng.
Dung dinh 1y Pitago.
Dung hé thirc luong vé canh va gboc trong tam giac vudng. ..

o Giao vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 3. Cho tam giac ABC vuong & 4 c6 AB=5cm,AC =12cm. Tinh ban kinh duong tron
ngoai tiép tam giac ABC.

Bai 4. Cho hinh chir nhat ABCD ¢b6 AB=12cm,BC =5cm . Ching minh bén diém 4,B,C,D
cling nam trén mot duong tron. Tinh ban kinh dudng tron do.

o Hoc sinh tu luyén bai tap sau tai I0p:
Bai 5. Cho tam giac déu ABC canh bang 2c¢m . Tinh ban kinh cia dudng tron ngoai ti€p tam
giac ABC.
Bai 6. Cho goc x4y =45" va diém B nam trén tia Ax sao cho AB=3cm.
a) Dung duodng tron (0) di qua 4 va B sao cho tim O nam trén tia Ay .
b) Tinh ban kinh dudng tron (O).
C. BAI TAP VE NHA.
Bai 7. Cho dudng tron (0), dudng kinh 4D =2R. V& cung tdm D ban kinh R, cung nay cit
duong tron (O)6 B va C.
a) T gidc ABCD 1a hinh gi? Visao?
b) Tinh s6 do céc goc CBD ,CBO ,0OBA.
¢) Chirng minh tam giac ABC 13 tam giac déu.
Bai 8. Cho hinh vuéng ABCD. Goi M ,N lan luot 13 trung diém ctua 4B,BC. Goi E la giao
diém CM va DN .
a) Tinh sb do goc CEN .
b) Chiing minh A4,D,E,M cung thugc mot dudong tron.
¢) Xac dinh tAm ciia duong tron di qua ba diém B, D, E .
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VAN DPE 3. PUONG KINH VA DAY CUA PUONG TRON
(PHAN I)

A.TOM TAT LY THUYET
1. So sanh d¢ dai ciia dwong kinh va diy: Trong cac day cua dudng tron, day 1on nhat
la duong kinh.
2. Quan hé vuong goc gitra duwong kinh va day
- Trong mot duong tron, dudng kinh vudng goc véi mot day thi di qua trung diém cua
day ay.
- Trong mdt dudng tron, dudng kinh di qua trung diém cua mot day khong di qua tim thi
vudng goc voi day ay.
3. Lién hé giira ddy va khoang cch tir tim dén diy
- Trong mdt duong tron:
+ Hai dy bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tdm thi bang nhau.
- Trong hai day ciia mot duong tron:
+ DAy nao 16n hon thi day d6 gan tdm hon.
+ D4y nao gan tim hon thi day d6 16n hon.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Tinh d@§ dai doan thang
Phwong phdp gidi: St dung cac kién thire sau day:
1. Trong mot dudng tron, dudng kinh vudng goc vai mot day thi di qua trung diém cua
day 4y.
2. Trong mot dudng tron, duong kinh di qua trung diém cta mot day khong di qua tm
thi vudng goc véi day 4y.
3. Dung dinh ly Pitago, hé thirc lugng trong tam gidc vudng.
e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:
Bai 1. Cho dudng tron tim O, hai ddy 4B va CD vudng gbc voi nhau & M . Biét AB=12cm,
CD=14cm, MC =4cm . Hay tinh:
a) Khoang cach tir tim O dén mdi ddy 4B va CD.
b) Ban kinh cua duong tron (0).
Bai 2. Cho dudng tron (O;R) ¢6 hai ddy AB,CD bang nhau va vudng goc véi nhau tai 7. Gia
sit IA=2cm , IB=4cm . Tinh khoang cach tlr tim O dén mdi day.
e Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:
Bai 3. Cho dudng tron tim O ban kinh 3cm va hai ddy 4B va AC . Biét AB=5cm, AC =2cm .
Tinh khoang cach tir O dén mdi day.
Bai 4. Cho duong tron tim O va day CD. Tir O ké tia vudng goc v6i CD tai M, cit (O) tai
H . Tinh ban kinh R cta (0)biét CD=16cm va MH =4cm .
Bai 5. Cho duong tron tdm O, dudng kinh 4B; didy CD cit AB tai M . Biét MC=4cm,
MD=12cm va BMD =30° . Hay tinh:
a) Khoang cach tir O dén CD.
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b) Ban kinh duong tron (O).
C. BAI TAP VE NHA.

Bai 6. Cho duong tron (O;5cm) . Day AB va CD song song, c6 d0 dai 1an luot 12 8cm va 6¢cm
. Tinh khodng cach gilra hai day.

Bai 7. Cho duong tron (O) ban kinh OA=11cm. Piém M thudc ban kinh 40 va cach Omot
khoang 1a 7em. Qua M ké day CD c6 do dai 18cm . Tinh d6 dai cac doan théng MC,
MD .

Bai 8. Cho duong tron (O) duong kinh 4B =13c¢m, day CD c6 d6 dai la 12¢m vudng goc voi
AB tai H .

a) Tinh HA, HB.
b) Goi M ,N theo thu tu 1a hinh chiéu cia H trén AC ,BC. Tinh dién tich tor giac
CMHN .

Bai 9. Cho duong tron (O), day AB =24cm, day AC =20cm, BAC<90° vd O nim trong goc
BAC. Goi M 1a trung diém ctia AC . Khoang cach tir M dén 4B bang 8cm .

a) Chirng minh tam gidc 4BC can.
b) Tinh ban kinh cua duong tron.
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VAN DPE 4. PUONG KINH VA DAY CUA PUONG TRON
(PHAN II)

A.TOM TAT LY THUYET
1. So sanh d¢ dai ciia dwong kinh va diy: Trong cac day cua dudng tron, day 1on nhat
la duong kinh.
2. Quan hé vuong goc gitra duwong kinh va day
- Trong mot duong tron, dudng kinh vudng goc véi mot day thi di qua trung diém cua
day ay.
- Trong mdt dudng tron, dudng kinh di qua trung diém cua mot day khong di qua tim thi
vudng goc voi day ay.
3. Lién hé giira ddy va khoang cach tir tim dén diy
- Trong mdt duong tron:
+ Hai dy bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tdm thi bang nhau.
- Trong hai day ciia mot duong tron:
+ DAy nao 16n hon thi day d6 gan tdm hon.
+ D4y nao gan tim hon thi day d6 16n hon.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 2. Chirng minh hai doan thang bing nhau
Phwong phdp gidi: Stt dung céc kién thirc sau:
- Trong mdt duong tron:
+ Hai dy bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tdm thi bang nhau.
- Trong hai day cua mot duong tron:
+ DAy nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
+ D4y nao gan tim hon thi day d6 16n hon.
- Dung phuong phép chirg minh hai tam giac bang nhau
-Dung quan hé giita canh va goc trong tam giac, quan hé canh huyén va canh goc
vuong...
e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 1. Cho ntra duong tron (O), duong kinh 4B va mot day cung CD. Ké AE va BF vudng
gdc voi CD lan luot tai Eva F . Chimg minh CE = DF .
Bai 2. Cho duong tron (O), duong kinh 4B . Ké hai day AC va BD song song. Chirng minh
AC=BD.
e Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:
Bai 3. Cho dudng tron (0), ddy cung 4B va CD. Giao diém K cia cac duong thang 4B va
CD nim ngoai dudng tron. V& duong tron (0;0K), dudng tron nay cat KA, KC lan luot
tai M va N .Chiung minh KM < KN .
Bai 4. Cho tam gidc ABC nhon va cac duong cao BD,CE . Chiing minh:
a) B,D,C,E cung thuoc mot duong tron.
b) BC > DE
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C. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho tam giac ABC, tryc tAm H , ndi tiép dudng tron (0) duong kinh AD.
a) Chung minh BHCD 1a hinh binh hanh.
b) Ké dudng kinh OI vudng géc v6i BC tai I. Ching minh ba diém 7,H,D thing
hang.
¢) Ching minh AH =20I.

Bai 6. Cho duong tron (O)cd 4B la duong kinh. V& hai ddy 4D va BC song song v&i nhau.

Chiing minh:
a) AD=BC
b) CD la duong kinh cua (0O).

Bai 7. Cho ntra duong tron tam O duong kinh AB va day CD. Goi H,K theo tha tu 1a chan
cac duong vudng goc ké tir 4 va B dén CD. Ching minh CH = DK .

Bai 8. Cho tam gidc ABC ((AB < AC) c6 hai duong cao BD va CE cat nhau tai truc tim H .
a) Chung minh boén diém B,D,C,E cung nam trén mot duong tron. Xac dinh tdm [

cua duong tron nay.
b) Chimg minh AB.AE = AC.AD.
¢) Goi K 1a diém d6i xtmg véi H qua I . Chirng minh t gidc BHCK 13 hinh binh hanh.
d) Xac dinh tim O cua duong tron di qua cac diém 4,B,K,C.
e) Chirng minh Ol va AH song song.

Bai 9. Cho tam giac ABC nhon, ndi tiép duong tron (0). Diém M thudc cung BC khong
chita 4. Goi D,E lan luot dbi xtng voi M qua AB,AC. Tim vi tri cia M dé do dai
doan thang DE 16n nhat.

Bai 10. Cho diém 4 nam trén duong tron (0) c¢6 CB 1a duong kinh, 4B < AC . V& diy AD
vuong goc voi BC tai H . Chung minh:

a) Tam giac ABC vuong tai 4.
b) H la trung diém ctia AD, AC =CD va BC la tia phan giac ciia goc ABD.
c) ABC = ADC .
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VAN PE 5. VI TRI TUONG POI CUA PUONG THANG
VA PUONG TRON

A.TOM TAT LY THUYET
1. Vi tri twong d6i ctia dwong thing va dwdng tron
Cho duong tron (O;R) va mot dudng thang bat ki. Goi d 1a khoang cach tir tim O cua

duong tron dén duong thang d6. Ta co bang vi tri twong d6i cia duong thang va dudng

tron:

) ) o Heé thirc gitta d
Vi tri twong doi cua duwong thang va dwong tron | So diém chung va R
Puong thing va duong tron cat nhau ) d<R
Puong thang va duong tron tiép xac nhau 1 d=R
Puong thang va duong tron khong giao nhau 0 d>R
2. Dinh ly

Néu mot dudng thing 13 tiép tuyén ciia mot duong tron thi né vudng goc voi ban kinh di
qua tiép diém.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Cho biét d, R xac dinh vi tri twong ddi cia dwong thing va dwdng tron
hoac ngugc lai
Phwong phdp gidgi: So sanh d va R dua vao bang vi tri twong dbi cua duong thing va
duong tron da néu trong phan Tém tat 1y thuyét.
e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:

Bai 1. Pién vao cac chd trong (...) trong bang sau (R 1a ban kinh cta dudng tron, d 13 khoang
cach tir tim dén duong thang):

R d Vi tri twong doi ciia dwong thang va dwong tron
5 cm 3 cm | e
6cm - Tiép xtic nhau
4cm 7Tcm

Bai 2. Trén mit phang toa dd Oxy, cho diém A(3;4). Hay x4c dinh vi tri twong ddi cia duong
tron A(3;4) va cac truc toa do.

Bai 3. Cho a, b 1a hai dudng thang song song va cach nhau mot khoang 2c¢m. Liy O trén a
va v& duong tron (0;2cm). Ching minh dudng tron ndy tiép xtc voi dudng thang b.
o Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:

Bai 4. Trén mat phang toa 4o Oxy, cho diém B(2;4) . Hiy xac dinh vi tri twvong ddi ctia duong

tron (B;2) va cac truc toa do.
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Bai 5. Cho a, b 1 hai dudng thing song song va cach nhau mot khoang 3cm. Ly diém O
trén a va vé dudng tron (0;3cm) . Ching minh duong tron nay tiép xtc voi dudng thing
b.
Dang 2. Xac dinh vi tri tim dwong tron c6 ban kinh cho truéc va tiép xic véi mot
dwong thiang cho truéc
Phuwong phdp gidi: Xac dinh xem tdm dudng tron cach dudong thang cho trudc mot
khoang 1a bao nhiéu rdi sir dung tinh chat diém cach déu mot duong thang cho trude mot
khoang cho truoc.
o Gido vién huéng ddn hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 6. Cho duong thang xy. TAm cua cac dudng tron c6 ban kinh bang lem va tiép xtc véi
duong thang xy nam trén dudng nao?
e Hoc sinh tw luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 7. Cho hai duong thang a va b song song voi nhau, cach nhau mot khoang 1a 4. Mot
duong tron (0) tiép xtc voi @ va b. Hoi tim O di dong trén duong nao?
Dang 3. Bai lién quan dén tinh dd dai
Phwong phdp gidi: N6i tam voi tiép diém dé van dung dinh 1y vé tinh chat cua tiép tuyén
va dinh ly Pitago.
e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:

Bai 8. Cho dudng tron tdm O ban kinh 6cm va mot diém A4 cach O 13 10cm . Ké tiép tuyén
AB véi duong tron (B 1a tiép diém). tinh do dai 4B .

Bai 9. Cho dudng tron (O;R) va diy AB=1,6R. V& mot tiép tuyén song song voi AB, cit cac
tia O4,0B lan luot tai M va N . Tinh dién tich tam giac OMN

e Hoc sinh tu luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 10. Cho dudng tron (0;2cm) va mot diém 4 chay trén duong tron d6. Tir 4 vé tiép tuyén
xy. Trén xy 1ldy mot diém M sao cho AM = 23 em. Hoi diém M di dong trén duong
nao?

Bai 11. Cho dudng tron (0;2cm) . Cat tuyén qua 4 ¢ ngoai (0) cit (0) tai B va C. Cho biét
AB = BC vakeé duong kinh COD . Tinh d¢ dai doan théng AD.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 12. Cho duodng thiang xy di qua diém 4 nim trong dudng tron (O; R). Chimg minh duong
thang xy va dudng tron (O;R) cit nhau.

Bai 13. Cho duong tron (0;5cm) va diém A sao cho 04 =5cm. Puong thing xy di qua diém
A . Ching minh duong thang xy va dudng tron (O;5cm) cat nhau.

Bai 14. Trén cung mit phang Oxy cho diém C(3;4). Hay xéc dinh vi tri twong ddi ciia duong
tron (C;2) va cac truc toa do.

Bai 15. Cho duong thing a, tAm 7 cla cac dudng tron co ban kinh Scm va tiép xtc véi
duong thing ¢ nam trén dudng nio?

Bai 16. Diém A cach duong thing xy 14 12¢m.
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a) Chirng minh (4;13cm) cit dudng thang xp tai hai diém phén biét.
b) Goi hai giao diém cta (4;13cm) voi xy 12 B,C. Tinh BC.

Bai 17. Cho ntra dudng tron (0) dudng kinh 4B . Lay C 1a diém thudc (0), tiép tuyén qua C
la d.Ké AE,BF vuong géc voi d, CH vudng goc véi AB . Chung minh CE =CF va
CH? = AE.BF .
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VAN PE 6. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA PUONG TRON
(PHANI)

A.TOM TAT LY THUYET
Ddu hiéu 1. Néu mot dudng thang di qua mot diém cua dudng tron va vudng goc voi ban
kinh di qua diém d6 thi dudng thang 4y 1a mot tiép tuyén cua duong tron.
Ddu hiéu 2. Theo dinh nghia tiép tuyén.
B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Chitng minh mét dwdng thiang la tiép tuyén cia dwong tron
Phuong phadp giai: Dé ching minh duong thang « 14 tiép tuyén cia (O;R) tiép diém la
C ta co thé lam theo céac cach sau:
Cach 1: OC L a tai C va Ce(0).
Cdch 2: V& OH L a.Ching minh OH =0C=R.
Cdch 3: V& tiép tuyén a' clia (0). Ta chimg minh a=a".
e Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bdi tdp sau:

Bai 1. Cho tam gidc ABC ¢6 AB=6cm, AC=8cm, BC=10cm. V€ duodng tron (B;BA).
Chung minh AC 1a tiép tuyén cta duong tron.

Bai 2. Cho tam giac ABC cin tai A, duong cao AH va BK catnhau tai /. Chimg minh:
a) Puong tron duong kinh A7 diqua K.
b) HK la tiép tuyén ctia dudng tron dudng kinh A7 .
o Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:

Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 hai duong cao BD, CE cit nhau tai H .
a) Chirmg minh bén diém 4, D, H ,E cing nam trén duong tron (0).
b) Goi M 1a trung diém cua BC. Chimg minh ME 1a tiép tuyén cta (0).

Bai 4. Cho duong thang d, diém A4 nam trén dudng thing d, diém B nam ngoai duong
thang d . Hay dung dudng tron (0) di qua diém B va tiép xtic voi duong thang d tai 4.
C. BAI TAP VE NHA

Bai 5. Cho tam gidc ABC can tai 4, ndi tiép duong tron tdm O. V& hinh binh hanh 4BCD .
Tiép tuyén tai C cua duong tron cit dudng thang 4D tai N . Chirmg minh:
a) Puong thang 4D 14 tiép tuyén cua (0)
b) Ba duong thing AC, BD,ON dong quy.

Bai 6. Tir mot diém A4 & bén ngoai dudng tron (O;R), v& hai tiép tuyén 4B, AC véi (0).
Puong thang vuéng goc v6i OB tai O cit tia AC tai N . Pudng thing vudng goc voi
OC tai O céttia AB tai M .
a) Chirng minh tir gidc AMON 1a hinh thoi.
b) Piém 4 phai cach O mot khoang 13 bao nhiéu dé MN 1a tiép tuyén cia (0).

Bai 7. Cho (0) va d khéng cit (0). Dung tiép tuyén cua (0) sao cho tiép tuyén d6 song song
Vol d .

Bai 8. Cho nira dudng tron tim O duong kinh 4B . Ly M trén (O) va tiép tuyén tai M cat
tiép tuyéntai 4 va B cia (0) & C va D; AM cat OC tai E, BM céat OD tai F .
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a) Ching minh COD =90 .
b) Tu gidc MEOF 1a hinh gi?
¢) Chimg minh 4B 12 tiép tuyén cia dudng tron dudng kinh CD .

Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A4, AH 1a duong cao. Goi BD,CE 1a céc tiép tuyén cua
duong tron (4; AH) véi D, E 1a cac tiép diém. chimg minh:
a) Badiém D, 4, E thang hang.
b) DE tiép xtic véi dudng tron duong kinh BC.

Bai 10. Cho diém M nam trén nira dudng tron tim O dudng kinh 4B . V& tiép tuyén xy. Ké
AD ,BC cung vudng goc voi xy (cac diém D,C nam trén xy). Xac dinh vi tri cia diém
M trén nira dudng tron (O) sao cho dién tich tr giac ABCD dat gia tri 16n nhat.
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VAN PE 7. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA PUONG TRON
(PHAN II)

A. TOM TAT LY THUYET

Nhdc lai Iy thuyét:

Ddu hiéu 1. Néu mot dudng thang di qua mot diém cua dudng tron va vudng goc voi ban
kinh di qua diém d6 thi dudng thang 4y 1a mot tiép tuyén cua duong tron.

Ddu hiéu 2. Theo dinh nghia tiép tuyén.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Tinh d¢ dai
Phirong phdp gidi: N6i tim véi tiép diém dé van dung dinh 1y vé tinh chat cua tiép tuyén
va h¢ thirc luong trong tam gidc vudng.
o Gido vién huéng ddn hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 1. Cho duong tron (0) c6 day AB khéc duong kinh. Qua O ké dudong vudng goc voi 4B,
cit tiép tuyén tai 4 cua (0) ¢ diém C.
a) Ching minh CB 1a tiép tuyén ctia dudng tron.
b) Cho béan kinh ctia (O) bang 15¢m va ddy 4B =24cm. Tinh do dai doan thang OC .
Bai 2. Cho duong tron tim O c¢6 ban kinh 04 =R, diy BC vudng goc véi OA tai trung diém
M cua OA.
a) T gidc OCAB 1a hinh gi? Vi sao?
b) K¢ tiép tuyén voi duong tron tai B, cit dudng thing O4 tai E. Tinh do dai BE theo
R.
o Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:
Bai 3. Cho dudng tron (O;R) duong kinh AB. Vé day AC sao cho CAB =30". Trén tia dbi
ctia tia B4 lay diém M sao cho BM = R. Chimg minh:
a) MC 1atiép tuyén cta dudng tron (0).
b) MC? =3R".
Bai 4. Cho tam gidc ABC vuong & A, AH la dudong cao, AB=8cm, AC=15cm. Goi D la
diém dbi xtmg v6i B qua H . V& duong tron duong kinh CD cit AC ¢ E.
a) Chimg minh HE 1a tiép tuyén ciia duong tron.
b) Tinh d¢ dai HE .

C. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho dudng tron (0;6cm) va diém 4 trén duong tron. Qua 4 ké tiép tuyén Ax sao cho
AB =8cm.
a) Tinh d6 dai doan thang OB .
b) Qua 4 ké duong thing vudng goc voi OB, cat dudng tron (O) tai C. Ching minh
BC 1a tiép tuyén cia (0).
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Bai 6. Cho dudng tron (0;5cm), duong kinh AB , tiép tuyén Bx vé&i dudng tron. Goi C 1a mot

diém trén dudng tron sao cho CAB =30", tia AC céttia Bx tai E.
a) Chung minh BC? = ACCE.
b) Tinh d¢ dai doan BE.
Bai 7. Cho dudng tron (O;R) va ddy AB=2a. V& mot tiép tuyén song song voi 4B, nd cat
OA va OB theo thtr ty tai M va N . Tinh dién tich tam gidc MON
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VAN DPE 8. TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU (PHAN I)
A.TOM TAT LY THUYET

1. Tinh chit ciia hai tiép tuyén ciit nhau
Néu hai tiép tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi:

e Diém d6 cach déu hai tiép diém.

e Tiaké tir diém d6 di qua tdm 13 tia phan giac cta goc tao boi hai tiép tuyén.

e Tia ké tir tam di qua diém d6 13 tia phan gidc ciia goc tao boi hai ban kinh di qua céac
tiép diém

2. Puong tron ndi tiép tam giac

e Duong tron tiép xuc véi ba canh cia mot tam giac goi 1a duong tron ndi tiép tam giac,
con tam giac goi 1a ngoai tiép dudng tron.

e Tam cua dudng tron ndi tiép tam giac 1a giao diém cia cic dudng phan gidc cac goc
trong tam giac.

3. Pwong tron bang tiép tam giac

e Duong tron tiép xtc voi mot canh ciia mot tam gidc va tiép xtc véi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi 14 dwong tron bang tiép tam giac.

e V§i mot tam giac co ba dudng tron bang tiép.

e Tam cua dudng tron bang tiép tam giac goc A 1a giao diém cua hai dudng phan giac
cac gbc ngoai tai B va C, hodc 1a giao diém ciia phan gidc goc A va dudng phan giac
ngoai tai B (hodc C).

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Chitng minh hai doan thing bang nhau, hai dwong thing song song, hai

duong thing vudng goc

Phirong phdp gidi: Ding tinh chat ctia hai tiép tuyén cat nhau.

* Gido vién huwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 1. Hai tiép tuyén tai B va C clia duong tron (O) cét nhau tai 4.

a) Chirng minh 40 1L BC

b) Chirng minh A0 1a dudng trung truc ciia BC

¢) V& duong kinh CD cta (O). Ching minh BD va O4 song song.

Bai 2. Cho nira dudng tron tim O, duong kinh 4B . V& céc tiép tuyén Ax, By voi nira duong
tron cung phia doi véi 4B . Tir M trén nira dudng tron (M khac 4,B) vé tiép tuyén véi
ntra duong tron, cit Ax va By lan luot tai C va D.

a) Ching minh COD la tam giac vuong

b) Ching minh MC.MD =OM*

¢) Cho biét OC =BA=2R. Tinh AC va BD theo R

* Hoc sinh tw luyén cac bai tdp sau tai lop

Bai 3. T diém 4 & ngoai dudng tron (O;R) ké hai tiép tuyén 4B, 4C (v6i B va C la céc tiép
diém). Ké BE L AC va CF L AB (E e AC;F € AB), BE va CF cétnhau tai H.

a) Chirng minh tr giAc BOCH 1a hinh thoi
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b) Chimg minh ba diém 4, H,0 thang hang
¢) Xac dinh vi tri diém 4 d&& H nam trén duong tron (0).

Bai 4. Hai tiép tuyén tai 4 va B clia dudng tron (O) ct nhau tai M . Dudng thdng vudng goc
vGi 04 cat MB tai C. Chiing minh CM =CO.
C. BAI TAP VE NHA

Bai 5. Hai tiép tuyén tai 4 va B ciia dudng tron (O) cét nhau tai 7. Duong thing qua 7 va
vudng goc voi 14 cit OB tai K . Ching minh:
a) IK /| 04
b) Tam giac IOK can.

Bai 6. Tir mot diém 4 ndm ngoai dudng tron (0), ké céc tiép tuyén 4B, AC véi dudng tron (
B,C la c4c tiép diem). Qua M thudc cung nhd BC, ké tiép tuyén voi duong tron (0),
né cat cac tiép tuyén AB va AC theo tha ty & D va E. Ching minh chu vi tam giac
ADE bang 2A4B.
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VAN PE 9. TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU (PHAN I)

A. TOM TAT LY THUYET

1

. Tinh chit ciia hai tiép tuyén cit nhau

Néu hai tiép tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi:

B.

Diém d6 cach déu hai tiép diém.
Tia ké tir diém d6 di qua tam 1a tia phan giac ctia goc tao boi hai tiép tuyén.
Tia ké tir tAm di qua diém d6 1a tia phan gidc clia goc tao boi hai ban kinh di qua cac
tiép diém

. Puwong tron ndi tiép tam giac
Puong tron tiép xuc véi ba canh cia mot tam giac goi 1a dwong tron ndi tiép tam giac,
con tam giac goi 1a ngoai tiép dudng tron.
Tam cua dudng tron ndi tiép tam giac 1a giao diém cua cac dudng phan giac cac goc
trong tam giac.

. Pwong tron bang tiép tam giac
Puong tron tiép xic véi mot canh ciia mot tam giac va tiép xtc véi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi 1a dwong tron bang tiép tam giac.
Véi mot tam giac co ba dudng tron bang tiép.
Tam cua duong tron bang tiép tam gidc cua goc A 1a giao diém cua hai duong phan
gidc cac goc ngoai tai B va C, hoic 1a giao diém cta phan gidc goc A va dudng phan
giac ngoai tai B (hoac C).

BAI TAP VA CAC DANG BAI TOAN

Dang 2. Chirng minh tiép tuyén, tinh d¢ dai, tinh s6 do goc

Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Phuong phdp gidi: Stt dung céc kién thtrc sau:

1. Dung tinh chét cua hai tiép tuyén cét nhau.

2. Dung khai niém duong tron ndi tiép, bang ti€p.

3. Dung h¢ thuc lugng vé canh va goc trong tam giac vuong.

* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Cho duodng tron (0). Tir mot diém M & ngodi (0), vé hai tiép tuyén MAva MB sao
cho goc AMB = 60°. Biét chu vi tam gidc MAB 13 18 cm, tinh do dai day 4B.

Cho dudng tron (O; R) va mot diém 4 & ngoai dudng tron. V& céc tiép tuyén 4B, AC.
Ching minh BAC = 60° khi va chi khi 04 =2R.

Cho tam gidc 4BC vuongtai 4 ¢c6 AB = 9 cm, AC = 12 cm. Goi I 1a tam dudng tron
noi tiép tam giac ABC, G 1a trong tAm cia tam gidc ABC . Tinh d6 dai IG .

* Hoc sinh tu luyén céac bai tap sau tai lop:

Cho dudng tron (0). Tir mot diém M & ngoai duong tron (0), vé hai tiép tuyén ME
va MF sao cho EMO = 30°. Bié chu vi tam gidc MEF 14 30 cm, tinh d¢ dai ddy EF .
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Bai 5. Cho dudng tron (0; R)va mot diém 7 & ngoai dudng tron. V& céc tiép tuyén IB,IC.
Chung minh rang BIO = 30° khi va chi khi O = 2R.
Bai 6. Cho tam gid EBC vuong tai E c6 EB = 3cm; EC = 4cm. Goi [ 1a tdm dudng tron ndi
tiép tam gidc EBC, G la trong tam cua tam giac EBC . Tinh d0 dai /G .
C. BAI TAP VE NHA
Bai 7. Cho dudng tron (0) va diém A4 niam bén ngoai (0). Ké cac tiép tuyén 4B, AC véi
duong tron (B, C 1a céc tiép diém).
a) Chung minh rang O4 vudng goc véi BC;
b) V& duong kinh CD. Chiing minh BD va 4O song song.
c) Tinh d6 dai cac canh cta tam gidc ABC bi€t OB = 2 cm; OA = 4 cm.
Bai 8. Cho tam gidc ABCcan tai 4. I 1a tAm dudng tron ndi tiép, K 13 tim duong trong bang
tiép trong géc 4. Goi O la trung diém cua /K .
a) Ching minh bon diém B, I, C, K cung thudc mot duong tron (0).
b) Ching minh AC 12 tiép tuyén ciia dudng tron (0;0K) .
¢) Tinh ban kinh duong tron (0) biét AB = AC = 20 cm; BC = 24 cm.
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VAN PE 10. LUYEN TAP TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU
A. TOM TAT LY THUYET
1. Tinh chit ciia hai tiép tuyén cit nhau

Néu hai tiép tuyén ctia dudng tron cit nhau tai mot diém thi:

e Diém d6 cach déu hai tiép diém

e Tiaké tir diém d6 di qua tdm 13 tia phan giac cta goc tao boi hai tiép tuyén.

e Tia ké tir tam di qua diém d6 13 tia phan gidc cia goc tao boi hai ban kinh di qua céac
tiép diém.

2. Puong trong ndi tiép tam gic

e Duong tron tiép xtic v4i ba canh ctia mot tam giac goi 1a dwong tron néi tiép tam gidc
con tam giac goi 1 ngoai tiép dudng tron.

e Tam cua dudng tron ndi tiép tam giac 1a giao diém cia cic dudng phan gidc cac goc
trong tam giac.

3. Puong tron bang tiép tam giac

e Duong tron tiép xtc v6i mot canh ciia mot tam giac va tiép xtc véi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi 14 dudng tron bang tiép tam giac.

e Véi mot tam giac co ba dudng tron bang tiép.

e Tam cta duong tron bang tiép tam gidc goc 4 1a giao diém cua hai duong phan giac
céc goc ngoai tai B va C, hodc 1a giao diém ciia duong phan gidc goc 4 va duong phan
giac ngoai tai B (hoac C).

B. BAI TAP TAI LOP
* Gido vién huong dan hoc sinh gidi cac bai tdp sau:

Bai 1. Cho nira dudng tron (0) dudng kinh 4B = 2R . Ké hai tiép tuyén 4x va By (Ax, By
nam cung phia doi véi nira duong tron). Goi M 1a mot diém thudc nira duong tron (M
khac 4 va B). Tiép tuyén tai M véi nira duong tron cit Ax, By theo thirty & C va D.
a) Ching minh COD = 90°.

b) Chung minh 4 diém B, D, M, Onam trén mot duong tron. Chi ra ban kinh cia

duong tron do.

¢) Chung minh CD = AC + BD.

d) Chimg minh tich AC.BD khong d6i khi M thay doi trén (0).

e) Chimg minh 4B 1a tip tuyén cta duong tron duong kinh CD.

g) Goi giao diém ctua 4D va BC 1a N.Chting minh MN va AC song song.

h) Goi BN' 1a tia phan giac cia ABD ( N' thudc OD). Chirng minh:

1 1 2
B0 "BD BN’

* Hoc sinh ty luyén cac bai tdp sau tai lop:

Bai 2. Cho duong tron (O; R). Tu diém 4 nam ngoai duong tron ké céc tiép tuyén AB, AC

v6i dudng tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 14 trung diém cta BC.
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a) Chung minh ba diém 4, H, O théng hang va cac diém 4, B, C, O cung thuoc mot
dudng tron.

b) K¢ duong kinh BD cua (0). V€ CK L BD. Chitng minh: AC.CD = CK.AO.

¢) Tia 4O cat dudng tron (O) tai M (M nam giita 4 va O). Ching minh M 13 tim
dudng tron noi tiép tam giac ABC.

d) Goi I 1a giao diém cta AD va CK . Ching minh / 1a trung diém ctia CK .

Bai 3. Cho dudng tron (O; R), dudng kinh AB. Diém M bét ki thudc (0; R). Tiép tuyén tai
M va B cit nhau tai D. Qua O ké duong thiang song song v6i MB cit tiép tuyén qua
M tai C, cat tiép tuyén qua B tai N .

a) Ching minh rang tam giac CDN cén;
b) Chimg minh AC 14 tiép tuyén cua dudng tron (0);
¢) Chung minh 4C.BD khong phu thudc vao M ;
d) Goi H 1a hinh chiéu ctia M trén 4B . Tia phan gidc HOM cit (O) tai K (K khac M).
MH 15
.

Xéc dinh vi tri diém M sao cho—— =
HK

C. BAI TAP VE NHA
Bai 4. Cho duong tron (O; 3 cm) vadiém A4 c6 04 = 6 cm. Ké céc tiép tuyén AB va AC cla
duong tron (B, Cla céc tiép diém). Goi H 1a giao diém cua 04 va BC.
a) Tinh do dai doan théng OH ;
b) Qua diém M bat ki thudc cung nhd BC, ké tiép tuyén véi dudng tron, cat 4B va AC
theo thir tu tai £ va F . Tinh chu vi tam giac ADE ;
¢) Tinh s6 do gbc DOE .
Bai 5. Cho tam gidc MBC can taiM . I 1a tim dudng tron ndi tiép, K 1a tim duong tron bang
tiép trong goc M . O 1a trung diém cua IK .
a) Ching minh bon diém B, I, C, K cung thuéc mot duong tron (0);
b) Chimng minh MC 14 tiép tuyén ciia dudng tron (0) ;
¢) Tinh ban kinh ctia dudng tron (0)biét MB = MC = 10 cm; BC = 12 cm.
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VAN DPE 11. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUONG TRON
A. TOM TAT LY THUYET
1. Tinh chit ciia dwdng ndi tim

Puong ndi tim 1a truc dbi ximg cua hinh tao boi hai dudng tron. Tir d6 suy ra:
- Néu hai duong tron tiép xuc nhau thi tiép diém ndm trén duong ndi tAm;
- Néu hai dudng tron cit nhau thi dudng ndi tdm 13 duong trung truc ctia day chung.

2. Swlién hé giira vi tri ciia hai dwong tron véi doan ndi tim d va cic ban kinh R va r

Vi tri twong dbi cua hai dudng tron ., ,
(0; R) va (O'; r)vc'fi R>r S6 diém chung H¢ thuc gitra d,Rva r

Hai duong tron cit nhau 2 R-r<d«<R+r
Hai dudng tron tiép xtic nhau

- Tiép xuc ngoai 1 d =R+r

- Tiép xtic trong d =R-r
Hai duong tron khong giao nhau

- O ngoai nhau d>R +r

- (0)dung (0" 0 d<R-r

- (0) va(0') dong tAm d=0

B. BAI TAP CA CAC DANG TOAN
Dang 1. Cac bai toan c6 cho hai dwong tron tiép xiic nhau
* Phuong phap gidi:

- V& duong ndi tAm va chi ¥ rang tiép diém nim trén dudng ndi tim, dung hé thic d =R +

- Néu cén, c6 thé v& tiép tuyén chung tai tiép diém.
* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Cho dudng tron (O)va (O")tiép xlic ngoai tai 4. Ké tiép tuyén chung ngoai BC,
Be(0), Ce(0). Tiép tuyén chung trong tai 4 cat tiép tuyén chung ngodi BC & 1.
a) Chung minh BAC =90°;

b) Tinh s6 do 0/15';
c¢) Tinh d6 dai BC, biét 04 = 9 cm; 04 = 4 cm.

* Hoc sinh tu luyén cac bai tdp sau tqi lop:
Bai 2. Cho hai dudng tron (O; R) va (O r)tiép xlc ngoai véi nhau tai 4. V& tiép tuyén

chung ngoai BC, Be(0), Ce(0).

103



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

a) Chung minh 4BC la tam giadc vuong;

b) Tinh s6 do OMO';

c) Tinh dién tich t&r gidc BCO'O theo R va r';

d) Goi I 1a trung diém ciia 0O'. Chung minh rang BC la tiép tuyén cua dudng tron

(I;IM).

Dang 2. Céc bai toan cho hai dwdng tron cit nhau

* Phirong phdp gidi: V& ddy chung cua hai duong tron roi ding tinh chat duong ndi tam la
duong trung truc cua day chung.

* Gido vién hiedng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:

Bai 3. Cho hai dudng tron (0O)va (O') cit nhau tai 4 va B, trong d6 OA4 1a tiép tuyén cua
duong tron (0”). Tinh do dai diy cung ABbiét 04 = 20 cm; O’A = 15 cm.

* Hoc sinh tw luyén cdc bai tap sau tai lop:

Bai 4. Cho hai duong tron (O)va (O')cét nhau tai 4 va B. Tir 4 v& dudng kinh 40C va
AOD . Chimg minh ba diém B,C,D thang hang va vudng goc véi AB .

Bai 5. Cho hai dudng tron (O)va (O')cit nhau tai 4 va B. Goi M la trung diém cua 00'.
Qua 4 ké duong thang vudng goc voi AM , cat cac dudng tron (O)va (0')& C va D.
Chimg minh AC = 4D.

C. BAI TAP VE NHA

Bai 6. Cho hai dudng tron (O; R) va (0" r)tiép xlc véi nhau tai 4. V& mot cét tuyén qua A
cit hai duong tron tai B va C. Chung minh cac tiép tuyén tai B va C song song voi
nhau.

Bai 7. Cho goc vudng Oxy. LAy cac didm 7 va K tht tu trén cdc tia Ox va Oy. V& duong
tron (I; OK)cat tia Ox tai M (I nam gitta O va M ). V& dudng tron (K; OI)cit tia Oy
tai N (K nam giita O va N).

a) Chimg minh hai dudng tron (Z) va (K) ludn cat nhau;

b) Tiép tuyén tai M cta duong tron (7), tiép tuyén tai N cia cua (K) cat nhau tai C.
Chiing minh tr giAc OMCN 1a hinh vuong;

¢) Goi giao diém clia hai duong tron 1a 4 va B. Ching minh ba diém 4, B, Cthing hang;

d) Gia st 7 va Kthu tg di dong trén cac tiaOx,0Oysao cho O + OK = akhong ddi.
Chtrng minh duong thing 4B 1udn di qua mot diém c6 dinh.

Bai 8. Cho dudng tron (0) va mot diém 4 nam trén dudng tron d6. Trén doan OA ldy diém B

sao choOB = %OA . V& duong tron duong kinh AB.

a) Chimg minh dudng tron duong kinh 4B tiép xtic voi dudng tron (0) cho trude.
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b) V& dudng tron ddng tdm (0) v6i dudng tron (0) cho trude, cit dudng tron dudng kinh
AB tai C. Tia AC cét hai duong tron dong tam tai D va E (D nam giita C va E).
Chimg minh AC = CD = DE.

Bai 9. Cho dudng tron (0) duong kinh 4B, diém C nam giita 4 va 0. V& dudng tron (1) cd
duong kinh CB.

a) Xét vi tri trong d6i cua hai duong tron (0)va (1);

b) Ké didy DE cua dudng tron (0) vudng goc véi AC tai trung diém H cia AC. TG giac
ADCE 1a hinh gi? Vi sao?

¢) Goi K 1a giao diém cta DB va duong tron (/). Chung minh ba diém E, C, K thang
hang.

d) Chimg minh HK la tiép tuyén ciia dudng tron (1).
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ON TAP CHU PE IV (PHAN I)
A.TOM TAT LY THUYET

1. Sw x4c dinh dwdng tron, tinh chit dbi xing ciia dwdng tron
a) Puong tron tdm O ban kinh R (R>0) 13 hinh gém céac diém cach diém O mot khoang
bang R.
b) Vi tri twong ddi cia mot diém d6i véi mot
dudng tron
Cho dudng tron (O;R) va mot diém M
e M nam trén dudng tron (O; R)= OM =R
e M nim trong dudng tron (O; R)e OM < R
e M nam ngoai dudng tron (O; R)< OM > R

¢) Qua ba diém khong thing hang, ta v& duoc mot
va chi mgt duong tron.

d) Tinh chét d6i ximg ciia dudng tron

e Duong tron 1a hinh ¢ tdm déi ximg. TAm cua
duong tron 13 tAm d6i xtmg cua hinh tron do.

e Puong tron 14 hinh ¢6 fruc doi ximg. Bat ki
duong kinh nao ciing 13 truc ddi xtmg cua dudng
tron.

2. Quan h¢ duwong kinh va day cung
a) So sanh d6 dai cua dudng kinh va ddy: Trong cac day cua dudng tron, day 16n nhat 1a
dudng kinh.
b) Quan hé vuong goc gitta duong kinh va day
e Trong mdt dudng tron, duong kinh vudng goc véi mot day thi di qua trung diém cua
day ay.
e Trong mdt dudng tron, dudng kinh di qua trung diém ctia mot day khong di qua tdm
thi vudng goc véi day ay.
c) Lién hé giira ddy va khoang cach tir tim dén day
¢ Trong mot duong tron:
- Hai day bang nhau thi cach déu tam.
- Hai day cach déu tam thi bang nhau.
e Trong hai day cua mot duong tron:
- Day nao 16n hon thi ddy d6 gan tim hon.
- Day ndo gan tam hon thi day d6 16n hon.
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3. Vi tri twong ddi ciia dwong thiang d va dwong tron
a) Cho duong tron (O; R) va dudng thing a. Pit d = d(O; a). Ta co:

. . . Heé thure giita d
Vi tri twong doi cua dwong thang va dwong tron | So6 diém chung v R
Puong thang va duong tron cit nhau 2 d<R
Puong thang va duong tron tiép xc nhau 1 d=R
Puong thang va duong tron khong giao nhau 0 d>R

b) Khi duong thang va dudng tron tiép xGc nhau thi dudng thing goi 14 tiép tuyén cua
duong tron. Piém chung ciia dudng thang va dudng tron goi 1a tiép diém.

4. Dau hi¢u nhén biét tiép tuyén

o Néu mot dudng thang 1a tiép tuyén ciia mot duong tron thi nd vudng goc véi ban kinh
di qua tiép diém.

e Néu mot duong thang di qua mot diém cua duong tron va vudng goc voi ban kinh di
qua tiép diém thi dudng thing Ay 1a tiép tuyén cua duong tron.

5. Tinh chit hai tiép tuyén cit nhau

a) Tinh chét cua hai tiép tuyén cit nhau

Néu hai tiép tuyén ctia dudng tron cit nhau tai mot diém thi:

e Diém d6 cach déu hai tiép diém

e Tia ké tir diém d6 di qua tdm 13 tia phan giac cta goc tao boi hai tiép tuyén.

e Tia ké tir tim di qua diém d6 1a tia phan giac ciia goc tao boi hai ban kinh di qua cac
tiép diém.

b) Puong tron ndi tiép tam giac

e Dudng tron tiép xtic v6i ba canh ctia mot tam giac goi 13 duwong tron néi tiép tam gidc
con tam giac goi 1a ngoai tiép duong tron.

e Tam ctia duong tron ndi tiép tam giac 13 giao diém cua cac duong phan giac cac goc
trong tam giac.

¢) Puong tron bang tiép tam giac.

e Duong tron tiép xtc véi mot canh ciia mot tam giac va tiép xtc véi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi 1a dudng tron bang tiép tam giac.

e Véi mot tam giac co ba dudng tron bang tiép.

e Tam cua duong tron bang tiép tam gidc goc 4 1a giao diém cua hai duong phéan giac
cac goc ngoai tai B va C, hoic 1a giao diém cua duong phan giac goc 4 va dudng phan
giac ngoai tai B (hoac C).

6. Vi tri twong ddi ciia hai dwong tron
a) Tinh chat dudng ndi tim
e Duong nbi tAm cua hai duong tron 1a truc ddi xémg cua hinh gém ca hai dudng tron
do.
e Néu hai dudng tron cit nhau thi duong ndi tm 14 dudng trung truc cia ddy chung.
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o Néu hai dudng tron tiép xuc nhau thi tiép diém nam trén duong ndi tim.
b) Vi tri twong ddi cta hai duong tron
Cho hai duong tron (O; R) va (O'; r). Pat 00'=d . Ta co:

Vi tri tuong d6i cua hai duong tron ., _
(0: R) va (0% r)véi R>r S6 diém chung H¢ thuc gitta d,Rva r

Hai duong tron cat nhau 2 R-r<d<R+r
Hai duong tron tiép xac nhau

- Tiép xuc ngoai 1 d =R+r

- Tiép xuc trong d =R-r
Hai duong tron khong giao nhau

- O ngoai nhau d>R +r

- (O)dung (0" 0 d<R-r

- (0) va(0') dong tam d=0

¢) Tiép tuyén chung cta hai dudng tron
- Tiép tuyén chung cta hai dudng tron 12 dudng thang tiép xtc vdi ca hai dudng tron do.
- Tiép tuyén chung ngoai 1a tiép tuyén chung khong cét doan ndi tam.
- Tiép tuyén chung trong 1a tiép tuyén chung cat doan ndi tam.
B. BAI TAP TU LUYEN
Bai 1. Cho dudng tron (O;R), duong kinh 4B va ddy ACkhong di qua tim O. Goi H 1a
trung diém cta AC.
a) Tinh ACB va ching minh OH // BC,;
b) Tiép tuyén tai C clia (O)cit OH & M . Chimg minh dudng thang AM la tiép tuyén
cua (O)tai 4;
¢) V& CKvudng goc v6i ABtai K . Goi I la trung diém cua CK va dat CAB=qa.
Chting minh /K =2R.sina.cosa ;
d) Chimg minh ba diém M, I, Bthang hang.
Bai 2. Cho duong tron tim 0. T diém E & ngoai duong tron ké hai tiép tuyén EM va EN (
M va N la cac tiép diém). OF cat MN tai H .
a) Chung minh OF vudng goc voi MN ;
b) V& duong kinh NOB . Chimng minh OBNH 1a hinh thang;
c) Cho ON=2cm va OE=4cm . Tinh dd dai cac canh va di¢n tich tam giac EMN .
Bai 3. Cho doan thing 4B, diém C nim giita 4 va B. V& vé mdt phia ciia AB cac nira dudng
tron ¢6 duong kinh theo tht tu 1a AB, AC, CB. Pudng thang vudng goc voi 4B tai C cét
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nira duong tron 16n tai D. DA, DB cit cac duong tron c6 dudng kinh AC, CB theo thi ty

OMvaN.

a) Tu gidc DMCN 1a hinh gi? Vi sao?

b) Chung minh hé thic: DM. DA= DN.DB;

¢) Ching minh MN la tiép tuyén chung cta cac nira duong tron co duong kinh 4C va
CB;

d) Piém C ¢ vi tri ndo trén AB thi MN c6 do dai 1on nhat.

Bai 4. Cho duong tron tim O, duong kinh 4B = 2R. Goi I 1a trung diém cta BO, qua I ké
day CD vuéng goc véi OB. Tiép tuyén cia (O)tai C cit AB tai E.

a) Tinh d¢ dai OF theo R;
b) T gidc ACED 1a hinh gi? Tai sao?
¢) Ching minh ED 14 tiép tuyén ciia duong tron(0);
d) Ching minh D la tryc tdm cia tam gidc CDE .

Bai 5. Cho 4B va CD la hai dudng kinh vudng géc véi dudng tron (O;R). Trén tia ddi ciia tia
CO lay diém S. SA4 ct duong tron (O) tai M. Tiép tuyén tai M véi dudng tron (0) cét
CD tai E, BM cit CD tai F.

a) Chung minh EM. AM = MF.OA;

b) Chimg minh ES = EM = EF;

¢) Cho SB cit duong tron(0) tai I. Chimg minh 4, /, F thang hang;

d) Cho EM = R, tinh FA. SM theo R;

e) Ké MH vudng goc voi AB. Xac dinh vi tri diém S sao cho dién tich tam giac MHD dat
gi tri 16n nhat.
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ON TAP CHU BE 4 (PHAN II)
A. TOM TAT LY THUYET

Xem lai 1y thuyét & On tap chu dé 4 (Phén I)

B. BAI TAP TU LUYEN

Bai 1. Cho hai dudng tron (O; R) va (O’; R’) tiép xuc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai
DE, De(0), Ee(0"). Tiép tuyén chung trong tai 4 cat ED tai I. Goi M 1a giao diém cia
OI v6i AD, N 1a giao diém cta AE voi O'1.

a) Tu giac AMIN 1a hinh gi? Tai sao?

b) Chung minh hé thac IM. IO=IN. 10’;

¢) Chimg minh OO’ 1a tiép tuyén cua duong tron duong kinh DE;
d) Tinh d6 dai DE theo R vaR’.

Bai 2. Cho duong tron (O; R), dudng kinh AB. Qua 4 va B vé lan luot hai tiép tuyén (d) va
(d’) v&i duong tron (0). Mot duong thang qua O cat dudng thang (d) & M va cat duong
thang (d’) & P. Tir O v& mdt tia vudng goc véi MP va cit duong thing (d’) & N.

a) Chung minh OM= OP va A NMP cén;

b) Ha OI L MN. Ching minh OI = R va MN la tiép tuyén ctia dudng tron (0);
¢) Chang minh AM . BN = R?,

d) Tim vi tri ctia M dé dién tich t gidc AMNB 13 nho nhat.

Bai 3. Cho nira dudng tron (0), duong kinh AB = 2R, diém C thudc nira duong tron. Ké phan

giac BI cta goc ABC (I thude dudng tron (0)), goi E 1a giao diém cua AI va BC.

a) Tam giac ABE la tam giac gi? Vi sao?

b) Goi K 1 giao diém ctua AC va BI. Chimg minh EK 1 AB ;

¢) Goi F 1a diém d6i xtimg véi K qua . Chirg minh rang AF 1a tiép tuyén cua duong
tron (0O);

d) Khi diém C di chuyén trén duong tron thi diém E di chuyén trén duong nao?

Bai 4. Cho dudng tron (O) duong kinh AB, diém C nam giita 4 va B. V& duong tron (1) c6

duong kinh CB.

a) Xét vi tri trong d6i cua duong tron (O) va (1);

b) Ké day DE cta duong tron (O) vudng goc voi AC tai trung diém H cua AC. TG giac
ADCE 14 hinh gi? Vi sao?

¢) Goi K 1a giao diém ctia DB véi (I). Ching minh rang ba diém E, C, K thang hang;

d) Chimg minh rang HK 12 tiép tuyén ctia dudng tron (I).

Bai 5. Cho duong tron (O; R). Tir diém 4 ndm ngoai dudng tron ké cac tiép tuyén 4B, AC véi
duong tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 14 trung diém cua BC.

a) Chung minh ba diém 4, H, O thang hang va cac diém 4, B, C, O cung thudc mot
dudng tron;

b) Ké duong kinh BD cua dudng tron (0O). V€ CK L BD. Ching minh AC. CD =
CK.AO;

¢) Tia AO cit duong tron (O) tai M (M nam giita 4 va O). Chirng minh M 13 tim duong
tron ndi tiép tam giac ABC;

d) Goi I 1a giao diém ctia AD va CK. Chtrng minh rang / 13 trung diém cua CK.
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Bai 6. Cho tam giac 4BC vudng goc tai dinh A, dudng cao AH. Pudng tron duong kinh BH cit
AB tai diém D va dudng tron duong kinh CH cét canh AC tai diém E. Goi I, J theo thu tu
1a trung diém cua cac doan thang BH, CH.

a) Chung minh bon diém 4, D, H, E nam trén mot duong tron. Xac dinh hinh dang cta
to giac ADHE;,

b) Ching minh hai dudng tron duong kinh BH va CH tiép xtic ngoai voi nhau tai diém
H va AH 1a tiép tuyén chung cua hai dudng tron;

¢) Chimg minh DE 14 tiép tuyén chung ngoai cta hai dudng tron;

d) Cho biét AB = 6 cm, AC = 8 cm. Tinh d6 dai doan thing DE?
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HUONG DAN — PAP SO

CHU DE 1. CAN BAC HAIL CAN BAC BA
VAN PE 1.

Bai 1. Can bac hai cua cac s6 d cho lan luot 1a: 0; i8;i%;i0,2

Cian bac hai s6 hoc cta cac sd d3 cho 1an luot 1a: 0; 8; %; 0,2.

Bai2.a) 144,  b)Khong ton tai: o) g : d) %;
Bai 3.
3)3, C)_3; e) _3;
2 d) —6; )
b) =; -
)5 g)7.
Baid.a)4; b)3,1; C) %; d)-2.
Bai 5. a) x=44; b) x= +4/13; c¢) Khong cé gia tri nao cuax; d) x=25;
e) x=36; g) x=-3hodc x=5.
Bai 6. Ciin bic hai cua cac 6 da cho lin luot 1a: £9; 40,5, +1,2; ilg—l.
Can bac hai $b hoc cua cac sb d3 cho lan luot 1a: 9;0,5; 1,2; %
Bai 7. a) 169; b) Khong tdn tai;  ¢) - 4 S
) ’ & ok 10° 125°
4 1 3
Bai8.a) 11; b) —; c) —8&; d) 2; e) ——; =.
) 11; b) 2 ) ) V-5 93
.. 2
Bai9.a)1; b)4,65; c) _E; d) 6.
‘. 1 256 n e A
Bai 10. a) x= J_r\/;; b) xeg; Cc) x ZT;; d) Khong c6 gia tri nao cua x;
e) x=17, g) x=6hodc x=-2.
Bai 11.
a)—2<\/§; b)3>2\/§; c)11>\/®;
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d) 25<18+2417; e)3>+/15-1; g) 1-4/3 </0,2.

Bail12.a) x>36; b)0<x<I; c) x<-35;; d) —%Sxﬁ%.

Bail3.a) ©2x>x>0< x>0; b) ©0<2x<x* < x=0hodc x>2.

Bai 14. a)2 <1++/2; b) 3411 <12; ) 1>3-1; d) 3>2-45;
e) —10<—223; g) =329 <-15.

Bai 15. a) x>24; b) —1<x<3; c) x<-3L; d) —%Sxﬁ%.

‘. < 1A S S A \ 13 7
Bai 16. Can bac hai cua cac so6 da cho lan luot la: +15; £18; iﬁ iﬁ’ +1,5; +0,4.

13 7
Can bac hai sb hoc cua cac s6 d3 cho lan luot la: 15; 18; E’ 17, 1,5;0.4.
9 3 1
Bai 17.a) 49; b) —; c)—; d)—.
) ) ¢ )3 )3
Bai 18. a) 5; b) L o —111;  d)13; 0) 7: p—
. 2 53' 2 2 2 g 400
11 13
Bai 19.a) 12; b) —— c)——; d)——.
) ) 20 ) 4 ) 4
Bai 20.a) x=+14; D) xziL; c) x=%18; d) Khong c6 gia tri nao cua x;
J15
e) x=7; g)x=@.
9
Bai21.a) x= 230, b) x:?hoéc x:—%; c) Khong c6 gia tri nao cua x;
9 13
d) x=—; e) x=16; =—.
) x==i o g) x=—

\ . 37 n RV
Bai 22. a) 0<x <484, b) x 2 C) x>22;; d) Khong co6 gia tri nao
cuax.

Bai 23. a)4 >1+7; b) 24/5<38; ¢) —6<—247; d) 4>~/23-1;
e) /0,5 >\/§—2;

g) So sanh (\/2015 ++/2018 ) va (\/2016 +~/2017 ) Tir d6 quy vé so sanh:
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V201542018 = /(2016 -1).2018 =+/2016.2018—2018 va

V2016+/2017 =/(2018—1).2016 =+/2016.2018—2016

= /2015 ++/2018 < /2016 ++/2017

Bai 24. Gid st Am,n € Z;(m,n)=1 va fzﬂ:m2:3n2 =>m’3=>m3=>3keZ:m=3k
n

=9k =3n" =3k =n"=>n"3=>n3=(mn)=1. Vo ly.
Chtrng minh tuong tu ta dugc /7 14 s6 vo ty.
Bai 25.
a) Déty:\/m:yz:x+2:x:y2—2:>A=y2—2y—2;
b) Taco: A:(y—1)2—32—3. Tu d6 tim dugec A4, =-3tai y=1 hay x=-1.

1 1 1 1 1
>

—_— S

V100742 7 1007799 T 100
b) Ta co: V4 <3 =>4+J4 <4+3<3

S \J4+y4+/4 <J413<3
:>\/4+\/4+\/4+...\/Z <\4+3<3

Bai 26. a) Taco: 1> =dpcm.

VAN DE 2.
8 21 12
Bail.a) —; b) 128; c)—; d)—.
il.2) 15 ) )20 ) 5
Bai2.a)5; b) 4; c)7; d)l.

Bai3.a) Taco: 114642 =9+232+2=(3+2)*;

b) Tacd: 8—247 =7-2+/7.141=(7-1)%;
¢) Ap dung két qua cau a)
d) Ap dung két qua cau b).

Bai 4. a) 24/2; b) —245; ¢) 63/5; d)4s;
Bais. a) 1; b) 2,5; c)—1; d)90.
Bai 6. a) 3; b) 5; c)8; d)6.

Bai 7. Tuong ty bai 3.
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Bai 8. a) 4; b) 12; c)—4; d)4/3.
Bai 9. a) —50a; b) 10a; ¢) 10a’> ; d)-154°.

i : .. _a. 1 khix > 2
Bai 10. a) 3x+2; b) 4x+3;; c) 3Wx-3; d){_1 Whi x < 2°
Bai 11. a) -32a; b) lla; ) 11a* ; d)-33a’.

‘. . A <. 1khix > -2
Bai12. a) 3x+1; b) 4x—3;; ¢) 4/x -5 ; d){_1 i o
Bai13.a) 0,63  b) %; ¢) 86 d)-13.

Bai 14. a) 22; b) —8/6; ¢) 3; d) 8.
Bai 15. Tuong ty bai 3.
Bai 16. a) 2/5; b) -2; c) 242;;  d)6.

‘e 10a khia > 0. 3a®khia>0
Bai 17. a) {—6a khia < 0’ —12a*khia < 0’

Bai 18. a) 6; b) 2.
Bai19.2) Ja+2; b) 646.
VAN DE 3.
Bail.a) x>2,  b) x<-: ¢) x<is d) x> 2.
6 3 3
B2‘1i2.a)§£x£6; b) 2<x<5: Q) x29x<—l;  d) 4<x<4

.. 3 1
Ba13.a)x25; b) x<0; C)xSZ; d) xeR.
Baid.a) x>1:  b) x<-7: ¢) 3<x <4 d)x>§.

Bai 5. a) x<2 hodc x>6; b) x<-1hoac x>35;
c) x<-3 hoac x>3; d) -1<x<1.
Bai6.a) x=175. b) xe: C)x:%; d) x=3
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e) x=1hoac x=§. g) x=2;

BaiZ.a) x=0;  b)x=l: C)x:%; d) x=3:
- 7

e) x=35 hoac x:_; g) x=4.
Bai8. a) x<-2; Db) xeR; c) xeR; d) x=2.
Bai 9. a) x>-7, b) x<1 hodcx>2; c) -3<x<35; d) x<2;x>3.
Bail0.a) x=0: b) xe: o) x=%; d) x=0 hoiic x=3.

‘. 1 3

Bai 11. a) x e J; b)x:—g; c) x=3; d)x:E.
Bai 12.

a) Cach 1. Ta co: Céch 2. St dung BDT Cauchy — Schwartz:

2 2 2
=1+2xy<1 =2=d
(x+) +2xp<Il+x"+y = dpcm (ab+cd) (a te ).(b2+d2).

) Cach 1. Theo BDT AM - GM, tacdé:  Céch 2. Xét higu:
1 1+1_1[1+1j+1(1+1j
vz 2l v 2 — Vp_l[L_Lj l{L_L]
[1 1] Ve y) 2y
<2 e J_ J_ +1.(L_szo
2 Vz

[\

Bai 13.a) A>[2x-1+3-2x|=2;4,, =2khi 5<x<§

b) Ap dung o’ +b> +~c* +d° 2\/(a+c)2+(b+d)2. Ta co:

2 2
B= E—7 320+ 1—1+7x +E26
7 49 7 49

Tirdé B, =6 tai x=0.

Bai 14. Ta c6: (\/ﬁ—l)er( y—2—2)2+( z—3—3)2=0<:>x=2;y=6;Z:12.

VAN DE 4.
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Bai 1. a) 60; b) 6; c) 20; d) 26.
Bai2. a) - b) 2. ¢) 10; d)5
T3 4’ ’ '
Bai 3. a) 2; b) 12; ¢) 2; d) 36362 +27+/3.
Bai 4. a) J— b) 2. o) 10; g 71293
7 3
Bai 5. a) 80; b) %; ¢) 110; d) 26.
5 5 56
Bai 6. a) —; b) =; 3; d)—.
i 6. a) . ) 3 c) ) 9
Bai 7. a) 3; b) 20; ) 4+246;  d) 2.
Bai8.a) - b) 0: o) 2. d)g
1 3
Bai 9. a) ﬁ; b) ﬁ; ) —ﬁ; d) v2-2.
2 2 2
Jx J 1-va
Bai10.a) —Ja; b ; ) Y2 . d .
RN 't Yo
Bai 11. a) @; b) @; ¢) —L; d) 4.
J5 S
Bai 12.a) ———; b) Ja; )0 d) X2
=y -y
3 13
Bai 13.a) 6; b) 25 —; d)—.
4 13.2) ) 0 = i
Bai 14. a) 22; b) 0: ¢) 60 d)%
Bai 15. a) 12-5v6; b) 7; ) 242; d) 43 -72.
1 x—2 1
Bai 16. a) x—/3 ; b : c : d .
) ¥ ) Jx+2 ) x+2 ) x++/5
VAN DE 5.
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Bai 1. a) @; b) 1; o) 2+2*/§; d) 2015,
Bai 2. a) 66; b) 1,6; )~ 0,16 ; d) 28.
Bai 3. a) 27-244/5; b) 64/5-9.
Bai 4. a) 36.(1-a); b) -a’; c) —; d) 12a.
Bai 5. q) Y20 =26 by 2a 3D
Ja—b’ 2a-3b
Bai 6. a) 9—6a— 54 b) 2 (3-a): ¢) 3y d) =2
hd 9 4 2 y’ 2’\/5'
Jx
Bai7.a —«/Z; b x+\/§; c d) ———.
) ) >J;+3 T
N 1 37 ;
Bai8.a) x=—; b) x=—=;x=—; c) x=2 hodc x=-3 d) x=9.
2 2" 72
Bai 9.a) x=-1 hoac x=9; b) x=6; c) x=3 d) x=28.
Bai 10.a) x=—1: b)x—% ¢) x=2; d) x=2
. 5 8
Bai 11. a) 4410 ; b) E; c) 15; d) r
Bai 12.a) 3; b) %; ¢) 6+445 : d) 4.
Jx -1
Béil3.a)u; b) 3 Q) — . d) o
\/;+1 xX—y x+\/7 \/;+ b%
Baild.a) x=—2.x=12; b)x=-1; ¢) x=2: d) x=10
5 16
N o 1 3
Bai 15. a) V6 nghiém; b) x=-1; C) xZE; d) x=§.
4
Bai 16. Taco: x* +5=(x" +4)+122 x4+4:>\/x%522.
x +4

Dau “=" khong xay ra nén ta c6 dpcm.
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VAN DPE 6.
Bai 1. a) xV7; b) 2342 ; ¢) 5xvx; d) 4y°/3.
Bai2.a) V13x* ;  b) —/2x; ) V15x ; d) —/-15x.
Bai 3. a) 13x; b) —23; ¢) 9x4/9 ; d) 41*43.
Bai4.a) V13x>;  b) —/3x*; ¢) 27y ; d) —2/-7y.
Bai 5. a) 572> 443 ; b) i\ﬁ>6\/z;
2\6 ™ V37
5 3 [3
c) 2429 <313 ; d) —\/§>—\ﬁ.
47" 2\2
Bai 6. a) 2v6; /29; 44/2; 34/5. b) \/38; 24/14; 3./7; 64/2.
Bai 7. a) 3J5>247; b)i\ﬁ>6\/z;
2\3 7 V14
¢) 321> 2447 ; d)§@<§m.
Bai 8. a) 7\/5; 5\/5; 2\/§; J28. b) Sx/%; 2\/%; 3\/§; 245.
Bai 9. a) 443 b) -7 .
Bai 10. a) —8a; b) —94°; c) 243; d)o.
Bai 11. a) —46; b) —4a.
Bai 12. a) 7a; b) —2x; c) 2x; d) —2x.
Bai 13, a) YO. by S5 DALY d) 7.3y .
3 5 7b
Bai 14. a) 245 ; b) ?; ¢) M; d) 2-/3.
Bai15.a)— 115 b) L. o)1 a0
2 7
Bai 16. a) @; b) xfl; o) bﬁ; d) —7 13y .
a
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Bai 17.2) v3; by 2. o B2 g 345
2 19 2
Bai 18. a) v/2; b) 4; o)—1; d)
V543 -42-2.
Bai19.a) 5. b) —19VIT—v7;  ¢) 14; d) @
Bai 20. a) 54°; b)x ; c)—1; d) 6.
Bai 21. a) 25; b) g; c) 2-26; d)-2.
.. 233
Bai 22. a) /10; b) T ) 47; d) v/48..
Bai 23. a) %; b)2 ; )0 d) 2.
Bai 24.a) x=9; b) x=4; C) x=64; d) x=6.
.. 3 7
Ba125.a)x:—5;x:5. b) x=9; c) x=2; d) x=3.
Bai 26.a) x=y=0; b) x=0,y=4;,z=2;
Bai 27. Vn-1.
Bai 28. A>‘1—\/x—l+\/x—l+1‘:2. DAu “=" xay rakhi 1<x<2.
2
Bai 29. Chu y =2(Vk+1-k).
. \/_ Jk+k+1 ( )
2002 2003 1 1
Bai 30. Xét | ——+/2003 |+ ——x/2002]: - >(0=dpcm.
(\/2003 j (\/2002 V2002 /2003 P
VAN PE 7.

Bai 1. a) 842 b) i ¢) V3; d) 5.
Bai 2. a) 6vJa +/5; b) 2v/a;

N— b) 22 0) 2: d) 10.
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Bai 4. a) %; b) 12va —ava ;
. . . a+b |a|b*
Bai 5. a) Hoc sinh ty lam. b) VT = =|a|=VP
b’ la+b|
Jo(v2-1) 6f5| 1 (V6 R
Bai 6. a) I'T = = =226 | —==-2=VP.
: [ 2(v2-1) J6 [ 2 ] J6o 2
b) VT = 4-Jab +4b 2\b -
2(Va—b)(Va+b) “Ja-b
\/;+1
Bai7.a) M = b) M =1-22
) 3 )
.. 7
Bai 8. a) A:g b) x=4 c)B<1
Bz‘1i9.a)P:‘/;_1 b) 0<x<9 va x=1 c)x=4
\/;+1

e) P._=-1khi x=0

min

Bai 10. a)17\/3;5)6:¢)5;d) V6 -3

Bai 11. )-% b) 4 c) .d)0

Jr+l | 3423
Bai 12. a =4;d)x>1;e){0;4;9
) 0= NPRE ;b) 3 ;C) X ) )1 }
2
Bai 13, ) p= (D 5 303D
Jx 2
Bai 14. a)P:\/; 1 ;0)0<x<1; c)Pmm——lkhix:O
Jx+2° 2
Cau 15. a) P=x—Jx +1; b)Pmm_3k/u‘x:O;c)x:7i§’*/g
Bai16. ;) A=Y 5o I ppiop - S0
Jx+3 Jx -5’ 3
VAN PE 8
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Bai 1. a)3;b)%;c) 4a;d) —2ab’

Bai 2. a)1133; b)2

Bai3. a) A=1;b) B=4

_3fg_3
Bai 5. a)20;b)27;c)#;d)5x+1

Bai 6. a)V5+1; b)\V3+1; ¢)—1; d)1833+2
Bai 7. a)24/2; b)3;¢)-1;d)2

Bai8. a«) 4> B; b) A>B

Bai9: 4<B

Bai1l. a) A>B;b) A>B;c) A<B; d) A<B

Bai 10. a) x> —63; b) x> -1

Bail12. A=B
Bai 13. a)x<—ﬂ;b)x>g
12 9
10

Bai 14. a) x=13; b)x:?

Bai15. a)x=3; b)x=-14; ¢)x=5

Bai 16. a) {0;1;2}; b){-6;—5;—4}
.. 15
Bail7. a)x=1; b)x:—7;c)x=2
e -1 T 272
Bai 18. a)8;b)?;c)—gab ; d)—4a’b
‘. 45
Bai 19. a)6;b)?—x/§;c)x+l; d)2x+1

Bai 20. 2)18;5)7; ¢)-3:d) 63/16 +2
Bai 21. ) 2;b) 242;¢) 3 +1;d) -2

Bai 22. a)V2+1; 5)V3-1; ¢)5;d)]1
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Bst.izs.a)x:();b)x:z—39
Bai 24. a) {1;2;3}; b) {-2;-1}
Bai25. a)x=1; b)x=-2,x=7
ON TAP CHU PE 1 (PHAN 1)
Bilil.a)xﬁ%; byxeR; c¢)xeR; d)xeR; e)x>—%; g)1<x<2

Bai 2. a)%SxS2; b)3<x<5c)a<-2 hodc x>2; d)x=>0; eyx<0vax#l; g)x>0 va

x#4

Bai 3. a) 5v3;5) —1082;¢) —64/3;d) — 1911 /7

Bai 4. a)—sﬁ;b)*/— ¢) 642 d)23\/_

Bai 5. a)%b) 6:¢)—3:d)1

Bai 6. a)—1:5)10; ¢) 6: d) 21

Bai 7. )i b)\/E;c)7+4ﬁ;d)ﬁ—ﬁ;e)suﬁ;g)@

Bai 8. a)—z;b)—@ )ﬁ d)4

Bai9. a)1;5)-7;¢0)V2 -1,d) V2
Bai 10. a)10;5)14;¢) 4;d) 1++/5

Bai 11. a)x—2;b)x=15;c)x=—l;d)x=%

Bai 12. a) x =0 hodc x=6; b)le;c)x:%;d)x:B

Bai 13. a) VO nghiém; b) x=0;¢) x=2; d) x zg

Bai 14. a) V6 nghiém; b) V6 nghiém; ¢) x=0 hoac x = %; d)yx=4

Bai 15. a) x= ?; b) V6 nghiém; ¢) V6 nghiém; d) x = %
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Bai16. ) x=—1:6) x=—3;¢) x=3; d) x = 3
Bai 17. A) V6 nghiém: b)x:%;c)x:—2,y=3,z=4;d)x=1,y=5
Bai18. a)x=Lb)x=Lc)x=5d)x=2
Bai19. 0)0<x<4:b)x>lc)x2dd)x>0;x=1

ON TAP CHU DE 1 ( PHAN 2)
Bai 1. ) x € {1;4;16; 25} ; b) {0; 4;16; 36; 144}
Bai 2. a) x =0;b) x € {4;16;100}

Bai3. a) A =-2khix=4;b)B_ =-6khix=4

c)Cmm=—%khix=%;d)Dmm=«/§+1khix=l
Baid. o) E, :—ékhixzo; b)F =242 -2 khix=1
Bai5. )M, =3 khix=1;b)N, =8khix=9;
c)Pmax=§khix=%;Qmax=§khix=0
Bai 6. a) B=2:b) A= . =0 hoic x=4
7 NI
Bz‘li7.a)Pzﬁ;b)sz;c)sz;d)P<1;e)P =—1khix=0
Jr+1 e
Bai 8. a)E:%;b)x>1;c) E.. =9khix=4;d)xe{4;0,9} e) VO nghiém

Bii9. o) P=—/x(\x-1);b) P=33-5,¢) P, =%khix=%

Bai 10, ) g YX=1 . p 5725
2(Wx +1) 2

Bai 11. a)P:Lm;b)x:4;c)Pmm:4khix:4;a’)ﬂ
3+x

Bailz.a)Pzzﬁ_l;b)10_3ﬁ;c 2+\/§;d)x:O,x:4;

x:
Jx+1 5 ) 2
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e)OSxS\/g—l;g)P

min

=1khix=0

Bai 13. a)P:#; b) V6 nghiém: c)Pz%;d)0<x<1; ¢) P>1: f) Khong c6 GTLN
X
Bai14. ) B=S.h)A=— 2. ¢)0<x<1 hoic x>9
43 x+\/;+1
2
Bai 15. a)P=(\/;+l) ;b)3+3\/§;c)x=4
Jx 2
‘ 1 , 1
Bia 16. a) P=—=;b) P, =9 khix=y=—
\ XY 9

2445

Bai 17. a) x=3, y =-2008,z=2011;b) (v/3x—1-x)(\/3x—1—-+x+1)=0< x=1 hoac x= _2

Bai18. Tacod M, =20736khia=b=22

Bai 19. 2\/;—5=x,2\/g—5=y, 2\Je —5=2z Bién d6i P theo x, y, z ta dugc

33

P :Tkhiazb:c:%

min

Bai 20. Ta c6 a) V1+a®> =ab+bc+ca+a* =J(a+b)(a+c) S_2a+2b+c

Ap dung tuong ty véi V1462 va 1+
<. 3. 1
Bai 21. A =—khia=b=—
2 2

Bai 22. 4

min

=9khix=y=-1

Bai23. Taco VT =(a—-1)+ +1

a—
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CHU PE 2. HAM SO BAC NHAT
VAN PE 1

Bai 1. a) /(-3)=9; f(—%) = %; f(0)=0;g(-1)=4g(-2)=5,2(3)=0

l))a:_?3 hoac a=1

Bai 2. a) g(-0,4) =-0,32; 1(-1,4) =0,6; g(-1) = 2; g(_f) = —g; 2(2)-8

bymed

Bai 3. a) Hoc sinh tu vé

b) D va F thudc d6 thi

Bai 4. a) Hoc sinh tu vé

b) B thudc d6 thi

Bai 5. a) Hoc sinh tu vé

b) F thudc d6 thi

Bai 6. d:y=-3x

Bai 7. a) Nghich bién; b) Dong bién

Bai 8. a) Nghich bién; b) Dong bién

Bai 9. a) Pong bién; b) 4, C, D thudc dd thi; B khong thudc dd thi
Bai 10. a) Dong bién; b) Nghich bién

Bai 11. a) Nghich bién; b) Pong bién

Bai 12. a) Hoc sinh tu vé

b) y =3,5x dong biény=-3,5x nghich bién

¢) Hai @6 thi d6i xtmg nhau qua truc Ox va truc Oy
Bai 13. a)Hoc sinh tu vé

b) i) A(2; 4), B(4;4);ii) C, 5 =2+23/5+442; S, = 4
Bai 14. Hoc sinh tu vé

Bai 15. a) Hoc sinh tu v&
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b) A(5;—5), B(10; —5)

25
¢) Cop =501+ \/g + \/5), Sous = 7

Bai 16. a)m=—2;b)m=%;c)®

Bai 17. a) £(-2) = ‘?4; £(0)=0; f(%) - é; g(-2)= g; 2(0)=3; g(%) . %

b) Hon nhau 3 don vi
Bai 18. Tuong tu bai 17

Bai 19. a)x>0,x;tl;b)—3—2\/§,a—_i;c)xe{0;4;9};d)x=0
a+

Bai 20. a)a=—10;b)a=2

Bai 21. a) Hoc sinh tu v¢;

b) khong ¢ diém nao thudc do thi

Bai 22. a) B(-2;1);b) C(2;1); ¢) D(2;—1);d) S pep =8
Bai 23. a) Dong bién; b) y =/2;¢) x=-1-2

Bai 24. a) Dong bién; b) Nghich bién; ¢) Luu y: 3(x,’ —1)—=3(x} 1) = 2(x, —x,)(x* — x,x, + x7)

nén ham s6 dong bién

Bai 25. a) Hoc sinh tu v@ hinh; b) 4,(2; 6); 4,(-2;—6)
.. 3 3
Bai 26. aym=—;bym=-1,c)ym=—
4 2

VAN DE 2

Bai 1. Déng bién: c; Nghich bién: a, b.
Bai2. a)m<5;b)m=+1

Bai 3. Dong bién: b; Nghich bién: a, c.

Bai 4. a)m>é;b)m¢—§;m;«ti
2 2 3

Bai 5. a)m>%;b)m<—

Bai 6. 1<m <37
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Bai 7. Cha y m’ —m+1:(m—%)2 +%

Bai 8. 01)m<1;b)m>Z
5 5
Bai9. -5<m<5
‘. 3 3
Bail0. a)ym>=,m<1;b)-1<m<=
2 2
Bai 11. Tuong ty bai 7
Bai 12. Déng bién: b, d; Nghich bién : a, ¢
Bai 13. a)m;tO,m;é%;b)m;tO,m;tl
Bail4. a)ym>2;h)ym<2

Bai 15. Tuong tu bai 7

Bai 16. a)m<§;b)m>§
4 4

Bail7. a)ym<l,m>4,b)med
VAN DPE 3
Bai 1. a) Hoc sinh tu v&; b) 4(3; 4), B(-3;2)

Bai 2. a) Hoc sinh tu v&; ) A(~1; 0), B(3; 0), C(1; 2)

Bai 3. a) Hoc sinh tu v&; b) A(-3; 4), B(-5; %)

Bai 4. a) Hoc sinh tu v&; b) A(1; 0), B(=3;0), C(=1;2);¢) C o =4+442, S o =4

BAi 5. a)i)m=3,ii)ym=4,b)I(-1;2)
Bai 6. a) I(3; %); bymed
Bai7. m=——

Bai 8. a)i)m=1,ii) m=-5;b) I(1; 3)

Bai9. a)1(6;-4);h)med
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Bai 10

Bai 11.

Bai 12.

Bai 13.

Bai 14.

Bai 15. a) Hoc sinh tu v¢€; b) M(_?3; _73)
Bai 16. a) Hoc sinh tu v&; b) A[l—s; Ej B(_—IS; l)
2 2 2 2
Bﬁ]7.®IkwshmiuV&lﬂA(—lig,BGAm({?gZJJOCMC:21+7J§+Vh6¥SwC:f2
2 33 6 18

.. . 15 ..
Bai 18. a) z)mz—;,zz)m:4;b) (1;5)
Bai 19. o) I(3; _71); bymeJ
Bai 20. m=—

3

Cau 21. a) I =(-2;4); b)m:—%
Cau 22. a) I =(1;-2); ) m =6
VAN DE 4
Bail.avae;bvad;cvag

<. 1 1 1
Bai2. a)ymz—;b)m=—k#3,c)m=—,k=-3

2 2 2

<. 1
Bai 3. a)mzl;b)mZg
Bai 4. a) A(-1;-4);b)d,//d, & m=0=d, Ld,;c)m=+22
BaiS.avae;bvag;cvad

7
. m=——
3

a) A(-1;3);b) A(-1;3)=d, nd, ed, = dpcm
a)l(-1;=-2);b)ym="17

a)1(2;-2);b) I €d,

mfaﬁxmm=%
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Bai 6. a)m¢2;b)m:—2;c)m:0h0acm:%;d)me®

Bai7. m=-1

Bai 8. a) l;—5),13(_—1;_—BJ;b)m:lhoacmzl;c)m;«tl,m;«tl,M(_—7;_—91j
4 373 3 3 55

Bai9. a)a=-2;p)a=2;c)a=0

Bai10. a)b=-3;b)b=-3;c)b=3

Bai 11. o) (d):y:%x+3;b) (d):y=-5x-T;¢)(d):y=4x+2

Bai 12. a)a:—4;b)a:%;c)—10,8

Bai 13. a) Dong bién khi m >2 nghich bién khi m <2 ;
b)sz;c)mz%;d)mz%;e)sz;g)sz

Bai 14. a)y=8x—-5b) y=—2x-10;¢c) y=—x+7

Bai 15. a)m¢3;b)m=3;c)m=%h0acm=l;d)me®

Bai 16. a)d,//d,;b)d, 1 d,
. 3
Bai17. a)m :_E;b)m =-1

Bai 18. a) A(%; lj; b) B(0;—-3);¢) C(—%; %), d) D(-2;0)

Bai 19. a) 4, J_dz;b)m:—%hoacmzo

3.5 1 1
Bai 20. =2x++3;b)y==—x—-=;¢) y=——x——
a)y=2x+3;b) y SX T Oy =-3X3

Bai 21. o) I(1;3); b)) i)y m=—1,ii)y m =1, iii) m = -2

VAN DE 5

‘. A~ £, 3
Bai 1. Hé s0 goc 5
Bai 2. Hé s6 goc 2

Bai 3. a) Hé s6 goc 3 ; b) Hé sb goc 2
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Bai 4. Hé s6 goc 2
Bai 5. Hé s6 goc -2
1

9 _
Bai 6. a)——;b) —
@) 2 ) 2

Bai7. 0° <a<90° va tana =2
Bai 8. a =60’

Bai9. 0° <a <90’ va tana =4
Bai 10. o =30°

Baill. ) y=-5x-10;b) y=x+3

Bai 12. a)y=gx—l—x/§;b)y=\/§x+\/§

Bai 13. a) y=x++/2;5) y =B3x++3

NG

Bai 14, a)_?z;b)Tz
Bai 15. Hoc sinh ty lam
Bai 16. a) Hoc sinh ty vé& hinh; 5) 45°,120°,15°
Bai 17. Hoc sinh tu lam
ON TAP CHU DE 2

1

Bai 1. a)a=3,b:—2;b)a:—l,b:2;c)a:—§,b:3

.. 7 9 27 9 917 +45 81
Bal 2. a)m=E,b)A(§,Oj,B(—?,Oj,CABC :E+T’SABC :§

d) ABC = 53,13°, BCA=50,91°, BAC = 75,96

Bai3. m=—4

Bai 4. Viét phuong trinh cac duong thang 4B, AC va chiung minh ching khong vudng goc
Cich 2. Tinh khoang cach cac doan thang 4B, BC, AC va su dung dinh 1y pitago dao

Bai 5. a) y=2x+1; b) 4 thudc dudong thang BC
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Bai 6. a) Hoc sinh tu v& hinh; b) dong bién khi m < —/3 hodc m>+/3 , nghich bién khi
|m| < 3

c)m:ix/g;d)m=i3

Bai 7. a)ym=1;b) m=2;¢){-1,0;2}

Bai 8. y:%x+2
5 5

Bai 9. (l; oj
2

Bai 10. (0; 1)
Bai 11. m =2

Bai12. m=—-4-3
X e 1
Bai 13. m=—1hoac m :E
Bai 14. a) Hoc sinh tu v&; b) A(-2;0), B(0;2), C(4;—6);¢) S 1 =12
Bai 15. o) M(~1;5); ) m=—5+26

Bai 16. m :—ihoacmzz

Bai17. a)m=+3:h)m=0

Bai 18. m=1
\e 3
Bai 19. y=5x+3

Bai 20. a)a=1,b=2;b) Ac BC
Bai2l. y=—x+3
Bai 22. a)m:—2h0acm:1;b)m:2i\/§

Bai23. y=x+2 .Chay OM 1a dudng phan gidc goc phan tu thir II. Do d6 duong thang qua
M vatao v6i Ox, Oy mot tam gidc vudng can khi va chi khi duong thang d6 vudng goc véi
oM

Bai 24. M(3;7)

Bai 25. m=0
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Bai 26. 2) Do d, L d, nén AMAC vudng tai M ; b)S,,,. :?

8

Bai27. 5,,=—+—<8
U (m—-1)" +1

Bai 28. a) M(I; —2); b) m :g
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CHU PE 3. HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC

VAN PE 1
‘. \ \ . 35V74
Bai 1. Hinh 1: x=3,6; y=6,4; Hinh2: x=7,2; y=12,8 ; Hinh 3: x= ;Q_
Bai 2. o) BH =1,8;CH =3,2; AH =2,4; BC =5
b) AB=15; AC =20; BC=25; AH =12
Bai 3. BH =5,4;, HC =9,6
Bai4. BH =4,5,CH =8
Bai5. x=+/5;y=2V5
Bai 6. o) BH =1,8cm; CH =3,2 cm; AH =2,4 cm; AC =4 cm
b) AB=65cm; AC =156 cm; BC =169 cm; BH =25 cm

c)ABzScm,BC:ch,BH:f—?S,cm, CH:%cm

Bai7. BH =50cm,CH =72 cm
Bai 8. BH=9cm,CH =16 cm

Bai 9. Bszcm,CHzﬁcm
17 34

Bai 10. a) AB=7,5cm; AC =10 cm; BC =12,5 cm; HC =8 cm

b) AH =3/3 cm; AC =63 em; CH =9 cm

Bai 11. S =150 cm®

Bai 12. a) AH =3,6 cm;b) BH =4,8 cm; CH =2,7 cm

Bai 13. Buong cao: 6,72 ; D0 dai hai doan chia canh huyén: 1,96; 23,04

Bai 14. HBzgcm; HC =21cm

Bai 15. 4B =9 cm; BC =20 cm; BD =15 cm

VAN DE 2

Bai 1. @) CD.CM = CE.CN (= CH?);b) ACMN" ACDE (c.g.c) vi C chung va _(g‘; _
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Bai 2. a) AADI = ACDL (g.c.g) = DI = DL = ADIL la tam gidc can

1 1 1 1 1

+ = + =
DI’ DK®> DL* DK®* DC?

b)

Bai 3. a) AB* + CH? = (BH?® + AH?)+ CH* = BH? + (AH? + CH*) = BH* + AC>
b) Lam twong tu cdu a) bai 1, c6 AM.AB = AN.AC (= AH?)

1 1 4 4

Bai 4. st—=
0o4° OB

=t > dpcm

Bai 5. a) BD=17;b) AH :%

¢) ABHI” AKCI (g.g) = HBI = IKC = AHKD” AHBI (g.g)
HK _HD

———— ="« HK.HI = HD.HB = AH*
HB  HI

Bi‘li 6. a) 0B=9Cm, 0D=16 cm; b) 0A=12, AC:%’C) SABC _ 1250 sz

Bai 7 a)EB_HBz_HCZ_ AB* AC*\ AC ( 4B\ AC ([ 4BY
" FC AB AC |\ BC BC ) AB \AC) 4B \AC
HB® HC®  BC

b) BC.BE.CF = BC.——. = .
AB  AC  AB.AC

(HB.HC)* = ﬁ.AH“ = AH’

Bai 8. a) 4H 1a duong trung binh cua ABCD = BD =2A4AH

SO U B B
BK®* BC* BD* BC® 44H’

VAN DE 3.

Bai 1. @) DE = 6 cm ; b) Ching minh A 13 trung diém ctia BH, N 1a trung diém cua CH

c)S=19,5cm
2
Bai 2. o) AB2 _ HB.BC _ HB
AC?® HC.BC HC
b)BD_HBz_ch_ AB® AC*) AC ( 4B\ AC (A4BY
EC AB AC |\ BC BC ) AB \AC) 4B \ AC

2 2
¢) BD.CE.BC = HB .HC .BC =(HB.HC)’. BC__ AH“.L = AH’ = DE’
AB  AC AB.AC AH
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BCZ /BD2 /BC2
d)BC? =3/BD* +3/CE* < 3 o3 = =
)\/ Y Y CE2 CE*?

Bc2 (BC [BCJ (BC) ( ) CE

= = = —_—
CE AC CE AC BC AC
CE.AC HC?

& sin? ABC = = —cosACB (dpcm
AC? AC? (dpem)

Bai 3. o) BH =3,6 cm; CH =6 cm; AH =4,8 cm; BC =10 cm

b) BH =3,6 cm; CH = 6,4 cm; AH =4,8 cm; AC =8 cm

Bai 4. Canh huyén: 100 cm ; cac canh goc vudng: 60 cm va 80 cm
Bai5. HB=22cm; HC =12,6 cm

34560
169

Bai 6. S = ~204,5 cm’

Bai 7. a) AB=4cm, AB =25 cm, AC =4[5 em, BC =10cm

b) AB:5 12681,AC:\/281,BC—21—861 BH—f—z

Bai8. BH=9cm,CH =16 cm

Bai 9. Tuong tu bai 3

Bai 10. P=35+21/5~81,95cm

Bai 11. =150 cm’

Bai 12. o) BC =6 cm; CK =4,8 cm; BK =3,6 cm; AK = 6,4 cm
b) CB.CH = CK* = CA.CI

0)1_1+1_1+1
KM? HK* KI* CH* CI?

d)

Al KL KB (AC* BC*Y BC_(AC)“ BC_(ACI
BH AC BC | AB 4B ) AC \BC) 4C \BC

VAN DE 4.
BAI 1. sinB=%;0K=\/ﬁ; OH =3

Bai 2. q) sinBz%z0,923l; sinC=%z0,3846
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b)sin B = \/g ~(0,7559;sinC = \/g ~ 00,6547

Bai 3. a) Vi OK =242

b)sinB:cosA=@;cosB:sinA:E;tanBzcotA:ﬁ;cotB:tanAzi
5 5 3 J6
‘. ) 4 3
Bai 4. cosC=0,8; smC:O,6;cotC:§;tanC:Z
Bai 5. AC=8; BC =+/89
‘. . 3 . 4 3 4
Bai 6. smB:cosC:?cosB:smC:g;tanB:cotC:Z;cotB:tanC:E
Bai 7. a) Vi ay = 1 SV13
13
b)sinB:cosCzﬂ;cosB:sinCzﬁ;tanB:cotCzﬁ;cotB:tanCzi
15 5 3 J6

Bai 8. sinC=0,8;cosC=0,6; cotCz%;tanCz%

Bai9. AC=>.BC=12
3 2

Bai 10. 0 c Oy

Bai 11. 4C=72; BC=12/61
Bai 12. sina =¥; tan o = 26 cota =%

Bai 13. ) AC=9; BC=15

b) AC=917; AC =5

Bai 14. a) AB=53; AC=5

b) ANBM 14 hinh chit nhat vi AN//BM; AN = BM
¢) AMAB” AACB (g—g)

VAN DE 5.
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Bai 1. @) sin20° <sin70%; b) cos 60° > cos 70°; ¢) tan 73°20"' > tan 45°; d) cot 20° > cot37°40' Bai 2.
a)cot71°(=tan19”) < cot 69°15'(=tan 20°85") < tan 28° < tan 38° < tan 42°

b) cos 79°13"' =sin10°87"' < sin 32° < sin 38" < cos51° =sin39°

Bai 3. @) sin40° <sin70°; b) cos 80 < cos507; ¢) tan 73°20' > tan 65°; d) cot 53° < cot37°40'
Bai 4. ) cot 79°15'=tan10°85' < tan12° < tan 28° < cot61°(= tan 29°) < tan 58°

b) cos85° < cos67°(=sin23") < cos63°41'=(sin 26°59") < sin 56° < sin 74°

Bai 5. Dyng mot tam gidc vuong cé

a) Do dai canh goc vudng 1 3, canh uyén 13 5, goc dbi dién voi canh goc vudng d6 13 o

b) d6 dai canh goc vudng 14 4, canh huyén 1a 7, gbc giita canh goc vudng va canh huyén d6 1a
a

¢) Po dai hai canh goc vudng 1a 3 va 2, goc ddi dién v6i canh goc vudng c6 d6 dai 3 13 «

d) Do dai hai canh goc vudng 1a 5 va 6, goc dbi dién voi canh goc vudng do dai 6 13 goc «
Bai 6. Dung mot tam giac vuong co

a) Do dai canh goc vudng 1a 2, canh huyén 1a 3, goc d6i dién véi canh goc vudng d6 1a goc o

b) D6 dai canh goc vudng 1a 2, canh huyén 1a 5 goc gitra canh goc vudng voi canh huyén do 1a
géc a

¢) D6 dai hai canh géc vudng 1a 3 va 2, goc doi dién v6i canh goc vudng c6 do dai 3 1a «
d) Do dai hai canh goc vudng 1a 4 va 5, goc dbi dién voi canh goc vudng do dai 5 1a goc «

Bai7. BC=32,5cm; AC=12,5cm
Bai 8. ) sinB=£;sinC=i
13 13

V21

b)sin B = 2 inC:T

J7
Bai 9. Dung mot tam gidc vuong c6
a) Do dai canh goc vudng 1a 1, canh huyén 13 2, goc d6i dién véi canh gbc vudng d6 1a o

b) D6 dai canh gdc vudng 13 2, canh huyén 1a 3, goc giita canh gbc vudng va canh huyén d6 1a
a

c¢) B9 dai hai canh goc vuong 1a 4 va 5, goc doi dién véi canh goe vuong c6 do dai 4 1a goe o

d) Do dai hai canh goc vudng 13 4 va 5, goc dbi dién voi canh goc vudng co d6 dai 4 1a goc o
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Bai 10. a) cos62°(=sin28") <sin34° <sin35’ <sin45° < cos 28’ (=sin 62°)

b) cos65°30'(=sin24°74") < c0s 59°(=sin31”) <sin47° < cos37°(=sin 53°) < sin 72°

1 1
Baill. g) A=—;b)B=—
R RN
Bai 12. cosa:&;tana:L;cota:%/g
5 26

Bai 13. Tuong tu Bai 14, Van dé 4
Bai14. 0) 4=3;b)=2,5
Bai 15. Goc 2a 13 goc AMH

AH 24H __ AB.AC

a)sin2a = 2 s—=2sinacosa
BC BC
2
b)1+cos2a:1+HM _HC _2HC :2.AC2 =2cos’ a
AM AM  BC BC
c)l—cos2a=1—HM = HB = 2HB =2.AB2 =2sin’ a
AM AM  BC BC
VAN DE 6.
Bai 1. a)a:ﬁ, C:M;

3 3

b) b=20sin35° = 11,48, ¢ =20cos35° = 16,38

Bai 2. a)c:\/115;sinB:%:2}:41,8” — C =48,2°

b) a =~/193; tan B :%:E’ ~59,7° = C ~30,3°

Bai 3. a)a =35 B~53,1°C ~36,9°
b)c=8:B=41,8"; C =48,2°

Bai 14. a)b~2,95;a ~ 4,69; C ~ 49°
b)c~9,53°;b=5,5 B =30°

Bai 5. AN =3,65cm; AC~7,3cm

Bai 6. a) CH =3+/3 cm; AC =33 :5in80° ~ 5,28 cm
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b) S =%.3\/§.6,92 ~17,98 cm’

Bai 7. S ~5,09 cm?
Bai 8. S=7,66cm’
Bai9. a)c~3,12;a~6,24; B=60°

bya=1032

Bai 10. a)c:\/115;sinl§:1—(5):>l§’z4l,8” = C ~48,2°

b)a=\/193;tanB=%:>lA3z59,7” = C=30,3°

Bai 11. a)a ~5,14 cm; b ~ 6,13 cm; C = 50°
b) A=62°a~9,4 cm; b ~10,65 cm

)b =17 cm; A~ 61,93 cm; C = 28,07

Bai 12. S ~ 509,08 cm’

Bai13. § :ﬂcmz

Bai 14. a) AB=15cm; AC =20 cm; BC =25cm; AH =12 cm
b) ADHE 1a hinh chit nhat
¢)S=69,12cm*; P=33,6 cm
Bai 15. a) AC =4 cm; B=53,13"; C =36,87°
b) AD =2,25 cm; BD =3,75 cm
¢) BF.BD = BA’ = BE.BC
VAN DE 7.
Bai 1. Chiéu cao ~ 6m75 m

2,1
in 28°

Sin

Bai 2. Do dai ~

~4,5m

Bai 3. Chiéu cao =5tan50° ~ 5,96 m
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Bai 4. BCA=59"44"
Bai 5. a) AE.AC = AH? = AD.AB = AABC” AAED (c.g.c)
b) DE =3 cm

— 4
¢) ABC=56°;d) S, f—3 cm’

Bai 6. a) Vi EF:CG:%AB; EF//CG//AB

b) CF L BE ma EG//CF = EG L BE = BEG = 90°

h2

) S gpep ==
sin a.cosa

d) AC=—"
SiInocosax

Bai7. BD=— 21 ~22.73em

cos22,5
Bai 8. a) AB=5cm; AC = 53 em

b) AMBN 1a hinh chit nhat = CBM = ABM = NMB = MN / /BC (so le trong) = AMBN 1a hinh

chit nhat = MN = AB = %BC

¢) CBM = ABM = %A/B\C =30° = ACB = AMAB” AABC (g.g) Ti sb ddng dang ;—g =

Bai 9. Tuong tu bai 5

Bai 10. a) Gié st tam gidc 4BC ¢ A<90° , ké dudng cao BH ta co

BH = ABsinA= S ;. = %BH.AC S %AB.AC. sin 4

b) ABCD 14 hinh binh hanh ¢6 4<90°, AABD = ACBD = S ., =28, = ABsin 4
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CHU DE 3.
Bai 1. a) BC =313 cm; AHzlglﬂcm; BH:%cm; CH = 271\25

b) BC=25cm; AC =20cm; HC =16 cm; AH =12 cm

c)AB=33cm;AH:%cm;BH:%cm; CH=%cm

Bai 2. a) bat BH =9 cm; CH =16 cm; AB =15 cm; AC =20 cm
b) AMH ~73,4°;¢) S, =84 cm’

63

Bai 3. a) CH =63 cm; AC =
sin 80

—~10,55cm
b) S, e = %6\/5(6+ 1,83) ~ 40,69 cm’

Bai 4. a)BC=50m;AH=%cm

b) B ~53,13°; C ~36,87°

c)BEzEcm;CEzﬁcm
7 7

Bai 5. a) AE.AB= AH® = AE.AC

7

b) AE ==; BE =
4

SN

2

c)FC=—cm
3

Bai 6.

a) i) NF =15 cm; MFN ~ 48,59°; MNF ~ 41,41°
36 48

il)OM ==; FO =—
5 5

iii) S, =96 cm’; Syon FO FH 9

5 —FN.FE—§:>SAFOH=34,56cm2
AFNE

MF M,
b) AMFN" AFEM (g —g) = —— = MN . rv? = MN FE
FE FM

Bai 7. a) Vi DE’ + DF’ = FE’

142

cm



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

b)DK—%c FK—%cm

c) EKz%cm;lﬁ:%”; KDE ~36°,52", KED ~ 53°8"

d)ME—?c MF—?cm

¢)sin DFK = 2K sinprE =2 PK _DE . he bF = DK.EF
DF EF

EF  DF

Bai 8. a) AB =3 cm; AC =63 cm

)ﬁ =£ = cos ABC = cos60° = cos ACD = AC
BC cD
o) 11 N 1
AH®  AC* 4D’
Bai 9. o) AABE = AADE (g.c.g) = AE = AF
o~ — —_—— 0 ” AF CF 2
b) F chung, FAK = FCA=45° = AAKF” ACAF (g—-g)=>—=——<& AF" =KF.CF
KF AF
93
C')SAEF:?cm2
d) AE = AF = ! + ! = ! + ! = ! = const

AE®  AJ? AF? AJ*  AD?
Bai 10. a) cos70°(=sin20”) < sin 24° < sin45° < cos35°(=sin55%) <sin 78°
b) tan16°(=cot74”) < cot57°76"' < cot30° < cot 24° < tan 80’ (= cot10”)
Bai 11. a) cos20° < sin 65° (= c0s25°) < c0s28° < sin 40° (= cos50°) < cos88’

b) cot67°18'(=tan22°42") < cot 28°36'(=tan 61°24") < tan 32°48' < tan 56°32"

Bai 12. ) cosoz:@;tana——1 cota =~/24
5 24
5 2 5
b) cosa =——;tana =—=; cotax =—
3 V5 2
c)cota = l COSOK_JFL'sina—ﬁL—
2’ NG 5
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p—

1 .
ditana =—;sina =+——; cosa = i%

w |
=
o

Bai 13. tana:%:az60”15'

Bai 14. 6,28 cm

Bai 15. a) A=2;b) B=3sin" o +sin’ «

Bai 16. a)sin® o +cos*a = (sin® a + cos’a)* — 2sin” acos’a =1-2sin” acos’a
b) sin® ar + cos®a = (sin® a + cos’a)’ = —3sin” acos’a(sin® a + cos’a)

c)sin® a —cos*a = (sin® a + cos’a)(sin* a — cos’a) = 1-2cos’a

l-cosx  sinx

Bai 17. a) — = & (1—cosx)(1+cosx) =sin’ x <> sin” x +cos” x =1
sin x I+cosx
ByVT = sin% x+(1+cosx)’ _ 1+2cosx  _
sin x(1+ cos x) sin x(1+ cos x)

¢) Bién ddi twong tu ciu a
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CHU DE 4. PUONG TRON
VAN DE 1.

Bai 1. Goi O 14 trung diém ciia BC = O 13 tdm duong tron di qua ba diém 4, B, C

b) OAzOBzOC:OA:%BCjAABC vuong tai 4

bai 2. Goi O 1a trung diém cua BC . Chung minh B,C, D, E nam trén [0; BZ—CJ

bai 3. a) /FEK 1a hinh binh hanh tdm O ¢6: CH L IK,KE//CH = IK | KE = [FEK 1a hinh
chit nhat= 7, F, E, K cung thudc (O; OI)

b) Ching minh KD | DF = AKDF vu0ng

Bai 4. MNPQ 1a hinh chir nhat tim O = M, N, P, Q cung thudc (O; OM )

Bai 5. Goi E,F,Q,P lan luot 1a trung diém ctia MA, MB, MC, MD ching minh to gidc EFQP

c6 hai goc ddi co tong bang 180° = E, F, P, 0 cung thudc mot dudng tron

Bai 6. Trong hinh thoi dudng chéo nay 14 trung truc ctia dudng chéo kia. Do d6 diém E 1a
giao diém cta hai duong trung truc ctia hai canh 4B va AC . Nén E 13 tAm dudng tron ngoai
tiép cia AABC . Tuong tu F 13 tim dudng tron ngoai tiép cia AABD

Bai 7. a) Ta co: ACD=90" = C thudc duong tron duong kinh AD . Chiing minh
ABD =90° = B thudc duong tron duong kinh 4D = B, C cung thudc dudong tron duong kinh
AD

b) AD =10 cm

Bai 8. a) Goi O 1a trung diém ctia BC ma De (O; %BC] = OB =0D =0C = ABDC vudng tai
D=CD 1 AB . Tuong tw BE 1 AC

b) Xét AABC c6 K latruc tam = 4K | BC

Bai 9. a) Goi EF la duong kinh cua (0; %) sao cho EF 1 AB . Xét truong hop C chay trén

nura duong tron EBF . Ching minh AOMB = AOHC (c.g.c) = OMB = OHC =90’ vay M chay
trén duong tron duong kinh OB

b) Vi Ce(0)= ACB=90" hay AC L BD ma CD=CB = A4DB c¢b AC vira la dudng cao, vira
1a duong trung tuyén nén AADB cintai A= AD = AB nén D chay trén (4; AB)
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Bai 10. Goi / 1a tdm hinh thoi. Chl'rng minh P 1a trong tm cuia A4ABC . K¢é
BO BP 2

PO/ /Al =
Q BI 3

= BQO = —AB = 0 ¢b dinh = P thudc duong tron duong kinh OB

VAN DE 2.

Bai 1. 04 =12 <2= A(-1;-1) ndm trong dudng tron (0;2); OB =~/5 >2 = B(~1;-2) ndm
ngoai duong tron (0;2); 0OC=2=R= C(«/E ; \/5) nam trén duong tron (0; 2)

Bai 2. a)EzW?=900:>0N=OB=OC:>Ne(O;%j

BMC =90" = OM =0OB=0C = M e [0; %) = B, C, M, N cung thudc dudong tron tam O

b) AABC déu cd G la truc tAm déng thoi 1a tron tam A4OB vudng tai O co

a3

R=ON=%.OA= a —%=—>R:>A namngoa10
OG:%OA:§.§:%<R:G nam trong (O)

Bai 3. Ap dung dinh 1y pitago cho tam giac vuéng ABC tacd BC=13cm= R=6,5cm

Bai 4. Goi O 14 giao diém ctia 4C va BD tacd OA=0B=0C=0D= 4, B,C, D cung thudc
(O; R=6,5cm)

Bai 5. Goi O la giao cua ba duong trung truc cia A4BC . KHi d6 O 1a tam dudng tron ngoai

2 23

t1ep tam gidc ABC goi H la giao diém ctia 40 va BC tacd AH =3 = AO_EAH_ 3

Bai 6. a) Dung dudng thing d 1 dudng trung tryc cla cit tia Ay tai O . Dung (0; 04) la

duong tron can dyng

Chung minh: Vi O ed nén 04=0B do d6 (0; 04) di qua hai diém 4, B ma O e Ay nén

duong tron (O) théa man dé bai

3J§

b) ——cm
Bai 7. ) OB=0C = BD =CD = R = OBDC 1a hinh thoi

b) CBO = CBD = ABO =0

¢) AABC c6 AO vura la duong cao vua la duong trung truc nén AABC cén tai 4
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Bai 8. a) Chitng minh ACMB = ADNC = NCE = CDN ma
CDN + NCE =90° = DCN + NCE =90° = CEN = 90"

b) A, D, E,M cung thudc duong tron duong kinh DM

¢) Goi 7 1a trung diém cua CD ching minh AI//MC = AADE céntai 4= B, D, E cung
thudc (4; AB)

VAN DE 3.

Bai 1. a) Goi H va K 1a hinh chiéu vudng goc ctia O trén AB va
CD.OK =41 em; OH = MK =3 cm

b) R =310

Bai 2. a) Goi OH, OK 1a khoang cach tir O dén mdi ddy ta c6 OH = OK =1cm

b)R= V10 em
e . A \ 5 ) \ A ) \/ﬁ
Bai 3. Goi OH, OK 1a lugt 1a khoang cach tir O dén 4B, AC tacd OH ZT; OK =22

Bai4. Goi OD=x(cm)=>O0OM =x—4(cm)=>x* =8 +(x-4)’ =>x=10cm

43

Bai 5. a) Goi OH 14 khoang cach tor O dén CD; MH =4 cm = OH :T cm

b) OD =

cm

4439
3
Bai 6. Goi HK 1a dudng thiang qua O va vudng goc véi 4B va CD, H € AB,K e CD ta ¢

OH=3,0K=4= HK =7cm

Bai 7. K¢é OE 1. CD, E e CD ta c6
OC =11,CE =9 = OE =210; OM =7 = ME =3 = MC = EC — ME =6 cm, MD =12 cm

Bai 8. o) HA=4 cm, HB=9 cm

12413 216

cm = Sy =——Cm

13

b) HM =

Bai 9. a)@:%:BK:w,z:AK:14,4:>KC:5,6:>BCzZOcm
AM  AB

b) CO cht AB tai E = CE=2HM =16 em; CM.CA= CO.CE = CO =42

=12,5cm
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VAN DE 4

Bai 1. Goi / 14 trung diém cia CD = IC = ID . Xét hinh thang AEFB, I 13 trung diém cua
EF = [E = IF tu d6 CE = DF

Bai 2. a) B, D, C, E cung thudc duong tron duong kinh BC

b) BC la duong kinh, ED day khong qua tam

Bai 5. a) BD//CH (cung 1L AB ); BH//CD (cung L AC )

b) I 1a trung diém cta BC = I 1a trung diém cia HD

¢) OI 1a dudng trung binh AMHD = AH =201

Bai 6. Chung minh tuong tu Bai 2

Bai 7. Ching minh twong ty Bai 1

Bai8. «)B,D,C,E nam trén duong tron duong kinh BC

b) AABD” AACE = AE.AB = AD.AC

¢) BHCK c¢6 I 1a trung diém cua hai dudng chéo

d) AABK,AACK vuongtai B va C nén 4,B,K,C nam trén duong tron duong kinh 4K
e) OI la duong trung binh cua AMHK = OI / /| AH

Bai 9. Ké MH L DE tai H; DAE =2BAC = DAH = BAC; DE = 2DH; AD = AM = AE
DH = ADsin DAH = AM sin BAC < dsin BAC (d 1a dudng kinh (0) )

DE dat gia tri 16n nhat khi AM 1a dudng kinh cua (0)

Bai 10. a) 04=0B=0C = A4ABC vudng tai 4

b) H 1a trung diém cua AD; AC =CD (BC 1a trung tryc ciia AD ); BC la tia phan giac goc
ABD (AABD can tai B c6 BH la dudong cao)

¢) BAH = ACH = DAH = ABH = CDH

VAN DE 5

Bai 1.

R d Vi tri twong dbi cua dudong thang va duong tron
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5c¢m | 3em | Cat nhau

6cm | 6 cm | Tiep xuc nhau

4cm | Tem | Khong giao nhau

Bai 2. (4;3) khong giao véi Ox va tiép xuc véi Oy
Bai 3. O thudc a va a//b nén O cach b mot khoang bang 2 cm = (0; 2cm) tiép xtic b
Bai 4. (B;2) khong giao nhau véi O va (B;2)tiép xuc véi Oy
Bai5. Ocavaa//b nén O cach b mot khoang bang 3 cm = (0;3 cm) tiép xtic voi b
Bai 6. Tam duong tron nam trén hai dudng thang song song a, b song song voi duong thing
xy va cach xy mot khoang 1cm
Bai 7. O nam trén duong thang song song voi a, b va cach déu a, » mot khoang bang g
Bai 8. AB=8cm
xs 4
Bai9. S, = ERZ

Bai 10. M di chuyén trén (O; 4 cm)
Bai 11. AD=4cm

Bai 12. Ké OH vudng goc voi xy suy ra OH < OA4 . Mt khac 4 nam trén duong tron (O; R)
nén OA< R

Bai 13. Ké OH vudng goc voi xy suy ra OH <04 . Mt khac 4 nam trén duong tron (O; R)
nén OA<R

Bai 14. (C;2) khong cét hai truc Ox, Oy

Bai 15. TAm / thudc hai duong thang song song v&i a va cach a mot khoang bang 5 cm
Bai 16. a) Ké OH vudng goc v6i xy thi OH =12 do d6 (0) cit x, y tai hai diém B, C

b) BH =2; CH =10

Bai 17. OC 1a dudng trung binh ctia hinh thang A4EFB nén C 1a trung diém cua

EF chu y rang AE = AH, BH = BF nén suy ra CH’ = HA.HB = AE.BF

VAN DE 6
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Bai 1. Ta ¢ BC> = AB> + AC> = BAC =90’
Bai 2. a) BAC =90°

b) Goi O 1a trung diém cta AI ta co

+ OK = 04 = OKA = 04K

+ 04K = HBK (cung phu A/@)

+ HB = HK = HBK = HKB
— OKA = HKB = HKO = 90°

Nhin xét: Khong str dung tinh chat tam giac can trong 10i giai nén cach lam s& khong thay do6i
néu gia thiét chi chi tam giac thuong

Bai 3. a) Goi O la trung diém ctia AH thi OF = 04 =0H = 0D

b) Ching minh tuong tu bai 2b

bai 4. Trung truc 4B cat dudng thang vudng goc vi d & A tai O . duong tron (0; 04) 1a
duong tron can dung

Bai 5. a)Tam giac ABC can tai 4 ndi tiép (0)= OC L BC = OA L AD (vi AD//BC)

b) ABCD 13 hinh binh hanh = AC cét BD tai trung diém 7 cia va CN 1a tiép tuyén cia cat
AC tai trung diém I cta AC

Bai 6. a) D& c6 AMON 1a hinh binh hanh. Ta chimg minh OM = ON . Xét tam gidc OBM va
tam giac OCN coO OBM :O/CT\f:90”; OB=0OC=R va
OMB = ONC = A = AOBM = AOCN = OM = ON => AMON 14 hinh thoi

b) AMON 12 hinh thoi = 04 1L MN va OA4 =2 lan khoang cach tr O d&én MN do 46 MN 1a
tiép tuyén ctia khoang cach tir O dén MN =R < 04 =2R

Bai 7. Tir O ha OH vudng goc v6i d, OH cit (O) tai 4 va B . Qua A4 va Bké cac dudong
thang vudng goc véi OA4 va OB ta dugc hai (hodc 1 néu d 13 tiép tuyén cia (0) ) tiép tuyén
song song voi d

Bai 8. a) M thudc duong trin duong kinh 4B = AMB =90° hay EMF =90° tiép tuyén
CM,CA= OC L AM = OFM =90 . Tiép tuyén DM, DB=> OD L BM = OEM =90° => OEMF
1 hinh chit nhat = EOF =90° hay COD =90°

b) MEOF 1a hinh chitr nhat
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¢) Goi I la trung diém ctia CD thi I 1a tAm duong tron dudng kinh CD va OI = IC = ID ¢6
ABDC 14 hinh thang vuong tai 4, B nén OI//AC//BD va 10 1. AB do d6 4B 1a tiép tuyén cua
dudng trin duong kinh CD

Bai 9. «) BH, BD 1a tiép tuyén cua (4; AH)= HAD =2HAB; CH, CE 1a tiép tuyén cua
(4; AH)=> HAE = 2HAC = HAD + HAE = 2(HAB + HAC) = 180° = D, 4, E thing hang
b) Tuong tu bai 13 ¢

Bai 10. C6 ABCD 14 hinh thang vudng tai C, D ma O 1a trung diém ctia AB va OM vudng
gbe v6i CD (CD tiép tuyén clia (0))= AD+BC =20M =2R . Chu y ring CD < AB ( Hinh

chiéu duong xién)=> S ., = %(AB +BC).CD=RCD<RAB=2R* .Dod6 S,,., 16n nhit khi
CD = 4B hay M nam chinh giira nira dudng tron dudng kinh 4B
VAN PE 7
Bai 1. @) AOAC = AOBC (c.g.c) = OBC = O4B =90° = DPCM
b) OC =25cm
Bai 2. 1) 04 vudng goc véi BC tai 1a trung diém ctia BC = OCAB 1a hinh thoi

b) OF =2R

Bai 3. «) OCB 1a tam gidc déunén BC =BO=BM =R = OCM =90° = MC la tiép tuyén cua
(O; R)

b)OM* =0C* + MC* = MC* =0OM* -0OC* =3R’

Bai 4. ) Goi O 1a trung diém cta CD tir gia thiét suy ra tam gidc ABD va tam gidc ODE déu
— DE =DH =DO=BC/4= HEO=90" = HE 1a tiép tuyén cta duong tron duong kinh CD

b) HE =43 cm

Bai5. ) OB=10cm

b) AOBC = AOBA (c.g.c) = BC 1a tiep tuyén cuia duong tron (0O)
Bai 6. a) AABE vuong tai B duong cao BC = BC? = AC.CE

103

b) BE = ——
) 3

Bai7. S,,,, —~OC.MN =8 __
2 R — 42
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VAN DE 8
Bai 1. a,b) C AB=AC; OB =0C = AO la trung truc cia BC
¢)BD//0OA vi cung vudng goc vo1 BC
Bai 2. ) DOC =90°
b) ACOM™ AODM

R\3

c)AC=R«/§;BM=T

Vai3. a) BO//HC;0C//BH;0OC//BH = OCHB la hinh thoi
b) OA L BC; HO | BC = A, H, O thang hang
¢)Dé H < (0) thi OH =0C = CH = CA0 =30° = A0 = 2R
Bai 4. AMO = CMO = CMO = COM
Bai 5. a) IK//0A4 vi cung vudng goc voi 14
b)KOI = A0I va AOI = KIO = KIO = KOI
Bai 6. Chu vi tam giac ADE = AD+ DM + AE + EM = AB+ AC =2A4B
VAN DE 9
Bail. AB=6cm
Bai 2.
BAC =60° = BAO =30° = A0 =20B =2R
AO =2R =20B = BAO =30° = BAC = 60"
Suy ra tam gidc 4BC déu
Bai 3. Goi D la giao diém ctia /G va 4B . Tinh dugc DG =2/34M =4, D 1a tiép diém cua

(I) v6i 4B nén AD:AB+A2C_BC:3:>ID=DA=3:>1G=DG=1D=1

Bai 4. AMEF déu = EF =10
Bai 5. AOIC vudng tai OIC =30° = OI = 2Rxét AOBI ¢6 O =2R = OIB =30°
Bai 7. a) 04 1a phan gidc BOC, AOBC can tai O = O4 L BC

b) BDC = COA ( cung phu véi gbc OCB )= DB/ /04
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¢) AABC déu = AB=BC=AC=23

Bai 8. o) BI, BK lan luot 1a phan giac trong va ngoai goc B nén BI 1 BK = IBK =90° , tuong
tu ICk =90°
b) ACI = ICB = IBC = IKC ma IKC + KIC =90° = ACI + OCI =90°

¢) BCva AK cét BC tai H tacd HB=HC (4K 1a trung truc ciia BC)

= HC=BC/2=12, AH =~ AC* -~ HC? =16; AACH” ACOH ( tam giac vudng c6 chung gdc
nhontai O )= AH//AC=HC//CO= CO=AC.HC//AH =15

VAN DE 10

Bai 1. @) COA=COM, DOM = DOB = COD = 90°
AR — AN 0 \ \ , 1., OD
b) OBD = OMD =90° = B, D, M, O € dudng tron ban kinh -

¢)CD = MC +MD = AC + BD
d) AC.BD = MC.MD =0OM"* = R

e) Goi / 1a trung diém ctiia CD = I 13 tim dudng tron duong kinh CD va OI 14 dudng trung
binh cua hinh thang vuéng ACDB nén OI 1. AB=0
CM CA AN

f) o ==t 2 S MN//AC
MD BD ND

g)BN'nOI ={K}=OB=0K tacb 50 _OK _EN'_ KN'_BN
BD BD BN'  BO BD

_BN' BN'_BK _ 5 1 2
~ 8D "BO BO BO BD BN’

Bai 2. ¢) 04 1a trung tryc ctia BC = 4, H, O thang hang
ABO+ ACO =180° = A, B, C,0 nam trén duong tron duong kinh 40
b) CDK = COA = AACO” ACKD (g.g) = AC.CD = CK.AO
¢) AM 1a phan giac goc 4 cua tam gidc ABC . Chung minh BM la phan giac goc B cua
AABC = M 1a tim dudng tron ndi tiép tam gidc 4BC
d) Theo cau b):
AC.CD IK _ DK AB.DK ACCD CK CcD.oC

;IK//AB = —=IK= = = =2—- =2=171a
AB  BD BD 20C IK AO.DK

CK =

trung diém cua CK

153



ON LUYEN TOAN 9 THEO CHU PE, TAP 1

Bai 3. a) Chiing minh DO vtra 1a phan giac vira 1a duong cao cia tam gidc CDN = ADCN céan
tai D

¢) AC.BD = MC.MD = R®

Bai 4. a) OH =1,5 cm; b) P,,, =633 cm; ¢) DOE = 60°

Bai 5. ) AABC c6 BI, BK 1a luot 1 phan giac trong phan giac ngoai tai

B = BIK =90° :B,I,C,Ke(O;%j ta c6 MCI = IBC = IKC = OCK mat khac
OCK +OCI =90° = MCI + OCI =90° = OC L CM = MC 1 tiép tuyén cua (O)
¢) Goi D la giao diém cua MO va BC

11 . 1
CD* MC* OcC*?

:>CD:B—2C:6cm, =0C=7,5cm=R

VAN DE 11
Bail.a) Co6 I4=IB=IC néntam gidc ABC vuodng tai 4
b) OI0'=90"; BC =12
Bai 2. a) Tt M4 =MB=MC = AABC vuodng tai 4
b) OMO' =90°; ¢) S = (R+rWRr
d) OBCO' 1a thang hinh vuong tai Bva C ¢6 IM la duong trung binh= IM | BC=M
Bai 3, AB=24cm
Bii 4. Ta c6 ABC+ ABD =180°

Bai 5. Goi P, Q lan luot 1a trung diém ctia 4C, 4D = AM 1a duong trung binh ciia hinh thang
OPQO'= AP=AQ = AC = AD

Bai 6. Ta c6 OBA=0A4B=0'AC=0'CA= OB//0'C = dpcm
Bai 7. a) Ta cd KI <OI +O0K = (I)va (K) ludn cit nhau

b) Do OI = NK; OK = IM = OM = ON mat khac OMCN 1a hinh chit nhat = OMCN 1a hinh

vuong
¢) Goi L=KPNMC; P=IBnNC = OKBI 1a hinh chit nhat va BLMI 1a hinh vuong

— ABLC = AOKI = LBC = OKI = BIK ma
IBK +IBA=90° = LBC + IBA = 90° = LBC + IBA+ IBL =180°
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d) C6 OMCN 1 hinh vudng canh a ¢b dinh = C ¢b dinh va 4B ludn di qua C
Bai 8. a) Goi  1a trung diém cta AB tacd OI =0A =14

b) Ta chirmg minh dugc IC//BD//OE ma OB =Bl =14= AC=CD = DE

Bai 9. ) (0) va (I) tiép xuc trong v&i nhau

b) ADCE 1a hinh thoi

¢) C6 CK L AB, AD 1. DB=>CK //AD ma CE//AD = B, K, D thang hang

d) HKD = HDK:; IKB = IBK = HKD + IKB = HDK + IBK =90° = IKH =90’
ON TAP CHU DE 4 (PHAN I)
Bai 1. ) ACB=90°,0H la duong trung binh ctua tam giac ABC = OH //BC

b) AAMO = ACMO = MAO = MCO =90° = MA 1a tiép tuyén cua (0)
1 1. .
c)IK = ECK = EACsma = Rcosa sina

d) Gia st BI cat AM tai N vi IK //AM = Ik _BKk_ K BK( sin32a)=>M =N
AN AB  AM AB

Bai 2. a) Dya vao tinh chat tiép tuyén chimg minh EO 1a dudn trung binh ciia
MN = OE 1. MN

b) Ching minh MB//OH L MN = OBMN la hinh thang

¢) EN = EM =2/3 cm; MN = 2NH =23 cm; S,,,, =3/3 cm’

Bai 3. a) Chiing minh DMCN 1a hinh chit nhat

b) CHing minh DM .DA= DC?; DN.DB = DC* = DM .DA= DN.DB

c) Goi G, 1,C 1a luot 1a tam cua cac nra duong tron duong kinh AC, AB, CB . GO1 O la tam
cua hinh chit nhat DMCN ching minh AMGO” ACGO = MN L MG tuong tu chimg minh
dugc MN L NH = MN 1a tiép tuyén chung cta cac nira duong tron duong kinh 4C, CB

d) Vi DMCN 14 hinh chir nhit = MN = DC. MN 16n nhét khi DC 16n nhat ma
DC < DI = MN 16n nhat khi C =1 hay C 14 trung diém ctua AB

Bai 4. a) OE =2R

b) CHung minh 7 1 trung diém cta AE (Al = IE =1,5R) tir d6 chimg minh ACDE 13 hinh thoi
(tinh chat hai duong chéo vudng goc voi nhau tai trung diém mdi duong)
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c¢) Ching minh duogc ODE = OCE =90° = ED la tiép tuyén cua (0)

d) Ttr cau ¢, c6 EB la phan giac clua CED chung minh ODE = BCE =30° = BE 1a phan giac
cua ECD = B 1 truc tam tam giac CDE

Bai 5. a) CHung minh AMEF” AMAO = EM .AM = MF.OA

b) AMEF” AMAO ma AO =O0OM = ME = MF; AMSF vuodng tai M ma ME = MF tu dé ching
minh dugc ME = ES = ES = EM = EF . CHing minh F 1a tryc tdm tam gidc SAB ma Al 1a
duodng cao, chirng minh duoc 4, 1, F théng hang

¢) FASM—=2R’

d) S\ o = %OH.MH; OH .MH < %(0}12 +MH?) = %OMZ = %Rz = S, 16m nhat khi H 13 trung

diém cua 40 = OS—2MH = R\2

ON TAP CHU PE 4 ( PHAN II)
Bai 1. a) Chirng minh AMIN 14 hinh chit nhat ( theo dau hién tir giac c6 ba goc vudng)
b) Chirng minh: IM .10 = I4* va IN 1O = IA*> = IM .10 = IN.IO

¢) Chtng minh: 7 13 tAm dudng tron dudng kinh DE ma Al L OO' nén 00" 1a tiép tuyén cua
duong tron duong kinh DE

d) DE =2\/R.R’'
Bai 2. a) AMAO = APBO = MO = OP = AMNP can vi dudng cao NO ddng thoi 1a dudng trung
tuyén

1 1 1 X 1
b + = = Ol = R = MN la tiép tuyén cua (O
)012 ON?> OB’ Py ©)

¢) AM .BN = MI.IN = OI° = R?

_ (MA+BN).AB

d)S s = 5 = 8, NhO nhat khi MN nho nhat < AM =R

Bai 3. a) AABE can vi BI vua la duong cao vura 1a phan giac

b) Ching minh K 1a tyc tdm tam gidc A4BE = EK | AB

¢) CHing minh AFB+ ABF = KBC + BKC =90° = FAB =90° = FA 1a tiép tuyén cia (0)
d) C di chuyén trén (0) thi E di chuyén trén (B; BA)

Bai4. a) (O)va (1) tiép xUc ngoai
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b) ADCE 14 hinh thoi (theo du hiéu hai duong chéo vudng goc cit nhau tai trung diém cia
moi duong)

¢) Chimg minh EC//ADva CK //AD = E, C, K thing hang

d) Ching minh DFB = DKH => DKH + IKB =90° = HIK =90° = HK 1a tiép tuyén cta (1)

Bai 5. a) Chting minh thang hang. Chting minh A4BO va AACO cing ndi tiép duong tron
duong kinh 40 nén 4, B, O, C cung thuoc mot dudong tron

b) Chimg minh ACKD” AACO = AC.CD =CK.AO

¢) AM va BM 14 hai dudng phan giac cta tam gidc ABC = M 1a tAm dudng tron ndi tiép tam
giac ABC

d) Chirng minh H7//BD ma H 1a trung diém cia BC nén I 1a trung truc ciia CK

Bai 6. a) Ching minh AADH va AAHE ndi tiép duong tron duong kinh AH nén 4, D, H, E
cung thudgc mot duong tron. T gidc ADHE 1a hinh chit nhat

b) St dung dinh nghia dé ching minh dudng tron dudng kinh BH va dudng tron dudng kinh
CH tiép xuc ngodi v&i nhau tai # vi AH L BH va CH nén AH 1a tiép tuyén chung cua hai
duodng tron

¢) GoiO la giao diém cua 4H va ED . Chimg minh
IDO = AHI =90° va JEO = AHJ =90° = ED 1a tiép tuyén chung ctia hai duong tron

d) DE =4,8 cm
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