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1 / CANTHOC

BAI 1. CAN BAC HAI — CAN THU'C BAC HAI

A-TOM TAT Li THUYET

) can bac hai sé hoc
e Can bac hai clia mot s6 khong am a 1& s6 x sao cho 22 = a.

e S6 duong a c6 ding hai can bac hai 1a hai s6 d6i nhau: S6 duong ki hiéu 1a \/a, s6 am ki hieu

1 —/a.

e 56 0 c6 diung mot can bac hai 1 chinh s6 0, ta viét /0 = 0.

V6i s6 duong a, s6 v/a dgl can bac hai s6 hoc ctia a. S6 0 cling dgl can bac hai s6 hoc cta 0.

V6i hai s6 khong am a, b, ta c6: a < b < a < Vb.

E® can thic bac hai
e V6i A la mot bieu thic dai s6, ta goi VA 13 cin thitc bac hai clia A.
VA xéc dinh (hay c6 nghia) khi A ldy gia tri khong am.
Anéu A>0

* A2:|A|:{—AnéuA<0

B Dang 1. Tim diéu kién dé /4 cé nghia

e A conghia < A > 0. . \/gc()nghia@A>O.

Bai 1. V6i gia tri nao ctia o thi mdi can thiic sau c6 nghia:
a. v/—3z. b. V4 — 2x. c. vV=3zr+2.
d. 3z +1. e. v9z — 2. f. 6x—1.
Bdi 2. Véi gia tri ndo clia z thi mdi can thitc sau c6 nghia:

L + vz — 2. b. L +Vx — 2. C. * + vV — 2.

x—2 T+ 2 x?—4
1 4 —2
d. . . : f. .
Vi3 —2x “Varys Vit
Bai 3. V6i gia tri nao clia z thi mdi can thiic sau c6 nghia:
a. Va2 + 1. b. v4x? + 3. c. v9x? — 6z + 1.
d. v—a22 42z — 1. e. /—|zr+5| f. v—222 - 1.
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CHUGNG 1. CAN THUC Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10
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Bai 4. Véi gia tri ndo ctia 2 thi mdi can thitc sau c6 nghia:

a. V4 — 22. b. V12 — 16. c. va2-—3.

d. va? -2z —3. e. x(zr+2). f. va? -5z +6.
Bai 5. V6i gia tri ndo ctia z thi mdi cin thiic sau cé nghia:

a. /|z] — 1. b. /|z —1| - 3. c. /4 —|x|.

d z—2vV/r —1 e ! f !

' T V9 =12z + 422 i+ or—1

& Dang 2. Tinh gid tri biéu thirc

Anéu A>0

Ap dung: = 141= {—AnéuA<O'

Bai 6. Thuc hién cac phép tinh sau:

a. —0,8,/(—0,125)2. b. /(-2). c. \/(V3—2)

d. \/(2v2 - 3)2. e. (% — %)2 f. /(0,1 —/0,1)2
Bai 7. Thuec hién cac phép tinh sau:

a. /(3—2v2)% +/(3+2V2)2. b. /(5 —2v6)2 — /(5 +2v6)2.

c. /(2= VB2 +/(1-V3) d. /3422 — /(1 - v2)2.

e (VB = V22 +/(V5 + V2). . /(V2+1)2—/(V2-5)2.

Bai 8. Thuec hién cac phép tinh sau:

a. /5 +2v6 — /5 — 21/6. b. V7—2V10 — 7+ 2V10. ¢ V4—2V3+ 4+ 2V3.
d. V24 +8V5+V9—4V5. e V1IT—1224+V9+4V2. £ V6 —4v2+ /22— 122,

Bai 9. Thuc hién cac phép tinh sau:

a. \/f—\/s—\/29—12\/5. b. \/13+3o\/2+\/9+4\/§. . (V3 =+v2)V5 +2V6.
d. /5 — V13 + 4v34/3+ v/13er 4B+ V3 + V13 + 431 — V3 — V1B — 4v3.

2 Dang 3. Rut gon biéu thirc

AnéuA>0
R E

Chi y: Xét cac truong hop A > 0, A < 0 dé bo dau gia tri tuyét doi.

Bai 10. Rit gon cac bicu thitc sau:
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1. CAN BAC HAI — CAN THUC BAC HAI Tai Lieu Tuyén Sinh Lop 10
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a. x+3+vVr2—6x+9 (z <3). b. Va? + 4z +4 — Va2 (=2 <z <0).
Vi —2r+1 Va2 —4x+4
Bai 11. Rit gon cac biéu thiic sau:
a. V1 —4a+ 4a® — 2a. b. z — 2y — /22 —dzy + 442 c. 2® + V' — 822 + 16.
VAT 5 T 4
d. 2z —1- Y2 O + 5. e. Y2 Tt . f. /(z—4)%+ < )
x—5 x? =2 Va2 —8xr+ 16

Bdi 12. Cho biéu thic A = Va2 +2va2% — 1 — /a2 — 2v/22 — 1.
a. Vdi gia tri nao ctia x thi A c6 nghia?
b. Tinh A néu = > /2.

Bai 13. Cho 3 s6 duong z, v, z thoa diéu kien: zy + yz + zx = 1. Tinh:

A:x¢a+y%u+¢%+y¢a+w%u+x%+Z¢u+x%a+y%.

14 22 1492 14 22

& Dang 4. Gidi phuong trinh

Ap dung: VA2 = |A|, A>=B>< A=+B.
A >0 (hayB > 0) A>0 A<O
A=+VB - - Al=B ~ _h )
o VA \/_@{A:B e [Al=Be " jhay s
A=0
e |[A|=|B|& A=Bhay A=-B . \/Z+\/§=0<:>{B_O.
B>0 B>0
A=B & . Al=B<& -
» VA {A:B2 ° 14 {A:BhayA:—
A=0
A+ |Bl=0& .
TR R
Bai 14. Giai cic phuong trinh sau:
a. \/(x—3)?=3—u. b. V4a? — 20z + 25 + 2z = 5.
c. V1 — 12z + 3622 = 5. d. vz +2Vxr—1=2.
1 1 1
VT2 1=z _1-1. f (/22— o4+ —=-—=z
e. Vr—2Vx vV x 2x+16 17 ¢
Bai 15. Giai cac phuong trinh sau:
a. V2r+5=+1—ux. b. V12 —x =3 —z. c. V2x?—3 =4z — 3.
d. V22 - 1=z —1. e. Vo2 —x — 6=+ — 3. f. Va2 —x =32 -5

Bai 16. Giai cac phuong trinh sau:
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Tai Ligu Tuy@n Sinh Lép 10

a. v+ =ux. b.V1—22=2-1.
d. Va2 —1—-2241=0. e. V2 —4—x+2=0.

Bai 17. Giai cic phuong trinh sau:

a. vz —2x+1=2>—-1. b. V4?2 -4z +1=2— 1.

V' J J J
c. Va2 —4r+3=2—2.
f. V1—222=2—1.

c. vVt =212 +1=a2—1.

d e taty=n e VIS F16=2—x £ VIZt6r+1=+/11-0v2
Bai 18. Giai cac phuong trinh sau:

a. [3z+ 1=z +1| b. |22 — 3| = |x — V3|

c. V922 — 12z + 4 = Va2 d. Va2 —dx +4 =422 — 127 + 0.
Bai 19. Giai cac phuong trinh sau:

a. |22 — 1|+ |z +1]=0. b. Va2 -8z + 16 + |z + 2| = 0.

c. V1—224++z+1=0. d. Va2 —4+ V22 +4x+4=0.

e
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BAI 2. LIEN HE GIUA PHEP KHAI PHUONG VA PHEP

NHAN, PHEP CHIA

A-TOM TAT Li THUYET

e Khai phuong mot tich: vV A.B = \/Z\/E(A >0,B>0).
e Nhan cac can bac hai: VAVB = VA.B(A>0,B >0).

[A A
e Khai phuong mot thuong: 5= \/—\/%(A >0,B>0).

e Chia hai can bac hai: — \/EA>O B >0).
B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. Thuc hién phép tinh

Bdi 1. Thuyc hién cac phép tinh sau:
124+2V27+3V75-9V48.  b. 2/3(V27 +2V48 —/75). . (2v2 —V/3)2
d. (1+vV3-vV2)(1+v3+v2). e (V3—VB+V3+V5)2 £ (VVII+VT-V/VII—V7)2

Bai 2. Thuc hién cac phép tinh sau:

a. vV2++v3 -2 -3 b. V21 — 123 — /3.
c. (V6+vV2)(V3-2)vVV3+2. d. (4 +V15)(v/10 — v6)v/4 — V15.
e. V13 — /160 — v/53 + 44/90. f. \/6—2\/\/§+\/ﬁ+\/18—\/@.

Bai 3. Thuc hién cac phép tinh sau:

a. 2v/5 — V125 — /80 +605. b. V15 — v216+v/33 — 126. c. V/8vV3—2v/25v12+4+//192.

d. V2 - V3(V6+ V2). e. V3—v5+V3+5. £ (V24178 - (V2-1)3.
Bai 4. Thuc hién cac phép tinh sau:
o J0+2V10 8 o 2VB-VIZ VB4 V2T
VB vE 1B T VIS V48 30+ V162
2—\/_ 2+\/_ q V3= V5.(3+V5)
2+\/_ —V3 O VI0+V2
¢ (V542 —8v5
fwﬁ W—F 2V5-4
Bai 5. Thuc hién cac phép tinh sau:
a. A= /12— 37— /12 + 3v/7. b. B =4+ 10+ 2v5 + /4 — V10 + 2v/5.

c. C=v3-V5+V3+5.
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& Dang 2. Rut gon biéu thirc vé tinh gid tri biéu thirc

Bdi 6. Riit gon céc bicu thiec:

. V15— /6 b V10 ++/15 . 2v/15 — 2v/10+ 6 — 3

VB VT v IO T S

g V2EVBEVEEVELVIE ot iy ¢ Vatavhb—vb—bya

' VZHVE+EVE Ty ' ab—1 |
Badi 7. Rit gon cac biéu thic sau:

a :v\/E—l-y\/ﬂ_ — N

(i

b. -2z +1 (x> 0).
T+ 2y +1

-1 [(y—2/y+1)?
c. \/37_1\/ 1) (x#1,y#1,y>0).

Bai 8. Rut gon va tinh:

\/\/5—1_ Vb —1
a. \/5+1. \/E+1

b. v/15a2 — 8av/15 + 16 véia:\/g-i- \/g
N 2 5
C. \/1Oa2—4a\/10+4v01a=\/g+ \/;
d. Vaz+2va2—1— a2 —2Va?—1 v6i a = /5.

& Dang 3. Gidi phuong trinh

Bai 9. Giai cac phuong trinh sau:

V6l a =7,25;b = 3, 25.

2 — 3 V2r —3
a. = 2. b, — = 2.
r—1 v —1
9r — 7
c. V4r? —9 =22z + 3. d. —— =7z + 5.
Vir +5

-5 1
e. \/4:10—20—1—3\/909 5—?/93;—4 — 4.

& Dang 4. Chitng minh bt déng thirc

Bai 10. So séanh cac sb:
a. V7 —+v2val. b. V8 + V5 va V7 + /6.
c. v/2005 + /2007 va v/2006.
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2. LIEN HE GIUA PHEP KHAI PHUONG VA PHEP NHAN, PHEP CHIA

Tai Ligu Tuydn Sinh Lp 10

Bai 11. Cho céc s6 khong am a, b, c. Chitng minh:

b
a.a; > vab. b. Va+b < v/a+ Vb.
b b
d. a+b+c> Vab+Vbc++/ca. e. at > \/54—\/_‘

2 2

Bdi 12. Tim gié tri 16n nhét clia cac biéu thiic sau:

a. A=+x -2+ 4 — 2. b. B=+6—x++x+2.

y 4/ J J

1
c. a+b+52\/5+\/l_).

c. C=yz++v2—ux.

o
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CHUGNG 1. CAN THUC
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BAI 3. BIEN POI DON GIAN BIEU THUC CHUA CAN
THUC BAC HAI

A-TOM TAT Li THUYET

e VGi A>0va B>0thi VA2B = AVB.
e Vi A>0va B>0thi AVB = VA2B.

/ \/AB
Vé6i A.B > 0 va B # 0 thi

A AY
Véi B> 0 thi 2~ = AVE
JB B

B—BAI TAP TU LUAN

V6i A < 0va B> 0 thi VA2B = —AVB.
V6i A < 0va B> 0 thi AVB=—VA2B.

B . . C C(VAF B)
OleAZOvaA%B2th1\/ZiB: T

: : C C(VAFVB)

5 > > P> = .
0leA_(),B_OV@LA;«éBthl\/Z:l:\/P 1B

& Dang 1. Thuc hién phép tinh

Bai 1. Thuc hién cic phép tinh sau:

125 — 41/45 + 31/20 — v/30.
27 /&8 2 [75

c. 21/5 — /= — 24/ =
4 9 5V16

5—VB\ (5++5
e. (1—|—1_\/_> <1+\/_ 1)

Bai 2. Thuc hién cac phép tinh sau:

aﬁ—5_6—2\/7+ 6 5
T2 4 V-2 4+V7

| |
“VBiVE-vB Brv2is

11 15T
V3 32 VBV 12 V6

b. (V99 — V18 — VI1)V11 +3V22.
9 49 25
s/l T yE

1 1
VBi— 2 VB2

gl

9 9 5
+ T
V6—2 V6+2 6

d(M_i).;
\1-v3 V5] VB2

2\/3— V3+ 13+ VI8
Vo2

e
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3. BIEN DOl DON GIAN BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HA Taii Ligu Tuyén Sinh Lop 10
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Dang 2. Rut gon biéu thirc

I

Bdi 3. Riit gon va tinh gia tri biéu thiic:

x— 11

a A= 2 1 —923_12V3.
Jr—2-3" V3

1 1 a® +2

b. B — _ — 2.
d1+va) 2(l-va) 1-a" V2
a* —4a® + 3

. C = —V3- 2.

¢ U= ey V3= V2

d. D= ! n ! h=3.

h+2vVh -1 h—ovh—1
\/2x+2\/m2—4 .

e.E:m+x+2, =2(v/3+1).
f.F=<\/13+_a+\/H) (\/ﬁ+1),a:2f\/§.

%& Dang 3. Gidi phuong trinh

Bai 4. Giai cac phuong trinh sau:

1 3 =1
a. /T —1+ 45 —4— /255 —25+2=0. b. 5V — —5\/9x—9+24\/‘”64 - _17.

c. V922 + 184222 +2—v25224+504+3=0. d. 2z — 2>+ 622 — 122 +7 = 0.
e. (x+1)(z+4)—3Va?2+5zx+2=06.

Dang 4. Chirng minh dang thirc

I

Bdi 5. Cho biéu thitc: S, = (vV/2 +1)" + (v/2 — 1)* (v6i n nguyen duong).
a. Tinh Sy; S;s.
b. Chitng minh ring: V6i moi m,n nguyén duong va m > n, ta c6: Syin = Sm-Sp — Sm_n.
c. Tinh S;.
Bdi 6. Cho biéu thiic: S, = (V3 +v/2)" + (V3 — v/2)" (véi n nguyén duong).
a. Ching minh rang: Sy, = S? — 2.
b. Tinh Sy, ;.
Bdii 7. Cho bidu thitc: S, = (2 — v/3)" + (2 + v/3)" (v6i n nguyen duong).
a. Ching minh rang: Ss, + 35, = S3.
b. Timh Ss, So.
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CHUGNG 1. CAN THUC Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

BAI 4. RUT GON BIEU THG'C CHA CAN TH'C BAC
HAI

A-TOM TAT Li THUYET

Dé rat gon biéu thitc c6 chita can thic bac hai, ta can biét van dung thich hgp cac phép bién doi
don gidn nhu: dua thita s6 ra ngoai dau can, dua thita s6 vao trong dau can, khit cin 6 mau va truc
can thitc ¢ mau té lam xuét hién cac can thic bac hai ¢6 ciing mot biéu thitec dudi dau can.

B-BAI TAP TU LUAN

<. , 1 2 245
Bai 1. Cho biéu thic: A = Vot + VT + i \/E
V-2 Jr+2 4—z

a. Tim z dé bicu thic A c6 nghia.

b. Rit gon biéu thic A.
c. Timz dé A=2.

_ N2
Bdi 2. Cho biéu thic: A = (\/_ 2 — V2 )(1 ?) )
r—1 z+2yx+1 2

a. Rat gon Anéuz > 0,2 # 1.

b. Tim z dé A duong.
c. Tim gia tri 16n nhat cia A.

BAi 3. Cho bidu thie: A — —2VF =9 _ Vr+3 v+l
To5/si0 Vi—2 3-&

a. Rut gon A.
b. Tim z dé A < 1.

.. 2 . ava—1 aya+1 { 1H\/5+1 Vva—1
Bdi 4. Cho bidu thitc: A = - -
Cho bieu thite v arve VGl AT T A

a. Riat gon A.
b. Tima dé A=7.
c. Tim a dé A > 6.

B&I 5. Cho bidu thite: A — J2YZ— 1L 3VE—2 2Ve+3
r+2y/r—3 1—\r 3+

a. Rut gon A.
b.TimxdéA:%.
\/§+3+\/5+2Jr Vi +2
Vr—2 3—\r x-5J/x+6l

B . Ch h :A:{l— :
ai 6. Cho biéu thiic T+ vz

a. Rat gon A.
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b. Tim z dé A < 0.

2
2
a—l—\/a a+\/5+1

Bdi 7. Cho biéu thiic: A = —
a Cho biéu thic o= Vail Ja

a. Rat gon A.
b. Tim a dé A = 2.
c. Tim gi4 tri nhé nhat cia A.

T e (),

Bdi 8. Cho biéu thiic: A = (

a. Rat gon A.
b. Tim a dé A < 0.
c. Tima dé A= —2.

2a ++/a—1 2a\/_—\/5+a).a—\/a

Bdi 9. Cho bidu thic: A =1 ( — )
Cho biéu thuc + T — | —ava 2a—1

a. Rat gon A.

V6
146

N 2
c. Chitng minh rang A > 3

b. Tima dé A =

B&i 10. Cho bid thﬁ’:A:( -
Cho bicu thitc z— 25 Tt ovi—15 i+ Vi-3
a. Rat gon A.

b. Tim z dé A < 1.

. 2 1 1Y\ (Va+1 \/5+2)
Bai 11. Chobleuthu’c.A—(\/a_1 \/5)'<\/_—2 NG

a. Rat gon A.

. 1
b. TimadéA>6.

r+1 x—l}:{ 2 x 1}

Bdi 12. Cho biéu thiic: A = { — _
r—1 x+1

2 —1 x—1+x—|—1'
a. Rat gon A.

b. Tinh gia tri cia A khi x = 3+ V8.

c. Tim z dé A = /5.

+
Ty +y /Ty —x /Ty

Bdi 13. Cho biéu thiic: B = !\/_ iJ/__;/;_

[ x y x+y]‘

a. Ruat gon B.
b. Tinh gia tri cia B khi z = 3,y = 4 + 2v/3.

4. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

x—5\/§_1):( 25 —x VT +3 f—5)'

o
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CHUGNG 1. CAN THUC Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J J J
N _ 2x . 1—=z
VIZY =2y x4 o =27y —2/y 1—+x

Bdi 14. Cho biéu thic: B =

a. Rut gon B.
b. Tim tat ca cac sd nguyen duong z dé y = 625 va B < 0, 2.

1 1) 2 1 1]_\/13+y\/§+x\/§+\/?

Bdi 15. Cho biéu thic: B = [(

) ERE TR T e e

a. Rut gon B.

b. Cho z.y = 16. Xac dinh z,y dé B c6 gia tri nhoé nhat.

Badi 16. Cho biéu thitc: B = ! + 3v/ab : ! — 3v/ab : a—b .
Va+vb  aya+bVvb Va—b  ava—bvb) a+ab+b

a. Ruat gon B.
b. Tinh B khi a = 16,b = 4.

— 3 _ 3 _ 2
Bai 17. Chobiéuthl’xc:B:( tY +\/1’_ y):(\/5 VI VT

VT =y y—x VT + .y
a. Ruat gon B.

b. Ching minh B > 0.
Bai 18. Chobiéuthﬁ.’c:Bz(\/a—i_1 \/E—i—\/a—l) : (\/5—1—1 - \/E+\/5+1>.

+ :
vab+1 vab—1 vab+1 vab—1
a. Ruat gon B.
. 3—1
b. TinhgiétricﬁaBnéuazZ—\/gvab:\/_ .
++/3

c. Tim gia tri nhé nhit ciia B néu /a + vb = 4.
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5. CAN BAC BA Tai Lisu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

BAI 5. CAN BAC BA

A-TOM TAT Li THUYET

e Cin bac ba clia mot s6 a 1a s6 x sao cho z° = a.

e Moi s6 a déu c6 duy nhat mot can bac ba.

A< Be VA< VB.
~AB=YAYB.

[A VA
V6i B # 0 ta co: 3§:\/_.

VB
B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. Thuc hién phép tinh

Ap dung: Va3 = a; (¥/a)® = a.
va cdc hiing dang thic: (a + b)? = a® + 3a?b + 3ab® + b, (a —b)? = a® — 3ab + 3ab® — b°.
a®+ 0= (a+0b)(a> —ab+b?), a® —b* = (a — b) (a* + ab + b?).

Bai 1. Thuc hién cac phép tinh sau:
a. Y/ (V2+1)(3+2V2). b. {/(4—2V3)(V3—1). c. /=64 — /125 + ¥/216.
d. (V4+1)7° - (V4A-1)> e. (V9—V6+V4)(V3+V2).

Bai 2. Thuc hién cac phép tinh sau:

a. A=V2+V5+V2— 5. b. B =9+ 45+ v/9 — 4/5.

125 125
c. C=(2—+3).v/26+15V3. d.D=§/3+\/9+7—§’/—3+\/9+?.

& Dang 2. Chitng minh déng thirc

1 1 1
Bai 3. Chitng minh ring, néu: az® = by3 = cz3 va — + —|—— = 1 thi {/az? + by? + c22 = Ya+Vb+/c.
Y

Bdi 4. Chitng minh déng thic:

Py Y = S (VT + Y5+ P [(VE - 9+ (5 - ¥+ (V2 - V7]

& Dang 3. So sdnh hai s6

Apdung:A<B(:>\3/Z<\?’/§.

Bai 5. So sanh:
a. A=2v3va B=+/23. b. A= 33 va B = 3v/133. c. A=5V6va B=6v5.
B&i 6. So sanh: A = /20 + 14v/2 + /20 — 14v/2 va B = 2V/5.
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CHUGNG 1. CAN THUC

Tai Ligu Tuy@n Sinh Lép 10

& Dang 4. Gidi phuong trinh

y £ £ 7

Ap dung: VA=B < A= B3

Bai 7. Giai cac phuong trinh sau:

a. v2xr+1=3. b. /2 — 3z = —2.
d. Va3 + 922 =2 + 3. e. Vb+x—1x=>.

Bai 8. Giai cac phuong trinh sau:

a. vVr—2++x+1=3. b. V13 —x + /22 +x = 5.

c. Jr—1+1=ux.

c. Vr+1=+/x—3.

e
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6. ON TAP CHUONG | Tai Lisu Tuyén Sinh Lép 10

A ~ R V' J J J
BAI 6. ON TAP CHUONGI

Bdi 1. Rit gon cac biéu thitc sau:

a. v20 — V45 + 3v/18 + /72, b. (v/28 — 23 + VT)VT7 + V84

c. (VB 1 VB — I a (% I N m) !

Bdi 2. Rut gon cac biéu thic sau:

o 1 b 4—2V/3 o 1 +ﬁ_ 2

VR v S v R 253 Ve 34vA

Bdi 3. Chitng minh cac ding thiic sau:

a. 2v2(vV3 - 2) + (1 +2v2)2 — 24/6 = 9. b. V2+V3+v2-3=16

4 4
c. — -8 d. V11— 6v2 + V11 4+ 6v2 = 6.
Vo Jarve
Bdi 4. So sanh (khong dung bang sd hay may tinh bé tii):
a. V2 + /3 va V10. b. V2003 + v/2005 v 2¢/2004.  c. v/5v/3 va V/3V5.

2x r+1 3-—-11x

Bdi 5. Chobiéuthl’rc:A:x+3—3_x— g Voie# £

a. Rit gon bicu thitc A.
b. Tim = dé A < 2.

c. Tim z nguyén dé A nguyén.

g , 1 21 2% —dr—1 2003
Ba|6.Chobiéuthfrc:A:(x+ _ S >-$+ .

r—1 x+1 + x?—1 x
a. Tim diéu kién dé biéu thic A c6 nghia.
b. Riat gon A.

c. Tim z nguyén dé A nhan gia tri nguyen.

- P . 1
Bai 7. Tim gia tri 16n nhat cta biéu thic: A = —————.
r—x+1
B&i 8. Tim gia tri nhé nhét clia biéu thic: A = v/1 — 62 + 922 + v/922 — 122 + 4.
.~ 2 .2 . . 1
Bai 9. Tim x nguyén dé bieu thic sau nhan gia tri nguyén: A = ﬁ i 3

g YN V42 _\/_—2) VT +1
Bai 10. Chob1euthu‘c.Q-(x+2ﬁ+1 " T

a. Rat gon Q.

b. Tim s6 nguyén = dé @ c6 gia tri nguyen.

. . 1 1 Va+1
Bai 11. Cho bieu thi M:( ): 6ia > 0, 1.
o bieu ¢ a—\/a+\/5—1 a_2\/a+1v1a a #
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CHUGNG 1. CAN THUC Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

a. Rit gon bicu thitc M.

b. So sanh gié tri cia M véi 1.

. AU 1 z—3 2 VI + V2
Bai 12. ChObleUthUCP_(\/__\/m_\/xT_ﬁ) <\/§_\/§—\/ﬁ_$).

a. Tim diéu kién dé P c6 nghia.

b. Rit gon biéu thitc P.
c. Tinh gié tri cia P véi x = 3 — 2/2.

2 + 1 NG )_(1+\/F

Bai 13. Cho biédu thic: B = (

\/ﬁ—l_$+\/5+l 1+\/g_3—\/§)v01x20vax7é1.

a. Ruat gon B.
b. Tim = dé B = 3.

3 3
B&i 14. Cho bidu thie: A = [<i+i> -L+1+11 R TRV VAT
Viooy) Nrtyyoowoy V&3y + /xy?
x>0,y >0.
a. Riat gon A.

b. Biét zy = 16. Tim céc gia tri clia x,y dé A c6 gia tri nhé nhat. Tim gia tri do.

.. . 1 T
Bdi 15. Cho biéu thic: P = .
o biéu thic \/§+1+\/E—x
a. Ruat gon P.
b. Tinh gia tri ctia biéu thiic P khi @ = i.
V2
a. Bai 16. /20 — /45 + 318 + V/72. b. (V28 — 23 + VT)VT7 + V/84.
) 1 /1 3 4 1
c. (v6++/5)% —/120. d (3y5- 5\/§+5\/200 '3
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2 ) wam 38 shc wAT

BAI 1. KHAI NIEM HAM SO

A-TOM TAT Li THUYET

I Kndiniém ham sé

e Néu dai lugng y phu thuoc vao dai lugng thay d6i z sao cho véi mdi gia tri cua x, ta luén xac
dinh duge mot va chi mot gia tri tuong ting ctia y thi y dgl ham s6 clia x, x dgl bién s6.

Ta viét: y = f(x),y = g(z), ...

Gié tri cia f(x) tai zo ki hieu 1a f (x).

Tap xac dinh 2 cta ham s6 y = f(x) 1a tap hop cac gia tri ctia x sao cho f(z) c6 nghia.

Khi = thay doi ma y luén nhan mot gia tri khong doi thi ham sé y dgl ham hing.

E®) D5 thi clia ham sé

Do thi clia ham s6 y = f(z) 1a tap hop tat ci cac diem M (z;y) trong mat phang toa do Ozy sao
cho z, y thod man hé thic y = f(z).

E®) Ham sé ddng bién, nghich bién
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén tap R.

a. y = f(z) dong bién trén R < (V1,20 € R: 1 < 19 = f (71) < f (22)).

b. y = f(x) nghich bién trén R < (V1,20 € R: 21 < x5 = f (21) > f (22)).
B&i 1. Cho hai ham s6 f(z) = 22 va g(z) = 3 — .

a. Tih f(-3),f (——) , £(0),9(1),9(2), 9(3).

b. Xac dinh a dé 2f(a) = g(a).
B&I 2. Cho ham s6 f(z) = Y21

Vi1

a. Tim tap xac dinh ctia ham s6. b. Tinh f(4 — 2v/3) va f (a?) vé6i a < —1.

c. Tim x nguyén dé f(x) 1a s6 nguyen. d. Tim z sao cho f(z) = f (2?).
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Taii Lisu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

1A [z -1
o+ 1| — |z — 1]

Bdi 3. Cho ham s6 f(x)

a. Tim tap xac dinh 2 ctia ham so.
b. Chiing minh rang f(—z) = —f(z),Vz € 2.

Bdi 4. Tim tap xéac dinh clia cac ham s6 sau:

-1 1

Ly=a®— 222+ —1. boy= " . YR S—

Y=ot YT @t D@ —3) “ VTP oy
3vVr —1

d,y—x— e. y=+vxr—5—+zx+3. f.y=ver+2+v2—u.

ozl -27
Bdi 5. Chiing t6 ring ham s6 y = f(z) = 2% — 42 + 3 nghich bién trong khodng (—o0;2) va dong bién
trong khoang (2; +00).

Bdi 6. Chiing t6 ring ham s6 y = f(z) = 23 luon luon dong bién.

1 .
Tt 5 nghich biéen trong tiung khoang xac dinh ctia no.

Bdi 7. Chiing t6 ring ham s6 y = f(z) =

B&i 8. Chimg t6 riing ham s6 y = f(z) = \/3 — 2 + 2/2 — x nghich bién trong khoang xac dinh ciia
no.

Bdi 9. Tim gi4 tri 16n nhat v nhé nhét ctia ham s6 y = f(z) = —2® + 2* — 2 + 6 trén doan [0;2].

28 . . A 2 £ 2 N £ - 2
Bai 10. Tim gia tri 16n nhat va nho nhat ctia ham s6 y = f(z) = z 1 trong doan [—3; —2].
x

S = X . o . < £ 2 2 N 2 z
Bai 11. Vé do thi ctia hai ham s6 y = —gx; Yy = —ga; + 1 trén cung mot hé truc toa do. Co nhan xét

gl vé hai do thi nay.
Bdi 12. Cho ham s6 y = f(x) = /z.
a. Chitng minh ring ham s6 dong bién.

b. Trong cac diém A(4;2), B(2;1),C(9;3), D(8;2v/2), diém nao thuoc va diém nao khong thuoe do
thi ctia ham s6.
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2. HAM sO BAC NHAT

Tai Ligu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

BAI 2. HAM SO BAC NHAT

B «hdiniem ham sé bac nhét

Ham s6 bac nhat 1a ham s6 duge cho béi cong thuc y y = ax + b v6i a # 0.
E®) tinh chét

Ham s6 bac nhat y = ax + b xac dinh véi moi x thuoc R va c6 tinh chat sau:

a. Dong bién tréen R néu a > 0.

b. Nghich bién trén R néu a < 0.

ED oo thi
e Do thi clia ham s6 y = ax + b(a # 0) 1a mot dudng thang:
— CAt truc tung tai diém c6 tung do bing b.
— Song song véi duong thing y = ax néu b # 0; tring véi duong théng y = ax néu b = 0.

e Céach vé do thi ham s6 y = ax + b(a # 0):

— Khi b =0 thi y = az. D5 thi cia ham s6 y = ax 1a dudng thang di qua gdc toa do O(0;
0) va diém A(1;a).

— Néu b # 0 thi dd thi y = az + b la duong thang di qua cac diém A(0;b), B (—2;0).

B Pudng théng song song va dudng théng cét nhau
Cho hai dudng thang (d) : y = ax +bva (d') : y = d'z +V (ad’ # 0):

/
a=a

bAY
o (d)cit (d)&a#d.

o )/ (d’)@{ o (d)L(d)ead=—1 - (d)z(d’)@{Z:;.

B Hé s géc cua dudng thdng y = az + b(a #0)
e Duong thing y = ax + b c¢6 he s6 géc 1a a.
e Goi a la géc tao bdi dudng thang y = ax + b(a # 0) véi tia Ou:

+ a < 90° thi a > 0.
+ a > 90° thi a < 0.

e Cac duong thing co cling hé s6 géc thi tao véi truc Ox céc goc bang nhau.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Trong cic ham s sau, ham s6 nao 13 ham s6 bac nhat? Véi cac ham s6 bac nhat, hay cho biét
ham s6 d6 dong bién hay nghich bién?
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CHUONG 2. HAM SO BAC NHAT Taii Lisu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

a. y=295-—2x. b. y=xv2—1. c.y=2(x+1)—2x.
d. y=3( 1) = 2 f. y= —l—l
Ly=3x—-1)—a. e. y=—-1. . y=x+ —.

Y Y 3 Yy -

Bdi 2. Cho ham s6 y = (3 — v2)z + 2.
a. Ham s6 trén 14 dong bién hay nghich bién tréen R?
b. Tinh cac gia tri tuong dng ciia y khi # nhan cac gia tri sau: 0;1;3 +v/2;3 — v/2.
c. Tinh céc gia tri tuong tng ciia = khi y nhan cac gia tri sau: 0; 1;5 4+ v/2;5 — v/2.
Bdi 3. Cho cac ham s6 y = z (d1) ,y = 2z (d2) ,y = —x + 3 (d3).
a. Vé trén cing mot he truc cac do thi (dy), (da), (d3).
)

b. Duong thing (d3) cat cac dudng thang (d,
va dién tich tam gidc OAB.

(do) 1an lugt tai A va B. Tinh toa do cac diem A, B

Bdi 4. Cho ham s6 y = (a — 1)z + a.
a. Chiing minh rang do thi ham s6 luon di qua diém A(—1;1) v6i moi gia tri clia a.

b. Xac dinh a dé do thi ham s6 cit truc tung tai diém c6 tung do bing 3. Vé do thi ham sé trong
truong hop nay.

c. Xac dinh a dé do thi ham s6 cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang —2. Tinh khodng cach
tit goc toa do O dén dudng thing doé.

Badi 5. Vé do thi cac ham sb:

a. y=|z| b. y =2z —1]. c.y=lr—2/—1
Bdi 6. Cho ham s6 y = |z — 1] + 2|z|.

a. Vé do thi ham so trén.

b. Duya vao do thi, bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: |z — 1| 4 2|z| =

BAi 7. Tim céc cip dudng thing song song va cac cap dudng thing cit nhau trong sb cac duong théng

sau:
a. y=+3z—1. b.y=2-ux. c. y=—0,3x.
d.y=-0,3x — 1. e. y=3++3x. f. y=—2x+3.

Bai 8. Cho ham s6 y = ma — 3. Xac dinh m trong méi truong hgp sau:
a. Do thi ham s6 song song véi duong théng y = —3u.
b. Khi z = 1 ++/3 thi y = /3.

Bai 9. Xéc dinh ham s6 y = ax + b, biét dd thi cit truc tung tai diém c6 tung do bang 5 va cit truc
hoanh tai diém c6 hoanh do bang —3.

Bai 10. Cho duong thang y = (a + 1)z + a.
a. Xac dinh a dé duong thing di qua gbc toa do.

b. Xac dinh a dé dudng thing song song véi duong thing y = (v/3 + 1) + 4.
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2. HAM SO BAC NHAT Tai Lisu Tuyén Sinh Lép 10
Bai 11. Xac dinh ham s6 trong méi trusng hop sau, biét do thi ctia né la dudng thang di qua gbc toa
do va:

a. Di qua diém A(2;4).
b. C6 hé s6 goc a = —v/2.
c. Song song véi duong thing y = 5z — 1.
Bdi 12. Viét phuong trinh duong thing qua goc toa do va:
a. di qua diém A(—3;1).
b. ¢6 hé s6 goc bang —2.
c. song song véi duong thang y = 2z — 1.
Bai 13. Viét phuong trinh duong thing di qua diém B(—1; —4) va
a. c6 heé s6 goc bang %
b. song song v6i dudsng thang y = —3z + 1.
c. ¢6 hé s6 goc bang k cho truée.
Bai 14. Cho ham s6 y = ma + 3m — 1.
a. Dinh m dé d6 thi ham s6 di qua gbc toa do.
b. Tim toa do ctia diém ma dudng thing luon di qua véi moi m.
Bai 15. Cho 2 diém A(1;—-2), B(—4;3).
a. Tim hé s6 géc ctia duong thing AB.

b. Lap phuong trinh dudng thing AB.
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y J/ J J

BAI 3. ON TAP CHUONG II

Bai 1. Cho hai ham s6: y = = va y = 3.
a. Vé do thi ctia hai ham s6 d6 trén cling mot hé truc toa do Ozy.

b. Duong thing song song véi truc Oz, cit truc Oy tai diém c6 tung do bing 6, cit cac do thi trén
lan lugt § A va B. Tim toa do cac diém A va B. Tinh chu vi va dién tich tam giac OAB.

. . . 1
Bai 2. Cho hai ham s6 y = —2x va y = 5%

a. Vé do thi ctia hai ham s6 d6 trén cling mot hé truc toa do Ozy.

b. Qua diém (0;2) vé duong thang song song véi truc Oz, cit cac dd thi trén lan lugt tai A va B.
Ching minh tam gidc AOB la tam gidc vuong va tinh dién tich cta tam giac do.

Bdi 3. Cho ham s6: y = (m +4)z —m +6 (d).
a. Tim céac gia tri ctia m dé ham s6 dong bién, nghich bién.

b. Tim cic gia tri ctia m, biét ring duong thang (d) di qua diem A(—1;2). V& do thi ctia ham sb
v6i gia tri tim duge cia m.

c. Chitng minh réng khi m thay ddi thi cac dudng théng (d) Iuon luon di qua mot diém c6 dinh.
Bdi 4. Cho ham s6: y = (3m — 2)z — 2m.

a. Xac dinh m dé do thi ham s6 cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang 2.

b. Xéac dinh m dé do thi ham s6 cat truc tung tai diém c6 tung do bang 2.

c. Xac dinh toa do giao diém ctia hai do thi ting véi gia tri cia m tim duge & cau a, cau b.
B&i 5. Cho ba dudng thang (dy) :y = —x+1,(dy) :y =2+ 1va (d3) : y = —1.

a. Vé ba dudng thing da cho trén cing mot hé truc toa do Ozy.

b. Goi giao diém clia hai duong thang (d), (ds) 1 A, giao diém clia dudng thing (ds) v6i ha dudng
thang (dy), (dy) theo tht tu 1a B va C. Tim toa do cac diém A, B, C.

c. Tam giac ABC la tam giac gi? Tinh dién tich tam giac ABC.

~ . z 1
Bai 6. Cho cac ham sd saw: (dy) :y=—x —5; (do) 1y = g (d3) : y = 4.
a. Vé do thi clia cic ham s6 da cho trén cling mot hé truc toa do Ozy.

b. Goi giao diém ctia dudng thang (d;) v6i dudng thang (do) va (ds) lan lugt 1a A va B. Tim toa
do céc diém A, B.

c. Tam giac AOB la tam giac gi? Vi sao? Tinh dién tich tam giac AOB.

s £ 1
Bai 7. Cho ham so: (dy) :y =22+2, (d2):y = —5% 2.

a. Vé do thi ctia hai ham s6 da cho trén cing mot heé truc toa do Oxy.

b. Goi giao diém ctia dudng thang (d;) véi truc Oy la A, giao diém ctia dudng théng (dy) véi truc
Oz 1a B, con giao diém ctia duong thang (d;), (dz) 1& C. Tam gidc ABC' la tam giac gi? Tim
toa do cac diem A, B, C.
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c. Tinh dién tich tam gidc ABC.
Bdi 8. Cho hai duong thang: (dy) :y =z +3va (dy) 1y =3z +7.
a. Vé do thi clia cadc ham s6 da cho trén cling mot hé truc toa do Oxy.

b. Goi giao diém ctia dudng thang (d;) va (dy) véi truc Oy lan lugt 13 A va B. Tim toa do trung
diém I ctia doan AB.

c. Goi J la giao diém ctia hai dudng thang (d;) va (dy). Chitng minh tam giac OIJ la tam gidc
vuong. Tinh dién tich ctia tam giac do.
Bdi 9. Cho dudng thang (d) : y = —2z + 3.
a. Xac dinh toa do giao diem A v& B ctia dudng thang (d) véi hai truc Oz, Oy. Tinh khoang céch
tit diem O(0;0) dén dudng thang (d).
b. Tinh khodng cach tit diem C'(0; —2) dén duong thang (d).
Bai 10. Tim gié tri ctia k& dé ba dudng thang sau dong quy:
(di):y=2x+7,(dg):y= —%x—l—g,(d;},) Ly = —%x—%.
Bdi 11. Cho hai duong thang: (dy) :y = (m+ 1)z —3 va (dy) : y = (2m — 1) + 4.
a. Chitng minh rang khi m = —% thi hai duong théng da cho vuéng géc véi nhau.
b. Tim tat ca cac gia tri ctia m dé hai duong thang da cho vuong goc véi nhau.
Bai 12. Xac dinh ham s6 y = ax + b trong moéi truong hgp sau:
a. Khi a = v/3, d6 thi ham s6 cit truc tung tai diém c6 tung do bing —v/3.
b. Khi a = —5, d6 thi ham s6 di qua diém A(—2;3).
c. Do thi ham s6 di qua hai diém M(1;3) va N(—2;6).
d. D6 thi ham s6 song song véi duong thing y = v/7z va di qua diém (1;7 + /7).
Bdi 13. Cho duong thang: y = 4x( d).
a. Viét phuong trinh dudng thang (d;) song song véi duong thing (d) va c6 tung do gdc biang 10.

b. Viét phuong trinh dudng thang (ds) vuong goc véi duong thang (d) va cat truc Ox tai diém co
hoanh do bang —8.

c. Viét phuong trinh dusng thiang (ds) song song véi duong thang (d) cit truc Oz tai A, cit truc
Oy tai B va dién tich tam gidac AOB bang 8.

Bdi 14. Cho hai duong thang: y = (k — 3)x — 3k +3(dy) viy = (2k + 1)a + k + 5 (do). Tim cac gia
tri ctia k dé:

a. (dy) va (do) cat nhau.
b. (d1) v (dy) cit nhau tai mot diém trén truc tung.
c. (dy) va (dy) song song.

Bdi 15. Cho ham s6 (d) : y = (m + 3)z +n (m # —3). Tim céc gid tri ctia m, n dé dudng thang (d):
a. Di qua cac diém A(1;—3) va B(—2;3).
b. C#t truc tung tai diém c6 tung do bang 1 — v/3, cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do 3 + /3.
c. Cit dudong thang 3y —x —4 = 0.

d. Song song véi duong théng 2z + 5y = —1.
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HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT

3/ HAI AN

BAI 1. PHUGNG TRINH BAC NHAT HAI AN

A-TOM TAT Li THUYET

D Khdi niém phuong trinh béc nhét hai én
e Phuong trinh bac nhat hai an z,y 1a hé thic dang: ax + by = ¢ (1).
trong do a, b, ¢ 1a cac s6 da biét (a # 0 hodc b # 0).
e Néu zg,yo thod (1) thi cap s6 (wo;y0) dgl mot nghieém ctia phuong trinh (1).
e Trong mit phang toa do Oxy, mdi nghiem ctia (1) duge biéu dién bdi mot diém. Nghiem
(w0; yo) dugc bidu dién béi diém (zo; o).
B Tap nghiém clia phuong trinh bac nhét hai dn

Phuong trinh bac nhat hai an ax + by = ¢ luon c6 vo s6 nghiem. Tap nghiém ciia né duge bidu
dién béi dudng thang ax + by = c(d).

Néu a # 0 va b # 0 thi dudng théng (d) 1a dd thi ciia ham 6 y = —%x + g

Néu a # 0 va b = 0 thi phuong trinh trd thanh ez = c & 2 = € v dudng thang (d) song song
a

hoac trung véi truc tung.

Néu a = 0 va b # 0 thi phuong trinh tré thanh by = c & y = g va dudng thang (d) song song

hoac trung véi truc hoanh.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Trong céc cap s6 (0;4), (—1;3),(1;1),(2;3), (4;6), cap sd ndo la nghiém ctia phuong trinh:

a. br — 3y = 2. b.2z4+y="T. c. 2xr —y=2.
Bdi 2. Tim nghiém téng quat va vé duong thing biéu dién tap nghiém clia no:

a. 3r—y=1. b. x — 2y =5. c. 2x — 3y =5.

d. 3y +z=2. e. 4 4+ 0y = 12. f. 0x — 3y =6.

Bai 3. Cho duong thang (d) c6 phuong trinh: (m — 1)z + (3m — 4)y = —2m — 5. Tim m dé:
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y J J J
a. (d) song song vdéi truc hoanh. b. (d) song song véi truc tung.
c. (d) di qua goc toa do. d. (d) di qua diém A(2; —1).
Bdi 4. Tim tat ca cac nghiém nguyén ctia phuong trinh:
a. 2z +y=0. b. 3x — 2y =5. c. 2z + 5y = 15.
d. bx — 11y = 4. e. Tx + by = 143. f. 23z 4 53y = 100.
Bai 5. Tim tat ca cac nghiém nguyén duong ctia phuong trinh:
a. 11z + 8y = 73. b. bxr + 7y = 112. c. 5z + 19y = 674.

d. 2z -3y="7. e. Tv+ 13y =T71.
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ALY A A=
BAI 2. HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

A-TOM TAT Li THUYET

D Khéi niém hé hai phuong trinh béc nhét hai an

I e e @by =a
Cho hé hai phuong trinh bac nhat hai an:
s + boy = co

e Néu hai phuong trinh trén c6 nghiém chung (xg; o) thi (zo; 7o) dgl mot nghiém ctia he (7).
e Néu hai phuong trinh trén khong c6 nghiém chung thi ta néi he (I) vo nghiem.

e Giai hé phuong trinh la tim tap nghiém cta no.

E Minh hoa hinh hoc tap nghiém ctia hé hai phuong trinh béc nhét hai én

Tap nghiém ctia hé phuong trinh (I) dugc biéu dién bdi tap hop cac diém chung ctia hai dudng
thang (dy) : a1z + by = 1 va (dy) : asx + byy = cs.

e Néu (dy) cit (do) thi he (I) ¢6 mot nghiem duy nhét.
e Néu (dy) // (dy) thi he (I) vo nghiem.

e Néu (dy) = (do) thi he (1) ¢6 vo s6 nghiem.

B Hé phuong trinh ftwvong duong

Hai hé phuong trinh dgl tuong duong néu ching c6 ctiing tap nghiém.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Doan nhan s6 nghiém ctia mdi hé phuong trinh sau va giai thich vi sao:

20 +y=3 b 3z 42y =20 3z 40y =6
a. . . . c. )
3r—y=1 20 —3y =0 2r+y=1
r—y=41 r+2y=3 r+y=1
d. 0 9" e. 9% 1+ 4 1 f. T Y 1.
xr — = xT = — Z = _
Y v 2+2 2

Bdi 2. Bing do thi chiing t6 cac hé phuong trinh sau luon c6 nghiém duy nhat véi bat ki gia tri nao
cla a:

{a::a {$—y:3
a. . b. .
r+y=1 y=a
3r—y=1

Bai 3. Bing do thi ching t6 hé phuong trinh: .
ar + 2y =3

a. C6 nghiem duy nhat véi a = —2.

b. V6 nghiém vé6i a = —6.
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Bdi 4. Bang do thi ching t6 hé phuong trinh: {?;:_2?;0; i .
a. C6 vo sd nghiem véi a = 1.
b. V6 nghiém véi a # 1.
20 —y=1

Bai 5. X4c dinh m dé hé phuong trinh sau { z +y = 2 c6 nghiém duy nhat.

mr —y =2m

Bai 6. Xac dinh a dé hai hé phuong trinh sau la tuong duong:

20 —3y=5 _ |22—-3y=>5
a. va .
dr+y=3 122 + 3y =a

r—y=2 _ (200 —-2y=1
b. va .
v +y=1 T+ ay =2
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BAI 3. GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI
AN

A-TOM TAT Li THUYET

) Phuong phdp thé

e Budc 1: Tit mot phuong trinh ctia he da cho (coi 1a PT (1)), ta biéu dién mot an theo an kia,
roi thé vao phuong trinh thit hai (PT (2)) dé dugec mot phuong trinh méi (chi con mot an).

e Budc 2: Ding phuong trinh méi ay dé thay thé cho PT (2) trong hé (PT (1) ciing thuong
dugc thay thé bdi hé thiic bicu dién mot an theo an kia).

E® Phuong phdp cong dai sé

e Cong hay trit titng vé hai phuong trinh ctia hé phuong trinh da cho dé duge mot phuong trinh
moi.

e Dung phuong trinh méi ay thay thé cho mot trong hai phuong trinh ctia hé (gitt nguyén phuong
trinh kia).

Chu y:

e Trong phuong phap cong dai s6, trude khi thie hién buée 1, c¢6 thé nhan hai vé ctia moi
phuong trinh véi mot s6 thich hgp (néu can) sao cho cac he s6 clia mot an nao dé trong hai
phuong trinh ciia hé 1a bang nhau ho#c déi nhau.

e Dai khi ta c¢6 thé dung phuong phap dat an phu dé dua hé phuong trinh da cho vé hé phuong
trinh v6i hai an méi, rdi sau dé st dung mot trong hai phuong phap giai ¢ tren.

B-BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Gidi cac hé phuong trinh sau bang phuong phéap thé:

4:c—|—y—2 b 3r —2y =11 . or —4y =3
8x+3y—5 " ldx -5y =3 " T 2rty=4"
- _4x—3 T+y x—y or 2y _ 19
v 15 9 o) 5 3 S
T+ 3y Y Z:%+1 41‘—}-71/:21

Bai 2. Giai cac hé phuong trinh sau:

—r+2y=—4(z—1) b 9x — 6y =4
S5 +3y=—(r+y)+8 " 3(4x —3y)= -3z +y+7

3x+1)+2y=— 4 2(2x + 3y) = 3(2x — 3y)+
5(x+1y) = —3x+y—5' " 4z — 3y = 4(6y — 22) + 3
{\f V2)r+y =2 ] {(x+5)(y—2):(a:+2)(y—1)
4+ (V3+V2)y =6 ey +T) =@ -3)(y+4)
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yV J J J
Bai 3. Giai cac hé phuong trinh sau:
2z + 3ly| = 13 b 3Wr =2y =—
3v—y=3 S l2vr =1
4 5 5
2V —1—y/y—1=1 g drty—1 2r —y+3 2
Vi-Tl4yy-1=2 [ [ ——
r+y—1 2z—y+3 5
:3 )
a:+y ¢ (x—1)*=2y=2
:1' T3 —1)2+3y=1
x+y r—y

Bdi 4. Giai va bien luan cac hé phuong trinh sau:

mx —y = 2m b mr+y=3m-—1
a. . . :
dr —my =m+6 r+my=m-+4+1

Bdi 5. Tim m nguyén dé hé phuong trinh sau cé nghiém duy nhat 13 nghiém nguyén:

{mx—|—2y:m+1 {(m+1)x—2y:m—1
a. b. .

20 +my =2m — 1 mir —y =m*+2m

Bdi 6. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai s6:

4o + 3y = 13 b Tr + 5y =19 Tr — b5y =3
) . . c. .
or — 3y = —31 3z + by =31 3z + 10y = 62
d. T+ 05y = — dr+2y=28 ¢ 20 4+ 3y = -2
e. ) . )
330—}—2?/—11 dor — 3y = —12 3r—2y =—-3

Bai 7. Giai cac hé phuong trinh sau:

{ (z+1)+2y=— b {2x—|—5:—(:c—|—y) . {x+y:—2(az—1)

5(z +y) =—3x+y 5 6 +3y=y—10 Tx+3y=x+y+5

V2r — /3 y—l x—2V2y =5 (V2—1Dz—y=+2
x+V3y =2 “ {\/ix—l—yzl—\/ﬁ. § {x+(\/§+1)y=1 '
Bai 8. X4c dinh a va b dé do6 thi clia ham s6 y = ax + b di qua hai diém A v B trong méi trudng
hop sau:
a. A(2;1), B(1;2). b. A(1;3), B(3;2). c. A(1;-3),B(2;3).
d. A(-1;1), B(2;3). e. A(2;-2),B(—1;-2). f. A(1;0), B(1;-6).

Bai 9. Chiing to6 rang khi m thay doi, cac duong thang cé phuong trinh sau luon di qua mot diém cb
dinh:

a. (=vm+4)x+ (3m—2)y+3m—4=0.

b. 2m*+m+4)z— (m?*—m—1)y—5m* —4m — 13 =0.
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31/96 ‘

BAI 4. GIAI TOAN BANG CACH LAP HE PHUGNG
TRINH BAC NHAT HAI AN

A-TOM TAT Li THUYET

e Buée 1: Lap hé phuong trinh:

+ Chon hai an va dat diéu kien thich hgp cho ching.
+ Biéu dién cac dai lugng chua biét theo cac an va cac dai lugng da biét.
+ Lap hai phuong trinh bicu thi méi quan hé giita cac dai lugng.

e Buéce 2: Giai hé hai phuong trinh néi trén.

e Tra loi: Kiém tra xem trong céc nghiém ciia hé phuong trinh, nghiém nao thich hgp véi bai
toan (thod man diéu kién ¢ bude 1) va két luan.

& Dang 1. Todn vé quan hé gilra cac sb

Bai 1. Tim mot s6 tu nhién c6 hai chit s6 sao cho tong ctia hai chit s6 clia né bang 11, néu ddi chd
hai chit s6 hang chuc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 tang thém 27 don vi.

Bai 2. Tim mot s6 tu nhién c6 ba chit s6 sao cho tdng cac chit s6 bang 17 , chit s6 hang chuc 1a 4, néu
ddi chd cac chit s6 hang tram va hang don vi cho nhau thi s6 d6 giam di 99 don vi.

Bai 3. Tim mot s6 tir nhién c6 ba chit s6 chia hét cho 11, biét rang khi chia s6 d6 cho 11 thi dugc
thuong bang tong céc chit sé ciia sb bi chia.

Bdi 4. Tim hai s6 biét ring tong clia hai s6 d6 bang 17 don vi. Néu s6 thit nhat tang them 3 don vi,
s6 thit hai tdng thém 2 don vi thi tich ctia ching bang 105 don vi.

& Dang 2. Toan Idm chung céng viéc

Bai 5. Hai voi nudc ciing chay vao mot bé sau 4 gio 48 phut thi day bé. Néu voi I chiy trong 4 gio,

voi II chay trong 3 gio thi ca hai voi chay duge 1 bé. Tinh thoi gian dé mdi voi chay rieng mot minh
day bé.

Bdi 6. Dé hoan thanh mot cong viéc, hai t6 phai lam chung trong 6 gi. Sau 2 gid lam chung thi to
IT duge diéu di lam viec khac, to I da hoan thanh cong viec con lai trong 10 gio. Héi néu mdi to lam
riéng thi sau bao lau sé xong cong viec d6?

Bai 7. Hai 16p 9A va 9B ciing tham gia lao dong vé sinh san trudng thi cong vieéc duge hoan thanh
sau 1 gis 20 phat. Néu mdi 16p chia nhau lam nita cong viéc thi thoi gian hoan tat 1a 3 gio. Héi néu
mdi 16p 1am mot minh thi phai mat bao nhiéu thoi gian?

& Dang 3. Toan chuyén dong

Bdi 8. Mot o to di tir tinh A dén tinh B v6i mot van téc da dinh. Néu van toc tang them 20 km/h
thi thoi gian di duge sé gidm 1 gio. Néu van toc gidm b6t 10 km/h thi thoi gian di sé tang them 1
gio. Tinh van téc va thoi gian du dinh ctia 6 to.

y J/ J J

e
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4. GIAITOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10
Bai 9. Hai dia diém A va B cach nhau 85 km. Cuing lic, mot cano di xuoi dong thit A dén B va mot
cand di ngugce dong tit B dén A, sau 1 gio 40 phut thi gip nhau. Tinh van toc that clia moi cano, biét
rang van toc cano di xuoi dong 16n hon van toc cano di nguge dong 1a 9 km/h va van toc dong nuée
13 3 km/h (van téc that ciia cac cand khong doi).

Bai 10. Quang duong AB dai 200 km. Cung lic mot xe may di tit A dén B va mot o to di tit B dén
A. Xe may va 6 to gap nhau tai diém C cach A 120 km. Néu xe may khéi hanh sau 6 to 1 gio thi gap
nhau tai diéem D cach C 24 km. Tinh van tbc clia 6 t6 v xe may.

Bai 11. Mot xe khach va mot xe du lich khéi hanh dong thoi tit A dé di dén B. Biét van tdc cia xe
du lich 16n hon van toéc xe khach 1a 20 km/h. Do d6 xe du lich dén B truéc xe khach 50 phat. Tinh
van téc moi xe, biét quang duong AB dai 100 km.

Bai 12. Mot ngudi di xe may tit A dén B. Vi c¢6 viéc gap phai dén B trudc thoi gian dy dinh 1a 45
phtt nén ngudi d6 tang van toéc lén mdi gio 10 km. Tinh van tdc ma nguoi dé dy dinh di, biét quang
dong AB dai 90 km.

Bai 13. Mot ngudi di xe may tit A t6i B. Cliing mot lic mot ngusi khac ciing di xe may tit B t6i A
véi van toc bang = van toc clia nguoi thit nhat. Sau 2 gio hai nguoi gap nhau. H6i méi nguoi di ca
quang duong AB hét bao lau?

Badi 14. Mot cand nguge dong tit bén A dén bén B vé6i van téc 20 km/h, sau d6 lai xuoi tit bén B tré
vé bén A. Thoi gian cand nguge dong tit A dén B nhiéu hon thoi gian cand xuo6i dong tit B trd vé A
1a 2 gio 40 phut. Tinh khoang cach gitta hai bén A va B. Biét van toc dong nude 1a 5 km/h, van toc
rieng clia cand lic xuoi dong va lic ngude dong bang nhau.

& Dang 4. Toan c6 ndi dung hinh hoc

o . .3 ) .
Bai 15. Mot tam gidc ¢6 chiéu cao bang 1 canh day. Néu chieu cao tang thém 3 dm va canh day giam

di 3 dm thi dién tich cia né tang théem 12 dm?. Tinh chiéu cao va canh day ctia tam giac.

Bai 16. Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi bang 48 m. Néu tang chiéu rong lén bén 1an va chiéu
dai lén ba lan thi chu vi cia khu vuon sé 14 162 m. Hay tim dién tich ctia khu vuon ban dau.

Bai 17. Ngusi ta mudn lam mot chiéc thing ton hinh tru khong nip c6 ban kinh day 1a 25 cm, chiéu
cao clia thing 14 60 cm. Hay tinh dién tich ton can dung (khong ké mép néi). Thung ton d6 khi chita
day nudc thi thé tich nude chita trong thiing 1a bao nhieu?

Bai 18. Mot thita ruong hinh chit nhat c6 dién tich 1a 100 m2. Tinh do dai cac canh clia thita ruong.
Biét rang néu tang chiéu rong clia thita ruong lén 2 m va gidm chiéu dai ciia thita ruong di 5 m thi
dién tich ctia thita ruong sé tang them 5 m?.

& Dang 5. Cac dang khac

Bai 19. Hai gia sach c6 450 cudn. Néu chuyén 50 cudn tir gia thi nhat sang gia tht hai thi sé sach

trén gia thit hai bang = s6 sach 6 gia thit nhat. Tinh s6 sach trén mdi gia.

Bdi 20. Hai xi nghiép theo ké hoach phai lam tong cong 360 dung cu. Thuec té, xi nghiép I vugt miic
ké hoach 10%, xi nghiép II vugt mic ké hoach 15%, do d6 ca hai xi nghiép da lam dugc 404 dung cu.
Tinh s6 dung cu mdi xi nghiép phai lam theo ké hoach.

Bdi 21. Mot cong nhan dy dinh lam 72 sdn pham trong mot thsi gian da dinh. Nhung thuc té xi
nghiép lai giao 80 san pham. Mic dit ngusi d6 médi gio da lam them mot san pham so vé6i du kién,
nhung thoi gian hoan thanh cong viéc van cham so vé6i du dinh 1a 12 phit. Tinh s6 san pham du kién
lam trong 1 git ctia ngusi do. Biét mdi gio ngusi d6 lam khong qua 20 san pham.
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Bdi 22. Theo ké hoach, mot cong nhan phai hoan thanh 60 san pham trong thoi gian nhat dinh.
Nhung do cai tién ki thuat nén mdi gid ngusi cong nhan dé da lam thém duge 2 san pham. Vi vay,

chéng nhitng hoan thanh ké hoach sém hon du dinh 30 phtat ma con vugt mic 3 san pham. Hoéi theo

ké hoach, méi gid ngudi dé phai lam bao nhiéu san pham?

Bai 23. Mot doi cong nhan hoan thanh mot cong viéc véi miic 420 ngay cong thg (nghia 1a néu cong
viec d6 chi ¢6 mot nguoi lam thi phai mat 420 ngay). Hay tinh s6 cong nhan ciia doi biét ring néu
doi tang thém 5 ngudi thi s6 ngay dé doi hoan thanh cong viec sé gidm di 7 ngay.

Bai 24. Mot doi xe van tai phai van chuyén 28 tan hang dén mot dia diém qui dinh. Vi trong doi c6
2 xe phai dieu di lam viéc khac nén moi xe phai chd thém 0,7 tan hang nita. Tinh s6 xe ctia doi lic
dau.

Bai 25. Nguoi ta duy kién trong 300 cay trong mot thoi gian da dinh. Do diéu kién thuan 1gi nén moi
ngay trong dugc nhiéu hon 5 cay so véi dit kién, vi vay da trong xong 300 cay ay trude 3 ngay. Héi du
kién ban dau mdi ngay trong bao nhiéu cay? (Gia sit s6 cay du kién trong moi ngay 1a bang nhau).
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y J J J
BAI 5. ON TAP CHUONG III
Bai 1. Gidi cac hé phuong trinh sau:
{5x—4y:3 2z +y =11 {3x—y:1
a. . b. c. .
Tr—9y =8 br—4y =8 6r —2y =95
3
d {(\/5—1— Dz +y=v2-1 4x+3y—16 ] {\/§$—y:1
e -(v2-ny=2v2 0 )5, 8 gy C e+ V2y =3

Bdi 2. Giai cac hé phuong trinh sau:

10 1
_ _|__:1
r—1 y+2
4 25 3 : c.

2x— m+3y
2x—

T Yy r—1 y+2 x+3y

2l — 6| +3ly+ 1| =5

d.
Sle — 6| —4ly+1] =1

Bl +y| + 2|z —y| =17 lz+y|—blr—y|=6

Bai 3. Giai va bién luan cac hé phuong trinh sau:

2 +y|—lr—yl=9 ; {4\x—|—y|+3|x—y|—8

mx —1y—m—|—1 b. mz+ (m—2)y=>5 (m—1)z+2y=3m—1

2a;+my—2 (m+2)z+(m+1)y=2 (m+2)r—y=1-m
4 (m+4)xr—(m+2)y=4 m+1):c—2y— —1 i mxr+2y=m+1

2m—1)z+(m—4)y=m r—y=m*+2m S22z 4+my=2m+5

Bdi 4. Trong cac hé phuong trinh sau hay:
i. Giai va bién luan.
ii. Tim m € Z dé hé c6 nghiem duy nhat la nghiem nguyén.

(m+1z—-2y=m-—1 b me —y =1 mr+y—3=3
a. : . : :
m*r —y =m? + 2m r+4(m+ 1)y =4m r+my—2m+1=0

Bai 5. Trong cac hé phuong trinh sau hay:
i. Giai va bién luan.

ii. Khi hé c¢6 nghiem (x;y), tim he thic gitta x,y doc lap doi véi m.

mz+2y=m+1 b 6mx + (2—m)y =3 mz+(m—1)y=m+1
a. : . . c. :
20 +my =2m+5 (m—1)x —my =2 20 +my =2
Badi 6. Giai cac hé phuong trinh sau:
r+y—z=1 r+3y+22=38 r—3y+22=-7
a. 2z —y+2z=5. b. {2z +y+2=6 . c. ¢ —2x+4y+32=8.
r—2y—32=0 3r+y+2=6 3r+y—2z2=95

Bai 7. Mot khu vuon hinh chi nhat, chiéu dai 16n hon chiéu rong 5 m, dién tich bang 300 m?. Tinh
chiéu dai va chiéu rong ctia khu vuon.
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Bdi 8. Cho mot hinh chi nhat. Néu tang do dai mdi canh ctia né 1én 1 cm thi dién tich ctia hinh chit
nhat sé ting them 13 cm?. Néu gidm chiéu dai di 2 cm, chiéu rong di 1 cm thi dién tich ctia hinh chit
nhat sé gidm 15 cm?. Tinh chiéu dai va chiéu rong ctia hinh chit nhat da cho.

Bai 9. Mot manh dat hinh chi nhat c6 chu vi 80 m. Néu tang chiéu dai thém 3 m, chiéu rong them
5 m thi dién tich ctia manh dat ting them 195 m?. Tinh chiéu dai, chiéu rong ctia manh dat.

~ = . Y S 2 Z o2 .o .
Bai 10. Mot tam gidc ¢6 chiéu cao bang R canh day. Néu chieu cao giam di 2 dm va canh day tang
them 3 dm thi dién tich ctia n6 giam di 14 dm?. Tinh chiéu cao vi canh day clia tam giac.

Bdi 11. Hai xe may khdi hanh cling mot ldc tit hai tinh A va B cach nhau 90 km, di nguge chiéu va
gap nhau sau 1,2 gi (xe thit nhat khéi hanh tit A, xe thit hai khéi hanh tit B). Tim van toc clia mdi
xe. Biét rang thoi gian dé xe thtt nhat di hét quang dudng AB it hon thoi gian dé xe thi hai di hét
quang duong AB la 1 gio.

Bdi 12. Mot xe lita di tir ga Ha Noi vao ga Tri Binh (Quang Ngii). Sau d6 1 gig, mot xe lita khac di
tit ga Tri Binh ra ga Ha Noi v6i van toc 16n hon van téc ciia xe thit nhat 1a 5 km/h. Hai xe gdp nhau
tai mot ga ¢ chinh gitta quang duong. Tim van toc clia mdi xe lita, biét quang duong sat Ha Noi —
Tri Binh dai 900 km.

Bai 13. Hai 6to khdi hanh ciing mot lac trén quang duong tit A dén B dai 120 km. Mai gid 6to thit

. . 2 . .
nhat chay nhanh hon 6t6 thit hai 14 10 km nén dén B tréc 6to thi hai la = gig. Tinh van toc ctia moi
oto?.

Bai 14. Mot cano xuoi dong tit bén song A dén bén song B cach nhau 24 km; cung lic dé, cling tir A
vé B mot be nta troi véi van toc dong nuée 1a 4 km/h. Khi dén B cano quay lai ngay va gip be nita
tai dia diém C cach A 1a 8 km. Tinh van tbéc thuc ctia cano.

Bai 15. Cung mot thoi diem, mot chiée 6t6 X, xuat phét tit thanh phd A vé huéng thanh phé B va
mot chiéc khac Xp xuat phét tit thanh phd B vé huéng thanh phé A. Chiing chuyén dong véi van toc
rieng khong doi va gip nhau lan dau tai mot diém cach A 1a 20 km. C4 hai chiéc xe sau khi dén B va
A tuong tng, lap tic quay trd lai va ching gap nhau lan thit hai tai mot diéem C. Biét thoi gian xe
Xp di tu C dén B 1a 10 phat va thoi gian gitta hai lan gap nhau 1a 1 gio. Hay tinh van toc clia ting
chiéc oto.

Bai 16. Mot xudng may xudi dong song 30 km va nguge dong 28 km hét mot thoi gian bang thoi gian
ma xuong di 59,5 km trén mit ho yén ling. Tinh van téc ctia xuong khi di trén ho biét ring van toc
clia nude chdy trén song la 3 km /h.

Bai 17. Mot xe may di tit A dén B trong mot thoi gian dy dinh. Néu van téc tang them 14 km/gi thi
dén s6m 2 gio, néu gidm van toc di 4 km/ gio thi dén muon 1 gio. Tinh van téc dy dinh va thoi gian
du dinh.

Bai 18. Mot tau thuy chay trén khiic song dai 120 km, ca di va vé mat 6 gio 45 phit. Tinh van toc
clia tau thuy khi nude yen ling, biét rang van toc ciia dong nuée la 4 km /h.

Bai 19. Mot cano di xudi dong 48 km roi di ngude dong 22 km. Biét rang thoi gian di xudi dong 16n
hon thoi gian di nguge dong 1a 1 gio va van toc di xuoi 16n hon van toéc di nguge 1a 5 km/h. Tinh van
toc canod lac di nguge dong.

Bdi 20. Néu mé ca hai voi nude chay vio mot bé can thi sau 2 gid 55 phiit bé day nude. Néu mé rieng
timg voi thi voi thit nhat lam day bé nhanh hon voi thit hai 1a 2 gis. Héi néu md riéng ting voi thi
mdi voi chdy bao lau day bé?

Bai 21. Néu hai vdoi nudc ciing chay vao mot cai bé khong ¢6 nude thi sau 12 gis bé day. Sau khi hai
voi cling chdy 8 gio thi nguoi ta khoa voi I, con voi II tiép tuc chdy. Do tang cong suat voi IT len gap
doi, nén voi II da chay day phan con lai ctia bé trong 3 gio rudi. Héi néu mdi voi chdy mot minh véi
cong suat binh thong thi phai bao lau méi day be?

y J/ J J

B Vo Hoang Nghia - Nguy@n Thi Hdng Loan — @ 0986453782 ﬂ



5. ONTAP CHUCNG Il Tai Lieu Tuyén Sinh Lop 10

36/96 ’

Bdi 22. D¢ hoan thanh mot cong viéc, hai t6 phai lam chung trong 6 gid. Sau 2 gio lam chung thi t6
II dugce dicu di lam viec khac, t6 I da hoan thanh cong viéc con lai trong 10 gio. Héi néu mdi t6 lam
riéng thi sau bao lau sé lam xong cong viéc d6?

Bdi 23. Theo ké hoach hai t6 sin xuat 600 san pham trong mot thsi gian nhat dinh. Do ap dung ki
thuat méi néen t6 I da vugt mite 18% va t6 11 da vugt mite 21%. Vi vay trong thoi gian quy dinh ho
da hoan thanh vugt mic 120 san pham. Hoi s6 san pham dude giao ciia méi t6 theo ké hoach?

Bdi 24. Co6 3 doi xay dung cling lam chung mot cong viée. Lam chung duge 4 ngay thi doi 111 duge
diéu dong lam viéc khac, 2 doi con lai cing lam thém 12 ngay nita thi hoan thanh cong viéc. Biét rang
nang suat ctia doi I cao hon nang suat ctia doi IT; nang suat ctia doi III 1a trung binh cong clia nang
suat doi I va nang suat doi II; va néu moi doi lam mot minh mot phan ba cong viéc thi phai mat tat
ngay xong cong viéc trén.

Bdi 25. Nha truong to chitc cho 180 hoc sinh khéi 9 di tham quan di tich lich sit. Nguoi ta du tinh
néu dung loai xe 16n chuyén chd mot gt hét s6 hoc sinh thi phai diéu it hon néu dung loai xe nhé la
hai chiéc. Biét ring moi xe 16n c6 nhiéu hon méi xe nho 1a 15 chd ngoi. Tinh s6 xe 16n, néu loai xe d6
duge huy dong.

y J/ J J

o
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1 ) PHUONG TRINH BAC HAJ

BAI1l. HAMSO Y = AX? (A #0)

A-TOM TAT Li THUYET

) 16p xdéc dinh cia ham sé
Ham s6 y = ax? (a # 0) x4c dinh v6i moi x € R.
E®) Tinh chét bién thién clia ham sé
e Néu a > 0 thi ham s6 nghich bién khi # < 0 va dong bién khi 2 > 0.

e Néu a < 0 thi ham s6 dong bién khi z < 0 v& nghich bién khi z > 0.

E®) D5 thi clia ham sé
e Do thi clia ham 86 y = az? (a # 0) 1a mot duong cong di qua goc toa do va nhan truc Oy lam
truc d6i xting. Duong cong d6 dgl mot parabol v6i dinh O.
Néu @ > 0 thi do thi ndm phia trén truc hoanh, O 1a diém thap nhét ctia do thi.
Néu a < 0 thi do thi ndm phia duéi truc hoanh, O 1a diém cao nhat ctia do thi.
e Vi do thi y = az? (a # 0) luon di qua goc toa do va nhan truc Oy lam truc ddi xtng nén dé

vé do thi ctia ham s6 nay, ta chi can tim mot diém & bén phai truc Oy 16i lay cac diém déi
xtng véi chung qua Oy.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho ham s6 y = f(x) = 22

a. Ching minh ring f(a) — f(—a) = 0 véi moi a.
b. Tim a € R sao cho f(a —1) = 4.
Bdi 2. Cho ham s6 y = (m + 2)2? (m # —2). Tim gia tri ctia m dé:
a. Ham s6 dong bién véi z < 0.
b. C6 gia tri y = 4 khi z = —1.
c. Ham s6 c6 gia tri 16n nhat 13 0.

d. Ham s6 c6 gia tri nhoé nhat 13 0.

. . 1
Bdi 3. Cho ham s6 y = ExQ.

a. Vé do thi (P) ctia ham so.
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b. Cac diém sau c¢6 thuoc do thi hay khong: A (3 190) B (—5; g) ,C(—10;1)7

~ . ]. . 2 .2 S
Bai 4. Cho parabol y = zlxz. Xac dinh m dé cac diém sau nam trén parabol:

a. A(vV/2;m). b. B(—v/2;m). c. C (m; %)

B&i 5. Xac dinh m dé dd thi ham s6 y = (m? — 2) 22 di qua diém A(1;2). V6i m tim duge, do thi ham
s6 ¢6 di qua diéem B(2;9) hay khong?

Bai 6.
a. Viét phuong trinh dudng thang di qua gbc toa do O va diém M (2;4).
b. Viét phuong trinh parabol dang y = az? va di qua diém M (2;4).

c. Vé parabol va duong tahngr trén trong ciing mot hé truc toa do va tim toa do giao diém ctia
ching.

Bdi 7. Tren ciing mot he truc toa do, vé do thi cac ham s6 y = f(z) = 22 vay = g(z) = 5% Dua vao
do thi hay gidi cac bat phuong trinh:
a. f(z) < g(z). b. f(z) > g(x).
Bai 8. Cho ham s6 y = ax? (a # 0).
a. Xac dinh a dé do thi ham s6 di qua diem A(—1;2).
b. Vé do thi ham s6 vira tim dudc.
c. Tim céc diém trén do thi c6 tung do bing 4.
d. Tim cac diém trén do thi va cach déu hai truc toa do.
Bai 9. Cho ham s6 y = 222
a. Vé do thi (P) ctia ham so.

b. Dua vao do thi (P) hay bién luan theo m s6 nghiém clia phuong trinh: 22% + 1 =m
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BAI 2. PHUGNG TRINH BAC HAI MOT AN

A-TOM TAT Li THUYET

D Binh nghia

Phuong trinh bac hai mot an la phuong trinh c¢6 dang az? + bz + ¢ = 0, trong d6  1a an; a, b, ¢ 1a
nhiing s6 cho truée goi 1a cac he sé va a # 0.
Cdng thirc nghiém cla phuong trinh béc hai

D6i v6i phuong trinh bac hai ax? + bz + ¢ = 0(a # 0) va biét thic A = b — 4ac:

—b+\/Z_$ b= VA

e Néu A > 0 thi phuong trinh c¢6 2 nghiém phan biét x, = 5 g = 5
a a

. b
e Neu A = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép z; = x5 = o

a
e Néu A < 0 thi phuong trinh vo nghiém.

Chui y: Néu phuong trinh ¢6 a va ¢ trai dau thi A > 0. Khi d6 phuong trinh c¢6 2 nghiém phan biét.
B Cong thirc nghiém thu gon
Déi v6i phuong trinh bac hai az? + bz + ¢ = 0(a # 0) va b =2, A’ = V* — ac:

—VHVN A
a ’ '

e Néu A’ > 0 thi phuong trinh c¢6 2 nghiém phan biét x; =

. b
e Néu A’ = 0 thi phuoong trinh ¢6 nghiém kép z; = 29 = ——.
a

e Néu A’ < 0 thi phuong trinh vo nghiem.

E®) Heé thic Vi — et

e Dinh Ii Vi — et: Néu z;, x5 1a cac nghiém ctia phuong trinh ax? + bx + ¢ =0 (a # 0) thi:
{ b c
Tl +Tg = ——;T1Ty = —.
a a

e Néu hai s6 c6 tong bang S va tich bing P thi hai s6 d6 la hai nghiém ciia phuong trinh:
X? -~ SX + P =0 (Diéu kien dé c6 hai s6 dé la: S? — 4P > 0).

B D&u nghiém sé cla phuong trinh béac hai
Cho phuong trinh bac hai: az? + bx + ¢ =0 (a # 0) (1).
(1) ¢6 hai nghiém trai dau < P < 0.

A>0
P>0

(1) ¢6 hai nghiem cung dau < {
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A>0
(1) c6 hai nghiem duong phan biét < ¢ P > 0.
S>0

A>0
(1) 6 hai nghiém am phan biét < ¢ P > 0.
S<0

Cha y: Giai phuong trinh bing cdch nham nghieém:

B-BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a. (x+1)2—4(2> -2z +1)=0. b.
c. 222 —3(2x —3)*=0. d.

e. 22+ 6x — 16 = 0. f.

Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:

a. 3z —5r+8=0. b.

c. 22 —4xr+1=0. d.
10 5

502 — — 0. f.
e. Hr? 7:B-|—49

Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

a. 102% + 172 + 3 =2(2z — 1) — 15. b.
c. 202 —5r—3=(x+1)(x—1)+3. d.
e. —622+1r—3=-3x(r—1)—11 f.
g. 2 —rx—-302r+3)=—x(z—2)— 1 h.
i. 822 —x —3x(2z —3) = —z(z — 2). J-
Bai 4. Tim m dé cac phuong trinh sau:
i. ¢6 nghiém. ii.
iii. ¢6 nghiém kép. iv.
a. 922 — 6mx + m(m —2) = 0. b.

c. hr2—12x+m—3=0. d.

e. (m—2)2%>—-2(m+1)z+m=0.

y J/ J J

e Néu nham dugc: 2y + 9 = m + n; x122 = mn thi phuong trinh c6 nghiém z; = m, x5 = n.
e Néu a + b+ ¢ = 0 thi phuong trinh c¢6 nghiem z; = 1,25 = —

e Néu a —b+ ¢ = 0 thi phuong trinh c6 nghiem z; = —1, 25 = —<.

9(x —2)? —4(z —1)2=0.
2?2 —4xr+3=0.
T2 +12x +5=0.

5r2 —3x + 15 = 0.

324+ Tr+2=0.

(5—v2)22 =10z +5+v2=0.

4+ T7r—3=x(zx—-1)—1

512 —x—3=2x(r—1)—1+ 2>

—42? + 2(x — 1) — 3 = x(x + 3) + 5.
—x? —dx — 3022 —7) = 2x(x+2)—T.
322 +3) = —a(x —2) — 1.

¢6 2 nghiém phan biét.
vo nghiém.
222 —10x +m —1 = 0.

3x2 —4x +2m = 0.
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Bdi 5. Giai cac hé phuong trinh sau:

20 +y—5=0 3r—4y+1=0 20 + 3y =2
a. . . c .
y+ a2’ =4x vy =3x+y)—9 ry+rx+y+6=0

Bdi 6. Cho phuong trinh: 22 — 2(3m + 2)x + 2m? —3m + 5= 0.
a. Giai phuong trinh v6i m = —2.
b. Tim cac gia tri ctia m dé phuong trinh c6 mot trong cac nghiém bang —1.
c. Tim céc gia tri ctia m dé phuong trinh trén cé nghiem kép.
Bdi 7. Cho phuong trinh: 22 — 2(m — 2)z +m? —3m + 5 = 0.
a. Giai phuong trinh véi m = 3.
b. Tim céc gié tri ciia m dé phuong trinh c6 mot trong cac nghiém bang —4.
c. Tim céc gia tri cia m dé phuong trinh trén c6 nghiem kép.
Bdi 8. Cho phuong trinh: 22 — 2(m + 3)z + m? + 3 = 0.
a. Giai phuong trinh v6i m = —1 va m = 3.
b. Tim m dé phuong trinh c6 mot trong cac nghiém bang 4.
c. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.
Bdi 9. Xac dinh m dé mdi cip phuong trinh sau c6 nghiém chung:
a. 224+ mr+2=0vaz*+2x+m=0.
b. 22— (m+4)z+m+5=0vaz>—(m+2)x+m+1=0.

Bdi 10. Khong giai phuong trinh, hay nham nghiém céc phuong trinh sau:

a. 2> — 10z + 16 = 0. b. 22 — 15z + 50 = 0. c. 22—6x+5=0.
d. 22 = Tx+10=0. e. 22 —3xr—4=0. f. 22 —2—20=0.
g. 12+ 52 —6=0. h. 22 + 52 +6 = 0. i. 22 -52+6=0.

Bai 11. Lap cac phuong trinh bac hai ¢6 cac nghiém la cic cap s6 sau:

1
a. 10 va 8. b. 10 va —8. c. 3va Z_L
d —§va—g e. V2+V3viv2—+3 f 1 va 1
"4 3 | ' T 10-VT2 10+ 6V2

Bdi 12. V6i cac phuong trinh sau, tim m dé phuong trinh c6 mot trong cac nghiém bing z. Tim
nghiém con lai:

1

a. 322+ Tr+m=0;29 = 1. b. 15x2+mx—1:0;x0:§.

c. 2=2Bm+1)z+2m?*—2m—-5=0;20=—1. d. 22 —=2(m+ 1Dz +m?>+5m—2=0;29 = 1.
Bdi 13. Cho phuong trinh: (m + 1)a? 4+ 4mzx + 4m — 1 = 0.

a. Giai phuong trinh v6i m = —2.

y J/ J J
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Tai Ligu Tuyén Sinh Lép 10
y J J J
b. V6i gia tri nao ciia m thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét?

c. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém thoa man dieu kién z; = 2.
Bai 14. Cho phuong trinh: 222 — 62 +m + 7 = 0.

a. Giai phuong trinh v6i m = —3.
b. Véi gia tri ndo ctia m thi phuong trinh c¢6 mot trong cac nghiém bang —47
c. Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém z;, xo thod man diéu kien x; = —2x5.
Bdi 15. Cho phuong trinh: 2% — 2(m — 1)z +m + 1 = 0.

a. Giai phuong trinh v6i m = —4.

b. V6i gia tri nao cia m thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét?

c. Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém z1, x5 thod man diéu kien x; = 3z..

Bdi 16. Gia sit 21, 22 1 cac nghiém ctia mdi phuong trinh sau. tinh gié tri ctia cac biéu thiec:
1 1 x? a2
A=al+a;B=al+13,C=—+—D="+=3.

a. 22+ mz+1=0. b. z? + 6z +m = 0. c. z2—(m—3)x+2m+1=0.

Bdi 17. Cho phuong trinh: 2% — 2(m + 4)x + m? — 8 = 0.
a. Tim m dé biéu thitc A = 22 + 23 — z; — 7, dat gia tri nhd nhat.
b. Tim m dé biéu thic B = z; + x5 — 3z12, dat gia tri 16n nhat.
c. Tim m dé biéu thic C = 2? + 22 — x,2, dat gia tri 16n nhat.
Bai 18.
a. ma? —2(m—2)r+m—3=0;23 + 23 =1.

11
b. o = 2(m— Dz +m? +2m—3 = 0;— + — = T2

Ty T2 5

c. 22 —2(m — 1)z +m?—3m = 0;2% + 235 = 8.

Bdi 19. Cho phuong trinh: 2% — 2(m — 1)x +m? — 3m = 0.
a. Tim m dé phuong trinh c¢6 mot trong cac nghiém bing —2. Tim nghiém con lai.
b. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém 1, 5 thod man x% + x% = 8.
c. Tim gid tri nhé nhit ciia biéu thitc A = 22 + 22,
Bdi 20. Cho phuong trinh: z* — (2a — 1)z — 4a — 3 = 0.
a. Chitng minh rang phuong trinh luon c6 nghiém véi moi gia tri cia a.
b. Tim hé thtc lién hé gita hai nghiém z1, x5 khong phu thudc vao a.
c. Tim gia tri nho nhat ctia bicu thitc A = 22 + 22.

Bdi 21. Cho phuong trinh: ma? —2(m + 1)z +m —4 =0
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y J/ J J

a. Xac dinh m dé phuong trinh c6 cac nghiém 1, o thod man x; + 4z, = 3.
b. Tim hé thic gitta x1, o ma khong phu thudoc vao m.
Bdi 22. Cho phuong trinh: mz? — (m + 3)z +2m + 1 = 0.
a. Tim m dé phuong trinh c6 hiéu hai nghiém z;, 2, bang 2.
b. Tim hé thic lién hé gitta z1, x5 khong phu thuéc m.
Bai 23. V6i mbi phuong trinh sau, tim m dé phuong trinh:
i. C6 hai nghiém trai dau. ii. Co6 hai nghiém duwong phan biét.
iii. C6 ding mot nghiém duong.
a. 22 —2(m—1)x+m+1=0. b. 2> — 2(m — 1)x + m? — 3m = 0.
c. 222+ (2m -1z +m—1=0. d. (m—4)2> —2(m —2)x+m —1=0.
Badi 24. Cho phuong trinh: 222 + (2m — 1)z +m — 1 = 0.
a. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x;, x5 thod man 3z, — 4xy = 11.
b. Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiem am phan biét.

c. khi phuong trinh c¢6 hai nghiém x, x, tim hé thic gita ,, rs khong phu thudc vao m.
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BAI 3. PHUONG TRINH QUY VE PHU'GNG TRINH BAC
HAI

A-TOM TAT Li THUYET

D Phuong trinh truing phuvong

Phuong trinh tring phuong 14 phuong trinh c6 dang ax* + bax? + ¢ = 0(a # 0).

Cach giai: Dat t = 2%(t > 0), dua vé phuong trinh bac hai at? + bt + ¢ = 0.

B Phuong trinh béc bédn dang: (z + a)(z + b)(z + ¢)(z +d) =mVéia+b=c+d
Cach giai: Cach giai: Dat ¢ = 22 + (a + b)z, dua vé phuong trinh bac hai (¢ + ab)(t + cd) =
B Phuong trinh bac bén dang: (= + a)* + (z +b)* = ¢

Cach giai: Dat t = x + GTM, dua vé phuong trinh truing phuong theo t.
Chi y: (x & y)* = 2* + 423y + 622y & 4xy3 + ¢,
Phuong trinh béc bén dang: az* + bz + 2 + bz +a = 0
Cach giai:
— Nhan xét x = 0 khong phai la nghiém ctia phuong trinh.

1 1
— V6i 2 # 0, chia 2 vé cia phuong trinh cho 22 ta dugc: a(x -+ 2) —|—b(:cj:—> +c=0.
x x

Dt ¢ = 2 £ 2, dua vé phuong trinh bac hai theo ¢.

B Phuong frinh chira dn & méu thirc

Cach giai: Thuc hién cac bude sau:

Budc 1: Tim diéu kién xac dinh clia phuong trinh.

Bué6c 2: Quy dong mau thiic hai vé roi khit mau thic.

Buéc 3: Giai phuong trinh vita nhan dugce.

Budc 4: Trong cac gia tri tim duge ctia an, loai cac gia tri khong thoad man diéu kién xac dinh céc
gia tri thod man diéu kién xac dinh 13 nghiém ctia phuong trinh da cho.

¥ Phuong trinh tich
Phuong trinh tich 1a phuong trinh c6 dang A.B = 0.
A=0

Cach giai: AB=0< .
ach giai B0

E® Phuong tinh chira can thirc

g(z) >0

o VI =at0 507 Lo

. af(a +b\/_+c—0<:>{t_ f(@),t=0

at? +bt+c=0
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Tai Lieu Tuyén Sinh Lép 10

e Dat an phu.

D Phuong trinh dang A% + B2 =0

A=0

Cach giai: A+ B*=0< .
ach gial + {BzO

B-BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a. 4zt + 822 — 12 =0.

7
d. 5x4—3x2+E:0.

g. 2zt + 52 +2 = 0.

Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:
a. z(z+1)(x +2)(z+3) = 24.
c. (x+1)+(z+3)1=2.

1 1
e. 3(x2+—2)—16(x+—)+26:0.
X X

Bdi 3. Giai cdc phuong trinh sau:
a. (22 —2z)° — 2 (22— 2z) — 3 = 0.

c. (a2—2)°—8(z2—2)+12=0.

e. (' +422+4)—4(x>+2)—-T7=0.

Bai 4. Giai cac phuong trinh sau:

20 — 5 3z
a. = .
z—1 xr—2
2x 5) 5
C. — = .
r—2 x—3 22—-5x+6
o T :L’—|-3:6‘
r—2 xz-—1

Bdi 5. Giai cdc phuong trinh sau:
a. (4o? —25) (222 = Tx —9) = 0.
c. 20(3x —1)2—922 +1=0.
e. 22+ 522 +Tx+3=0.

E®) Phuong frinh chira déu gid fri tuyét déi

b. 122* — 52% + 30 = 0.

e. dxt+T7x2—-2=0.

y J/ J J

Cach giai: C6 thé ding cac phuong phap sau dé bo gia tri tuyet doi:

e Dung dinh nghia ho#c tinh chat gia tri tuyéet doi.

c. ¢t — 22 —-7=0.

f. 2* — 1322 +36 = 0.

c(z+1)(z+4) (2* +5r +6) = 24.

d. (x+2)? (2* +4x) = 5.

b.
d.

f.

1 1
2(1’2—1—?)—7(1’—;)4—2:0.

. (22 + 42+ 2)° + 422 + 162 4 11 = 0.

(22 + 1) =82z +1)2—9 =0,

20 —1\? 20 — 1
(7)) —1(3g) =50
x4+ 2 x4 2

dr x+1
r+2 z-2
LI N
312 —27 4 x—3
20 — 1 z+3

T -1

(222 —3)° —4(z — 1)2 = 0.
2 +32+r+3=0.
3 —6x2+ 11z —6=0.

e
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y J/ J J

Bdi 6. Tim m dé cac phuong trinh sau c6 3 nghiém phan biét:

a. 22— (2m+ 1)z +3(m+4)z —m — 12 = 0.

b. 234+ (2m — 3)z? + (m* —2m +2)z — m? = 0.
Bai 7. Tim m dé cac phuong trinh sau c¢6 4 nghiém phan biét:

a. 2t — (2m+ 1)z + m? = 0.

b. (2 —1)(z+3)(x+5) =
Bdi 8. Giai cac phuong trinh sau:

a. 322 — 14]z| =5 = 0. b. |z — 1| +2? =2+ 3.

c. |[v+2|—22+1=2a%+22+3. d. |22 + 1] — V22 —da + 4 = 3z.
Bai 9. Giai cAc phuong trinh sau:

a. Vr—5=x-17 b. Vz+2—+z—-6=2.

c. V3r+T—+vVr+1=2. d. 22+ V22 -3z +5=3z+7.

e. V2 —4xr = +/z + 14. f. V22 +6x+1=x+2.
Bai 10. Giai cac hé phuong trinh sau: (Dua vé dang A% + B2 = 0)

. {x2+y2+22:27 b {:c+y+z=6

ey Fyz oz =27 a4y =12

46/96 ’ B V6 Hoaing Nghia - Nguyén Thi Hdng Loan — 80986453782 ﬂ



CHUONG 4. PHUONG TRINH BAC HAI T&ii Ligu Tuyén Sinh Lép 10

- y J/ J J
BAI 4. GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH

A-TOM TAT Li THUYET

Buéce 1: Lap phuong trinh.
a. Chon an s6 va néu diéu kién thich hgp ctia an sb.
b. Biéu thi cac dit kién chua biét qua an sb.
c. Lap phuong trinh biéu thi tuong quan gitta an s6 va cac dit kien da biét.

Buéce 2: Giai phuong trinh.
Buéc 3: Di chiéu nghiem clia phuong trinh (néu c6) véi diéu kién ctia an s6 dé tra 16i.

B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. Todn vé quan hé gilra cac sb

Bai 1. Tim hai s6 biét rang hai lan s6 thit nhat hon ba lan s6 thit hai 1a 9 va hiéu céc binh phuong
clia chiing bang 119.

Bdi 2. Tim mot s6 tu nhién c6 hai chit s6, tong cac chit s6 bang 11, néu ddi chd hai chit s6 hang chuc
va hang don vi cho nhau thi s6 d6 tang thém 27 don vi.

Bai 3. Tim mot s6 c6 hai chit s6, biét rang s6 d6 gap 7 lan chit s6 hang don vi clia n6 va néu s6 can
tim chia cho téng cac chit s6 ctia né thi duge thuong 1a 4 va s6 du 1a 3.

Bdi 4. Néu tit s6 clia mot phan s6 duge ting gap doi v mau s6 thém 8 thi gid tri clia phan s6 biang

| . . 2 . o L . £ oa
1 Néu tit s0 thém 7 va mau so tang gap 3 thi gia tri phan s6 bang oYk Tim phéan so do.

Bai 5. Néu thém 4 vao ti va mau clia mot phan s6 thi gia tri clia phan s6 gidam 1. Néu bét 1 vao ca

. . 3 .
t1r va mau thi phan so tang 5 Tim phan so6 do.

& Dang 2. Todn chuyén déng

Bdi 6. Mot cano di xudi dong 45 km, rdi ngude dong 18 km. Biét ring thoi gian di xuo6i dong lau hon
thoi gian di nguge dong 14 1 gio va van toc di xudi 16n hon van téc di nguge 1a 6 km/h. Tinh van toc
cand lac di nguge dong.

Bdi 7. Mot 6to di tit A dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay véi van toc 35 km/h thi
dén cham mat 2 gio. Néu xe chay v6i van toc 50 km/h thi dén sém hon 1 gio. Tinh quang duong AB
va thoi gian dy dinh di ldc dau.

Bai 8. Mot ngusi di xe may tit A dén B cach nhau 120 km vé6i van toc du dinh trude. Sau khi duge
1 P P

3 quang duong AB, ngusi d6 tang van toc them 10 km/h trén quang dusng con lai. Tim van toc du
dinh va thoi gian xe lan banh trén duong, biét ring nguoi d6 dén B sém hon diy dinh 24 phat.

Bdi 9. Mot cano xudi tit bén song A dén bén song B véi van toc 30 km/h, sau d6 lai nguge tit B tré
vé A. Thoi gian xudi it hon thoi gian di nguge 1 gio 20 phat. Tinh khoang cach gitta hai bén A va B.
Biét ridng van toc dong nude 1a 5 km/h va van toc rieng ctia cand lic xuoi va lic nguge bang nhau.
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Bai 10. Mot cano xuo6i mot khiic song dai 90 km rdi nguge vé 36 km. Biét thoi gian xuoi dong song
nhiéu hon thoi gian nguge dong 1a 2 gio va van toéc khi xuoi dong hon van toc khi nguge dong 1a
6 km/h. Hoi van toc cand luc xudi va ltc ngude dong?

Dang 3. Toan lam chung coéng viéc

I

Bai 11. Hai doi cing ddo mot con muong. Néu mdi doi lam mot minh ca con muong thi thhoi gian

tong cong hai doi phai lam 1a 25 gis. Néu hai doi cling lam chung thi cong viéc hoan thanh trong 6

gio. Tinh xem mdi doi lam mot minh xong ca con muong trong bao lau?

Bai 12. Hai ngudi tho ciing lam chung mot cong viéc trong 7 gio 12 phit thi xong. Néu ngusi thi
. 3

nhat lam trong 5 gid va ngudsi thi hai lam trong 6 gic thi ca hai ngusi chi lam duge 1 cong viec. Hoi

mot nguoi lam cong viee d6 trong may gio thi xong?

Bai 13. Néu md ca hai voi nude chiy vao mot bé can thi sau 2 gio 55 phut sé day bé. Néu md rieng

titng voi thi voi thit nhat lam day bé nhanh hon voi thit hai 1a 2 gig. Héi néu mé rieng timg voi thi

mdi voi chay bao lau day bé?

~on Z . 9 . s N N 2 [N N 4 X 74 N rd BN ~

Bai 14. Néu voi A chay 2 gio va voi B chay trong 3 gio thi duoc R ho. Néu voi A chay trong 3 gic va

1. . . ) . Ao e o o

voi B chay trong 1 gic 30 phit thi duge 3 ho. Hoi néu chay mot minh moi voi chay trong bao lau méi
day ho (gid thiét ho ban dau khong c6 nuée)?

Bdi 15. Hai voi nudc ciing chay vao mot bé thi sau 6 gio day bé. Néu mdi voi chdy mot minh cho day
bé thi voi II can nhiéu thoi gian hon voi I 1a 5 gio. Tinh thsi gian mdi voi chdy mot minh day bé?

Dang 4. Toan c6 ndi dung hinh hoc

I

Bai 16. Mot da giac 16i c6 tat ca 170 duong chéo. Hdi da gidc d6 c6 bao nhiéu canh?

Bai 17. Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 1a 280 m. Ngudi ta lam 16i di xung quanh vuon (thuoc
dat trong vuon) rong 2 m. Tinh kich thudc ctia vuon, biét ring dat con lai trong vuon dé trong trot
1a 4256 m?.

Bai 18. Cho mot hinh chit nhat. Néu tang chiéu dai len 10 m, tang chiéu rong lén 5 m thi dién tich
tang 500 m2. Néu gidm chiéu dai 15 m va gidm chiéu rong 9 m thi dién tich gidm 600 m2. Tinh chiéu
dai, chiéu rong ban dau.

Bai 19. Cho mot tam gidc vuong. Néu tang cac canh goc vuong lén 2 cm va 3 cm thi dién tich tam
gidc tang 50 cm?. Néu gidm cd hai canh di 2 cm thi dién tich sé gidm di 32 em?. Tinh hai canh géc
vuong.

Dang 5. Cac dang toan khac

I

Bai 20. Trong mot phong c¢6 80 ngudi hop, dude sip xép ngdi déu trén cac day ghé. Néu b6t di hai
day ghé thi moi diy ghé con lai phai xép thém hai nguoi méi du chd. Héi ltic dau c6 may day ghé va
modi day ghé duge xép bao nhiéu ngudi ngdi?

Bai 21. Mot phong hoc c6 mot s6 day ghé tong cong 40 chd ngdi. Do phai xép 55 chd nén ngudi ta ke
them 1 diy ghé va méi ddy ghé them 1 chd. Hoéi lac dau trong phong c6 may day ghé?

Bdi 22. Trong thang giéng hai t6 san xuat duge 720 chi tiét méay. Trong thang hai, to I vugt miic
15%, to II viugt mitc 12% nén san xuat duge 819 chi tiét may. Tinh xem trong thang giéng mdi to san
xuat duge bao nhiéu chi tiét may?
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Bdi 23. Nam ngoai tong sé dan ciia hai tinh A va B 1a 4 triéu ngusi. Dan s6 tinh A nam nay tang

1,2%, con tinh B tang 1,1%. Téng s6 dan cilia ca hai tinh nam nay la 4.045.000 ngudi. Tinh s6 dan

cia mdi tinh n&m ngoai va nam nay?

e
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y J/ J J

BAI 5. HE PHUOGNG TRINH BAC HAI

& Dang 1. Hé bac hai gidi bdng phuvong phdp thé hodic cdng dai sé

e Tit phuong trinh bac nhat rat mot an theo an kia.
e Thé vao phuong trinh bac hai dé dua vé phuong trinh bac hai mot an.

e S6 nghiém ctia hé tuy theo s6 nghiém ctia phuong trinh bac hai nay.

Badi 1. Giai cac hé phuong trinh sau:

o 2 +y)* =3z +y)—5=0
T lz—y—-5=
r+y—1=
c. 5
r+a2y+3=0
{ﬁ—yzo
e.
T—y+2=
3z + 2y = 36
Tl -2)y-3) =18

2:vy—x +4xr = —4
2 —2zy+y—br =4

w2+ =2y =1
20° + 2% — 20y —y =0

:U+y —4r—4y—8=0
2y 4 dr+4y—8=0

d 2% — 3y +y* + 27 + 3y — 6—0
20 —y =3
{xy+x+y+6:()

3:52—y +2y=4

5(x x
b. .
{2x+3y—12
-2 2=0
d. (T EE=0
2y —a? =0
20 —3y =5
f. {f 3y
2?2 —y? =40
b x(r — +3yy+1)=—6
2z(x —8) +by(y +1) = —14
b.

rT+2y+2zy—11=0
xy+y—x=4 '

d zy+r—y=1
ey —3x4+y=5

¢ {wy—l—Zx—y—Q:()

2y —3x+2y=0
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51/96 '

y £ £ 7

2 Dang 2. Hé ddi xirng logi 1

f(xvy> = (0

Heé c¢6 dang: (1) {
g(z,y) =0

e Dit S=2+y, P =2xy.

(véi f(z,y) = f(y,x) va g(z,y) = g(y, v)).

(C6 nghia la khi ta hoan vi gitta = va y thi f(z,y) v& g(z,y) khong thay déi).

Dua hé phuong trinh (I) vé he (I1) v6i cac an 1a S va P.
Giai he (1) ta tim duge S va P.

e Tim nghiém (z,y) bang cach giai phuong trinh: X? — SX + P = 0.

Bai 4. Giai cac hé phuong trinh sau:

{x+my—|—y:11
a.

4yt —ry—2@x+y) = -3

ry+r+y=>5
c. 35 e
4y +r+y=28
2+ 2%y oyt =17
e. .
rTH+y+ry=>5
Bai 5. Giai cac hé phuong trinh sau:

r+y+ay=11
2?+ P43 +y) =28

. 2?4y +yt =4
Clrtayty=2

v? —3zy +1y° = —1
e. 9 9 .
3z —xy+ 3y =13

Badi 6. Giai cac hé phuong trinh sau:
. {(172+1) (y>+1) =10
\@ry)ey-1)=3

2 +ay+y? =19z —y)°
C. 2_ 2 B
o —ay+y =Tz —y)

. {w\/§+y\/_:30
S lavr+yyy =35

r+y=4
"ty +yt =13

y 13
+x_6,

T
Yy
r+y=06

ot + xy? + oyt = 481
4oy +yt=37

2y +y=28
Py tay=7

iy +xy? =84

{xy+:1:+y:19

{(x+1)(y+1) =38

vz +1)+yly+1)+ay=17

{a:+xy—|—y:2+3\/§

+y =6

4 {(x—y)Q—(x—y)=6.

5 (2% +y*) = by

2 Dang 3. Hé dbi xirng logi 2

f(x,y) =0 (1)

Hé c¢6 dang: (1) {f(y,x) _0()

(C6 nghia 1a khi hoan vi gitta = va y thi (1) bién thanh (2) va nguogc lai).

e
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5. HE PHUONG TRINH BAC HAI

Tai Ligu Tuyén Sinh Lép 10

y [/ 2
e Tru (1) va (2) vé theo vé ta duge: (1) < {f(x,y) B f(y'
flz,y) =0
e Bién doi (3) vé phuong trinh tich: (3) & (v — y).g(z,y) =0 & - :
g(z,y) =0

{f( )=0

I r=y

e Nhu vay (/) {f(x,y) 0
g(z,y) =0

e Giéi cac hé trén ta tim duge nghiém cta hé (7).

Bai 7. Giai cac hé phuong trinh sau:

x? =3z + 2y

b x2—2y2:2x+y c x2y+2:y2
y? =3y + 2 | '

v -2t =2+

v +1=3y Py -ty = -2 =24y
d. e. 2 4 f.

Y’ 42 = 2%

v +1=32" P -2 =2+
Bai 8. Giai cac hé phuong trinh sau:
r° =3+ 8y 2 =2r+vy
. C. .
v =2y+z

0 =2r+y

=2y +a

1=2
rl=2y b.
P+ 1 =2
d {

Bdi 9. Giai cac hé phuong trinh sau:

( 1 3
2:C—|——:; (:U—3y:4g
a. « g{ 3 b. < ; 4%.
2+ — = — Y—or ="
L Y \ Yy
( 242 1
3y2y+ (2x2=y+—
C. v d. < Y
T = = -
\ y? S
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CHUONG 4. PHUONG TRINH BAC HAI T&ii Ligu Tuyén Sinh Lép 10

_ T y /7 /7 /7
BAI 6. ON TAP CHUONG IV

Bdi 1. Cho phuong trinh: 22 — 2(m + 1)z +m — 4 = 0.

a. Tim m dé phuong trinh 2 c6 nghiém trai dau.

b. Chiting minh rang phuong trinh luon cé 2 nghiém phan biét 1, x5 véi moi m.

c. Chitng minh biéu thitc M = z; (1 — ) + 25 (1 — 21) khong phu thuoc vao m.
Bdi 2. Tim m dé phuong trinh:

a. > —x +2(m — 1) = 0 ¢6 hai nghiem duong phan biét.

b. 42% 4+ 22 +m — 1 = 0 ¢6 hai nghiém am phan biét.

c. (m?*+1)z*—2(m+1)x+2m — 1 =0 c6 hai nghiém trai dau.
Bdi 3. Cho phuong trinh: 22 — (a — 1)z —a®* +a — 2= 0.

a. Chitng minh rang véi moi a, phuong trinh trén c6 2 nghiém trai dau.

b. Goi hai nghiém ctia phuong trinh 1a z1, zo. Tim gia tri clia a dé 2? + 23 dat gia tri nhé nhat.
Bai 4. Cho phuong trinh: 22 + 42 +m + 1 = 0.

a. Tim diéu kién ctia m dé phuong trinh c6 nghiém.

b. Tim m sao cho phuong trinh c6 hai nghiém 1, 5 thod man z? + z2 = 10.
Bdi 5. Cho phuong trinh: 22 — 2(m + 1)x + 2m + 10 = 0.

a. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiem x, z».

b. Trong truong hgp phuong trinh c¢6 hai nghiém xq, x5, hay tim mot hé thic lién hé gita xq, xs
ma khong phu thudc vao m.

c. Tim gi4 tri cia m dé biéu thic A = 10z,25 + x? + 23 dat gia tri nhé nhat.
Bdi 6. V6i gia tri ndo clia m thi hai phuong trinh sau c6 it nhat mot nghiém chung?

202 — (3m +2)x +12 =0 b > +mr+1=0
42 — (9m — )2 +36 =0’ Pt r+m=0"

a.
— (
20 + (B3m+ 1)z —9=0
C. .
+(Tm—-1)x—-19=0
2

Bdi 7. Cho parabol (P) :y = —% va dudng thang (d) : y = = + m.

a. Vé parabol (P).
b. Xac dinh m dé (P) va (d) cat nhau tai hai diém phan biet A va B.

c. Xac dinh phuong trinh duong thang (d') song song v6i duong thang (d) va cat (P) tai diém c6
tung do bang —4.

2
Bdi 8. Cho parabol (P) :y = —% va diém M (1; —2).
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6. ON TAP CHUGNG IV Tai Lisu Tuyén Sinh Lép 10

a. Viét phuong trinh duong thang (d) di qua M va c¢6 hé s6 goc 1a m.
b. Chitng minh ring (d) luon cit (P) tai hai diém phan biét A v& B khi m thay doi.

c. Goi z4;2p 1an lugt 1a hoanh do ciia A va B. Xac dinh m dé 2% xp + z42% dat gia tri nhé nhit
va tinh gia tri do.

Bai 9. Giai cac phuong trinh sau:

a. '+ -4+ +1=0. b. z(z?—=1)(z+2)+1=0.
2?16 10( 4) d 1 1 1
c. —+— = - — . . — = —.

9 22 3 \3 =z r(r+2) (zx+1)2 12

e. 202 + 22— 13x+6 = 0. f. 2t — 223 — 224+ 8 —12=0.
g. 2% — 32% — 11z + 6 = 0.

Bai 10. Giai cac phuong trinh sau:

2 T+ 2 10 5 4
a. - = . b. — =3
r+3 3x—22 x(z?2-9) r—1 3—6x+ 322

Bai 11. Hai 6 t6 ciing khéi hanh mot ldc tit hai tinh A va B cach nhau 160 km, di nguge chiéu nhau
va gap nhau sau 2 gio. Tim van toc clia mdi 6 to biét rang néu 6 to di tit A tang van téc them 10 km/h
sé bang hai lan van téc oto di tu B.

Bai 12. Mot nguoi di xe dap tit A dén B véi van téc 9 km/h. Khi di tit B vé A ngusi ay di dudng
khéac dai hon 6 km, v6i van toc 12 km/h, nén thoi gian it hon thoi gian khi di 14 20 phut. Tinh quang
duong AB.

Bai 13. Hai ca no cuing khéi hanh tit hai bén A, B cach nhau 85 km, di ngude chiéu nhau va gip nhau
sau 1 gio 40 phat. Tinh van téc riéng ctia mdi ca no biét rang van tdc clia ca nod xudi dong 16n hon
van toc clia ca no nguge dong 1a 9 km/h (c6 ca van toc dong nude) va van tdc dong nude 1a 3 km/h.

Bai 14. C6 hai thiing dyng dau. Thung thit nhat c6 120 lit, thiing thit hai c6 90 lit. Sau khi lay ra &
thiing tht nhat mot luong dau gap ba luogng dau lay ra & thiing thit hai, thi lugng dau con lai trong
thung thi hai gap doi lugng dau con lai trong thung thit nhat. Héi da lay ra bao nhiéu lit dau ¢ mdi
thung?

Bai 15. Hai truong A, B c¢6 250 HS 16p 9 du thi vao 16p 10, két qua c6 210HS da trang tuyén. Tinh
riéng t1 1é d6 thi truong A dat 80%, truong B dat 90%. Hoi mdi truong ¢6 bao nhiéu HS 16p 9 du thi
vao 16p 10.

Bdi 16. Hai voi nuéc ciing chay vao mot bé khong cé nude sau 2 gio 55 phit thi day bé. Néu chay
rieng thi voi thit nhat can it thoi gian hon voi thit hai 1a 2 gis. Tinh thsi gian dé méi voi chay riéng
thi ddy bé.

Bdi 17. Hai t6 cing lam chung mot cong viec hoan thanh sau 15 gio. Néu to mot lam trong 5 gio, t6
hai lam trong 3 git thi dugce 30% cong viec. Héi néu lam riéng thi méi t6 hoan thanh trong bao lau?

y J/ J J
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HE THOC I TRONG TAM
1/ GEACVUON%NG

BAI 1. MOT SO HE THU'C VE CANH VA PUONG CAO
TRONG TAM GIAC VUONG

A-TOM TAT Li THUYET

Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH.
o B(C?= AB? + AC?. e AH?=BH.CH. e AB?=BC.BH.

1 1 1

o AB.AC = BC.AH. o AC’=BC.CH. © =15t A

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB =3 cm, BC =5 cm. AH 1a dudng cao. Tinh BH,CH,
AC va AH.

Bdi 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 AC' = 10 cm, AB = 8 cm. AH 1a duong cao. Tinh BC, BH,
CH,AH.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 BC = 12 cm. Tinh chiéu dai hai canh géc vuong biét
2
AB = gAC.

Bai 4. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 dudng cao AH. Biét BH = 10 cm, CH = 42 cm. Tinh BC,
AH, AB va AC.

Bai 5. Hinh thang can ABCD c6 day 1én AB = 30 cm, didy nhéd CD = 10 cm va goc A 1a 60°.
a. Tinh canh BC.
b. Goi M, N lan lugt 1 trung diém AB va CD. Tinh M N.

Bai 6. Cho tit giac 16i ABCD c6 AB = AC = AD = 10 em, goéc B bang 60° va goc A 1a 90°.
a. Tinh duong chéo BD.
b. Tinh cac khoang cich BH va DK tit B va D dén AC.
c. Tinh HK.
d. Vé BE 1 DC kéo dai. Tinh BE,CFE va DC.

Bdi 7. Cho doan thing AB = 2a. Tit trung diém O ctia AB vé tia Oz L AB. Trén Oz, lay diém D
sao cho OD = g. Tit B ké BC vuong goc véi duong thang AD.
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CHUONG 1. HE THUC LUCNG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J
a. Tinh AD, AC va BC theo a.

b. Kéo dai DO mot doan OF = a. Chiing minh bén diém A, B, C' va E cling nim trén mot dudng
tron.

Bai 8. Cho tam gidc nhon ABC ¢6 hai dlIOng cao BD va CE cat nhau tai H. Tren HB va HC lan
lugt 14y cac diem M, N sao cho AMC = ANB = 90°. Chtng minh: AM = AN.

AB 20
Bai 9. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Biét — = — vi AH = 420. Tinh chu vi

AC 21
tam giac ABC.

Bai 10. Cho hinh thang ABCD vuong goc tai A va D. Hai duong chéo vuong goéc véi nhau tai O.
Biét AB = 2v/13,0A = 6, tinh dién tich hinh thang ABCD.

e
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2. 1150 LUONG GIAC CUA GOC NHON Tai Lieu Tuyén Sinh Lop 10

) V' J J J
BAI 2. TI SO LUONG GIAC CUA GOC NHON

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

Cho tam giac vudng c6 géc nhon a.

. canh doi canh ke
sing = ——, cosa = —————.
canh huyen canh huyen
canh doi canh ke
tana = ——, cota = ——.
canh ké canh doi

Chu y:
e Cho géc nhon . Ta c6: 0 < sina < 1;0 < cosa < 1.

e Cho 2 gbc nhon «, 8. Néu sina = sinb (hodc cosa = cos 3, hodc tana = tanb, hodc cota =
cotb ) thi a = b.

E Ti 6 lwong gidc clia hai géc phu nhau

Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay bang cosin goc kia, tan géc nay bang cotang goc kia.

E®) 1isé luvong gidc ciia cac gée déc biét

(VE HINH)

E®) Mot sé hé thire luong gide

sin av cos «
e tana = . e cotaw = — . e tana.cota = 1.
CoS «v sin o
.2 2 2 1 2
e sin“a 4+ cos“a = 1. o 1l+tan‘a= > o l+cot“a=———.
Ccos? «v sin“ a

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Biét BH = 64 cm va CH = 81 cm. Tinh céc
canh va goc tam giac ABC.

Bdi 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Tim céc ti s6 lugng gidc clia goc B khi:
a. BC=5cm,AB =3 cm. b. BC' =13 cm, AC' = 12 cm.
c. AC=4cm,AB =3 cm.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A, c6 AB = 10 cm vad AC = 15 cm.

a. Tinh géc B.
b. Phan giac trong goc B cat AC tai I. Tinh Al
c. Ve AH | BI tai H. Tinh AH.

Bai 4. Tinh gia tri cac bicu thic sau:
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CHUONG 1. HE THUC LUCNG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

y J/ J J

a. cos? 15° + cos? 25° + cos? 35° + cos? 45° + cos? 55° + cos? 65° + cos? 75°.
b. sin®10° — sin® 20° + sin® 30° — sin® 40° — sin® 50° — sin® 70° + sin® 80°.
c. sin 15° 4 sin 75° — cos 15° — cos 75° 4 sin 30°.
d. sin35° +sin 67° — cos 23° — cos 55°.
e. cos? 20° + cos? 40° + cos? 50° + cos? 70°.
f. sin 20° — tan 40° 4 cot 50° — cos 70°.
Bai 5. Cho biét mot ti sé luong gidc clia géc nhon «, tinh cac ti s6 lugng gidc con lai clia o:
a. sina = 0, 8. b. cosa = 0,6.

c. tana = 3. d. cota = 2.

. Tinh cot a.

| =

Bai 6. Cho goéc nhon a. Biét cosa — sina =

. . )
Bai 7. Cho tam gidc ABC vuong tai C. Biét cos A = L Tinh tan B.

Bai 8. Rit gon cac biéu thic sau:

a. (I —cosa)(l+ cosa). b. 1+ sin®a + cos?a.
c. sin o — sin a cos? av. d. sin* o + cos? a + 2sin? a cos? av.
e. tan?a — sin® a tan? a. f. cos® a + tan? a cos? a.

Bai 9. Chiing minh cac hé thic sau:

cosa  l+sina (sin o + cos @) — (sina — cos v )?

a. = . b.

= 4.
1 —sin« COS (v sin o - cos «

Bai 10. Cho tam giac nhon ABC. Goi a,b, ¢ lan lugt 14 do dai cac canh déi dien vé6i cac dinh A, B,
C.

a b o
sinA  sinB sinC’

a. Ching minh:

b. C6 thé xay ra ding thic sin A = sin B + sin C' khong?
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3. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Tuyén Sinh Lop 10

60/96 ’

BAI 3. MOT SO HE THU'C VE CANH VA GOC TRONG
TAM GIAC VUONG

A-TOM TAT Li THUYET

Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢c6 BC = a, AC =b,AB = c.
b=a.sinB=a.cosC, c=a.sinC = a.cos B.
b=ctanB =c.cotC,b=c.tan B = c.cot C.

|
’
D ~ 2
=P

B-BAI TAP TU LUAN
Bai 1. Giai tam giac vuong ABC, biét A = 90° va:
a. a=15cm;b =10 cm. b. b =12 cm;c =7 cm.

B&i 2. Cho tam gidc ABC c6 B = 60°,C = 50°, AC' = 35 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

B&i 3. Cho tit gisc ABCD ¢6 A= D = 90°,C = 40°, AB = 4 cm, AD = 3 cm. Tinh dien tich tit gic.
Bai 4. Cho tit giac ABCD c6 cac dudng chéo cat nhau tai O. Cho biét AC = 4 cm, BD = 5 cm,

AOB = 50°. Tinh dien tich t gidgc ABCD.
Bai 5. Chiing minh réng:

a. Dién tich clia mot tam gidc bang nita tich ciia hai canh nhan véi sin ctia goc nhon tao béi cac

duong thang chita hai canh ay.

b. Dién tich ctia mot hinh binh hanh bang tich ctia hai canh ké nhan véi sin ctia goc nhon tao bdi

cac duong thing chia hai canh ay.

y J/ J J

o
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CHUONG 1. HE THUC LUCNG TRONG TAM GIAC VUONG Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

_ L y /7 /7 /7
BAI4. ON TAP CHUONGI

Bai 1. Cho tam giac ABC c¢6 AB =21 m, AC = 28 m, BC = 35 m.

a. Ching minh tam giac ABC vudng.
b. Tinh sin B, sin C.

Bdi 2. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, dudng phan giac AD. Cho biét HB = 112,
HC = 63.

a. Tinh do dai AH. b. Tinh do dai AD.
Bdi 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét AH =5,CH = 6.
a. Tinh AB, AC, BC, BH.
b. Tinh dién tich tam giac ABC'.
Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét AH = 16, BH = 25.
a. Tinh AB, AC, BC,CH.
b. Tinh dién tich tam giac ABC.
Bai 5. Cho hinh thang ABCD c6 A =D =90° va hai duong chéo vuong géc véi nhau tai O.
a. Chitng minh hinh thang nay c6 chiéu cao bang trung binh nhan ctia hai day.
b. Cho AB =9,CD = 16. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
c. Tinh do dai cac doan thing OA,OB,OC,OD.
Bdi 6. Tinh di¢n tich hinh thang ABCD (AB /| CD) , biét AB =10,CD = 27, AC =12, BD = 35.
Bdi 7. Cho biét chu vi ctia mot tam gidc bang 120 cm. Do dai cac canh ti e véi 8, 15,17.
a. Ching minh rang tam gidc dé 1a mot tam gidc vuong.
b. Tinh khoang cach tit giao diém ba duong phan gidc dén méi canh.
B&i 8. Cho tam gidc ABC can tai A, dudng cao AH. Biét A = 48°; AH = 13 cm. Tinh chu vi AABC.

BGi 9. Cho AABC vuong tai A, AB = a, AC = 3a. Trén canh AC lay cac diém D, E sao cho AD =
DFE = EC.
 DE DB

a. Ching minh DB - DO

b. Chiing minh ABDE dong dang ACDB.

c. Tinh tong AFB + BCD.
Bai 10. Cho hinh thang ABCD c6 hai canh bén AD va BC bang nhau, dudng chéo AC vuong goc
v6i canh bén BC. Biét AD = 5a, AC = 12a.

in B B
a. Tinh 202055 b. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
sin B — cos B

Bdi 11. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi D la diém dbi xiing v6i A qua diém B
Trén tia doi ctia tia HA 14y diém E sao cho HE = 2HA. Goi I 1a hinh chiéu ctia D trén HE.
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62/96 ’

a. Tinh AB,AC,HC, biét AH =4 cm, HB = 3 cm.
b. Tinh tan[/EB, tan [TC’\E

c. Chitng minh IED = HCE.

d. Ching minh: DE | EC.

Bai 12. Cho tam giac ABC vuong tai A(AB < AC), duong cao AH. Dat BC = a,CA =0, AB = c,
AH = h. Chitng minh ring tam giac c6 cac canh a — h;b — c; h 1a mot tam giac vuong.

Bai 13. Cho tam gidc nhon ABC, dién tich bang 1. Vé ba duong cao AD, BE, CF. Chiing minh rang:
a. Sagr + Sprp + Scpr = cos? A+ cos? B + cos? C.

b. Spgr = sin? A — cos® B — cos? C.

1
oS

Bai 15. Cho tam gidc ABC c6 ba duong cao AM, BN, C'L. Chiing minh:

. Tinh céc ti s6 lugng giac cta géc B va C.

Bai 14. Cho AABC vuong tai A c6 sinC = 1

a. AANL ~ AABC.
b. AN.BL.CM = AB.BC.CA.cos A.cos B.cosC.
Bai 16. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 C = 15°, BC' = 4 cm.
a. Ké duong cao AH, duong trung tuyén AM. Tinh zﬂ/[?L AH,AM,HM, 6 HC.

V6 + V2

b. Chiing minh rang: cos 15° = 7

Bai 17. Cho tam giac ABC can tai A, c6 A = 36°, BC = 1 cm. Ké phan giac CD. Goi H la hinh
chiéu vuong goc cia D trén AC.

a. Tinh AD, DC.

b. Ké CK | BD. Giai tam giac BKC.

1++5
T

c. Chitng minh ring cos 36° =

Bai 18. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 1,121\ = 105°,§ = 60°. Trén canh BC lay diém F sao cho BE
= 1. Ve ED /| AD (D thuoc AC). Dudsng thang qua A vuong goc véi AC cat BC tai F. Goi H la
hinh chiéu ctia A trén canh BC.

a. Chitng minh rang tam gidc ABE déu. Tinh AH.
b. Chiing minh EAD = EAF = 45°.
c. Tinh cac ti s6 lugng giac ctia goc AED va goc AEF.

d. Ching minh AAED = AAFEF. Tu d6 suy ra AD = AF.

. 1 1 4
e. Ching minh rang 1D + 1= 3

Bai 19. Giai tam giac ABC, biét:

a. A=90°, BC =10 cm, B = 75°.

y J/ J J
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y J/ J J

b. BAC = 120°, AB = AC = 6 cm.
c. Trung tuyén ting véi canh huyén m, = 5, duong cao AH = 4.
d. Trung tuyén ting v6i canh huyén m, = 5, mot goéc nhon bang 47°.

Bai 20. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH, AB = 3 cm, BC = 6 cm. Goi E, F lan lugt
13 hinh chiéu ctia H trén canh AB va AC.

a. Giai tam giac vuong ABC.
b. Tinh do dai AH va ching minh: EF = AH.
c. Tinh: FA.EB+ AF.FC.

e
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BAI 1. SU XAC PINH DPUONG TRON. TINH CHAT POI
XUNG CUA PUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET
D Puong tron

Duong tron tam O ban kinh R (R > 0) 1a hinh gdm cdc diém cach diém O mot khodng bing R.
B} Vi tri tvong déi clia mét diém ddi véi mot dudng tron

Cho dudng tron (O; R) va diém M.
e M nam trén duong tron (O; R) & OM = R.

e M nam trong duong tron (O; R) & OM < R.

e M nam ngoai duong tron (O; R) & OM > R.

E®) cach xdc dinh dudng trén

Qua ba diém khong thang hang, ta vé dugc mot va chi mot dudng tron.

B Tinh chét déi xiing clia dudng trén
e Duong tron la hinh c¢6 tam doi xing. Tam ctia duong tron 1a tam déi xing ciia dudng tron do.

e Duong tron 1a hinh c6 truc déi xing. Bat ki duong kinh nao ciing 1a truc déi xiing ctia dudng
tron.

B-BAI TAP TU LUAN

B&i 1. Cho tit gisac ABCD ¢6 C + D = 90°. Goi M, N, P,Q 1an luot la trung diém ciia AB, BD, DC
va C'A. Chiing minh réng bén diém M, N, P,Q cing nim trén mot dudng tron.

B&i 2. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 60°. Goi E, F,G, H 1an ludt 1 trung diém clia cac canh AB,
BC,CD,DA. Chiing minh 6 diém FE, F,G, H, B, D ciing nim trén mot duong tron.

Bai 3. Cho hinh thoi ABC'D. Duong trung tryc clia canh AB cit BD tai E va cat AC tai F'. Chiing
minh E, F lan lugt 1a tam ctia duong tron ngoai tiép cac tam giac ABC va ABD.

Bdi 4. Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Vé duong tron (I) duong kinh OA. Ban kinh OC' cla
duong tron (O) cat duong tron (I) tai D. V6 CH L AB. Chiing minh tt gidc ACDH 1a hinh thang

can.

B&ii 5. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD,AB < CD) ¢6 C = D = 60°,CD = 2AD. Chting minh 4
diém A, B, C, D cung thuoc mot duong tron.
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y J/ J J

Bdi 6. Cho hinh thoi ABCD. Goi O la giao diém hai duong chéo. M, N, R va S lan lugt 1 hinh chiéu
ctia O tréen AB, BC,CD va DA. Chiing minh 4 diém M, N, R va S ciing thuoc mot dudng tron.

Bdi 7. Cho hai dudng thang ry va 2’y vuong géc nhau tai O. Mot doan thing AB = 6 cm chuyén
dong sao cho A luon ndm trén zy va B trén z'y’. Héi trung diem M ctia AB chuyén dong trén dudng
nao?

Badi 8. Cho tam gidc ABC c6 cac dudng cao BH va CK.
a. Ching minh: B, K, H va C ciing nam trén mot duong tron. Xac dinh tam duong tron do.

b. So sanh K H va BC.

e
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BAI 2. DAY CUA DPUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET
D Puong tron

Trong cac day ciia dudng tron, day lén nhat 14 duong kinh.
Quan hé vudng goc gitra duong kinh va day

e Trong mot dudng tron, dusng kinh vuong géc véi mot day thi di qua trung diém ctia day ay.
e Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua trung diém ctia mot day khong di qua tam thi
vuong goc véi day ay.
E®) Licn hé gitra day va khodng cdch tir tam dén day
e Trong mot duong tron:

— Hai day bang nhau thi cich déu tam.
— Hai day cach déu tam thi bang nhau.

e Trong hai day ctia mot dudng tron:

— Day ndo 16n hon thi day d6 gan tam hon.

— Day ndo gan tam hon thi day dé 16n hon.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho duong tron (O; R) va ba day AB, AC, AD. Goi M, N lan lugt 1a hinh chiéu ctia B trén
cac duong thing AC, AD. Chitng minh ring M N < 2R.

Bdi 2. Cho duong tron (O; R). Vé hai day AB va C'D vuong géc véi nhau. Chiing minh réang: Sapcp <
2R2.
Bdi 3. Cho duong tron (O; R) va day AB khong di qua tam. Goi M la trung diém ctia AB. Qua M
vé day C'D khong tring v6i AB. Chiing minh ring diém M khong la trung diém ctia CD.
Bdi 4. Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Goi M 13 mot diém nam gita A va B. Qua M vé day
CD vuong géc v6i AB. Lay diém E déi xing véi A qua M.

a. Tu giac ACED la hinh gi? Vi sao?

b. Giast R=6,5cm, MA =4 cm. Tinh CD.
MC3

2R

Bdi 5. Cho duong tron (O; R) va hai day AB,CD bing nhau va vuong goc véi nhau tai I. Gia si
IA =2 cm,IB =4 cm. Tinh khodng cach tit tam O dén mdi day.

Bdi 6. Cho duong tron (O; R). Vé hai ban kinh OA, OB. Trén cac ban kinh OA, OB lan lugt lay céc
diém M, N sao cho OM = ON. Vé day CD di qua M, N ( M & giita C va N).

c. Goi H va K lan lugt 13 hinh chiéu ctia M trén CA va CB. Chiing minh: MH MK =

a. Ching minh CM = DN.

b. Gia st @ = 90°. Tinh OM theo R sao cho CM = MN = ND.
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Bdi 7. Cho dudng tron (O; R) duong kinh AB. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia OA, OB. Qua

M, N lan lugt vé cac day C'D va EF song song v6i nhau (C' va E ciing nam trén mot nita duong tron
duong kinh AB).

a. Chiing minh ti giac CDEF' 1a hinh chi nhat.
b. Gia st C'D va EF cung tao v6i AB mot géc nhon 30°. Tinh dién tich hinh ch nhat CDFE.

Bai 8. Cho duong tron (O) va mot day C'D. Tu O ké tia vuong goc véi C'D tai M, cat (O) tai H.
Tinh ban kinh R cta (O) biét: CD = 16 cm va M H = 4 cm.

B&i 9. Cho dudng tron (O;12 cm) c6 dudng kinh C'D. Vé day M N qua trung diém I ctia OC sao cho
géc NID biang 30°. Tinh M N.

e
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BAI 3. VITRI TUGNG POI CUA PUGNG THANG VA
DUGNG TRON

A-TOM TAT Li THUYET

) Vi tri twong déi clia dudng théng va dudng tron

Cho duong tron (O; R) va dudng thang A. Dat d = d(O, A).
(VE HINH)
Khi duong thang va dudng tron tiép xic nhau thi dudng thang dgl tiép tuyén clia dudng tron. Diém
chung ciia dudng thing va duong tron dgl tiép diém.
D&u hiéu nhan biét tiép tuyén clia dudong tron

e Néu mot duong thing la tiép tuyén ctia mot duong tron thi né vuong goéc véi ban kinh di qua
tiép diém.

e Néu mot dudng thang di qua mot diém ciia dudng tron va vuong goc véi ban kinh di qua diém
d6 thi dudng thang ay 1a tiép tuyén clia dudng tron.
¥ Tinh chét clia hai tiép tuyén cét nhau
Néu hai tiép tuyén ctia mot dudng tron cit nhau tai mot diém thi:
e Diém d6 cach déu hai tiép diém.
e Tia ké tit diém d6 di qua tam la tia phan gidc ctia géc tao béi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua diém dé la tia phan giac ciia géc tao béi hai ban kinh di qua céc tiép
diém.
E® buang tron ndi tiép tam gidc

e Duong tron tiép xtc véi ba canh clia mot tam gidc dgl dudng tron noi tiép tam gidc, con tam
giac dgl ngoai tiép duong tron.

e Tam ctia dudng tron noi tiép tam giac la giao diém clia cac duong phan gidc cac goc trong
tam giac.
B buang tron bang tiép tam gide

e Duong tron tiép xic v6i mot canh clia mot tam giac va tiép xic véi cdc phan kéo dai ctia hai
canh kia dgl duong tron bang tiép tam giac.

e V6i mot tam gidc, c6 ba duong tron bang tiép.

e Tam ctia dudng tron bang tiép tam gidc trong géc A la giao diém ctia hai duong phan giac
cac goc ngoai tai B va C, hodc la giao diém ctia dudng phan gidc goc A va dudng phan giac
ngoai tai B (hodc C).

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho tam giac ABC c6 hai dudng cao BD va C'E cit nhau tai H.
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a. Chiing minh rang bon diem A, D, H, E cing nam trén mot dudng tron (goi tam ctia no 1a O).
b. Goi M la trung diém ctia BC. Chitng minh rang M E 1 tiép tuyén ctia dudng tron (O).

Bdi 2. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Vé day AC sao cho CAB = 30°. Tren tia d6i ciia tia
BA, lay diém M sao cho BM = R. Chiing minh ring:
a. MC' la tiép tuyén ctia duong tron (O).
b. MC? = 3R2.
Bdi 3. Cho tam giac ABC vuong ¢ A c6 AB = 8, AC = 15. Vé duong cao AH. Goi D la diém déi
xiing v6i B qua H. Vé duong tron duong kinh CD, cit AC & E.
a. Chitng minh ring HE 1a tiép tuyén ciia dudng tron.
b. Tinh do dai HE.
Bdi 4. Tt mot diem M & ngoai dudng tron (O), vé hai tiép tuyén M A, M B v6i dusng tron. Trén tia
Z 2 N _ 1/\
OB lay diem C' sao cho BC = BO. Chiing minh rang BMC = §BMA.
B&i 5. Cho dudng tron (O; R) v mot diém A & ngoai dudng tron. Vé cic tiép tuyén AB, AC. Ching
minh rang BAC = 60° khi va chi khi OA = 2R.
Bi 6. Tit mot diém A & ngoai dudng tron (O; R), vé hai tiép tuyén AB, AC véi duong tron. Dusng
thing vuong goc véi OB tai O cit AC tai N. Duong thang vuong géc véi OC tai O cit AB tai M.
a. Chitng minh ring tit gidc AMON 1a hinh thoi.
b. Diém A phai cach diém O mot khoang bao nhiéu dé cho M N 1a tiép tuyén ctia (O)?

Bdi 7. Cho tam gidac ABC can tai A ndi tiép duong tron (O). Céc tiép tuyén ctia dudng tron vé tir A
va C cat nhau tai M. Trén tia AM lay diém D sao cho AD = B(C'. Chiing minh ring:

a. T giac ABC'D la hinh binh hanh.

b. Ba duong thing AC, BD,OM dong quy.
Bdi 8. Cho duong tron (O;r) noi tiép tam gidc ABC vuong tai A. Ching minh rang r = p — a, trong
d6 p 1a ntta chu vi tam giac, a 13 do dai canh huyen.

Bai 9. Chitng minh ring dién tich tam gidc ngoai tiép mot duong tron duge tinh theo cong thic:
S = pr, trong d6 p 1a nita chu vi tam gidc, r 1a ban kinh duong tron nai tiép.

Bai 10. Cho duong tron (O), day cung CD. Qua O vé OH 1 CD tai H, cit tiép tuyén tai C cia
duong tron (O) tai M. Ching minh M D la tiép tuyén ctia (O).

Bai 11. Cho ntta duong tron tam O, dudng kinh AB. Vé céc tia Ar L. AB va By 1. AB & cling phia
nita dudng tron. Goi I 1a mot diém trén nita duong tron. Tiép tuyén tai I cat Az tai C' va By tai D.
Chitng minh rang AC + BD = CD.

Bai 12. Cho duong tron (O;5 cm). Tit mot diém M & ngoai (O), vé hai tiép tuyén M A vi M B sao
cho MA 1 MB tai M.

a. Tinh M A va MB.
b. Qua trung diém I ctia cung nhé AB, vé mot tiép tuyén cat OA, OB tai C va D. Tinh CD.

Bai 13. Cho dudng tron (O). Tit mot diém M & ngoai (O), vé hai tiép tuyén M A vi M B sao cho goc
AMB = 60°. Biét chu vi tam giac M AB 13 18 cm, tinh do dai day AB.

y J/ J J
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BAI 4. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUONG TRON

A-TOM TAT Li THUYET

B 71inh chét duong néi tam
e Duong ndi tam ctia hai dudng tron la truc déi xiing ctia hinh gdm ca hai duong tron do.
e Néu hai duong tron cit nhau thi hai giao diém déi xitng v6i nhau qua dudng ndi tam.

e Néu hai duong tron tiép xtc nhau thi tiép diém ndm trén duong néi tam.

E®) Vi tii tvong déi clia hai dudng trén

Cho hai dusng tron (O; R) va (O’; r). bat OO’ = d.

(VE HINH)

E®) Tiép tuyén chung clia hai dudng tron
e Tiép tuyén chung ctia hai dudng tron la dudng thing tiép xic véi ca hai dudng tron do.
e Tiép tuyén chung ngoai I tiép tuyén chung khong cit doan noi tam.

e Tiép tuyén chung trong I tiép tuyén chung cit doan noi tam.

B-BAI TAP TU LUAN

y J/ J J

Bdi 1. Cho hai dudng tron (A; Ry), (B; Ry) va (C; R3) doi mot tiép xic ngoai nhau. Tinh Ry, Ry va

R3 biét AB =5 cm, AC =6 cm va BC =T cm.

Bdi 2. Cho hai duong tron (O;5 cm) va (O';5 cm) cat nhau tai A va B. Tinh do dai day cung chung

AB biét OO" = 8 cm.

Bdi 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R') cit nhau tai A va B v6i R > R'. V& cac duong kinh

AOC va AO'D. Chiing minh ring ba diém B, C, D thang hang.

Bdi 4. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Vé cat tuyén chung M AN sao cho MA =

AN. Duong vuong goc véi M N tai A cit OO’ tai I. Ching minh I la trung diém ctia OO'.

B&i 5. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xtc ngoai nhau tai A. Goi M 1a giao diém mot trong hai
tiép tuyén chung ngoai BC' va tiép tuyén chung trong. Ching minh BC' 1 tiép tuyén ctia duong tron

duong kinh OO’ tai M.

Bdi 6. Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R) tiép xic ngoai nhau tai M. Hai duong tron (O) va (O')
cung tiép xtuc trong véi duong tron 16n (O”; R”) lan lugt tai F va F. Tinh ban kinh R” biét chu vi

tam giac OO'0" 1a 20 cm.

Bdi 7. Cho duong tron (O;9 e¢m). Vé 6 dudng tron bang nhau ban kinh R déu tiép xtc trong véi (O)

va mdi dudng tron déu tiép xtc véi hai dudng khac bén canh né. Tinh ban kinh R.

Bai 8. Cho hai duong tron dong tam. Trong dudng tron 16n vé hai day bang nhau AB = C'D va cing
tiép xtc véi duong tron nhé tai M vad N sao cho AB L C'D tai I. Tinh ban kinh dudng tron nhé biét

IA=3cmvalB=9cm.

Bdi 9. Cho ba duong tron (O1), (0,), (O3) cuing ¢6 ban kinh R va tiép xtc ngoai nhau ting doi mot.

Tinh dién tich tam gidc c6 ba dinh la ba tiép diém.
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Bdi 10. Cho hai duong tron (O) va (O’) tiép xic nhau tai A. Qua A vé mot cat tuyén cit duong tron

(O) tai B va cat duong tron (O') tai C. Tu B vé tiép tuyén zy véi duong tron (O). Tt C' vé duong

thang uv song song v6i xy. Chiing minh ring uv 1 tiép tuyén clia dusng tron (O').

Bdi 11. Cho hinh vuong ABCD. Vé duong tron (D; DC) va dudng tron (O) dudng kinh BC|, chiing
cit nhau tai mot diem thit hai 1a E. Tia CE cit AB tai M, tia BE cit AD tai N. Chting minh ring:

a. N la trung diém ctia AD.
b. M la trung diém ctia AB.

Bdi 12. Cho goc vuong xOy. Lay cac diém I va K lan lugt trén cac tia Oz va Oy. Vé duong tron
(I; OK) cat tia Ox tai M (I nam gitta O va M). Vé duong tron (K; OI) cat tia Oy tai N(K nam gitta
O va N).

a. Ching minh hai duong tron (/) va (K) luon cat nhau.

b. Tiép tuyén tai M ctia duong tron (I) va tiép tuyén tai N ctia duong tron (K) cat nhau tai C.
Chtng minh t@ giac OMCN la hinh vuong.

c. Goi giao diém ctia hai dudng tron (I), (K) la A va B. Chiitng minh ba diém A, B, C thang hang.

d. Gia st I va K theo thtt tu di dong trén cic tia Oz va Oy sao cho OI + OK = a (khong ddi).
Chitng minh ring dudng thang AB luon di qua mot diém cd dinh.
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BAI 5. ON TAP CHUONG II

Bai 1. Cho tam gidc ABC vuong can tai A. Vé duong phan giac BI.

a. Chiing minh rang duong tron (I; I A) tiép xtc vé6i BC.
b. Cho biét AB = a. Chitng minh ring Al = (v/2 — 1)a. Tit d6 suy ra tan22°30' = v/2 — 1.

Bdi 2. Cho duong tron (O; R) va mot diém A ¢ dinh trén dudng tron dé. Qua A vé tiép tuyén wy.
Tit mot diém M trén zy vé tiép tuyén M B véi dudng tron (O). Hai dudng cao AD va BE ciia tam
gidc MAB cét nhau tai H.

a. Chitng minh ring ba diém M, H, O thing hang.
b. Chitng minh ring ti gidc AOBH 1a hinh thoi.
c. Khi diém M di dong trén xy thi diém H di dong trén dudng nao?

Bdi 3. Cho nita dudng tron tam O dudng kinh AB. Tit mot diém M trén nita dudng tron ta vé tiép
tuyén xy. Vé AD va BC vuong goc véi zy.

a. Chitng minh rang MC = MD.

b. Chitng minh ring AD + BC' c6 gi tri khong doi khi diém M di dong trén nita dudng tron.

c. Chiing minh ring dudng tron duong kinh C'D tiép xtic v6i ba dudng thing AD, BC va AB.

d. X4c dinh vi trf ctia diém M trén ntita dudng tron (O) dé cho dién tich ti giac ABCD 16n nhit.

Bai 4. Cho tam gidc déu ABC, O la trung diém ctia BC. Trén cac canh AB, AC lan lugt 1ay cac diém
di dong D, E sao cho DOFE = 60°.

a. Chitng minh ring tich BD.CE khong doi.
b. Ching minh ABOD «~ AOED. Tt d6 suy ra tia DO la tia phan giac ctia goc BDE.
c. Vé duong tron tam O tiép xtc v6i AB. Chitng minh rang dudng tron nay luon tiép xtc véi DE.

Bdi 5. Cho ntta duong tron (O; R) dudng kinh AB va mot diem E di dong trén ntta duong tron dé
(E khong trung v6i A va B). V@ céc tia tiép tuyén Az, By véi nita dudng tron. Tia AE cit By tai
C, tia BE cat Ax tai D.

a. Ching minh ring tich AD.BC khong doi.

b. Tiép tuyén tai E ctia nita dudng tron cit Az, By theo thit tu tai M va N. Chiing minh rang ba
dudng thang M N, AB,CD dong quy hoic song song v6i nhau.

c. Xac dinh vi trf ctia diém E trén nia duong tron dé dién tich ti giac ABCD nhé nhét. Tinh
dién tich nhé nhat dé.

Bdi 6. Cho doan thang AB c¢6 dinh. V& duong tron (O) tiép xic véi AB tai A, dudng tron (O') tiép
xtic v6i AB tai B. Hai dudng tron nay luén thudc cling mot nita mit phing bd AB va luon tiép xic
ngoai véi nhau. Héi tiép diém M ciia hai duong tron di dong trén duong nao?

Bdi 7. Cho dudng tron (O; R) noi tiép AABC. Goi M, N, P lan lugt la tiép diéem ctia AB, AC, BC
v6i (O). Chiing minh réang: Paapc = 2(AM + BP + NC).

Bdi 8. Cho duong tron (O) duong kinh AB. Day C'D cat duong kinh AB tai I. Goi H va K lan lugt
1a chan cac duong vuong goc ké tit A va B dén C'D. Chiing minh CH = DK.
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Bai 9. Tit diém M & ngoai dudng tron (O) vé hai tiép tuyén M A va M B(A, B 1a tiép diém ). Cho
biét goc AM B = 40°.

a. Tinh goc AOB.

b. Tt O ké duong thang vuong géc véi OA cat M B tai N. Ching minh tam gidac OMN la tam
giac can.

Bai 10. Cho nita dudng tron tam O, dudng kinh AB. Vé cac tiép tuyén Az, By véi nita dudng tron
cting phia déi véi AB. Tit diem M trén ntta dudng tron (M khac A, B) vé tiép tuyén vé6i nita dudng
tron, cat Az va By lan luct tai C va D.

a. Chtung minh: Tam giac COD la tam gidc vuong.
b. Chiing minh: MC.MD = OM?.
c. Cho biét OC = BA = 2R, tinh AC va BD theo R.

Bdi 11. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xic ngoai véi nhau tai B. Vé dudng kinh AB clia duong
tron (O) va duong kinh BC ctia dudng tron (O'). Duong tron duong kinh OC' cit (O) tai M va N.

a. Duong thang CM cit (O') tai P. Chting minh: OM /| BP.

b. Tit C' vé dudng thing vuong géc véi C'M cit tia ON tai D. Chiing minh tam giac OCD la tam
giadc can.

Bdi 12. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R') cit nhau tai A vi B sao cho dudng thang OA la tiép
tuyén ctia duong tron (O’; R”). Biét R =12 cm, R’ = 5 cm.

a. Chiing minh: O’A 1a tiép tuyén ctia duong tron (O; R).
b. Tinh do dai cac doan thang OO’, AB.

Bai 13. Cho duong tron tam O ban kinh R = 6 ¢m va mot diém A cach O mot khoang 10 cm. Tt A
vé tiép tuyén AB (B la tiép diém).

a. Tinh do dai doan tiép tuyén AB.

b. Vé cat tuyén ACD, goi I la trung diém ctia doan C'D. Hdi khi C' chay trén dudng tron (O) thi
I chay trén duong nao?

Bai 14. Cho hai duong tron dong tam (O; R) va (O;r). Day AB cua (O; R) tiép xtc v6i (O;r). Tréen
tia AB lay diém F sao cho B la trung diém ctia doan AE. Tit E vé tiép tuyén thit hai ctia (O;7) cit
(O; R) tai C va D(D ¢ gitta E va C).

a. Ching minh: FA = EC.
b. Ching minh: FO vuodng géc vé6i BD.
c. Diém E chay trén dudng nao khi day AB ctia (O; R) thay ddi nhung luon tiép xtc véi (O;r)?

Bdi 15. Cho ntia dudng tron (O) duong kinh AB v mot diém M nim trén nita duong tron d6. H 1a
chan duong vuong goéc ha tit M xudng AB.

a. Khi AH =2 cm, MH = 4 cm, hay tinh do dai cac doan thang AB, M A, M B.

b. Khi diém M di dong trén nita duong tron (O). Hay xac dinh vi trf ctia M dé biéu thiic: +

M A?
VB c6 gia tri nhoé nhat.

y J/ J J
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c. Tiép tuyén ctia (O) tai M cat tiép tuyén ctia (O) tai A 6 D,OD cat AM tai I. Khi diem M di
dong trén nita dusng tron (O) thi I chay trén dudng nao?

Bdi 16. Cho tam gidc ABC nhon noi tiép duong tron (O) duong kinh AD. Goi H la tryc tam ctia
tam giac.

a. Tinh s6 do goc ABD.
b. Tt giac BHCD la hinh gi? Vi sao?
c. Goi M la trung diém BC'. Ching minh 20M = AH.

Bdi 17. Cho tam gidc ABC can tai A noi tiép duong tron (O). Duong cao AH cat duong tron (O) &
D.

a. AD c6 phéi la duong kinh ctia dudng tron (O) khong? Vi sao?
b. Chiing minh: BC* = 4AH.DH.
c. Cho BC =24 cm, AB = 20 cm. Tinh béan kinh ctia dusng tron (O).

Bdi 18. Cho dudng tron tam O duong kinh AB. Goi H la trung diém OA. Day C'D vudng goéc véi
OA tai H.

a. Tu giac ACOD la hinh gi? Vi sao?
b. Chitng minh cac tam gidc OAC va CBD la cac tam gidc deu.
c. Goi M la trung diém BC'. Chiing minh ba diém D, O, M théng hang.
d. Chitng minh: CD* = 4AH .HB.
Bai 19. Cho duong tron dudsng kinh 10 cm, mot dudsng thang d cach tam O mot khodng bing 3 cm.
a. Xac dinh vi trf tuong déi clia dudng thing d va duong tron (O).
b. Dudng thang d cat dudng tron (O) tai diém A va B. Tinh do dai day AB.
c. Ké duong kinh AC ctia dudng tron (O). Tinh do dai BC va s6 do goc CAB (lam tron dén do).
d. Tiép tuyén ciia duong tron (O) tai C cat tia AB tai M. Tinh do dai BM.

Bai 20. Cho tam gidc ABC nhon. Dudng tron duong kinh BC cat AB 6 N va cat AC 6 M. Goi H
1a giao diém ctia BM va CN.

a. Tinh s6 do cac goc BMC va BNC.
b. Chiing minh AH vudng goc BC.
c. Ching minh tiép tuyén tai N di qua trung diem AH.

Bdi 21. Cho dudng tron tam (O; R) dudng kinh AB va diém M trén dudng tron sao cho goc MAB =
60°. Ké day M N vuong goc véi AB tai H.

a. Ching minh AM va AN la céc tiép tuyén ctia dudng tron (B; BM).
b. Chitng minh MN? = 4AH.HB.

c. Chiitng minh tam giac BMN la tam giac déu va diém O la trong tam ciia no.

y J/ J J

74/96 ’ B Vo Hoang Nghia - Nguyén Thi Hong Loan — 80986453782




CHUONG 2. BUONG TRON Taii Ligu Tuyén Sinh Lop 10
y J/ J J
d. Tia MO cat dudng tron (O) tai E, tia M B cat (B) tai F. Chiing minh ba diém N, E, F thang

hang.

Bdi 22. Cho duong tron (O; R) va diém A cach O mot khoang bang 2R, ké tiép tuyén AB t6i dudng
tron (B 1a tiép diém).

a. Tinh s6 do cac géc clia tam gidc OAB.

b. Goi O la diém déi xiing véi B qua OA. Chitng minh diém C nam trén dusng tron O va AC la
tiép tuyén ctia duong tron (O).

c. AO cat duong tron (O) tai G. Chiing minh G 1a trong tam tam gidc ABC.

Bai 23. Tit diém A ¢ ngoai duong tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C' 1a hai tiép diém).
Goi H la giao diém ctia OA va BC.

a. Ching minh OA L BC' va tinh tich OH. OA theo R.
b. Ké duong kinh BD ctia duong tron (O). Chiing minh CD J/ OA.

c. Goi F 1a hinh chiéu ctia C trén BD, K la giao diém ctia AD va C'E. Chitng minh K 13 trung
diem CE.

Bdi 24. Tit diém A ¢ ngoai dusng tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C 1 cac tiép diém).
Ké BE L ACvaCF 1 AB (E € AC,F € AB), BE va CF cat nhau tai H.

a. Ching minh tit giac BOC'H la hinh thoi.
b. Chitng minh ba diém A, H, O thing hang.
c. Xac dinh vi trf diem A dé H nam trén duong tron (O).

Bdi 25. Cho duong tron (O;3 cm) va diém A c6 OA = 6 cm. Ké cac tiép tuyén AB va AC véi dusng
tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 1 giao diém ctia OA va BC.

a. Tinh do dai OH.

b. Qua diém M bat ki thuoc cung nhé BC, ké tiép tuyén véi dudng tron, cit AB va AC theo thi
tu tai D va E. Tinh chu vi tam giac ADFE.

c. Tinh s6 do goc DOE.

Bdi 26. Cho niia duong tron tam O duong kinh AB. Goi Az, By 1a cac tia vuong goc v6i AB(Az, By
va nita dudng tron thudc ciing mot nita mit phang bs AB). Qua diém M bat ki thudc tia Az ké tiép
tuyén véi nita duong tron, cat By 6 N.

a. Tinh s6 do goc MON.
b. Chiing minh MN = AM + BN.
c. Tinh tich AM.BN theo R.

Bdi 27. Cho tam giac ABC vuong & A, duong cao AH. Goi D va F lan lugt 1a hinh chiéu ctia diém
H trén cac canh AB va AC.

a. Ching minh AD.AB = AE.AC.

b. Goi M, N lan lugt 1 trung diém ctia BH va CH. Chiing minh DFE 1a tiép tuyén chung ctia hai
duong tron (M; M D) va (N; NE).
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c. Goi P la trung diém MN, @ la giao diém ctia DE vh AH. Gia st AB = 6 cm, AC' = 8 cm. Tinh

do dai PQ.

Bdi 28. Cho hai duong tron (O) va (0’) tiép xiic ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai M N v6i M
thuoc (O) va N thuoc (0'). Goi P la diém déi xting véi M qua OO’, Q la diém déi xiing v6i N qua
OO'. Chiing minh rang:

a. MNQ@QP la hinh thang can.

b. PQ la tiép tuyén chung ctia ciia hai duong tron (O) va (O').

c. MN + PQ = MP + NQ.
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BAI 1. GOC 6 TAM. SO PO CUNG

A-TOM TAT Li THUYET
I Gocotam

e Gobc co dinh trung véi tam duong tron dgl goc ¢ tam.

e Néu 0° < a < 180° thi cung ndm bén trong goc dgl cung nhoé, cung nidm bén ngoai goc dgl
cung l6n.

Néu a = 180° thi mdi cung 1a mot nita duong tron.

Cung nam bén trong goéc dgl cung bi chan. Géc bet chan nita duong tron.

Ki hiéu cung AB la AB.

B3 sédocung

e S6 do ctia cung AB dugc ki hisu 1a sdAB.

e S6 do clia cung nhé bang s6 do cia goc & tam chin cung do.

S6 do ctia cung 16n bang hieu gitta 360° va s6 do clia cung nhé (c6 chung 2 mut véi cung 16n).

e S6 do clia nita duong tron bang 180°. Cung ca dudng tron cé6 sd do 360°.

Cung khong c6 s6 do 0° (cung c¢6 2 mut trung nhau).

B So sanh hai cung
Trong mot dudng tron hay hai dudng tron bang nhau:

e Hai cung dgl bang nhau néu chiing c¢6 s6 do bang nhau.

e Trong hai cung, cung nao c6 s6 do 16n hon dgl cung 16n hon.
I oihii

Néu C 13 mot diém nim trén cung AB thi sd AB = sdAC + sdCB.

B—BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho duong tron (O; R) Vé day AB = R+/2. Tinh s6 do ciia hai cung AB.
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”’-

Bdi 2. Cho duong tron (O; R). Vé day AB sao cho s6 do clia cung nhé AB bing 5 s6 do ctia cung
16n AB. Tinh dién tich ctua tam giac AOB.

. . R . ,
Bai 3. Cho hai dudng tron dong tam (O; R) va (O T\/_) Trén duong tron nhé lay mot diem M.

Tiép tuyén tai M ctia dudng tron nhé cat dudng tron 16n tai A va B. Tia OM cat duong tron 16n tai
C.

a. Ching minh ring CA = CB.

b. Tinh s6 do ctia hai cung AB.
Bdi 4. Cho (O;5 cm) va diém M sao cho OM = 10 cm. V& hai tiép tuyén M A va M B. Tinh goc &
tam do hai tia OA va OB tao ra.

Bai 5. Cho tam giac déu ABC, vé nita dudng tron dusng kinh BC cat AB tai D va AC tai E. So
sanh cac cung BD, DFE va EC.

Bdi 6. Cho hai duong tron dong tam (O; R) va (O; R') v6i R > R'. Qua diem M & ngoai (O; R), v
hai tiép tuyén vé6i (O; R'). Mot tiép tuyén cat (O; R) tai A vi B(A nam gitta M va B); mot tiép tuyén
cat (O; R) tai C' va D(C nam gitta D va M). Chiing minh hai cung AB va C'D bang nhau.
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. R L . AL AVARs
BAI 2. LIEN HE GIUA CUNG VA DAY

A-TOM TAT Li THUYET
I oinhiii

V6i hai cung nhé trong mot dudng tron hay trong hai dudng tron bang nhau:

a. Hai cung bang nhau cang hai day bang nhau.

b. Hai day bang nhau cang hai cung bang nhau.

E® binhii2

Véi hai cung nhé trong mot dudng tron hay trong hai dudng tron bang nhau:
a. Cung 16n hon cang day 16n hon.

b. Day 16n hon cang cung l6n hon.

B BS sung

a. Trong mot dudng tron, hai cung bi chan gitta hai day song song thi bang nhau.

b. Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua diém chinh gitta ctia mot cung thi di qua trung
diém ctia day cing cung ay.
Trong mot dudng tron, duong kinh di qua trung diém ctia mot day (khong di qua tam) thi di
qua diém chinh gitta clia cung bi cing béi day ay.

c. Trong mot dudng tron, duong kinh di qua diém chinh giita clia mot cung thi vuong géc véi
day cang cung ay va ngudc lai.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho tam gidc ABC' can tai A noi tiép trong duong tron (O). Biét A = 50°, hily so sénh cic
cung nho AB, AC va BC.

Bdi 2. Cho hai dudng tron bing nhau (O) va (O') cit nhau tai hai diém A, B. Vé cac duong kinh
AOE, AO'F va BOC. Duong thang AF cat duong tron (O) tai mot diém thi hai 1a D. Chting minh
rang cac cung nho AB,CD,CE bang nhau.

Bdi 3. Cho duong tron tam O dudong kinh AB. Vé hai day AM va BN song song v6i nhau sao cho sd
BM < 90°. Vé day M D song song véi AB. Day DN ciat AB tai E. Tit E vé mot dudng thang song
song v6i AM cit dudng thang DM tai C. Chiing minh ring:

a. AB 1 DN.
b. BC la tiép tuyén ctia dudng tron (O).

Bdi 4. Cho duong tron tam O dudng kinh AB. Tt A va B vé hai day cung AC va BD song song véi
nhau. Qua O vé duong thang vuong géc AC tai M va BD tai N. So sanh hai cung AC va BD.

.. e ]_/—\
Bai 5. Cho dudng tron (O) va day AB chia duong tron thanh hai cung théa: AmB = gAnB.

a. Tinh s6 do ciia hai cung AmB, AnB.
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y 4/ J J

. AB
b. Chiing minh khoang cach tit tam O den day AB la -

Bdi 6. Trén duong tron (O) vé hai cung AB va CD thoa: AB = 2CD. Chitng minh: AB < 2. CD.
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BAI 3. GOC NOITIEP

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

Goc noi tiép 1a goc ¢6 dinh nam trén dudng tron va hai canh chita hai day cung ctia duong tron do.
Cung nam bén trong goc dgl cung bi chin.

E® binhii

Trong mot dudng tron, sd do clia goc noi tiép bang nita s6 do ciia cung bi chan.
ED Hequa

Trong mot dusng tron:

a. Cac goc noi tiép bang nhau chan cic cung bang nhau.
b. Cac géc noi tiép cting chdn mot cung hodc chan céc cung biang nhau thi bing nhau.

c. Goc noi tiép (nho hon hodc bang 90°) ¢6 s6 do bang nita sé do clia géc ¢ tam cung chdn mot
cung.

d. Goéc noi tiép chan nita dudng tron 13 géc vuong.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho ntta duong tron (O) duong kinh AB va day AC cang cung AC c¢6 s6 do bang 60°.
a. So sanh cac goc cia tam giac ABC.

b. Goi M, N lan lugt 1a diém chinh giita ctia cac cung AC' v BC. Hai day AN va BM céit nhau
tai I. Chting minh rang tia CI 1a tia phan giac ctia goc AC'B.

Bdi 2. Cho tam giac ABC' can tai A (2 < 900>. Vé duong tron duong kinh AB cat BC tai D, cat
AC tai E. Chiing minh réng:

a. Tam giac DBE can.
b. CBE = %ER).

Bdi 3. Cho tam gidc ABC(AB < AC) noi tiép trong duong tron (O). Vé duong kinh MN | BC
(diém M thudc cung BC khong chita A). Chitng minh ring cac tia AM, AN lan lugt 1 cac tia phan
giac trong va ngoai tai dinh A cua tam giac ABC.

Bdi 4. Cho dudng tron (O) va hai day M A, M B vuong géc v6i nhau. Goi I, K lan lugt 1 diém chinh
gitta clia cdc cung nhé MA va M B. Goi P la giao diém ctia AK va BI.

a. Chitng minh ring ba diém A, O, B thing hang.
b. Chiing minh ring P 13 tam dudng tron noi tiép tam gidc MAB.
c. Gid st MA =12 cm, M B = 16 cm, tinh ban kinh ctia dudng tron noi tiép tam gidc MAB.

Bdi 5. Cho dutng tron (O) dudng kinh AB vi mot diém C di dong trén mot nita dudng tron dé. Vé
duong tron tam [ tiép xtc véi duong tron (O) tai C' va tiép xic véi duong kinh AB tai D, dudng tron
nay cit CA va CB lan lugt tai cac diém thit hai 1a M va N. Chitng minh ring:

y J/ J J
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a. Ba diém M, I, N thing hang.
b. ID 1 MN.
c. Dudng thing C'D di qua mot diém cd dinh, tit d6 suy ra cach dung duong tron (I) néi trén.

Bdi 6. Cho tam giac ABC noi tiép dudng tron (O), hai dudng cao BD va CE cit nhau tai H. Vé
duong kinh AF.

a. Tu giac BFC'H la hinh gi?
b. Goi M la trung diém ctia BC. Chitng minh ring ba diém H, M, F thang hang.

s 1
c. Ching minh rang OM = §AH.

Bdi 7. Cho dudng tron (O) duong kinh AB, M 1a diém chinh gitta ctia mot nita duong tron, C 1 diém
bat ki trén nita duong tron kia, CM cit AB tai D. Vé day AE vuong goc véi CM tai F.

a. Chiing minh ring tt gidc ACEM 1a hinh thang can.
b. Vé CH 1 AB. Chitng minh rang tia C'M 1a tia phan gidc clia goc HCO.

N 1
c. Ching minh rang C'D < §AE.

B&i 8. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O; R). Biét A = a < 90°. Tinh do dai BC.
Bdi 9. Cho dudng tron (O) c6 hai ban kinh OA va OB vuéng géc. Lay diém C trén dudng tron (O)

dAC 4
sao cho S—/.\ = —. Tinh cac goc cta tam gidc ABC.
sdBC O

Bai 10. Cho tam gidc ABC can tai A va c6 goc A bang 50°. Nita duong tron duong kinh AC cat AB
tai D va BC tai H. Tinh s6 do cac cung AD, DH va HC.

Bdi 11. Cho duong tron (O) c6 duong kinh AB vuong goc day cung C'D tai E. Chiing minh rang:
CD? = 4AE.BE.

y J/ J J
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BAI 4. GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VA DAY CUNG

A-TOM TAT Li THUYET
I oinhii

S6 do clia goc tao béi tiép tuyén va day cung bing nUa s6 do clia cung bi chén.
Hé qué

Trong mot dudng tron, goc tao bdi tia tiép tuyén va day cung va goc noi tiép cling chin mot cung
thl bing nhau.
Pinh Ii (b6 sung)

Néu goc BAx (v6i dinh A nam trén duong tron, mot canh chita day cung AB), c¢6 s6 do bang nita
s6 do ctia cung AB cang day d6 va cung nay nam bén trong goc dé thi canh Az 1a mot tia tiép
tuyén ctia duong tron.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho nita dudng tron (O) dudng kinh AB. Trén tia dbi clia tia AB lay mot diém M. Vé tiép
tuyén MC v6i ntta duong tron. Goi H 1a hinh chiéu ctia C trén AB.

a. Chitng minh ring tia C'A 1a tia phan giac ciia goc MCH.
b. Gia st MA =a, MC = 2a. Tinh AB va CH theo a.

Bdi 2. Cho tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (O). Goi D, E, F lan lugt 1a cac tiép diém ctia dudng
tron trén cac canh AB, BC,CA. Goi M, N, P lan lugt la cac giao diém ctia duong tron (O) véi cac
ti OA, OB, OC. Ching minh rang cac diem M, N, P lan lugt 1a tam ciia dudng tron noi tiép cac tam
giac ADF, BDFE va CEF.

Bdi 3. Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Mot dudng thang tiép xtc v6i dudng
tron (O) tai C' va tiép xtic v6i duong tron (O') tai D. Vé duong tron (1) qua ba diém A,C, D, cit
duong thang AB tai mot diém thit hai 14 E. Chitng minh ring:

a. CAD + CBD = 180°.

b. Tt giac BCED la hinh binh hanh.
Bdi 4. Tren mot canh ctia goc :L’/]W\y lay diém 7, trén canh kia lay hai diém A, B sao cho MT? =
MA - MB. Chiitng minh rang MT 1a tiép tuyén ctia duong tron ngoai tiép tam giac TAB.
Bdi 5. Cho hai duong tron (O) va (O’) cit nhau tai A va B. V& day BC cta duong tron (O) tiép xic
v6i duong tron (0). Vé day BD ctia dudng tron (O') tiép xtc véi duong tron (O). Chiing minh réng:

BC AC

2_ —_—
a. AB* = AC.AD. " BD 1D

Bdi 6. Cho dudng tron (O) va mot diém M & bén ngoai dudng tron. Tia Mz quay quanh M, cit
dudng tron tai A va B. Goi I 1a mot diém thuoc tia ma sao cho M1? = M A.MB. Héi diém di dong
trén duong nao?

Bdi 7. Cho duong tron (O) va ba diém A, B, C trén (O). Day cung C'B kéo dai gap tiép tuyén tai A
G M. So sanh cac goc: AMC, ABC, ACB.
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V' J J J
Bdi 8. Cho hai duong tron (O, R) va (O’ R') (R > R’) tiép xic ngoai nhau tai A. Qua A ké hai cat

tuyén BD va CE (B,C € (0'); D, E € (0O)). Chiing minh: ABC = ADE.

B&i 9. Cho dusng tron (O, R) c¢6 hai dudng kinh AB va CD vuong goc. Goi I 1a diém trén cung AC

sao cho khi vé tiép tuyén qua I va cat DC kéo dai tai M thi IC = CM.

a. Tinh goc AOI. b. Tinh do dai OM.
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BAI 5. GOC CO DPINH O BEN TRONG DUONG TRON.

GOC CO PINH O BEN NGOAI PUONG TRON

A-TOM TAT L THUYET
B oinhiii

S6 do clia goc c6 dinh & bén trong duong tron bing nita tong sé6 do hai cung bi chin.
Pinh Ii 2

S6 do ciia goc c¢6 dinh 6 bén ngoai duong tron bang nita hiéu s6 do hai cung bi chan.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho tam gidc ABC nai tiép trong dudng tron (O). Trén cac cung nhé AB va AC lan lugt 1ay
cac diém I va K sao cho Al = AK. Day IK cit cac canh AB, AC lan ludt tai D va E.

a. Chitng minh ring ADK = ACB.

b. Tam gidc ABC phai c6 thém diéu kien gi thi tit gidc DECB 1a hinh thang can?
Bdi 2. Cho duong tron (O) va mot day AB. Vé duong kinh C'D vuong goc véi AB(D thudc cung nhd
AB). Trén cung nhé BC lay mot diem N. Céac dusng thang CN va DN lan lugt cat dudng thang AB
tai E va F. Tiép tuyén ctia dudng tron (O) tai N cit dudng thing AB tai I. Chitng minh ring:

a. Cac tam giac INE va INF la cac tam giac can.
AE + AF

5 :

Bdi 3. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O). Céc tia phan giac clia goc B va goc C' cat nhau
tai I va cat duong tron (O) lan lugt tai D va E. Day DFE cit cac canh AB va AC lan lugt tai M va
N. Chiing minh rang:

b. Al =

a. Tam gidc AM N la tam giac can.

b. Cac tam giac FAI va DAI la nhiing tam giac can.

c. T gidc AMIN la hinh thoi.
Bai 4. Tit mot diém M & bén ngoai dudng tron (O), ta vé hai tiép tuyén M B, MC. Vé dudng kinh
BD. Hai duong thang CD va M B céit nhau tai A. Chiing minh ring M la trung diém ctia AB.
B&i 5. Tit mot diém A & bén ngoai dudng tron (O), ta vé hai cat tuyén ABC vi ADE(B nim gitta
A va C; D nam gitta A va E ). Cho biét A = 50°,sdBD = 40°. Chiing minh CD | BE.
Bi 6. Cho 4 diém A, B,C va D theo thit tu trén dugng tron (O) sao cho s6 do cac cung nhu sau

sdAB = 40°,sd@ = 120°. Goi I 1 giao diém ctia AC va BD. M la giao diém ctia DA va CB kéo
dai. Tinh cac goc CID va AMB.

Bdi 7. Cho dudng tron (O). Tit mot diem M & ngoai (O), ta vé cac cat tuyén M AC va M BD sao cho
CMD = 40°. Goi F la giao diém ctia AD va BC. Biét goc AEB = 70°, tinh s6 do cac cung AB va
CD.

Bdi 8. Cho duong tron (O) va mot diem M & ngoai (O). Vé tiép tuyén M A va cat tuyén MBC’ di
qua O (B nam gan M va C) DlI'OIlg tron duong kinh M B cit M A tai E. Chiing minh: sdAnC' =
sdBmA + sdBKE véi AnC’ BmA va BEE 1a céc cung trong goc AMC.
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6. CUNG CHUA GOC Tai Ligu Tuyén Sinh Lép 10

BAI 6. CUNG CHUA GOC

A-TOM TAT Li THUYET

) auy tich cung chira géc

Véi doan thang AB va goc a (0° < a < 180°) cho trude thi qui tich cac diém M thod man AMB =a
la hai cung chtta géc o dung trén doan AB. Chu y:

e Hai cung chita goc o néi trén 1a hai cung tron doéi xting nhau qua AB.
e Hai diem A, B dudc coi la thuoc quy tich.
e Dac biét: Quy tich cac diém M nhin doan thang AB cho trude dudi mot goc vuong la duong
tron duong kinh AB.
B Cach vé cung chira géc o
e V& dudng trung tryc d clia doan thing AB.
e VE tia Az tao v6i AB mot gbc a.

e Vé dudng thang Ay vuong goc véi Azx. Goi O la giao diém ctia Ay véi d.

Vé cung AmB, tam O, ban kinh OA sao cho cung nay nim & nita mit phang bs AB khong
chtia tia Ax.

e AmB dudc vé nhu trén la mot cung chita goc a.
E®) Cadch gidi bai toan quy tich

Mubn chitng minh quy tich (tap hop) cac diém M thod man tinh chat T’ 1a mot hinh H nao do, ta
phai chiing minh hai phan:

e Phan thuan: Moi diém c6 tinh chat 7" déu thuoc hinh H.

e Phan dao: Moi diém thuoc hinh H déu c6 tinh chat 7.

e Két luan: Quy tich cac diém M c6 tinh chat 7 1a hinh H.

B-BAI TAP TU LUAN

Bdii 1. Cho nita dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Ve day MN = R( diém M & trén cung AN). Hai
day AN va BM cit nhau tai I. Héi khi day M N di dong thi diém I di dong trén dudng nao?

Bdi 2. Cho ntta dudng tron dusng kinh AB va mot day AC quay quanh A. Trén nita mit phang bo
AC khong chita B ta vé hinh vuong ACDE. Héi:

a. Diém D di dong trén dusng nao?
b. biém E di dong trén dudng nao?
Bdi 3. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh BC lay diém FE, trén tia déi ctia tia CD lay diém F sao

cho CE = CF. Goi M la giao diém ctia hai dudng thang DE va BF. Tim quy tich ctia diém M khi
E di dong trén canh BC.

86/96 ’ B V6 Hoang Nghia - Nguyén Thi Hdng Loan - @ 0986453782 ‘
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V' J J J
Bdi 4. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Vé hai ntta duong tron duong kinh AB va AC ra phia ngoai

tam gidc. Qua A vé cat tuyén M AN (M thudc nita duong tron duong kinh AB, N thudc nita dudng

tron duong kinh AC).

a. T giac BMNC' la hinh gi?
b. Tim quy tich trung diém I ctia M N khi cat tuyén M AN quay quanh A.

Bdi 5. Cho nita dudng tron duong kinh AB. Goi M la diém chinh gitta ctia cung AB. Trén cung AM
lay diém N. Trén cac tia AM, AN va BN lan lugt lay cac diém C, D, E sao cho MC = MA,ND =
NB,NE = NA. Chitng minh rang nam diém A, B,C, D, E cing thuoc mot duong tron.

Bdi 6. Cho tam gidc ABC vuong tai A, dudng phan giac BF. Tt mot diém I nam gita B va F, vé
mot duong thing song song véi AC cit AB va BC lan lugt tai M va N. Vé dudng tron ngoai tiép
tam giac BIN cat duong thang Al tai mot diem thit hai la D. Hai duong thing DN va BF cit nhau
tai L.

a. Chitng minh ring bén diém A, B, D, E cing nam trén mot dudng tron.

b. Chitng minh ring nam diém A, B,C, D, E cing nim trén mot duong tron. Tit d6 suy ra BE
1 CE.

Bdi 7. Cho duong tron (O) dudng kinh AB, diém C di dong trén (O). Goi M la giao diém ba dudng
phan giac trong clia tam giac ABC. Diém M di dong trén duong nao?

B&i 8. Dung tam giac ABC biét BC = 3 cm, A = 50°, AB = 3,5 cm.

Bdi 9. Dung tam giac ABC biét BC = 4 cm, dudng cao BD = 3 cm va dudng cao CF = 3,5 cm.
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7. TU GIAC NOITIEP Tai Lieu Tuyén Sinh Lop 10

BAI 7. TU GIAC NOI TIEP

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

Mot ti gidc c6 bon dinh ndm trén mot duong tron dgl ti gidc noi tiép duong tron.

B oinhii

e Trong mot ti gidc noi tiép, tong s6 do hai géc doi dien bang 180°.

e Néu mot ti gidc co tong sd do hai géc ddi dien bang 180° thi ti giac dé noi tiép duge dudng
tron.

E®) Mot s6 ddu hiéu nhan biét ti gide néi tiép
e Tt giac c6 bon dinh ndm trén mot duong tron 13 tit gide noi tiép dudng tron.
e Tit giac c6 tong so do hai géc ddi dién bang 180° thi tit gidc d6 nai tiép duge dudsng tron.
e T giac ABCD c6 hai dinh C' va D sao cho A/C'\B = A/D\B thi tit gidc ABCD noi tiép dugc.

Chii y: Trong cac tit gidc da hoc thi hinh chit nhat, hinh vuong, hinh thang can nai tiép duge duong
tron.

B—BAI TAP TU LUAN

B&i 1. Cho tam gidc ABC can tai A noi tiép duong tron (O) va A = a (0° < a < 90°). Goi M la mot
diém tuy y trén cung nhé AC. Vé tia Bx L AM, cét tia CM tai D.

a. Tinh s6 do goc AMD. b. Chiing minh rang M D = MB.

Bdi 2. Cho tam giac ABC khong c6 goc tit. Cac duong cao AH va duong trung tuyén AM khong
trimg nhau. Goi N 1a trung diém ctia AB. Cho biét BAH = CAM.

a. Chiing minh ti gidc AM HN noi tiép.
b. Tinh s6 do ctia goc BAC.

Bdi 3. Cho tam gidac ABC vuoéng tai A. Diém E di dong trén canh AB. Qua B vé mot dudng thing
vuong goc véi tia C'E tai D va cit tia CA tai H. Chiing minh rang:

a. Tt giac ADBC noi tiép.
b. Géc ADH c6 s6 do khong déi khi E di dong tren canh AB.
c. Khi E di dong trén canh AB thi BA.BE + CD.CE khong doi.

Bdi 4. Cho nita duong tron duong kinh AB va day AC. Tt mot diém D tréen AC, vé DE | AB. Hai
duong thing DE va BC cat nhau tai F. Chiing minh ring:

a. Tt gide BODE noi tiép. b. AFE = ACE.

y J/ J J

e
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Bdi 5. Cho nita dudng tron dusng kinh AB. Lay hai diem C va D trén nita dudng tron sao cho
AC = CD = DB. Cac tiép tuyén vé tit B va C clia ntta duong tron cit nhau tai I. Hai tia AC va
BD cat nhau tai K. Chting minh réng:

a. Cac tam gidc KAB va IBC la nhitng tam giac déu.
b. Tt gidc KIBC noi tiép.

Bdi 6. Cho ntia duong tron (O) duong kinh AB va tia tiép tuyén Bx clia nita dudng tron. Trén tia
Bz lay hai diém C va D(C nam gitta B va D). Cac tia AC va BD lan lugt cit duong tron tai E va
F. Hai day AE va BF cat nhau tai M. Hai tia AF va BE cat nhau tai N. Ching minh rang:

a. Tt giac FNEM noi tiép. b. Tt gidc CDFE nai tiép.

BQi 7. Cho tam giac ABC. Hai duong cao BE va C'F cit nhau tai H. Goi D la diém déi xiing ctia H
qua trung diém M cia BC.

a. Chitng minh rang tit gidc ABDC noi tiép duge duong tron. Xac dinh tam O ctia duong tron do6.

b. Duong thang DH cit dudng tron (O) tai diém thit hai 1a I. Chiing minh ring nam diém A, I,
F, H, E cing nam trén mot dudng tron.

Bdi 8. Cho tam gidc ABC. Dung ra ngoai tam gidc dé cac tam giac deu BCD, ACE va ABF. Ching
minh rang:

a. Ba duong tron ngoai tiép ba tam gidc déu noi trén ciing di qua mot diem.
b. Ba duong thing AD, BE,CF ciing di qua mot diém.
c. Ba doan thang AD, BE, CF bing nhau.

Bdi 9. Cho tit gide ABCD noi tiép duong tron (O), hai dudng chéo AC vd BD cit nhau tai I. Vé
duong tron ngoai tiép tam giac ABI. Tiép tuyén ctia duong tron nay tai I cit AD va BC lan lugt tai
M va N. Chitng minh rang:

a. MN [| CD. b. Tt giac ABNM nai tiép.

Bdi 10. Cho géc nhon zOy. Trén tia Oz lay hai diém A va B sao cho OA = 2 cm, OB = 6 cm. Trén
tia Oy lay hai diém C va D sao cho OC = 3 cm,OD = 4 cm. N6i BD va AC. Chitng minh t1t gidc
ABCD noi tiép.

Bai 11. Cho dudng tron (O) va mot diém A trén dudng tron (O). Tit mot diem M trén tiép tuyén tai
A, vé cat tuyén M BC. Goi I 1a trung diém BC. Chitng minh tit giac AMIO nai tiép.
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8. DUONG TRON NGOAI TIEP. PUONG TRON NOI TIEP Tai Liéu Tuyén Sinh Lép 10

) V' J J J
BAI 8. PUONG TRON NGOAI TIEP. PUONG TRON NOI

TIEP

A-TOM TAT Li THUYET
D Binh nghia

a. Duong tron di qua tat ca cac dinh ctia mot da giac dgl dudng tron ngoai tiép da giac va da
gidc dgl da giac noi tiép duong tron.

b. Duong tron tiép xic vdi tat ca cac canh clia mot da gidc dgl duong tron noi tiép da giac va
da giac dgl da giac ngoai tiép dudng tron.

B oinhii

Bat ki da gidc déu ndo cling c6 mot va chi mot duong tron ngoai tiép, c6 mot va chi mot duong
tron noi tiép.

Tam ctlia hai duong tron nay tring nhau va dgl tam cia da giac deu.

Tam nay la giao diém hai duong trung tric clia hai cahh hodc 1a hai dudng phan giac clia hai goc.
Chu y:

e Ban kinh dudng tron ngoai tiép da gidc 1a khodng cach tit tam dén dinh.

Ban kinh dudng tron noi tiép da giac 1a khoang cach tit tam O dén 1 canh.

Cho da giac déu canh a. Khi do:

— Chu vi ctia da giac: 2p = na (p la nta chu vi).

. . N — 2).180°
— Moi géc 6 dinh ctia da gidc ¢6 so do bang u
X P2 2, ~ 2 sz P A N 3600
— Moi gbc 6 tam cua da giac ¢6 so do bang .
P R R ez a 80°
— Béan kinh dudng tron ngoai tiep: R = —1]0° = 2R.sin
2sin
n
. 180°
— Béan kinh dudng tron ndi tiep: r = +80° = a = 2r.tan .
n

2tan

2
£ . .« Z a
— Lien hé gifia ban kinh dudng tron ngoai tiép va noi tiép: R? —r? = T

5 1
— Dién tich da giac deu: S = gnar.

B-BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Mot duong tron c6 ban kinh R = 3 cm. Tinh dién tich hinh vuong noi tiép dusng tron do.

Bdi 2. Mot da giac déu noi tiép duong tron (O;2 cm). Biét do dai mdi canh ciia né 1a 2¢/3 cm. Tinh
dién tich cia da giac déu do.
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y J J J
Bai 3. Cho luc giac déu ABCDEF, do dai mdi canh la a. Cac duong thang AB va C'D cit nhau tai

M, cat duong thang EF theo tht tu tai N va P.

a. Ching minh AMNP 1a tam giac deéu.
b. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép AMNP.
Bai 4. Cho ngii giac déu ABCDE canh a. Hai duong chéo AC va AD cat BE lan luot tai M va N.
a. Tinh ti s6 gitta cdc ban kinh ctia dudng tron nai tiép va dudng tron ngoai tiép ngil giac do.
b. Chiing minh ring cic tam gidc AMN va CM B la cac tam gidc can.
c. Chiing minh rang AC.BM = a?.

Bai 5. Cho dusng tron (O; R). Tt mot diém A trén dudng tron (O) vé cac cung AB, AC sao cho
sdAB = 30°,sdAC = 90° (diém A nam trén cung BC nhé). Tinh cic canh va dién tich clia tam gidc
ABC.
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BAI 9. DO DAI DUONG TRON, CUNG TRON

A-TOM TAT Li THUYET

D Cong thire tinh dé dai duong tron (chu vi duong tron)

Do dai C' ctiia mot duong tron ban kinh R dugce tinh theo cong thic:
C =27R hoac C' = nd (d = 2R).

B Cong thire tinh dé dai cung tron

Trén duong tron ban kinh R, do dai [ cia mot cung n° dugc tinh theo cong thic:

wRn
180

B-BAI TAP TU LUAN

Bdi 1. Cho 7 = 3, 14. Hay dién vao cac bang sau (VE HINH)
Bdi 2. Cho duong tron (O) ban kinh OA. Tu trung diem M ctia OA vé day BC 1 OA. Biét do dai
duong tron (O) la 47 (¢cm). Tinh:

a. Ban kinh dudng tron (O).

b. D6 dai hai cung BC' cia duong tron.

B&i 3. Tam gidc ABC ¢6 AB = AC = 3 cm, A = 120°. Tinh do dai dudng tron ngoai tiép AABC.
Bdi 4. Mot tam gidc déu va mot hinh vuong c6 ciing chu vi 1a 72 cm. Hoéi do dai duong tron ngoai
tiép hinh nao 16n hon? Lén hon bao nhiéu?
Bdi 5. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R') tiép xtic ngoai véi nhau tai A. Mot dudng thang qua A
cat duong tron (O) tai B, cat duong tron (O') tai C'. Chiing minh rang néu R’ = §R thi do dai cta
cung AC bing nita do dai ctia cung AB (chi xét cac cung nhé AC, AB).
Bdi 6. Cho dudng tron dudng kinh BC' = 2R. Trén dudng tron lay mot diém A sao cho AB = Rv/3.
Goi Py, Py, Py 1a chu vi cac duong tron c6 duong kinh lan lugt 1a CA, AB, BC. Chiing minh rang:
pP: P} P}

1 3 4
Bdi 7. Cho tit gidc ABCD ngoai tiép duong tron (O). Vé ra phia ngoai ti giac nay bon nita dusng
tron c¢6 duong kinh lan lugt 1 bén canh ciia tit giac. Chitng minh ring tong do dai clia hai ntta dudng
tron c6 dudng kinh 14 hai canh déi dien bing tong do dai hai nita dudng tron kia.
Bdi 8. Cho nita duong tron (O; 10 cm) ¢6 duong kinh AB. Vé hai nita dudng tron duong kinh OA va
OB 6 trong nita duong tron (O; 10 cm). Tinh dién tich clia phan nam gitta ba dudng tron.
B&i 9. Cho nita duong tron (O) dudng kinh BC. Lay mot diém A trén (O) sao cho AB < AC. V& hai
nita duong tron dusng kinh AB va AC' & phia ngoai tam gidc ABC. Ching minh dién tich tam giac
ABC bang tong hai dién tich clia hai hinh trang khuyét ¢ phia ngoai (O).
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A R ) . - . V£ & d
BAI 10. DIEN TICH HINH TRON, HINH QUAT TRON

A-TOM TAT Li THUYET

) cong thic tinh dién tich hinh trén
Dién tich S ctia mot hinh tron ban kinh R dudc tinh theo cong thic: S = TR
B®) cong thiic tinh dién tich hinh quat tron

Dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n° dugc tinh theo cong thiec:

2 l
S = F;zon hay S = 7}% (I 1a do dai cung n° ctia hinh quat tron).

B-BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Mot hinh vudng va mot hinh tron c6 cting chu vi. Héi hinh nao c6 dién tich 16n hon?

Bdi 2. Chting minh ring dién tich hinh tron ngoai tiép hinh vuong bing hai lan dién tich hinh tron
noi tiép hinh vuong dé.

Bai 3. Tinh dién tich hinh vanh khan tao thanh béi dudng tron nai tiép va dudng tron ngoai tiép tam
gidc déu canh 6 cm.

Bdi 4. Mot tam gidc déu canh a noi tiép trong duong tron (O). Tinh dién tich hinh vién phan tao
thanh bdi mot canh cia tam giac va mot cung nhéd cang canh dé.

Bai 5. Tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH = 2 cm. Trén ciing mot nita mat phang bs BC' ¢6
chiita A ta vé ba nita duong tron c6 duong kinh lan lugt 13 BH,CH va BC. Tinh dién tich mién gi6i
han bdi ba nita duong tron do.
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BAI11. ON TAP CHUONG III

Bdi 1. Cho nita duong tron (O; R) duong kinh AB. Tu A va B vé cac tiép tuyén Az va By vdi nita
duong tron. Mot géc vuong quay quanh O, hai canh ctia géc cat Az va By lan lugt tai C' va D. Hai
dudng thang OD va Az cit nhau tai £. Chitng minh ring:

a. AC.BD = R?.
b. Tam gidc CDFE la tam giac can.
c. CD la tiép tuyén ctia nita duong tron (O).

Bdi 2. Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB, tia tiép tuyén Az. Trén tia Az lay diém M sao cho
AM = R+/3. Vé tiép tuyén MC(C la tiép diém). Duong thing vuong géc véi AB tai O cit tia BC
tai D.

a. Chitng minh rang BD /| OM.
b. Xac dinh dang cua cac ti giac OBDM va AODM.

c. Goi E la giao diém ctia AD v6i OM, F' 1a giao diém ctia MC v6i OD. Chitng minh ring EF 1a
tiép tuyén ctia duong tron (O).

Bdi 3. Cho hai dudng tron (O) va (0’) cat nhau tai A va B. Vé cic duong kinh AOC va AOO'D
Duong thang AC cat dudng tron (O') tai E. Duong thang AD cat duong tron (O) tai F. Ching minh
rang:

a. Ba diém C, B, D thing hang.
b. Tt giac CDEF noi tiép.
c. Ala tam dudng tron noi tiép (hodc bang tiép) clia tam giac BEF.

Bdi 4. Tit mot diém A & ngoai duong tron (O) vé tiép tuyén AT va cat tuyén ABC vé6i duong tron (
B nam gitta A va C). Goi H 1a hinh chiéu ctia T' trén OA. Chiing minh réng:

a. AT? = AB.AC. b. AB.AC' = AH.AO. c. T gidc OHBC nai tiép.

Bai 5. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O)(AB < AC). Vé day AD J/ BC. Tiép tuyén tai A
va B ctia duong tron cit nhau tai £. Goi I 1a giao diém ctia AC' va BD. Chting minh rang:

a. AIB = AOB.
b. Nam diém E, A, I, O, B cing nam trén mot dudng tron.
c. IO LIE.

Bai 6. Cho hinh vuong ABCD. Trén hai canh CB va CD lan lugt 1ay hai diém di dong M va N sao
cho CM = CN. Tu C vé duong thing vuong géc véi BN, cit BN tai E va AD tai F.

a. Ching minh t giac FMCD la hinh chit nhat.

b. Chitng minh nam diém A, B, M, E, F cing nim trén mot dudng tron. Xac dinh tam O clia duong
tron do.

c. Dudng tron (O) cit AC tai mot diém thit hai 14 1. Chitng minh tam gidc IBF vuong can.

d. Tiép tuyén tai B ctia dudng tron (O) cit dudng thang FI tai K. Ching minh ba diém K, C, D
thing hang.
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Bdi 7. Cho duong tron (O). Vé hai day AC va BD biang nhau va vuoéng goéc véi nhau tai I (diem B
nam trén cung nhé AC). Chiing minh réng:

a. Tt giac ABCD la hinh thang can.

b. Toéng dién tich hai hinh quat tron AOB va COD béng tong dién tich hai hinh quat tron AOD
va BOC' (céac hinh quat tron tng véi cac cung nhd).

Bdi 8. Cho ntta duong tron duong kinh BC' = 10 cm va day BA = 8 cm. Vé ra phia ngoai clia tam
gidac ABC' céc nita duong tron duong kinh AB va AC.

a. Tinh dién tich tam giac ABC.
b. Tinh téng dién tich hai hinh vién phan.
c. Tinh tong dién tich hai hinh trang khuyét.
B&i 9. Cho tam gidgc ABC noi tiép duong tron (O). Biét BC' =2 cm, A = 45°.
a. Tinh dién tich hinh tron (O).
b. Tinh dién tich hinh vién phan giéi han bdi day BC' va cung nho BC.
c. Xac dinh vi tif clia diem A dé dien tich tam gidc ABC la 16n nhat. Tinh dién tich 16n nhét dé.

Bai 10. Cho tam gidac ABC nhon. Dudng tron dudng kinh BC cit AB § N va cat AC 6 M. Goi H
1a giao diém ctia BM va CN.

a. Tinh s6 do cac goc BMC va BNC.
b. Chiing minh AH vudng goéc BC.
c. Ching minh tiép tuyén tai N di qua trung diéem AH.

Bai 11. Cho duong tron tam O, duong kinh AB = 2R va diém M trén dudng tron sao cho géc
MAB = 90°. Ké day M N vudng gbéc v6i AB tai H.

a. Ching minh AM va AN la cac tiép tuyén ciia duong tron (B; BM).
b. Chitng minh M N? = 4AH.HB.
c. Chitng minh tam giac BMN la tam giac déu va diém O la trong tam ciia noé.

d. Tia MO cit duong tron (O) tai E, tia M B cat (B) tai F.Chitng minh ba diém N, E, F thing
hang.

Bdi 12. Cho duong tron (O; R) va diém A cach O mot khoang biang 2R, ké tiép tuyén AB téi duong
tron (B la tiép diém).

a. Tinh s6 do cac goc ctia tam giac OAB.

b. Goi C la diém déi xiing véi B qua OA. Chiing minh diém C nam trén dusng tron O va AC la
tiép tuyén ctia duong tron (O).

c. AO cit duong tron (O) tai G. Chiing minh G 1a trong tam tam giac ABC.

Bai 13. Tit mot diém A & ngoai dudng tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (véi B va C 1 hai tiép
diém). Goi H 1a giao diém ctia OA va BC.

a. Ching minh OA 1 BC' va tinh tich OH.OA theo R.

y J/ J J
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b. Ké duong kinh BD cua duong tron (O). Ching minh CD /| OA.

c. Goi E 1 hinh chiéu ctia C' trén BD, K la giao diém ctia AD va CE. Chitng minh K la trung
diém CE.

Bai 14. Tt mot diém A ¢ ngoai dudng tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C' la cac tiép
diém). Ké BE 1 AC va CF 1L AB (E € AC,F € AB), BE va CF cat nhau tai H.

a. Ching minh ti giac BOCH la hinh thoi.
b. Chitng minh ba diém A, H, O thang hang.
c. Xac dinh vi tri diém A dé H nim trén duong tron (O)

Bdi 15. Cho dudng tron (O;3 ¢cm) va mot diém A c¢6 OA = 6 cm. K& céc tiép tuyén AB va AC véi
duong tron (B, C la céc tiép diém ). Goi H 1a giao diém ctia OA va BC.

a. Tinh do dai OH.

b. Qua diém M bat ki thuoc cung nhé BC, ké tiép tuyén véi dudng tron, cit AB va AC theo thit
tu tai £ va F. Tinh chu vi tam giac ADFE.

c. Tinh s6 do goc DOE.

Bdi 16. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB. Goi Az, By 1a cic tia vuong goc véi AB(Ax, By
va nita dudng tron thudc ciing mot nita mat phang bs AB). Qua diém M bat ki thuoc tia Az, ké tiép
tuyén v6i nita dudng tron, cat By & N.

a. Tinh s6 do goc MON.
b. Chiing minh MN = AM + BN.

c. Tinh tich AM.BN theo R.

y J/ J J

o
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