MUC LUC

Chuong I1. HAM SO BAC NHAT ....viviiiiieeeeeeeeeeeee st en s 2
§1. NHAC LAI VA BO SUNG CAC KHAI NIEM VE HAM SO......ccooovevveererrrnnns 2
§2.HAM SO BAC NHAT ..ttt 2
§3. PO THICUAHAM SO y = ax +b(@ % 0) ceeeveeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e, 18
§4. PUONG THANG SONG SONG VA DPUONG THANG CAT NHAU .............. 31
85. HE SO GOC CUA DUONG THANG y=ax+b (8#0) ..ccoerrrerrererererererenenns 41

ON TAP CHUONG L.ttt e et et eee et eeeeeeeeeeeeeeeeeeaeeeeeeeeeseaeeeeeens 48




Chuwong 11. HAM SO BAC NHAT
§1. NHAC LAI VA BO SUNG CAC KHAI NIEM VE HAM SO

§2.HAM SO BAC NHAT
A. TRONG TAM KIEN THUC
1. Kha&i niém ham sé

Néu dai lugng y phu thudc vao dai luong thay doi x sao cho véi mdi gié tri caa X, ta luén
xéac dinh duoc chi mét gia trj twong Gng cua y thi y duoc goi 1a ham s cua x, va x duoc goi 1a
bién so.

Khi'y 1a ham s6 cua x thi ta c6 thé viét y = f (x), y=g(X),...

Khi ham s6 dugc cho bang cong thirc y = f (x), ta hiéu rang bién sb x chi lay nhiing gia
tri ma tai d6 f(x) x4c dinh. Tap hop cac gia tri d6 dugc goi Ia tap x4c dinh cta ham so, ki
hiéu la D.

Gia tri cua f(x) tai x, ki hiéu f(x,) hay y, = f(X,). Khi x thay d6i ma y luén nhan
mot gia tri khong di thi ham sé y duoc goi 1a ham hang.

2. P6 thi ham s6
Tap hop "G" tt ca cac diém bicu dién cac cap gia tri twong Gng (x; f(x)) trén mat
phang toa do goi la do thi cia ham sé y = f (x).
n n . R XO € D
M (X5 Y,) €"G™ hay "G" di qua dieém M (x,;Y,) <
Yo = f (Xo)
3. Ham s6 @éng bién, nghich bién

Cho ham s6 y = f (x) x4c dinh trén D trong d6 D 1a mot khoang hodc doan hogc nira

khoang véi moi X, X, € D.

o Néu x, <x, ma f(x)<f(x,)thihamsé y= f(x)dong bién trén D.
y=f

o Néu x, <x, ma f(x)> f(x,) thi hamso (x) nghich bién trén D.
4. Ham so bac nhat

Ham sb bac nhat 1a ham sé duoc cho bai céng thuc y =ax+b, trong d6 a,b 1a cac s6
cho trudc va a = 0.

Khi b=0, ham sb c6 dang y = ax (dd hoc ¢ 16p 7).

Ham s6 bac nhat y =ax+b (a=0) xac dinh véi moi x thugc R. Ham sé dong bién trén

R khi a>0, ham sé nghich bién trén R khi a<0

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
Dang 1. TIM TAP XAC PINH (TXP) CUA HAM SO
Phwong phap giai

Ham s6 f (X) chira can bac hai \/A(x), diéu kién: A(x)>0.




Ham sé f (x) chtra bién s6 & mau Al (hodc A(x):B(x)), diéu kign: B(x) 0.

B(x)

Vi du 1. Véi nhitng gia tri ndo cua x thi ham sé sau day xac dinh?

x> +1
a) y:f(x):X2_4 b) y=g(x)=vx-3+~/5-x
Gidi
a) f(x)xacdinhkhi: x¥*-42£0< x> £4 < x = £2.
) . [x=32>0 X>3
b) g(x) xéac dinh khi: & & 3<x<5
5-x>0 X<5
Vi du 2. Tim tap xac dinh D ctia ham sé y=h(x):l\/__x2 X
—X
Gidi
-x=>0 x<0
1-x>#0 X#+1
h(X) xac dinh khi: = S Xed
x>0 x>0
\/;;tO Xx#0

Vay tap xac dinh cia ham sé D = @.
(Tuc 1a khdng co gié tri ndo cua x dé ham sé xac dinh).

X
x2+1

Vi du 3. Tim tap xac dinh D caa ham sé y = f(x) =
Gial
f(x) xac dinh khi: x¥* +120< x* #-1< xeR.
Vay tap xac dinh D =R.

Vi du 4. Tim tap xéc dinh D ciia ham s y = f (x) = VX —1 +~+1— x2.
Giai

Xx-1>0 >1
£(x) xéc dinh khi: { {X

1-x>0
Vay tap xac dinh D = {1}.

Chu y: Téap xac dinh D cua ham sé c6 thé ¢ mot phan tir, mot vai phan tir, vo s6 phan tir hoic
khong c6 phan ti nao.




Dang 2. TINH GIA TRI CUA HAM SO KHI BIET GIA TRI CUA BIEN SO.
TINH GIA TRI CUA BIEN SO KHI BIET GIA TRI CUA HAM SO

Phwong phap giai

Tim tap xac dinh D cua ham sb y = f (x).

e Thégiatri x =X, € D vao biéu thic ciia ham sé roi tinh gia trj biéu thirc (d6i khi ta rat gon
biéu thirc, bién ddi X, réi mai thay vao dé tinh toan).

e Thégiatri y=y, tadugc y, = f(X).

Giai phuong trinh f () =y, dé tim gia tri bién s6 x (chd y: chon x € D).

Vidu 1. Tinh gia tri caa ham sé y = f(x) = 3y —% tai x=1x=—1.

Giai
TXD: R
Ta co: f(l):—g.lz—iz—é—lz—l;
274 4 a
f(_]_):_g_(_]_)Z_Ez_il_iz_g_l:_ﬂ:_l
2 27 472 4 4 4
2_ A
Vi du 2. Chohamséy:f(x):); ;.Khidéf(-S)béngbaonhiéu?
+

Giai

biéu kién x = 3.

Vi x = -3 khdng théa man diéu kién nén khdng ton tai f (-3).
Vidu3.Chohamsd y = f(x)=mx+m-1,biét f(2)=8. Tinh f(3).

Giai

TXD: R

Taco f(2)=8=m2+m-1=8<3m=9< m=3

= f(x)=3x+2= f(3)=33+2=11.




Vidu 4. Chohamsé y = f(x)=(3-2v/2)x—1. Tim x, biét f(x)=0.
Giai
TXD: R
Taco f(x)=0< (3—242)x-1=0
& (3-242)x=1

1
X—m@X—?)‘FZ\/E.

Vidu 5. Chohamsé y = f(x) = /X +V1—x.
a) Tim x, biét f(x)=1
b) Tim x saocho f(x)=0,5;
¢) Tim m dé c6 gia tri x thda man f(x) =m.
Giai
biéu kién: 0< x <1.
a) Taco: f(X)=1loVx+/1-x =1 (X +/1-x)? =17
S X+ 20 1= x +1-x=1< 24/x4/1-x =0
e Ax=0 hoac J1-x=0

< x=0 hoic x =1 (théa man diéu kién).
b) Tacd: f(x)=0,5< Vx++1-x=0,5< (VX ++/1-x)?=0,5%
& x+2Ux1-x +1-x=0,25
& 2UXV1—x =-0,75 (khong xay ravi 2J/x+1—x > 0).
Do d6 khong c6 gia tri ndo cia x dé f(x)=0,5.
c) Tact: f(x)=vXx+v1-x = F3(x) = (/X +v1-x)?
o F2(0) =2xV1-x +1>1 (Vi 24/x+/1-x >0).

Suyra f(x)>1 (ddu bang xay ra khi va chi khi x=0 hoic x=1).




Mit khac: v/x+/1-x < X+;_ X =% (ddu bang xay ra khi x =%).

Do dé m?=f2(x)<2=m<+2.
Do d6 chi khi 1<m <+/2 thi c6 giatri caa x théa man f(x)=m.
Cha y: Ta c6 thé chang minh f (x) =1 bang mot sé cach khac nhu sau:

Cach 1: Sir dung bat ding thic VA+vB =+vA+B v6i AB>0 (ddu “=” xay ra khi A =0
hoac B =0).

Cach 2: Sir dung bét ding thirc ~/A > A véi moi A thoa man diéu kién 0 < A<1.

Dang 3. BIEU DIEN BPIEM TREN MAT PHANG TOA PO.
XAC PINH KHOANG CACH GIUA HAI BPIEM TREN MAT PHANG

Phwong phap giai

e Dé biéu dién diém M (a;b) trén mat phang toa do ta lam nhu sau:
Ké duong thang vudng goc véi truc hoanh tai diém a.

K¢ duong thang vudng gdc vai truc tung tai diém b.

Hai duong thang cét nhau tai mot diém do 1a diém M.

e Xac dinh khoang cach gitra hai diém A(X,;y,) va B(Xg;Ys)

Taco: AH :|xA—xB|;BH =|yA—yB|

Taco: AB>=AH’+BH*= AB=+AH?+BH?

XA

hay: AB = \/(XB - XA)2 + (yB - yA)2 : (*)

Vi du 1. Biéu dién hai diém A(2;1) va B(4;5) trén ciing mot
miat phang toa d6. Tinh khoang céch gitra hai diém do. ;

Giai

Biéu dién cac diém A, B nhu hinh v& 1.

Trong AABH , ta co:
H=90"AH =4—2=2:BH =5-1=4,
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Ap dung dinh li Py-ta-go vao AABH vudng tai H, ta co:

AB2 = AH2+BH2=22442=20
— AB =+/20 = 2./5.

Chuy: Sau nay trong thuc hanh ta sé van dung ngay coéng thuc (*).

Taco AB :\/(xB %) (Vs = Ya) :\/(4—2)2 +(5-1)" =25. Hinh 1

Vi du 2. Cho tam gidc ABC cd A(1;1); B(3;3) va C(5;1).

a) Tinh chu vi tam giac ABC.
b) Chttng minh rang tam gi4c ABC vudng can.

Giai

a) Taco: AB=/(3-1)° +(3-1)° =B =2V2.

AC = [(5-1) +(1-1) =4BC =,/(5-3)" +(1-3) =4+4 =212.
Vay chu vi tam giac ABC la:

AB+BC+AC=2ﬁ+2ﬁ+4:4(ﬁ+1)

b) Ta cé:
e AB=BC=2/2, suy ra AABC can tai B. 1)
2
. |ABT=BC -(242) =8 AB?4BC? = AC?
AC? =4% =16
= AABC vuong tai B. (2)

Tur (1) va (2) suy ra AABC vudng can tai B.
Vi du 3. Cho cac diém A(2;4), B(-1;0) va C(0;4).
a) Biéu dién cac diém A, B, C trén mit phang toa do.
b) Tinh chu vi va dién tich cua tam giac ABC.
Giai
a) Biéu dién cac diém A(2:4), B(-1;0) va C(0;4) nhu hinh 2.

Hinh 2

xY



b) Ta thiy A, B, C khong thang hang nén A, B, C 1a ba dinh cia mot tam giac. Ap dung
cong thuec:

MN = /(X — X )’ +(Vy — Yu )’ » ta tinh dugc AB =5;AC =2;BC =+17.

Chu vi tam giac ABC la: 5+2+17 =7++/17 (dvd).

Dién tich tam giac ABC la: S, = % BH.CA= %.4.2 =4 (dvdt).

Vi du 4. Cho hai diém A(2;4) va B(-1;0) trén hé truc toa do
Oxy.
a) Biéu dién cac diém A, B trén mit phang toa do.
b) Tim diém C trén truc hoanh sao cho AABC can tai A.
Gial
a) Biéu dién cac diém A(2;4), B(-1;0) nhu hinh 3.

b) Vi C nam trén tryc hoanh Ox nén tung d6 cua diém C B
bang 0, do d6 C(x;0) voi x#1. -1

Ap dung cong thic: MN = \/(xN Xy ) +(Yy—Yu) 1@ Hinh 3

tinh duge AB =5; AC =(x—2)" +(0-4)".

Taco AABC cantai A< AB=AC.

o \J(x=2) +(0-4) =5 (x-2)° +16=25 < (x—2)° =9
< x=5hoic x=-1 (loai vi diéu kién x = -1).
Vay C(5;0) thi AABC cén tai A.
cha y:
e Taco thé giai cach khac nhu sau:
AABC cantai A < HB = HC < HC =3(vi HB = 3) & x—2 =3 x =5,

Do d6, néu két hop véi kién thic hinh hoc thi ching ta c6 thé giai bai toan don gian
hon, nhanh hon.

e Ta cd thé thay d6i yéu cau bai toan thanh “Tim diém C trén truc hoanh sao cho
AABC can”. Véi yéu cau méi ta phai giai bai toan trong ba trudng hop:
- Truong hop 1. AABC cén tai A.

=Y



- Truong hop 2: AABC can tai B.
- Truong hop 3: AABC can tai C.

Dang 4. PIEM THUQC PO THI. BIEM KHONG THUQC PO THI CUA HAM SO

Phwong phap giai

Cho ham s6 y = f (x) ¢6 mién xac dinh D va c6 d6 thi G, khi do:

X, €D

M (x.:y.) thudc do thi G khi va chi khi
’ ( ° yO) QC ? 1 1 {yoe f(XO)

e M (X,;Y,) khong thuoc dé thi G khi va chi khi y, # f (x,) hodc x, & D.

Vi du 1. Cho ham sé y=f(x)=+/x. Trong cac diém A(9;3), B(4; -2), M(-1;1) va
N (4+ 2/3;/3 —1) diém nao khong thudc va diém nao thudc dd thi (G) cia ham sb da cho ?

Giai
Taco: M ¢ (G) vi khi x=-1 thi ham s6 khong xac dinh
Be(G),ViVd=2%-2

A(9;3)e(G),vi f(9)=+9=3

N(4+2\/§;\/§—1)¢(G) vi:

f(4+2\/§):\/4+2\/§ = <\/§+1>2 =3+1=+/3-1.

Vidy 2. Diém M (=11) thudc do thi cua ham sé nao trong cac ham sé dudi day ?

(A) y=x5 (B) y=x* (C) y=3x+2; (D) y=-x"
Gial
Loai (A), (B) vi tung d6 cua M am.
Loai (D), vi hoanh d6 va tung d6 caa M cling dau.
Chon (C).
Vi du 3. Khi m thay d6i, tim tap hop cac diém M c6 toa d6 nhu sau:

a) M(m;3); b) M (2;m).




Giai

a) Ta co6 f(m) = 3, khi m thay ddi f(m) luén nhan mot gia tri khong d6i. Ham s6 y = f(m) = 3 1a
mot ham hang.

Db thi ciia ham sb y = 3 1a duong thang song song Véi truc hoanh va ct truc tung tai diém c6
tung do bang 3 (hinh 4).

Tap hop cac diém M(m;3) 1a dudng thang song song véi truc hoanh va cat truc tung tai diém
c6 tung do bang 3 (hinh 4).

b) Tap hop cac diém M(2; m) la dudng thang song song Vai truc tung va cat tryc tung tai diém
c¢6 hoanh d6 bang 2 (hinh 5)

AY _
AY X=2
y=3 M(m;3)
3 | M- M(2;m)
s - o

m : > O 2 X

O m X
Hinh 5

Hinh 4
Vidu 4. Chohamsé y = f (x) =(m+1)x—2m.
a) Tim m dé dd thi caa ham sb da cho di qua diém A(1 ; 1).
b) Chitng minh rang d6 thi cia ham sé di cho ludn di qua mot diém cb dinh véi moi m.
Giai
a) A(Ll)ed:y=(m+)x-2m<1=(m+1).1-2m< m=0.
b) M(X,;¥,)ed:y=(Mm+)x-2m <y, =(M+1)X, —2m
< m(X, —2) + (X, — ¥,) =0. )

d di qua M vai moi m khi (1) dang véi moi m, tuc la:
{XO—Z:O @{xo :2.

X =Y, =0 Yo =2
Vay d ludn di qua diém (2; 2) c¢b dinh véi moi m.

Dang 5. XAC PINH HAM SO BAC NHAT




Phwong phap giai

Ham s6 bac nhat 13 ham sé co dang y = ax +b, trong 6 a va b 1a cac sé cho trude va a = 0.

Vi du 1. Trong c&c ham sé sau, ham sé nao 1a ham sé bac nhat ?

a) y=1-3x; b) y=2x"+x-5;
c) y=x2+x(\/§—x)+3; d) y:(\/§—1)2x+1.
Giai

a) Ham s6 y=1-3x hay y=-3x+1 06 dang y=ax+b, trong d6 a=-3=0, nén
y =—3x+1 la ham s bac nhat.

b) Ham s6 y =2x*+x-5 khong phai 1a ham bac nhit vi sau khi thu gon khéng c6 dang
y=ax+b.

c) Ham sé y=x2+x(x/§—x)+3=x2+\/§x—x2+3:x/§x+3 la ham s6 bac nhat vi ham sb
c6dang y =ax+b, trong d6 a=~/2 = 0.

. 2 ’ , ,
d) Ham so yz(\/§—1) x+1 la ham so bac nhat vi ham s6 ¢6 dang y=ax+b, trong do

a:(\/é—l)z # 0.

Vi du 2. Cho ba hamsé f(x) =x*+3;g(x) = x> —x+1 va h(x) = 2x* + 3x —1.
Xét cac khang dinh:
() f(x)—g(x) 12 ham sé bac nhit;
(1N h(x)—g(x) 1a ham sé bac nhat;
(1) (x)+g(x)—h(x) 12 ham sb bac nhat.

Trong céc khang dinh trén, khiang dinh dang la:

(A) Chi (1) (B) Chi (1)
(C) Chi (1) va (I1) (D) Chi (1) va (111).
Giai

Ta thyuc hién phép tinh cong, trir cac da thic duoc két qua:

f(x)—g(x) = x+2, 1a ham sb bac nhat;




h(x) — g(x) = x* + 4x — 2 khong la ham sb bac nhét;
f (x)+g(x) —h(x) = —4x+5 la ham s bac nhat.
Do @6, chon (D).
Vidu3.Chohamsé y = f(x) = (1-2m)x+m* + 2.
Tim m dé ham s6 da cho 1a ham s6 bac nhat,
Gial
Ham sé y = f(x) = (1—2m)x+m? 1a ham sé bac nhat khi va chi khi:

1—2m¢0<:>m¢%.

Vidu 4. Chohamsé y = f(x) = (m? —m)x* + mx + 2.
Tim m dé ham sb di cho 1a ham sé bac nhit.
Gial

Ham s6 y = f(x) = (m* —m)x* + mx + 2 1a ham sé bac nhat khi va chi khi:

&m-1=0<m=1.

{mz—mzo {m(m—l):o
N

m=0 m=0

Khi m=1,tac6hamsé y=x+2 la ham sb bac nhat.

Dang 6. XAC PINH TINH BONG BIEN, NGHICH BIEN CUA HAM SO

Phwong phap giai

e Van dung dinh nghia: Véi moi X, X, thugc mién xac dinh D 1a mot khoang hoic doan hoic
nua khoang:

Néu x, > x, ma f(x)> f(x,) thihamsé y = f(x) déng bién trén D.
Néu x, > x, ma f(x)< f(x,) thi hamsé y = f (x) nghich bién trén D.
e Trong thuc hanh giai toan ta lam nhu sau: Vi moi X, X, € D, X, # X,

Néy FO0 = (%)
X =X,

>0 thi ham sb y = f (x) dong bién trén D.




Néu f(xl)_ f(XZ)
X =%

<0 thiham sé y = f (x) nghich bién trén D.

e Himsd y = f(x)=ax+b(a=0)
Néu a >0 thi ham sé dong bién trén R

Néu a >0 thi ham sé dong bién trén R.

Vi du 1. Chting minh ham s y = f(x) =+/x+3 dong bién trén tap xéac dinh.
Gial

Ham sb xac dinh khi x > -3. Lay X, X, bat ky thda man x,,x, > -3,X, # X, , ta c0;

f)-F0Q) _VXu+8-V6+3 (443 -(6+3)  _ 1 0
X, = X X, =X, (xl—xz)(\/x1+3+\/x2+3) (\/x1+3+\/x2+3)

Do d6 ham s6 y = f (x) =+/x+3 ddng bién trén tap xac dinh.

Vidu 2. Cho ham s6 y = f(x) =m—2x (m la hang s6). Xét sy déng bién, nghich bién cia ham
s6 y= f(x) trén R.

Giai

Cach 1. Tap xac dinh: R. Ly X, X, thuoc R sao cho x, <X, , ta co:
f(x)—f(x,)=(mM-2%x)—-(Mm-2x,) =m-2x —m+2x, =2(x, —X,) >0.
Do d6 f(x)> f(x,), suy ra ham sé nghich bién trén R.

Cach 2. y=f(x)=m—-2x=-2x+m la ham sb bac nhat c6 hé s6 a=-2<0 nén ham s
nghich bién trén R.

Vidu3. Tim m d& hamsé y =(m?—2)x+1 (m la tham s6) dong bién trén R.
Giai
Ham s6 y = (m® —2)x+1 12 ham s6 bac nhat khi m? = 2 véi hé sé a=m? -2.
Do d6 ham sb ddng biéntrén R < m?—2>0< m<—J/2 hoic m>+/2.

Chi y: Khi m=—/2 hoic m=+/2 thi y=0x+1=1 nén ham sé Ia ham hing. Khi d6 dd thi
ctia ham sé 1a duong thang song song véi truc hodnh va cat truc tung tai diém c6 tung d6 bang
1.




Vi du 4. Cho hai ham sé f (x) = mx+ 2012 va g(x) = (m? +1)x— 2011 (m Ia tham sd).
Xét tinh Piing, Sai cua cac khang dinh sau:
(A) f(x)+g(x) 1aham sé dong bién trén R;
(B) g(x)— f(x) 12 ham sé dong bién trén R;
(C) f(x)—g(x) 1aham sb ddng bién trén R.
Gial
Ta thyuc hién phép tinh cong, trir cac da thue, dugc két qua:

f(X)+g(x)=(m?+m+1)x+1 1a ham sé bac nhat, véi hé sb

) 1)* 3 e ,
a=m-+m+1l= m+§ +Z>O v&i moi m nén khang dinh (A) dang.
g(x) — f(X) = (m?* —m+1)x — 4023 1a ham s6 bac nhat, vai hé s6

) 1) 3 e ,
a=m-—-m+1l= m_E +Z>O v&i moi m nén khang dinh (B) dung.
f(x)— g(x) =—(m* —m+1)x + 4023 1a ham s bac nhit, véi hé sb

1

2
a=—(m*-m+1) = —(m—Ej —%< 0 vai moi m nén khang dinh (C) dung.

C.BAI TAP TU LUYEN

1. Chohaihamsb y= f(x)= “X3_2 va y=g(x) =X +4/1-x

a) Tim tap xac dinh cta cac ham sé di cho.

. 1 1
b) Tinh f(2), f (Ej g(O),g(l),g(Ej.

2. Cho cac diém A(2;3), B(-2;0) va C(4:3).
a) Biéu dién cac diém A, B, C trén mit phang toa do.
b) Tinh chu vi va dién tich cua tam giac ABC.
¢) Tim diém M trén truc hoanh sao cho tam giac ABM can tai A.

d) Tim diém N trén truc tung sao cho tam giac ABN cén tai B.




3. Chohamsé y= f(x)=-mx+m—3. Biét f(-2)=6. Tinh f(-3).
4. Chohamsé y= f(x) =(\/§—\/§)x+\/§+\/§. Tim x sao cho f(x)=+/3.
5. Chohamsd y = f(x)=-mx+4.

a) Tim m dé d6 thi cua ham sé da cho di qua diém A(-11).

b) Chttng minh rang d6 thi cia ham sé di cho luén di qua mét diém ¢ dinh véi moi m.
6.  V&i cac gia tri ndo ciia m thi ham s sau 14 ham sé bac nhét ?

a) y=(4m* -1)x

b) y=~5-m(x-2)

c) y=m*x* +m(x+2—-4x>)+1-2x.
7. Xac dinh tinh ddng bién, nghich bién cua cac ham s sau:

a) y=f(X)=1-v2)x+1, v6i xeR

b) y=f(X)=+/Xx—2,Véi x>2

c) y=f(x)=x*+2, véi x<0.

8. Chohamsé y=f(x)=(1-+/3)x-1va f(m+1), f(m++/2) 12 hai gia tri twong tng cua

ham sb tai X =m+1,x =m++/2. Khi dé:

(A) f(Mm+1)> f(m++2)

B) f(m+1) < f(m+2)

€) f(m+1)=f(m+2)

(B) Khdng thé so sanh duoc vi phu thudc vao gia tri caa m.

9. Chang minh rang khong ton tai da thac f(x) bac ba voi hé sb nguyén sao cho
f(7)=2010 va f(11) = 2012,

HUONG DAN GIAI - DAP SO

1. a)Hamsb y=f(x) = xéac dinh khi: x-2>0< x> 2.




Ham sé v = g(x) =X ++1—x xac dinh khi:

x>0 x>0
= &S 0<x<Ll.
1-x>0 x<1

b) f(2)=0;f [%) khong xac dinh;

NI

a) Biéu dién cac diém A(2;3), B(-2;0) va C(4;3) nhu hinh 6.

9(0) =L:g() = 190 L, 1 2.

b) Ta thdy A, B, C khong thiang hang nén A, B, C la
ba dinh cia mot tam giac. Ap dung cong thuc: AY

MN =\/(xN ~%y ) +(Yy = Yu ), tatinh duoc

o e B ,
AB =5; AC = 2;BC =3/5. | ?7
Chu vi tam giac ABC la: / :

I
w
>
O

5+2+3y5=7+35. -2 © 2 4
Dién tich tam giac ABC la:

- % BH.AH = %.3.2 =3 (dvdt)

SABC
c) M(6:0).

d) N(0;+/21) hogc N(0;—/21).

f(-2) =6 —m(-2)+m-3=6<=<3mM=9< m=3

= f(x)=-3x= f(-3)=0.

J2
f(x)= f@(\f f)x+ 2+f<:>x—\/_ \/_ (\@+2)

a) AFL-Ded:y=—mx+4 < -1=-m(-1)+4 < m=-5.

b) M(X,;y,)ed:y=—mx+4 <y, =—mx, +4 << mx,+y,-4=0. (1)

) . . ) L . % =0 X, =0
d di qua M v6i moi m khi (1) dang véi moi m, tac la: &
Yo—4=0 Yo=4

XY




Viy d ludn di qua diém M(0;4) c¢b dinh véi m.

a)m;«ti% b) m<5 ¢) m=0hoac m=4.
a) V6&i moi x,X, e R, x, > X, , taco:

f(x)— f(%)=0-v2)(x —X,) <0, Vvi1-+/2<0,x —X, >0.

Do d6 f(x) la ham sb nghich bién trén R.

b) V&i moi X, X, =22,X #X, , ta co:

(%) Je-2-x-2 [(a-2-x-2)(Jx-2+%-2) 1 .

> U.
X =% % =% (X1_X2)(\/X1_2+\/X2_2) \/X1_2+\/X2_2
Do d6 f(x) 12 ham s6 dong bién véi moi x > 2.

c) Véi moi x;,X, <0,X > X, , ta xét:

FO) =)= (%" +2) = (%" +2) = (% = %,)(% +X,) <0

Vi X =X, >0,% +X, <0 véi moi X,X, <0,% >X,, do d6 ham s6 nghich bién véi moi

X <0.
8. Hamsd y=f(x)=(1-+/3)x—1 Iaham sé nghich biénvi a=1-+/3 <0.
Taco: f(m+1)> f(M++/2) vi m+l<m++/2 . Chon (A).

9. Gia st c6 da thuc f(x)=ax’+bx’+cx+d:a,b,c,deZ,a=0 thoa man
f(7) = 2010, f (1) = 2012 . Ta co:

fAD)-f(7)=(al1’+b.11° +c.11+d) - (.7’ +b.7° +¢c.7 +d)

=a. (1L -7%)+b.(122 - 7% +c.(11-77)

4 4 4
Tir do suy ra: [ f(11) - f (7)]:4. *)
Mt khéc f(11) = 2012, f (7) = 2010 nén f(11)— f(7) = 2. (**)

Tir (*) va (**) suy ra 2:4 (v ly), suy ra diéu gia sir 1 sai (dpcm).




§3. PO THI CUAHAM SO y = ax + b(a # 0)

A. TRONG TAM KIEN THUC

1. Po thi cia ham s6 y = ax + b(a # 0)

D6 thi ctia ham s6 y = ax+b(a = 0) 1a mot duong thang (ki hiéu 1a (d) ):

+ Cit tryc tung tai diém c6 tung d6 bang b hay (d) ludn di qua diém B(0;b)

+ Song song véi duong thang y = ax néu b = 0; tring véi duong thang y = ax néu b = 0.
Chay. « b duoc goi la tung d6 gbc cua duong thang.

- D6 thi ciia ham sb y =ax+b(a=0) con duoc goi 1a duong thang y = ax+b hoic
duong thang ax—y+b=0.

2. Cach vé @6 thi cia ham s6 y = ax + b(a # 0)

Truong hop 1: Khib =0thi y=ax. Do thi cia ham s y = ax 1a duong thang di qua gdc toa
d6 O(0;0) va diém A(L;a).

Trwong hop 2: y=ax+b voi a=0vab=0
Céach 1. + Xac dinh hai diém bat ky cua db thi

Chang han cho x=1 thi y=a.l+b=a+b, ta dwoc B(,a+b); cho x=2 thi y=a.2+b ta
dugc diém C(2;2a+b).

+ V& duong thang BC ta duoc d6 thi ham sé.
Céach 2. + Xac dinh giao diém caa db thi vai hai truc toa do:
e Cho x=0=y=a.0+b=b= M(0;b) thudc truc tung.

e Choy=0=0=ax+b< x:—9:> N(—E;O) thugc truc hoanh
a a

+ V& duong thang MN ta dugc do thi ham sd.
Chay. Khi b=0 thi y =ax ; d thi cia ham s6 y = ax di qua gdc toa do O(0;0).
Khi b0 thi d6 thi cia ham sb y = ax+b di qua diém B(O;b).

Khi a>0 thi d6 thi cia ham s6 y=ax+b 1a duong thang cd chiéu di 1én tir trai sang phai
(ham sb ddng bién).

Khi a<0 thi do thi cia ham sé y =ax+b 1a duong thang cé chiéu di xudng tir tréi sang phai
(ham sé nghich bién).




Puong thang y = x 1a duong phan giac cua goc phan tu tha (1) va (111).

Puong thang y = —x 1a dudng phan giac caia goc phan tu tha (11) va (1V).

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
Dang 1. PIEM THUQC BUONG THANG.
DIEM KHONG THUQC PUONG THANG

Phwong phap giai

Cho diém M (x,;Y,) va duong thang (d) co phuong trinh y = ax +b. Khi dé:

Me(d)ey,=ax,+b
Meg(d)ey,#ax,+b

Vi du 1. Cho duong thang (d): y =-3x+1. Trong cac diém M (=1;2), N (0;1), P(%;Oj. Hay xéac
dinh cac diém thudc va khong thude duong thang (d).
Giai
Tacd: M(-1,2) g (d) vikhix=-1thi-3(-1)+1=3+1=4 = 2;

N(0;1) e (d), vikhix=0thi-3.0+1=0+1=1;
P l;O e (d), vi khi x:1 thi —3.1+1:—1+1:0.
3 3 3

Vidu 2. Piém M (\/E 1) thudc duong thang nao trong cac dudng thang dudi day ?

(A) y=x+1-+2 (B) x+y—+2+1=0
(C) y=+2x+1-+2 (D) x+y-+2=0
Giai

Ki hiéu cac duong thiang & cac truong hop (A) , (B) , (C) va (D) lan luot 1a
(d):y= X+1-+/2
(d,):x+ y—ﬁ+1:0

(d3):y=\/§x+1—\/§




(d,):x+y-~2=0

Taco: M(v2;1) e (d,), vi khi x=+/2 thi V2 +1-+/2 =1

M (+/2;1) & (d,), vi khi x=+/2 thi /2+/2-1=-1=1

M (/2;1) ¢ (d,), vi khi x=~/2 thi v/24/2+1-+2=3-2 =1
M (/2;1) ¢ (d,), vi khi x=~/2 thi —/2+/2=0=1.

Chon (A).
Vi du 3. Cho duong thang (d): y =—-2x+3. Tim m dé duong thang (d) di qua diém A(—m;—3).
Giai
Puong thang (d): y =-2x+3 di qua diém A(-m;-3) khi:
-3=-2.(-m)+3<2m=-6< m=-3.
Vay duong thang (d): y =-2x+3 di qua diém A(-m;—3) khi m=-3.

Vi du 4. Cho duong thang (d): y=(m+2)x+3m—1. Tim m dé duong thang (d) di qua diém
M (-2;3).

Giai
M(-2;3) e(d):y=(m+2)x+3m-1 khi:
3=(m+2)(-2)+3m-1<=3=-2m-4+3m-1< m=8.
Vay duong thang (d): y = (m+2)x+3m—1 di qua diém M (=2;3) khi m=8.
Vi du 5. Chitng minh rang duong thang (m—2)x+y+4m—-3=0 ludn di qua mot diém cé dinh
v&i moi gia tri caa m.
Giai
Goi M(x,;Y,) la diém thuoc (d), ta co:

(M+2)% + Y, +4m—3=0 < m(%, +4)+(2%, + Y, —3) =0

Duong thang (d) ludn di qua M (X,;Y,) véi moi m khi va chi khi:

X, +4=0 X, =—4
= :
2%, +Y,—3=0 y, =11




Vay (d) ludn di qua diém cé dinh M (—4;11) véi moi gid tri cia m.

Dang 2. XAC PINH DPUCGNG THANG.

Phwong phap giai

Goi ham s can cantim la: y =ax+b (a#0), taphaitim a va b.
+ Voi diéu kién cua bai toan x4 dinh duoc cac hé sé lién hé gitta a va b.

+ Giai phwong trinh dé tim a,b.

Vi du 1. Cho ham s bac nhat y = —2x+b. Xac dinh b néu:
a) Do thi ham sé cit truc tung tai diém co6 tung do bang 2.
b) D4 thi ham sb di qua diem A(-12).
Loi giai
a) Do thi ham s6 y = —2x+b cit tryc tung tai diém co tung d6 bang 2, nén b=2.
Vay db thi ham sé cantim 12 y = —2x + 2.
b) D6 thi ham s6 y =-2x+b di qua diém A(-12) khi:
2=(-2).(-1)+b=2=2+b<=b=0.
Vay b=0 thi y=-2x di quadiem A(-12).
Vi du 2. Xéc dinh duong thang (d ), biét (d) c6 dang y = ax—4 va di qua diém A(-3;2).
Loi giai
Duong thang (d):y=ax—4 di qua diém A(-3;2) khi:
2=a.(-3)-4 ©-3a=2+4<a=-2.
Vay (d) c6 phuong trinh y =-2x-4 di qua diém A(-3;2).
Viduy 3. Cho ham s6 y =(m—2)x+m+2. Xéc dinh m, biét:

a) D6 thi ham s cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang —2.
b) D6 thi ham sé di qua gbc toa do.

Léi giai




a) Do thi (d) cuaham sé y=(m—2)x+m+2 cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d¢ bing
—2 nén A(-2;0) thudc (d).

Do d6: 0=(m—-2).(-2)+m+2 < -2m+4+m+2=0<m=6.
b) Do thi (d) cuahamsé y =(m-2)x+m+2 di qua gbc toa 46 O(0;0) thuge (d).
Do d6: 0=(m-2).0+m+2 &om+2=0m=-2.

Vi du 4. X4c dinh dudng thing di qua hai diém A(-3;0) va B(0;2).

Loi giai
Ay
B
2
3 o) X
Hinh 7

Goi phuong trinh duong thang AB 1a: y=ax+b.
Ta co:
A(-3;0)e AB = 0=a.(-3)+b hay b=3a.

B(0;2)e AB=2=a.0+b hay b=2.

Tir do suy ra azé

Vay phuong trinh duong thang AB 1a: y = %x +2.

Vi du 5. Cho duong thang (d,):y =2012x+2. Xac dinh duong thang (d,) sao cho (d,) va
(d,) cét nhau tai mot diém nam trén truc tung.

Léi giai




Db thi ham sé y = 2012x + 2 cit truc tung tai diém c6 tung do bang 2 vi co tung d6 gbc 1a
b=2 = duong thang (d,) ludn di qua diém A(0;2) nam trén tryc tung.

Vi (d,) va (d,) cét nhau tai mot diém nam trén truc tung nén A(0;2) thuée (d, ).

Do d6 (d,) c6 phuong trinh y=2 hodc x=0 (truc tung) hoic y=ax+2 (V6i
a=0,a=2012)

Chi y. C6 v sb duong thang di qua diem A(0;2).

Dang 3. VE PO THI CUA HAM SO y =ax+b(a=0)

Phwong phap giai

+ Tim hai diém thudc @6 thi ham sb bang cach cho x nhan hai gié tri xac dinh réi tinh hai
gia tri twong ung cua y (thong thuong ta ldy hai diém d6 1a giao diém cua dd thi vai truc
hoanh va truc tung)

+ Puong thang di qua hai diém vira tim duoc 1a d6 thi ham s can ve.

Vidu 1. Chocac hamsd sau: y=-x+2 (1); y=2x-1(2).
a) V& db thi cac ham so (1), (2) trén cling mot mat phang toa do.
b) Xac dinh toa do giao diem | cua (1) va (2).
Loi gidi

y = 2x-1

xY

Hinh 8

a) Hinh 8 * V& d6 thi ham s6 (1):




Cho x=0 = y=2= A(0;2)eOy;
y=0=>x=2=B(2;0)eOx.

Puong thang AB 1a d6 thi ham s6 y = —x+2.
* V& d6 thi ham s6 (2):

Cho x=0=y=-1 = C(0;-1)€Oy;
y:0:>x=£:> D(E;OJEOX.
2 2

Puong thang CD 1a d6 thi ham sé y = 2x—1.

b) Cach 1. Tir giao diém | cua hai d6 thi ham sé ta vé& duong thang vudng goc véi truc
hoanh, cét truc nay tai diém c6 hoanh do 12 1. Vay toa do giao diém 1a 1(L1).

Cach 2. Goi toa do giao diem 1 1a (x; Y, ).

Vi | 1a giao diém cua AB va CD nén | vira thuoc AB, vira thuoc CD.
Vi l(x;y,)e AB:y=—x+2nén y, =—x+2.

Vi I(x;y,)eCD:y=2x-1nény, =2x —1.

Suyrataco: —x,+2=2x-1<3x =3<x =1

=Yy, =-X%+2=-1+2=1.

Vay toa do giao diem | 1a 1(L1).
Viidy 2. Cho ham sé: y =-x~1(d).

a) V& d thi (d) ciia ham s6 da cho.
b) Tinh khoang cach tir géc O cua hé truc toa do dén duong thang (d).
Loi gidi

a) Cho x=0=y=-1 = A(0;-1)eOy;y =0= x=2= B(2;0) e Ox.

Duong thang AB 1a do thi (d) cua ham sé yzéx—l.




b) K& OH vudng géc véi (d) tai H. Khi do OH la khoang cach tir O dén duong thang
(d) (hinh9)

AY
B
O 2 X
H
-1
Hinh 9

Trong tam giac vudng OAB, ta c6:

1 1 1 1 1 5

= + =S 4—=—.
OH? OA* OB®* 1° 2* 4

Tu do6 suy ra: OH2:%:>OH :ﬁ.

2.5

Vay khoang cach tir O dén (d) la =

Vidu 3. Cho cac ham sé sau: y=2(1); y=|x+1] (2); y=2mx+m-1(3).
a) V& do thi cac ham s6 (1), (2) trén cling mat phang toa do.
b) Tim m dé dd thi ham s6 (3) di qua trong giao diém cua hai d6 thi (1) va (2).
Loi gidi
a) V& db thi ciahamsé y=2 (1);

Do thi ham sb y =2 1a duong thang song song véi truc hoanh va ct truc tung tai diém co
tung do bang 2.

V& do thi caahdam so y =[x +1] (2)




p
N
<

%

3 1 |01 X
Hinh 10
Xx+1 khi x>-1

faco y:|x+”:{—(x+1) khi x<-1

Tu d6, ta duge do thi ¢6 hinh chit V nhu hinh 10.

Tur hinh vé ta thay do thi cia hai ham s6 (1) va (2) cét nhau tai hai diém M (42) va
N (-3;2).

b) Do thi (d) cuia ham s6 y =2mx+m—1 di qua giao diém cua hai d6 thi ham s6 (1) va
dd thi ham s6 (2) khi va chi khi (d) di qua diém M hogc N.

+ Truong hop (d) diqua M (3;2). Khdo: 2=2m.1+m-1 <3m=3 < m=1

+ Truong hop (d) di qua N(-3;2). Khi do:

2=2m.(-3)+m-1<5m=-3 @mz—g.

Vay v6i m=1 hodgc m= -g thi d6 thi ham s6 (3) di qua giao diém ciia d6 thi ham s6 (1)
va do thi ham s6 (2).

Vi du 4. Cho ham s6 y=mx+3 (d). Tim m dé khoang cach tir goc toa do O dén duong
thang (d) lalén nhat.

Léi giai




AY
A y=3
3
H
d 0 X
Hinh 11

Truong hop 1. Xét m=0.
Khi m=0 thi (d) c6 phuong trinh: y=0.x+3=3 hay y=3.

Db thi ham s y =3 1a dudng thang song song vai truc hoanh va cat truc tung tai diém cé
tung d6 bang 3 nén khoang cach tir O dén (d) bang 3.

Truong hop 2. Xét m=0.
Khi d6 (d):y=mx+3 ludn di qua diém A(0;3) nam trén truc tung.

Ké OH vudng goc véi (d) tai H. Khi d6 OH la khoang cach tir O dén duong thang
(d).

Ta c6: OH <OA hay OH <3 (D4u “=" khdng xay ravi m=0 nén H khong tring A).
Do @6 OH < 3.

Két hop hai truong hop ta c6 khi m =0 thi khoang cach tir O dén duong thang (d) 1a lén
nhét.

C. BAI TAP TU LUYEN
1. Ddthicuahamsd y=+2x+1-+/2 di qua diém nao sau day?
A. M (-11) B. N (1) C. P(1-1) D. Q(v231)
2. Diém E(-2;0) thudc duong thing nao trong cic duong thing sau day?
(d):y=x+2; (d,):y=-2x—-4; (d;):y=3x+6; (d4):y=§x+—.

A. Chi thugc duong thang (d, ) B. Chi thudc (d,) va (d,)




C. Chi thugc (d,) va (d,) D. Thugc c4 bon duong thang da cho

Cho hai duong thang (d,):y=2x+2012 va (d,):y= —%x +2012. Puong thiang nao
duéi day khong di qua giao diém ctia (d,) va (d,)?

A. y=2012x B. y=x+2012

C. y=2012x+ 2012 D. y=—x+2012

V& @6 thi cua cac ham sé sau trén cung mot hé truc toa do:
1 . .
y=5x+2, y=-2X+2; y=-2X+4.

. Xéc dinh duong thang di qua hai diém A(-2;0) va B(0;3).

Cho (d,):y=x,(d,):y=0,5x; dudng thang (d) song song véi truc Ox va cit truc tung
Oy tai diém C c¢ tung @0 bang 2. Buong thang (d) lan luot cat (d,), (d,) tai D va E.
Khi @6, tinh dién tich tam giac ODE .

Vi gia tri nao ciia m thi d6 thi cua cac ham sé y =2x+4—m va y =3x+m—2 cit nhau
tai mot diém nam trén truc tung.

Cho hai duong thang (d,):(m—2)x+4my+1=0 va (d,):(m-2)x+2012y+5-m=0 (

m 1a tham sd).

a) Ching minh ring (d, ) ludn di qua mot diém 6 dinh khi m thay doi.

b) Tim m dé hai dwong thang (d, ),(d,) cat nhau tai mot diém thudc truc hoanh.
Chohamsé y = f (x)=(m—2)x+2 c6 do thi la duong thang (d).

a) Tim m dé (d) di qua diém M (-11).

b) Xac dinh m dé khoang cach tir diém O(0;0) dén (d) c6 gia tri 16n nhat.
HUONG DAN GIAIl - DAP SO

Ta thir cap gié tri ma triét tiéu +/2 trude. Thu N (L1) thdy dung. Chon (B).

Thir truc tiép ta thay toa do (—2;0) théa méan ca bén ham sb. Chon (D).




3. (dl) va (dz) ¢ cung tung d6 goc 2012, hé sé a khac nhau. Cac dudng thing c6 cung
tung do 2012 s& di qua giao diém cua (dl) va (dz). Do @6, ta loai (B), (C), (D), vi co
tung do goc 1a 2012. Chon (A).

4. (n12) Ve dd thi cia ham sb y =>x+2 (dy).

Ay
(d1)

4

A 2
B >
4 O 1\ 2 X

(dz) (d3)
Hinh 12

Cho x=0=y=2= A(0;2).
Cho y=0= x=-4=B(—4;0).
Biéu dién cac diém A,B trén mit phang toa do.
V& duong thang AB duoc d6 thi (d, ).
Tuong tu ta vé duogc:
(d,):y=-2x+2; (d;):y=-2x+4.
5. Goi phuong trinh duong thang AB 1a: y =ax+b. Ta co:

A(-2;0)e AB=0=a.(-2)+b hay b=2a.
B(0;3)e AB=3=a.0+b hay b=3. Tirdo suyra azg.

Vay phuong trinh duong thang AB 1a: y = gx +3.

6. V& nhanh d6 thi. Tir d0 thi ta thdy: DE =2,0C =2.




Do do dién tich tam giac can tim 1a: S, .. = %OC.DE = %.2.2 =2 (dvdt)

M eOy= M (0;y,).Giast M la giao diém cua (d,) va (d,).
Me(d) y=2x+4-mey,=4-m;
Me(d,):y=3x+m-2<y,=m-2.

Suyra 4—m=m-2< m=3 (Thi lai thdy ding)

Vay khi m=3 thi (d,) cét (d,) tai M (0;1) thuoc Oy .

a) M (i;—lj
2" 8
b) Giao diém thugc truc hoanh, nén tung do y =0. Vay:

(M—2)x+4m.0+1=0 va (m-2)x+2012.0+5-m=0.

Suy ra: 1=5-m < m =4 (thtr lai thdy ding).

a) m=3.
b)
Ay
(d)
H y=2
2
K
A O X
Hinh 13

(h. 13) Khi m=2:y=2 = Khoang cach tir O dén (d) la OH =2.

Khi m#=2: y=(m-2)x+2.

m-—2

Cho y=0:>x=_—22:> A(_—Z;o)




V& OK L (d). Taco:
H(0;2)ed:y=(m-2)x+2 véi moi m.
Suyra: OK <OH hay OK < 2.

Vay khoang cach tir diém O dén (d) lon nhéat bing 2, dat duoc khi m=2.

84. PUONG THANG SONG SONG VA PUONG THANG CAT NHAU
A. TRONG TAM KIEN THUC.

1. Hai dwong thing song song.
Hai duong thang y =ax+b(a=0) va y=a’x+b'(a’#0) song song véi nhau khi va chi
khi a=a’,b=b’ vatrung nhau khi va chi khi a=a’,b="b".

2. Hai dwong thang cit nhau

Hai dudng thang y =ax+b (a#0) va y=ax+b’(a'#0) cit nhau khi va chi khi a = a’

Chay.
+ Khi a=a’,b =0’ thi hai duong thang co6 cung tung do gdc, do d6 chiing cit nhau tai mot
dién trén tryc tung c6 tung do l1a b .
+ Hai duong thang vudng goc véi nhau khi va chi khi a.a’ = -1.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1. NHAN DANG CAP DUONG THANG SONG SONG VOl NHAU, CAP
DUONG THANG CAT NHAU, CAP PUONG THANG VUONG GOC VOI NHAU.

Phwong phap giai

Cho hai duong thang (d):y=ax+b(a=0) va (d'):y=ax+b’'(a'#0).

+(d)//(d)<a=a"vab=b".

+

d) va (d') citnhau < a=a'.

+

(d)
+(d)=(d)<=a=a'vab=b".

(d)

(d)

d)L(d)e=aa'=-1.




Vi du 1. Hay chi ra hai cap duong thang song song véi nhau trong cic duong thang sau:

3 1
(dl):y:2x+1;(d2):y=%; (d3):y=—zx+2;

(d,):y=0,5x-1; (dg):y=4+2x; (dg):y=1-2x.
Loi giai

Hai cip duong thang song song véi nhau 13:

(d,)//(ds) vi a=a'(=2); b=b'(1=4);

(d,)/I(d,) vi a#a'(=0,5); b=b'(1,5-1).

Vi du 2. Hay chi ra cac cap duong thang vubng goc véi nhau trong cac dudng thang sau:

(d)):y=2x+1; (d,):y="——; (d3):y=—%x+2; (d,):y=0,5x-1; (dg):y=4+5x
va (dg):y=1-2x.
Loi giai
Bon cip dwong thang vudng goc véi nhau: (d,)L(d,); (d,)L(dg); (dy)L(ds);
(d,)L(dg) vidéuco aa'=-1.

Vi du 3. Chung to rang hai duong thang sau ludn cat nhau véi moi gia tri cia m'

a) (d,):y=(m’-m+1)x+1va (dz):yz_X;m.

b) (d;): y:(m2+1)x+2012 va (d,):y=-mx+2012.
Loi gidi
, N ) 1Y’ . VN
a) Xét (d,) c6: a=m>-m+1= m->] +725>0; (d,) c6 a =-5<0.

Suyra a#a' véi moi m nén (d,) ludn cét (d,).

2
b) Ta co: a—a':m2+1—(—m)=m2+m+1:(m+%) +%2%>0 nén a=a' véi moi

m, suy ra (d,) luén cat (d,).

Cha y: Hai dudng thang (ds) va (d4) c6 cung tung d6 gbc 1a 2012 nén chung cing di
qua diém A(0;2012) ndm trén truc tung.




Vi du 4. Chirng minh rang giao diém cua hai duong thang y =—-mx va y _ L4 1won nim

m
trén mot duong tron ¢b dinh véi moi m=0.

Loi giai
Ki hiéu duong thang y =-mx 1a (d), duong thang y:ix+4 la (d").
m

Taco (d):y=-mx ludn di qua géc toa dd O(0;0) cb dinh;

(d):y =%x+ 4 Iuén di qua diém B(0;4) cé dinh.

|~

=-1véi m#0=(d)L(d') tai A (A la giao diém cia hai duong

3

Xét aa'=(—m).
dl

thing (d) va (d'))=> OAB =90°.

N—"

Do d6 giao diém A cua (d) va (d’) luén nam trén dudng tron dudng kinh OB ¢ dinh,
véi 0(0;0) va B(0;4)

Dang 2. XAC PINH DPUGNG THANG VOl QUAN HE SONG SONG.

Vi

Phwong phap giai

Viét phuong trinh duong thing di qua mot diém va song song véi mot duong thang cho
truéc: Goi phuong trinh duong thang can tim 13 y =ax +b.

+ Str dung diéu kién hai duong thang song song véi nhau dé xac dinh hé s6 a.

+ V6i a vira tim duoc, sir dung diéu kién con lai dé xac dinh tung do goc b.

dy 1. Tim m dé dwong thang (d,):y=(2-m’)x—m-5 song song véi dusng thang
(d,):y=-2x+2m+1.

Loi giai
(d,)//(d,) < 2—m?==2 (1) va -m—-522m+1 (2).

m=2

Giai (1):2—m2=—2<:>m2=4<:{ .
m=-2

Giai (2): —-m-5=2m+l<3m#6<m=-2.

Vay voi m=2 thi (d,)//(d,).




Vi du 2. Cho duong thang (d):2x+y—3=0 va diém M (-L1). Viét phuong trinh duong
thang (d') di qua diém M va song song véi (d).

Loi gidi

Goi phuong trinh duong thang (d') 13 y =ax+b.

Tac6 (d):2x+y—-3=0 hay y=-2x+3.

Vi (d)//(d) nén a=-2 va b=3. Mat khac, (d’) di qua diem M (-L1) nén
1=a(-1)+b

o -a+b=1e—(-2)+b=1(via=-2) ©b=-1(=3).

Vay phuong trinh dudng thang can tim 1a: y = -2x-1.

Vi du 3. Cho M(0;2),N(1,0),P(-1-1) lan luot 13 trung diém cua cac canh BC,CA va AB
cua tam giac ABC . Viét phuong trinh duong thang AB.

Loi giai

Goi phuong trinh duong thang MN 1a:y = ax+b. Ta c6:
N(L0)e MN =0=a.l+b hay a=-b.

M(0;2)e MN =2=a.0+b hay b=2=a=-2.

Do d6 phuong trinh duong thang MN 1a: y = -2x+2.

Vi M, N lan luot 13 trung diém cia CB va CA nén MN la duong trung binh cia AABC
= MN//AB.

Vi AB//MN nén phuong trinh duong thang AB c6 dang: y = —2X + b’(b' # 2).
Vi P(-1-1) 1a trung diém ctia doan AB nén duong thang AB di qua P(-1-1)
= —1=-2.(-1)+b" < b'=-3 (thoa man).

Vay phuong trinh duong thang AB 1a: y = -2x—3.

Vi du 4. Cho ba dém khong thing hang A(-2;-2), B(0;4) va C(2;02). Xac dinh diém D
trén mit phang toa d6 sao cho ABCD 14 hinh binh hanh.

Léi giai




N
xY

Hinh 14
D& thdy BC:y=-2x+4.
Giasirco D dé ABCD Ia hinh binh hanh.

Khi 6 AD//BC nén duong thang AD c6 phuong trinh: y =—-2x—6 (vi duong thang AD
qua A).

Vi D e AD nén D(X,;—2x%, —6).
T gidc ABCD la hinh binh hanh nén: AD = BC < AD? = BC?

0

& (X% +2)" +(-2% —4) = 2% +(-4)° @{X" T
X, = —4

= D,(-4;2),D,(0;—6). Tur hinh 14 suy ra loai D, vi khong ding tht ty cac dinh cua tir
gidc ABCD.
Vay D(0;-6).

Dang 3. XAC PINH BPUGNG THANG VOl QUAN HE VUONG GOC

Phwong phap giai

Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va vudng goc véi mot duong thang cho
trudc:

Goi phuong trinh dudng thang can tim 13 y = ax+b.




+ Sur dung diéu Kién hai duong thang vudng goc dé xa dinh hé sb a.

+ Véi a vira tim duoc, sir dung diéu kién diém thudc duong thing dé xac dinh tung do
goc b.

Vi du 1. Tim m d¢ duong thang (d):y=m?x+1-m vudng géc véi duong thing
(d'):y:—%x+2012.
Loi gidi
(d)L(d)=aa'=-1e mz.(—%jz—l < m? :4@{

Vay m==2 thi (d)L(d").
Vi du 2. Tim a va b, biét duong thang (d,):y=ax+b vudng géc véi duong thing

(d,): yz—%x va (d,) di qua diém P(L;-1).
Loi giai
Vi (d,)L(d,) nén aa'=-1< a.(—%):—lca:&Tacé: (d,):y=3x+b.

Vi (d,) di qua diém P(L-1) nén 3.1+b=-1 < b=-4.
Viay a=3vab=-4.
Vi du 3. Cho ba diém A(L2), B(3;0),C(0;1).
a) Chizng minh rang A, B,C 1a ba dinh cuia mot tam giac.
b) Viét phwong trinh duong thang chira duong cao AH cua AABC .
Loi gidi
a) Goi phuong trinh dudng thang di qua B(3;0) va C(0;1) 1a BC:y=ax+bh.
Taco: BeBC nén 0=a3+b<3a+b=0 (¢D)
CeBCnén:1=al0+b<b=1 (2)

Tur (1) va (2) suy ra: 3a+1=0c>a:—%:> BC: y:—%x+1.




Vi A¢ BC nén ba diém A, B,C khong thang hang. V4 ba diém A, B,C la ba dinh cua mot
tam giac.

b) Goi phuong trinh duong cao AH la (d'):y=a'x+b'.

Vi AH la duong cao cua tam gidc ABC nén
AH 1BC<=(d)LBC=aa'=-1 < a'.[—%j:—la a'=3.

Mzt khac: A(L;2)e(d’) nén 2=a'1+b' < 2=31+b" < b =-1.
Vay phuong trinh duong cao AH cua AABC la y =3x-1.

Vidy 4. Cho M (0;2),N(30),P(-1-1) lan luot la trung diém cua cac canh BC, CA va AB
cua tam giac ABC . Viét phuong trinh dudng trung truc cua doan thang AB.

Léi giai

P(-1;-1)

Hinh 15 A

Goi phuong trinh dudng thang trung truc doan AB la (d ) Sy=mx+n.
Goi phuong trinh duong thang MN 1a; y =ax+b. Ta co:

N(1,0)e MN =0=a.l+b hay a=-b.

M(0;2)e MN =2=a0+b hay b=2<a=-2.

Do d6 phuong trinh duong thang MN 1a; y = —2x+ 2.

Vi M, N lan luot 13 trugn diém cia CB va CA nén MN la duong trung binh cia AABC
= MN//AB.

Vi (d) 1a dudng trung truc cua doan AB nén (d) L AB.




= (d) L MN :m.(—2)=—1:>m=%.

:>(d):y=%x+n.
Vi P(-1-1) 1a trung diém ctia doan AB nén duong thang (d) di qua P(-1-1).
:>—1:£.(—1)+n<:>n:—1.

2 2

Vay phuong trinh dudng trung truc caa doan thang AB 1a: y = %x —%.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho duong thang (d):y=ax+b. Timgiatri cua a va b trong mdi trudng hop sau:
A. (d)/I(d,):y=2x+3; B. (d) tring (d,):y=—x+1;

C. (d) cat (dg):y:%x; D. (d)L(d,):y=—=x.
Viét phuong trinh duong thang (d') song song véi duong thang (d):y=-4x+5 va di
qua diem M (3-1).

Xac dinh a va b d& duong thing (d,):y=ax+b vudng goc véi duong thang
(d,):y= —%x va di qua diem P(-12).

Duong thang (d):y =—-ax+ 2011 song song véi duong phan gidc ctia goc phan tu (1) va
(1) thi h¢ s a cua (d) béng:

D.__ L
2011

Al B. -1 C.0
.Cho bén duong thang (dl):y:%x—z; (d,):y=-3x; (d;):y=-3x+4 va
(d,):y =%x+2 it nhau tai bén diém phan biét M, N, P,Q.

Khi d6 bén diém M, N,P,Q 1 bbn dinh:
A. M6t hinh thang B. M6t hinh binh hanh

C. Mét hinh chir nhat D. M6t tir giac khong co gi dac biét.




Cho tam gidc ABC c6 A(L5),B(-3;1),C(5;3)
a) Viét phuong trinh dudng trung tryc cia canh BC .
b) Viét phuong trinh duong trung binh MN cua tam giac ABC (MN//BC).

. Cho M (0;4),N(2;0),P(-1-2) lan luot la trung diém cta cc canh BC,CA va AB cua
tam giac ABC . Viét phuong trinh duong thing AB.

Cho hai duong thing (d,):y=mx+m va (d,):y =+/3x+m? ++3.
Chung minh rang (d,) va (d,) khéng tring nhau véi moi gia tri cia m.

Cho ba diém khong thang hang A(-3;0),B(0;2) va C(L0). Xé4c dinh diém D trén mat
phang toa d6 sao cho ABCD Ia hinh binh hanh.

HUONG DAN GIAI - DAP SO
a) (d)//(d,)<=a=2b=3

b) (d)=(d,) < a=-Lb=1
c) (d) cit (ds)@a;«t%;beﬂ%.
d)(d)L(d,)oaa'=-1<a=2beR

Goi phuong trinh duong thang (d') 1a y =ax+b.

Vi (d")//(d):y=—-4x+5 nén a=-4 va b=5. Mat khac (d') di qua M(L-1) nén
-l=al+b < a+b=-1<-4+b=-1(vi a=-4) < b =3 (thoa man)

Vay (d'):y=-4x+3.
Vi(d,)L(d,) nén aa'=-1< a.(—%j:—l@azz.Do do (d,):y=2x+b

Vi (d,) di qua diém P(-12) nén 2.(-1)+b=2<b=4.
(d'):y=x la dudng phan giac ciia goc phan tu (I) va (III).

(d)//(d')<= -a=1<a=-1.ChonB.




5. (d,)//(d,) vi a:%: a'b=-2%2=h"; wong tu (d,)//(d;):(d,)L(d,) vi %.(—3):—1

Do d6, bon diém M, N, P,Q 1a bn dinh ca mét hinh chir nhat. Chon (C).
6. a) Goi phuong trinh duong thang BC 1a: y =ax+b.
Vi B(-3;1)eBC nén1=-3a+b=b=1+3a (1);

C(5;3)eBC nén 3=5a+b (2).

1 7 1 7
Thay (1) vao (2) taduoc a=—;b=—.Do d6: BC:y==—x+—.
y (1) vao (2) : 207 y=72%+7
Trung truc cia BC 1a duong thang (d) vudng goc véi BC tai trung diem | cua BC.

Xg + X

Toa d6 cia diém 1 1a: x, = ~Ly :Lzyczz hay 1(1;2).

1 Y
Do duong trung tryc (d):y =—4x+m diqua 1(12) nén ta dugc m=6.
Vay duong thang (d) la: y =-4x+6.

b) Goi M,N lan luot la trung diém cua AB, AC . Khi d6 ta c6: M (=1;3).
Vi MN//BC nén MN c6 dang: y=%x+n (n;&%}. Do d6 M (-1;3) thuoc MN nén
n =% (thoa man).

Vay MN c6 phuong trinh: y:%x+%.

7. Phuong trinh duong thang MN 1&: y =-2x+4.
Vi AB//MN nén phuong trinh duong thang AB c6 dang: y =-2x+b'(b'# 2).
Vi duong thang AB di qua P(-1-2) nén —2=-2.(-1)+b' < b'=-4.
Vay phuong trinh duong thang AB 1a: y =-2x+4.

a=a' {m_\@ (1)

8. Cach 1. (dl)z(dz)@*{b:b-@ m=m?+y3 (2)




Thay (1) vao (2) ta dugc: 0=3 (v6 li). D6 d6 (dl) khong trung (dz) véi moi m.

Céach 2. Gia sir: b=b'<:>m:m2+\/§<:>m2—m+%+\/_—%:0

2
& (m—%) +(\/§—%j=0 (v6 1i). Do @6 diéu gia sir 12 sai.
Vay (d,) khong tring (d,) véi moi m.
Chiy: Chican a=a' hogc b=b' thi (d,):y=ax+b khong tring (d,):y=a’x+b’.

9. DPéapsbd: D(-2;-2).

§5. HE SO GOC CUA PUONG THANG y=ax+b (a=0)
A. TRONG TAM KIEN THUC

1. Hé s goc ciia dwong thang

+ GOC o tao boi tia Ax (A la giao diém cua
duong thang y = ax+b vaéi tryc Ox) va tia AB, rY B
trong d6 tia AB la phan cua dudng thing
y =ax-+b nam trong nira mat phang c6 b x’x
va chtra tia Oy dugc goi la goc tao boi duong
thang y = ax+b va truc Ox (hinh 16). o

+ Vi co sy lién quan giita hé sb a voi goc tao boi y=ax+b
duong thang y =ax+b va truc Ox nén nguoi
ta goi a la hé sé goc cua duong thing
y=ax+b Hinh 16

Khi géc a nhonthi a=tana
Khi goc o tuthi a=—tan(180° - o)
+ Cac duong thang c6 cung hé sé goc a thi tao véi Ox cac goc bing nhau.
Cac duong thang song song hoic tring nhau thi c6 hé sé goc bang nhau
+ Khi a>0 thi géc o nhon, hé sé a cang 1on thi o cang Ion.

+ Khi a<0 thigéc « ti, hé sb a cang Ién thi « cang léon.

xY




B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
Dang 1. XAC PINH HE SO GOC CUA PUONG THANG

Phwong phap giai

Van dung dinh nghia h¢ s6 goc cua dudng thing y = ax +5 (a#0); goc giira
duong thang va truc Ox; van dung ti s6 luong giac caa géc nhon.

Vidu 1. Buong thing y=(m+1)x+5 di qua diém F(-13) c6 h¢ s goc bang bao nhiéu?
Gidi

Kihiéu (d) 1a duong thang y =(m+1)x+5.

Vi F(~1;3)e(d) nén 3=(m+1)(-1)+5< m=1.

Vay hé s6 goc clia duong thang (d)la a=m+1=1+1=2

Vi du 2. Tinh hé s goc cia duong thang (d):y =(m—2)x+3 biét nd song song véi duong
thang (d'):2x—y-1=0.V&dd thi (d) vira tim dugc.

Gidi
+ Duong thang (d') c6 phuong trinh
2x-y-1=0< y=2x-1. AY
Vi (d)//(d")<>a=a' va b=b' nén m-2=2 va A3
3= -1
Do d6 hé s6 goc cia dudng thang (d) 1a 2. B 5
-3 0] X
+ Taco (d):y=2x+3. V& duong thang di qua hai 2
diem A(0;3)va B(_?s;oj 1a duong thang (d) can
vé. (h.17) Hinh 17

Vi du 3. Tinh hé sb gdc cua duong thang (d):y=(1-m)x+1, biét né vudng goc véi duong
thang (d'):x—2y—4=0.V&dd thi (d) vira tim duoc.

Gidi




+ DPuong thang (d") co phuong trinh

Ay
X-2y-4=0< y=%x—2
1
Vi (d)J_(d‘)<:>a.a'=—1<:>(1—m)%:—1<:>1—m:—2
0 X
Do d6 hé s6 goc cia duong thang (d) 1a -2
+ Taco (d):y—2x+1. V& duong thang di qua hai diém
Hinh 18

A(0;1) va B(%;Oj la duong thang (d) can vé (h.18).

Vi du 4. Tinh h¢ s6 goc ciia duong thang di qua hai diém A(-1;1) va B(2;-3)

Gidi
Gid st phuong trinh dwong thing di qua hai diem A(-L1) va B(2-3) Ia
AB:y=ax+b

Tacé: Ae AB nén: 1=a.(-1)+b<= -1+b=1<b=a+1 (1)

Be AB nén: -3=a.2+b< b=-2a-3 (2)

Tu (1) va (2) ta co: —2a—3:a+1<:>a:_%

Vay hé sé goc cua duong thang AB 1a: a = —%.

Dang 2. XAC PINH GOC

Phwong phap giai

Van dung dinh nghia goc gitra dudng thang y = ax +b (a # 0) va truc Ox; van dung ti s
luong giac cua goc nhon; van dung tam giac déng dang.

Vi du 1. Tinh g6c tao bai duong thang y = —2x +3 va truc OX.

Gidi Ay
, — 38
VE& duong thang y =-2x+ 3. Khi d6 BAXx la goc tao boi
duong thang y = —2x+3 véi truc Ox (hinh 19)

Hinh 19



Xeét tam giac vuéng ABO, ta co:

tan0AB =B = 3 _ 5 OAB ~63°26'
OA 15

— BAX =180° — OAB ~116°34"'

(Trong d6 2 chinh 1a gia tri tuyét ddi cua hé sé goc cua duong thang y = —2x +3).

Vi du 2. Cho duong thang (d):y =mx++/3. Tinh géc tao bai dudng thang (d) véi truc OX,

Gidi

biét (d) di qua diém A(-3;0).

i X SYy=MX++3= =i
Vi A(-3;0)e(d):y=mx J3=m N

Khi d6 (d) ¢ phuong trinh y = %X +4/3. YA (dyy = %x +/3

Goi & 1a gdc tao bai duong thang (d) véi truc

Ox. Khi d6 ta cé: //ﬁ
t L 30° A <a 0 >
J3
Vay goc tao boi duong thang (d) Véi truc Ox Hinh 20
la 30°.

Vi du 3. Cho hai dudng thang (d,):y=-2x va (d,) =%x. (d) 1a duong thang song song véi

Gidi

r
-

truc Ox va cit Oy tai diém c6 tung do bang 3; (d)cat (d,) va (d,) lan luot tai A va
B. Chting minh ring: AOB = 90°

V& ba duong thang ,(d), (d,),(d,) nhu hinh 21.

Xeét hai tam giac AHO va OHB, ta cé: Ay
(dv) (dy
N A A 3 B)
AHO =OHB =00, A _HO 1 NEE |
HO HB 2 |
Do d6: AAHO ~ AOHB => AOH = OBH . 30 6 X
2

Hinh 21




Ma AOH + HOB = 90° = AOB = 90°

Chiy: (d,):y=-2x c6hésb goc a, =—2; (dz)zéx c6 hé sb goc a, =%.

=-1, do d¢: (d,) L(d,).

N[

Tathdy: a,.a, =(-2).

Dang 3. XAC DINH PUONG THANG

Phwong phap giai

e Goi phuong trinh dudng thang can tim 1 y = ax + 5. Ta can xac dinh a va b.
e Chiyrang: Goi «la goc tao bsi duong thang y = ax+b (a=0) véi truc OX.

Ta co:

— Khigoc a nhonthi a=tana

— Khiagéc o tuthi a=—tan(180° — ).

Goi phuong trinh duong thang (d) 1a: y=ax+b.
Vi (d) cohésogocla -2 nén a=-2=(d):y=-2x+b
Vi A(-2;3)e(d) nén 3=(-2).(-2)+b <= b=-1.
Do d6 phuong trinh duong thang (d) 1a y=-2x-1
Vi du 2. Xac dinh dudng thang (d) di qua diem A(-11) va tao véi truc Ox mot goc bang
45°
Gidi
buong thing (d) c6 dang y=ax+b. Vi A(-Ll)e(d) nén
l=a(-1)+beb=a+1.
Vi (d) tao véi truc Ox mot goc bang 45° nén a=tan45° =1=h=2
Do d6 phuong trinh duong thang (d)lay=x+2
Vi du 3. Xéc dinh duong thang (d) di qua diém A(0;1) va tao véi duong thang y =2 mot
goc bang 60°.

Gidi




Duong thiang (d) co dang y=ax+b.
Vi A(0;l)e(d) nén1=a.0+b < b=1.

Vi duong thang y =2 song song véi truc hoanh nén tir dé bai ta c6 (d) tao véi truc

Ox mot goc bang 60°.

Taco: a=tana =tan60° =+/3. Vay (d):y =+/3x+1.

C.BAI TAP TU LUYEN
1. Buong thang (d) di qua giao diém ciia hai dudng thang y = x+1, y =2x va song song Véi

duong thang y = 24X +2++/2 1a;
(A) y=ax+2-2; (B) y=(2+\/§)x+1;
(C) y=~/2x+2-+/2; (D) y=x++/2.

2. Puong thang y = %x +§ vubng goc voi dudng thiang nao dudi day?

1 3 3

A) y=—_-X-—; B) y=2x——;
(A)y 2%"3 (B)y >
3 1 3

€y > (D) y 2%X"3

3. Duong thang y =(m+1)x—2 vudng goc véi dudng thang y = %x +2011 thi m bang ?
(A) -2 (B) -3 €) -1 (D)1
4. Xéc dinh duong thang (d) biét nd c6 hé sé goc bing 2 va di qua diem A(-3;2)
5. Tinh hé s6 goc cua duong thang di qua hai diém A(L;2) va B(3;4)
6. Cho duong thang (d):mx+3. Tinh goc o tao bi dudng thang (d) véi truc O, biét:
a) (d)diquadiém A(-v3;0)

b) (d)di qua diém B(6;-3).




7. Xac dinh duong thang (d) di qua diém A(0;3) va tao véi duong thang y =2 mat goc bang
60°.

HUONG DAN GIAI - DPAP SO

1. (C).

2. (C).

3. (B).

4. y=2x+8.

5. AB:y=x+1= duong thang AB c6 hé s6 goc a=1.
6. a) a =60,

b) m=-1<0 nén —tan(180° - ) = ~1<>180° — @ = 45° <> o =135".

7. y=ﬁx+3.




ON TAP CHUONG II
A. TRONG TAM KIEN THUC

1. Ham sé.

+ Néu dai luong y phu thudc vao dai lugng thay doi x theo quy tic f sao cho véi mdi gia
tri x, ta luén xac dinh dugc chi mot gia tri tuong ungciay ma y = f (x) thi y duoc goli
1a ham sé cua x va x duoc goi 1 bién sb.

+ Céch cho ham sb: Ham sé thuong duoc cho bang cong thirc.

Chay: C6 mot sb cach khac cho ham sb nhu: Bang, so dd Ven, d6 thi.

+ Do thi ctia ham s6: Tap hop cac diem bicu dién cac cap gia tri twong tng (x; f (x)) trén
mit phang toa do goi 1a do thi ham sé y = f (x)

+ Tinh dong bién, nghich bién ciia ham s6: Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén tap hop
D Ia mot khoang, nira khoang hay doan, vai moi X, X, € D:
Néu x <x, ma f(x )< f(x,) thihamsb y = f(x) dong bién trén D
Néu x <x, ma f(x)> f(x,)thihamsé y= f(x) nghich bién trén D

2. Ham s6 bac nhat

+ Ham sé bac nhat 1a ham sé duoc cho bgi cong thiac y =ax+b, trong d6 a, b 1a cac s6
cho trugcva a#0.

+ Tap xac dinh: R

+ Khi a>0 thi ham sé dong bién trén R; Khi a <0 thi ham sé nghich bién trén R
+ Do thi ham sé 1a mot duong thang.

+ Héso a(a=0) dugc goi la hé sé goc cia duong thang y = ax+b

+ Cho hai duong thiang (d):y=ax+b (a=0) va duong thing (d):y=a'x+b’
(a'#0). Taco:




B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
Dang 1. VE DO THI CUA HAM SO BAC NHAT.

Phwong phap giai

Buwéc 1. Tim tap xac dinh ( TXP cta ham sb bac nhat 1a R).
Buwéc 2. Ve dothi y=ax+b (a#0)

Cach 1. + Xac dinh hai diém phan biét bat ki cua do thi rdi vé duong thang di qua
hai diém do.

Céach 2. + Xac dinh giao diém cua do thi véi hai truc toa do:

3 Cho x=0= y=a.0+b=b= M(0;b) thudc truc tung.
b (b A
o Cho y=0=0=ax+b=x=——= N| ——;0 | thudc truc
a a
hoanh.

Vidu 1. Chohamsé (d):y=x-1va (d):y=—-x+3.

Ve dothi (d) va (d') trén cing hé truc toa do. Xac dinh toa do giao diém cua (d)

va (d').
Gidi
+ TXP: R Ay ;
R
+ Ve (d): c
3
Cho x=0=y=0-1=-1= A(0;-1) thudc N !
B/ I \D >
truc tung. o1 5 3 >
_1A
Cho y=0=0=x-1=x=1=B(30) thudc
truc hoanh. Hinh 22

V& duong thang AB ta dugc dd thi (d) (hinh 22).
+ Ve (d):

Cho x=0=y=0+3=3=C(0;3) thudc truc tung.




Cho y=0=0=-x+3= x=3= D(3;0) thugc truc hoanh.
V& duong thang CD ta duge d6 thi (d').
+  Xac dinh toa d6 giao diém | caa (d) va(d"):

Céach 1. Tir giao diém | ta v& cac duong vudng goc véi hai truc toa do ta xac dinh
duoc 1(2;1).

Cach 2. Goi toa d¢ giao diem I 12 (x,;y,)
Vi la giao diém cuia (d) va (d') nén I vira thude (d), vira thuoe (d').
Vi l(x;y,)e(d):y=x-1nény =x -1
Vi l(x;y,)e(d"):y=-x+3 nén y, =—x +3.
Suyra: X, -1=-X+32x =4 X =2=Yy,=-X+3=-2+3=1
Vay toa d¢ giao diem I 1a (2;1)
Chay.
e Hoanh d6 gido diém | 1a nghiém cta phuong trinh X —1=—x+3

e SO giao diém cua (d):y=f(x) va (d'):y=g(x) 1a sé nghiém cua phuong
trinh f (x)=g(x) va nguoc lai.

Vi dy 2. V& dothi (G) caahamso y =|x—2|.

Gidi
Ve
x-2  (x=22) @ Ay
(G):y=[x-2|= (2)
X+ 2 (x<2) (2
Lo N , (1)
bo thi (G) gom hai nhanh (1) va (2). )
Nhénh (1) cua (G): diéu kien 1a x> 2. - __B
Cho x=2=y=2-2=0= A(20) thujc of AR23s 2
truc hoanh
X=2

Cho x=3=y=3-2=1=B(31). Hinh 23




V& tia AB ta dugc nhanh (1) cua do thi (G).

Tuong tw, V& nhanh (2) ta thu duge d6 thi (G) c6 hinh chit V nhu hinh 23.
Chu y. Hai nhanh cia (G) doi xtmg nhau qua dudng thang x = 2
Viduy 3. Choham s6 y = X +[2x—2|

a) V& dd thi (G) ctia ham sb trén.

b) Bién luan theo tham s6 m s6 nghiém cia phuong trinh X +[2x—2/=m.
Gidi

3x—2 (x>1) @

a)Vé(G)Zy=X+|2X_2|:{_X+2 (x<1) (2

Do thi (G) gom hai nhanh (1) va (2). )
. y=m
Nhanh (1) cua (G): dieu kién 1a x>1
Cho x=1=y=31-2=1= A(L1)
Cho x=2=y=32-2=4= A(2;4) X

V& tia AB ta dugc nhanh (1) cua do thi (G).

. Hinh 24
Tuong ty, V& nhanh (2) ta thu dugc d6 thi (G) nhu hinh 24,

b) S6 nghiém cia phuong trinh X +[2x—2/=m  (*) 1a s6 giao diém cua duong
thang (d):y=m vadothi (G):y=x+[2x-2|.

Tir do thi ta thay:
+  Néu m<1 thi phuong trinh (*) vo nghiém.
+  Néu m=1 thi phuong trinh (*) c6 mot nghigm.
+  Néu m>1 thi phuong trinh (*) hai nghiém phan biét.

Vi du 4. Véi gia tri ndo cua tham s a thi phuong trinh [2x—a|+1=|x+3|  (*) c6 nghiém
duy nhat?
(Thi vao khéi PT chuyén Toan — Tin PHSPHN ndm hoc 1997-1998)

Gidi




+Taco: (*) < [2x—a|=[x+3-1 (1)

S6 nghiém cua phwong trinh (1) 1a sé giao
diém cua do thi (G):y=[2x—a| va do thi
(G):y=[x+3-1

(G)

V& hai d6 thi (G) va (G') nhu hinh 25.

Phuong trinh (*) c6 nghiém duy nhat < (1)

c6 nghiém duy nhat

< (G) va (G') co mot diém chung

=2~ _4hoic 2= Hinh 25
2 2

< a=-8 hoac a=-4.

Dang 2. XAC BPINH BPUGNG THANG

Phwong phap giai

1. Viét phuong trinh dudng thiang di qua hai diém cho truéc
2. Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va cd hé sé goc cho trude.

3. Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va song song véi mot dudng cho
trudce.

4. Viét phuong trinh duong thang di qua mot diém va vudng goc véi mot dudng
thang cho trugc.

Vi du 1. Tim m va n dé duong thang (d):y=(m-1)x+2-n di qua hai diém A(2;-1) va
B(-3;-6).

Gidi
Tac6: Ae(d) nén -1=(m-1).2+2-ne2m-n=-len=2m+1 (1)
Be(d) nén -6=(m-1).(-3)+2-n<-3m-n=-11  (2)
Thay (1) vao (2) ta dugc: —3m—(2m+1)=—11< -5m=-10 < m=2

=>n=2m+1=22+1=5

XY



Vay m=2 va n=5 thi (d):y=x-3 di qua hai diém A(2;-1) va B(-3;-6).

Vi du 2. Viét phurong trinh duong thing (d) cat (d ) tai diém co tung d6 bang -1 biét (d)
c6 hé sb goc bang 2.

Gidi
Goi A la giao diém cua (d) va (d'). Vi A co tung do bang —1 nén hoanh do cua
diemAla -1=x-3 hay x=2.Do d6: A(2-1).

Goi phuong trinh duong thang (d) 1a: y =ax+b.

Taco (d) cohésdgocla2nén a=2=(d):y=2x+b.
Vi A(2;-1)e(d) nén -1=2.2+b < b=-5.

Do d6 phuong trinh dudng thang (d) 1a y = 2x—5.

Vi du 3. Cho duong thang (d):y=3x—2 va diem M (-11). Viét phuong trinh dudng thang
(d*) di qua va song song véi (d).

Gidi
Goi phuong trinh duong thang (d')1a y = ax +b.
Vi (d')//(d):y=3x—2 nén a=3vab=-2.
Mat khéc (d') di qua M (-11) nén:
l1=a(-1)+b < -3+b=1<b=4 (thoa méan)
Vay phuong trinh duong thang can tim la: y = 3x + 4.

Vi du 4. Trén mit phang toa do Oxy cho M(2;4), N(0;2). Tim cac diém A trén mt
phang toa d6 Oxy sao cho AM = AN.

Giai

Céach 1. Toa d¢ trung diém caa doan MN 1a:

. Yu + Yu .
2w TN gy I TN 3 hay 1 (13).
. 5 Y, > y 1(33)

Goi phuong trinh duong trung truc cia MN [a (d):y = mx+n

Goi phuong trinh duong thang MN 1a: y =ax+b. Ta c6




M(2;4)e MN = 4a=a.2+b hay b=-2a+4;

N(0;2)e MN =2=a0+b hayb=2=a=1.

Do d6 phuong trinh duong thaing MN 1a; y = x + 2.

Vi AM = AN = A thudc duong trung truc cua doan MN hay Ae(d).

Vi (d) 1a duong trung tryc cia MN nén (d) LMN & ml=-1=>m=-1
= (d):y=-Xx+n

Vi | (1; 3) 1a trung diém ciia doan MN nén dudng thang (d) di qua | (1; 3)
=3=(-1).1+n=>n=4.

Vay tap hop cac diém A la duong thang (d):y=-x+4

Céach 2. Goi toa do A la (X; y)

Taco: AM = AN <:>\/(2—x)2+(4—y)2 =\/(0—><)Z+(2—y)2

<:>(2—x)2+(4—y)2 :(0—x)2+(2—y)2

S 44X+ x> +16-8y+y> =X +4—-4y+y?
< 16-4x=4y

& Y=—X+4,

Vay tap hop cac diém A trén mit phing Oxy thoa man bai toan 1a duong thing c6 phuong
trinh: y=—x+4

Dang 3. CUC TRI

Phwong phap giai

Van dung bat dang thire dai s6

Van dung quan hé gitra duong xién va duong vudng goc

Van dung hé thire luong trong tam giac vudng

Van dung d6 thi.




Vi du 1. Tim m d khoang céch tir goc toa do O(O;O) dén duong thang (d) c6 phuong trinh

Gidi

_m=2,, 2 dat gia tri 16n nhat (véi m = -2).
m-—2 m-—2

Vi tung do gbc b =

2 5 #0 nén (d) khong di qua gdc toa do.

Truwong hep 1: Xét m=1. Khi d6 (d):y=-2. Do d6 khoang cach tir O(0;0) dén
(d) 1a2.

Truwong hop 2. Xét m=1.

. , z N . .2 —1 N z . .2
Khi d6 (d) cat truc hoanh tai diem A(—l;oj va cat truc tung tai diém
m_

B(O;L):OML VAOB= 2 .
m-2 |m—1| Im-2)|

Ké OH vudng goc véi (d)tai H thi do dai OH Ia khoang cach tr O dén (d).

o 1 1 1 | . N .
Ap dung h¢ thic — =—+—- vao tam giac vuong ABO ta co:
b

h?  a?
2 2
1 _ 11 o OAOB® 4 2
OH? OA’ OB OA?+0B?  (m-2) +4(m-1)
= OH = 2 2 <Z_5

Jsm?—12m+8 6\ 4 \/Z
S\m——| +—
5) 5 V3

(ddu “=" xay ra khi m :g).

K&t hop hai truong hop ta c6 khi m :% thi OH_, =+/5.

Vi du 2. Trén mit phang toa d6 cho hai diém A, B déu c6 hoanh d6 x va tung do y thoa man
dang thuc [x-1/+|y—2/=3  (*). Ching minh khoang cach AB <6.




Gidi

Xx+y=6 (x2Ly=2)
. x-y=2 (x2Ly<2)
bicu kién (*) <
—Xx+y=4 (x<Ly=2)
—x—-y=0 (x<Ly<2)
— Tap hop cac diém A, B thoa man (*) 1a hinh >
vudng MNPQ hinh 26
Hinh 26
= AB<MP <6
DAu “=” xay ra khi A, B 1a hai dinh ddi
nhau cua hinh vuéng MNPQ.
C.BAI TAP TU LUYEN
S A 1 1 - s .
1.Hamso y = + khbng xac dinh vai:
Jx=2  J2-x
(A) x=2 (B) x>2 (C) x<2 (D) Vé6i moi x thugc R

2. V6i gi tri nao cia m thi ham sé y =(m? —2)x+1 la ham sb bac nhét déng bién?
(A) 2 <m<+2; (B) m>+/2 hoiic m<—/2;
(C) m=+2; (D) Véi moi gia tri caia m thuoc R
3.Choham sd y = f (x) = ax +bx*+2007x+1 véi a,beR", biét f(v2)=2,tinh f(—2).
4.Chohamsé y=(m-3)x’+m(x—1)+2.
a) Vi gié tri ndo caa m thi ham sb da cho 1a ham s6 bac nhat?
b) Véi gia tri vira tim duoc cua m & cau a, thi ham sb da cho dong bién hay nghich bién?
‘ 2 3
5. Cho duong thang (d):y :ZX+3
a) V& duong thing (d).
b) Tinh goc tao bsi duong thang (d ) va truc Ox.

c) Tinh dién tich tam gidc do duong thang (d)tao véi hai truc toa do.




6. Xac dinh ham s6 y =ax+b, biét rang dd thi cua n6 song song véi @6 thi ham sé y = —2x
va di qua diem A(L-3).

7. Cho cac dudng thang (d,):y =-2x+3; (dz):y:%x+1; (dy):y=-2x-1.

Khong vé& d6 thi cua cac ham sb dé, hay cho biét vi tri twong ddi gitra cac duong thang dé dbi
v6i nhau nhu thé nao?

8. Cho cac duong thang (d,):y=(2m-1)x+m*-1  (d,):y=(m+3)x-3.
a) Tim cac gia tri ciam dé (d,)//(d,).
b) Tinh cac gia tri ciia m dé (d,) di qua goc toa do.

9. Tim diém trén duong thang (d):y =-2x+25 sao cho khoang cach OM nhé nhat, véi
O la gbc toa do.

HUONG DAN GIAI - PAP SO
1. (D)
2. (B)
3. f(—v2)=0
4. a) m=3, b) Bong bién.
5. b) 3652 c) 6 (dvdt).
6. y=-2x-1
Ad)(d)i () L(d)  (d)L(do)

8.a) m=4; bym=+1

\‘

9. Goi toa d6 dieém M 12 (a;b). Khoang cach OM =+/a’ +b? .
Tacoé M(a;b)e(d):y=-2x+25nén b=-2a+25«< 2a+b=25.
Ap dung bat dang thirc (ax+by)’ <(a’+b”)(x* +y?) véi (x;y) =(2:1), ta c6:

252 = (2a+b)’ S(ZZ+12)(a2+b2)<:>5£a2+b2 = OM >+/5.




a=10
Do dé OM . =+/5 <
0 O min %:b b:5

2a+b =25
@{ = M (10;5).

Chu y. Ta c6 thé giai bai todn nhu sau : OM ;, <> OM L (d) tai .
Ta xac dinh toa do diém M bang céch:
+ Lép phuong trinh dudng thang (d ') di qua O(0;0) va vudng goc véi dudng thang (d).

+M la giao diém cua (d) va (d")
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