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CHU PE 4 - PUONG TRON

VAN DE 1. SU XAC PINH PUONG TRON. TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG
TRON (PHAN I)

A.TOM TAT LI THUYET

1. Puong tron

Tap hop cac diém O ¢ dinh mot khoang béng R khong d6i (R>0) 1a dudong tron tam O 6
ban kinh R. Ki hiéu: (O) hoac (O; R).

2. Vi tri twong d6 ctia diém M va duong tron (O; R)

Vi tri tuong d6i Hé thuc
M nam trén duong tron (O) OM =R
M nam trong duong tron (O) OM <R
M nam ngoai duong tron (O) OM >R

3. Dinh 1y (vé sy xac dinh mot dwong tron)

- Qua ba diém khong thang hang ta vé duoc mot va chi mot duong tron.

- Buong tron di qua ba dinh ctia mot tam giac goi la duwong tron ngoai tiép tam giac. Tam
duong tron ngoai ti€p tam gidc la giao di€ém ctia ba dwong trung truc ctia tam giac do.

4. Tinh chat d6i xtiing caa duong tron

Puong tron la hinh ¢6 tam d6i xing va truc doi xtiing. Tam ddi xting la tam dwong tron, truc
doi xtng la bat ki dwong kinh nao.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Chitng minh cac diém cho trudc ciing nam trén mot dwong tron
Phirong phdp gidi: Ta c6 cac cach sau:
Cdch 1. Chting minh cac diém cho trudce cung cach déu mot diém nao do.
Cich 2. Dung dinh 1i: “Néu mot tam giac c6 mot canh la duong kinh ctia duong tron ngoai
tiép tam giac thi tam giac do la tam gidc vudng”
* Gido vién hudng dan hoc sinh gidi cic bai tdp sau:
Bai 1. Chttng minh cac dinh li sau:

a) Tam cua duong tron ngoai ti€p tam gidc vudng la trung diém cua canh huyén trong tam
giac do.

b) Néu mdt tam giac co6 mot canh la dwong kinh ctia duwong tron ngoai tiép thi tam giac do
la tam giac vuong.
Bai 2. Cho tam giac ABC c¢6 cac duong cao BD, CE. Chiing minh bon diém B, E, D, C cung
nam trén mot duong tron. Chi rd tdm va ban kinh cta dwong tron do.
Bai 3. Cho tam giac ABC c6 duong cao AD va truc tam H. Goi [, K [an Iuwot 1a trung diém cta
HA, HB. Goi E, F lan luot la trung diém ctia BC, AC. Chiing minh:

a) Bon diém E, F, I, K cung thudc mot dwong tron;

b) Biém D cling thudc dwong tron di qua bon diém E, F, I, K.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop:




Bai 4. Cho t& giac ABCDc6 C+D=90". Goi M, N, P, Q Tan luot la trung di€ém ctia AB, BD,
DC, CA. Chttng minh bon diém M, N, P, Q cung nam trén mot dwong tron.

Bai 5. Cho bdn diém A, B, C, D cling thudc dudng tron tam O va M 1a diém nam trong duong
tron d6. Chiing minh cac trung diém cua cac doan thang MA, MB, MC, MD clng nam trén
mot dueong tron.

Bai 6. Cho hinh thoi ABCD. Puwong trung triec cia canh AB cit BD tai E va cit AC tai F.
Chttng minh E, F [an lwot la tam ctia duong tron ngoai ti€p cac tam giac ABC va ABD.

C. BAI TAP VE NHA
Bai 7. Cho tam gidc ABC can tai A, dwong cao AH =2 cm, BC = 8 cm. Duong vudng goc voi
AC tai C cat duwong thang AH & D.

a) Chting minh cac diém B, C cung thudc duong tron duwong kinh AD;

b) Tinh d¢ dai doan théng AD.
Bai 8.Cho tam giac nhon ABC. V& duong tron (O) c6 duwong kinh BC, cat cac canh AB, ACtheo
thete D, E.

a) Chttng minh CD L ABvaBE 1L AC.

b) Goi K 1a giao diém cua BE va CD. Chtiing minh CD 1 AB.
Bai 9. Cho duong tron (O) duwong kinh AB. Biém C di dong trén duong tron, H la hinh chiéu
cua C trén AB. Trén OC lay diém M sao cho OM = OH.

a) Hoi diém M chay trén duong nao?

b) Kéo dai BC mot doan CD = CB. Héi diém D chay trén dwong nao?
Bai 10. Cho hinh thoi ABCD ¢6 canh AB ¢6 dinh. Goi O la trung di€ém ctia AB, P 1a giao diém
cua CO va BD. Chttng minh P chay trén mét duwong tron khi C, D thay doi.



VAN PE 2. SU XAC PINH PUONG TRON. TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG
TRON (phan II)

A.TOM TAT Li THUYET

1. Puong tron

Tap hop cac diém cach diém O ¢S dinh mot khoang bang R khong d6i (R > 0) 1a duong tron
tam O c6 ban kinh R. Ki hiéu: (O) hoac (O; R).

2. Vi tri twong d6 ctia diém M va duong tron (O; R)

Vi tri twong d6i Hé thirc
M nam trén duong tron (O) OM =R
M nam trong duodng tron (O) OM <R
M nam ngoai duong tron (O) OM >R

3. Dinh 1y (vé sy xac dinh mot dwong tron)

- Qua ba diém khong thang hang ta vé duoc mot va chi mot duong tron.

- Buong tron di qua ba dinh ctia mot tam giac goi la duwong tron ngoai tiép tam giac. Tam
duong tron ngoai ti€p tam gidc la giao di€ém ctia ba dwong trung truc ctia tam giac do.

4. Tinh chat d6i xtiing caa duong tron

Puong tron la hinh ¢6 tam d6i xing va truc do6i xtng. Tam ddi xting la tam dwong tron, truc
do6i xting 1a bat ki dwong kinh nao.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Xac dinh vi tri trong ddi caa mot diém ddi voi mot duwong tron
Phwong phip gidi: Mudn xac dinh vi tri ctia diém M ddi véi duong tron (O; R) ta so sanh
khoang cach OM vdi ban kinh R theo bang sau:

Vi tri twong d6i Heé thitc
M ndm trén duong tron (O) OM =R
M nam trong dudng tron (O) OM <R
M nam ngoai duong tron (0) OM >R

* Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Trén mat phéng toa d¢ Ouxy, hay xac dinh vi tri twong d6i cua cac diém A(—l; —1);

B(-1;-2), C(V2;+2) d8i véi dutdng tron tam O ban kinh 2

* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai 1op:
Bai 2. Cho tam gidc déu ABC canh bing a, cac duong cao 1a BM va CN. Goi O la trung diém
canh BC.

a) Chting minh bon diém B, C, M, N cung thudc duong tron tam O;

b) Goi G la giao diém ctia BM va CN. Chiing minh diém G nam trong duong tron con
diém Andm ngoai ddi véi duong tron duong kinh BC.

Dang 3. Tinh ban kinh ctia dwong tron ngoai ti€p tam giac va s do cua cac géc lién quan
Phirong phdp gidi:
- St dung tinh chat duong trung tuyén trong tam giac vuodng.




- Dung dinh ly pytago.
- Dung hé thirc luong vé canh va gdc trong tam gidc vudng.
* Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 3. Cho tam giac ABC vuong tai A, ¢c6 AB =5 cm; AC = 12 ¢cm. Tinh ban kinh duong tron
ngoai tiép tam giac ABC.
Bai 4. Cho hinh chi* nhat ABCD ¢6 AB =12 ¢m, BC = 5 cm. Chiing minh bén diém A, B, C, D
cing nam trén mot dreong tron. Tinh ban kinh cta deong tron do.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop:
Bai 5. Cho tam gidc déu ABC canh bang 2 cm. Tinh ban kinh ctia duong tron ngoai tiép tam
giac ABC.
Bai 6. Cho @ = 45" va diém B nam trén tia Ax sao cho AB =3 cm.
a) Dung duong tron (O) di qua A va B sao cho tam O nam trén tia Ay.
b) Tinh ban kinh duong tron (O).

C.BAI TAP VE NHA
Bai 7. Cho duong tron (O), duong kinh AD = 2R. V& cung tam D ban kinh R, cung nay cat
duong tron (O) 6 B va C.

a) Tk gidc OBDC la hinh gi? Vi sao?

b) Tinh s6 do cac goc @; @;51-371;

¢) Chiing minh tam giac ABC la tam giac déu.
Bai 8. Cho hinh vuéng ABCD. Goi M, N Ian luot la trung diém cta AB, BC. Goi E la giao
diém ctia CM va DN.

a) Tinh s8 do CEN ;

b) Chttng minh: A, D, E, M cung thudc mot dwong tron;

c) Xac dinh tam ctia dwong tron di qua ba diém B, D, E.



VAN PE 3. PUONG KiNH VA DAY CUA PUONG TRON (PHAN I)

A.TOM TAT LY THUYET
1. So sanh d¢ dai cta dwong kinh va day: Trong cac day cua duong tron, day 1on nhat 1a
dwong kinh.
2. Quan hé vudng goc gitta dwong kinh va day
- Trong mot duong tron, duwong kinh vuong gdc voi mot day thi di qua trung diém cua day
ay.
- Trong mot duong tron, duwong kinh di qua trung di€m ctia mét day khong di qua tam thi
vudng goc voi day ay.
3. Lién hé gitra day va khoang cach tir tim dén day
- Trong mot duong tron:
+ Hai day bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tam thi bang nhau.
- Trong hai day cia mot duong tron:
+ Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
+ Day nao gan tam hon thi day d6 16n hon,

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tinh d¢ dai doan théng
Phwong phdp gidi: St dung cac kién thirc sau day:
1. Trong mot duong tron, duong kinh vudng goc voi mot day thi di qua trung di€ém cua day
ay.
2. Trong mét dwong tron, duwong kinh di qua trung diém cua mot day khong di qua tam thi
vudng goc voi day ay.
3. Dung dinh ly Pitago, hé thitc lvong trong tam giac vuong.
* Gido vién hudng din hoc sinh gidi cic bai tdp sau:
Bai 1. Cho duong tron tam O, hai day AB va CD vuong goc véi nhau ¢ M. Biét AB = 18 cm,
CD =14 cm, MC = 4 cm. Hay tinh:

a) Khoang cach tir tam O dén mdi day AB va CD;

b) Ban kinh ctua duong tron (O).
Bai 2. Cho (O;R) c6 hai day AB, CD bang nhau va vudng géc véi nhau tai I. Gia st IA = 2 cm;
IB = 4 cm. Tinh khoang cach tir tam O dén mdi day.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop:
Bai 3. Cho duong tron tam O, ban kinh 3 cm va hai day AB, AC. Biét AB =5 c¢m, AC =2 cm.
Tinh khoang cach tir O d&n mdi day.
Bai 4. Cho duong tron (O) va day CD. Tt O ké tia vudng gbc véi CD tai M, cét (O) tai H. Tinh
ban kinh R cta (O) biét CD = 16 cm va MH =4 cm.
Bai 5. Cho duong tron tam O, dwong kinh AB; day CD cat AB tai M. Biét MC =4 cm, MD = 12
cm va BMD = 30°. Hay tinh:

a) Khoang cach ttr O dén CD; b) Ban kinh duong tron (O).




C.BAI TAP VE NHA
Bai 6. Cho duong tron (O; 5 cm). Day AB va CD song song, c6 d6 dai lan luot la 8 cm va 6 cm.
Tinh khoang cach gitra hai day.
Bai 7. Cho duwong tron (O) ban kinh OA = 11 cm. DBiém M thudc ban kinh AO va cach
Okhoang 7 cm. Qua M ké day CD c6 d0 dai 18 cm. Tinh d¢ dai cac doan théng MC, MD.
Bai 8. Cho duong tron (O) duong kinh AB =13 cm, day CD ¢ do dai 12 cm vudng goc voi AB
tai H.

a) Tinh HA, HB;

b) Goi M, N theo thtt tw la hinh chiéu cta H trén AC, BC. Tinh dién tich t& gidc CMHN.
Bai 9. Cho duwong tron (O), day AB = 24 cm, day AC = 20 cm, BAC <90° va O ndm trong goc
BAC. Goi M la trung diém ctia AC. Khoang cach tir M dén AB bing 8 cm.

a) Chirng minh tam giac ABC can; b) Tinh ban kinh ctia duwong tron.



VAN PE 4. PUONG KiNH VA DAY CUA PUONG TRON (PHAN 1I)

A. TOM TAT LY THUYET
1. So sanh d¢ dai cta dwong kinh va day: Trong cac day cua duong tron, day 1on nhat 1a
dwong kinh.
2. Quan hé vudng goc gitta dwong kinh va day
- Trong mot duong tron, duwong kinh vuong gdc voi mot day thi di qua trung diém cua day
ay.
- Trong mot duong tron, duwong kinh di qua trung di€m ctia mét day khong di qua tam thi
vudng goc voi day ay.
3. Lién hé gitra day va khoang cach tir tim dén day
- Trong mot duong tron:
+ Hai day bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tam thi bang nhau.
- Trong hai day cia mot duong tron:
+ Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
+ Day nao gan tam hon thi day d¢6 16n hon,

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Chitng minh hai doan thang bang nhau
Phirong phdp gidi : St dung cdc kién thirc sau ddy :
- Trong mot duong tron :
+ Hai day bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cch déu tam thi bang nhau.
- Trong hai day cua mot dwong tron :
+ Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
+Day nao gan tam hon thi day d6 16n hon.
- Duing phuong phap chitng minh hai tam giac bang nhau.
- Dung quan hé gitta canh va goc trong tam gidc, quan hé canh huyén va canh géc
vuong.
*Gido vién hwdng dan hoc sinh gidi cdc bai todn sau
Bai 1. Cho ntra dwong tron (O), duong kinh AB va mot day CD. Keé AE va BF vudng goc voi
CD lan luot tai E va F. Chiing minh CE = DF.
Bai 2. Cho duong tron (O), duwong kinh AB. Ké hai day AC va BD song song. Chirng minh AC
=BD.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop
Bai 3. Cho duong tron (0), day cung AB va CD. Giao diém K ctia cac duong thang AB va CD
nam ngoai duong tron. Vé duong tron (O ; OK), duong tron nay cat KA va KC Tan luot
tai M va N. Chttng minh : KM < KN.
Bai 4. Cho tam gidc ABC nhon va c6 cac duong cao BD, CE. Chttng minh :
a) B, D, C, E cung thudéc mot duong tron.
b) BC > DE.
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C.BAI TAP VE NHA

Bai 5. Cho tam giac ABC, truc tam H, noi ti€p duong tron (O) duong kinh AD.
a) Chirng minh BHCD 1a hinh binh hanh.
b) Ké duong kinh OI vudng géc BC tai I. Chtiing minh ba diém I, H, D thang hang.
¢) Chitng minh AH =2.0L

Bai 6. Cho duong tron (O) c6 AB la duwong kinh. Vé hai day AD va BC song song nhau.

Chttng minh :

a) AD=BC;
b) CD la duong kinh cta (O).

Bai 7. Cho ntta dwong trong tam O dwong kinh AB va day CD. Gioi H, K theo thit tu 1a chan
cac duong vudng goc ké tir A va B dén CD. Chiing minh CH = DK.

Bai 8. Cho tam giac ABC (AB < AC) c6 hai duong cao BD va CE cat nhau tai truc tam H.

a) Cht'ng minh bon diém B, D, C, E cung nam trén mot dwong tron. Xac dinh tam I cua
duwong tron nay.

b) Chttng minh AB. AE = AC. AD

c) Goi K la diém doi xting cta H qua I. Chitng minh t giac BHCK la hinh binh hanh.
d) Xac dinh tam O ctia duong tron qua cac diém A, B, K, C.

e) Chiing minh OI va AH song song.

Bai 9. Cho tam giac ABC nhon ndi tiép duong tron (O). Diém M thudc cung BC khong chiza
A. Goi D, E lan luot d6i xting véi M qua AB, AC. Tim vi tri cia M d€ d6 dai doan
thang DE 16n nhat.

Bai 10. Cho diém A nam trén duong tron (O) c6 CB la duong kinh, AB < AC. Vé day AD

vuong goc voi BC tai H. Ching minh
a) Tam gidc ABC vuong tai A ;

b) H la trung diém AD, AC = CD va BC la phan giac ctia géc ABD.
¢) ABC = ADC.

11



VAN PE 5. VI TRI TUONG DPOI CUA PUONG THANG VA PUONG TRON

A.TOM TAT LY THUYET
1. Vi tri twong d6i ctia dwong thing va duong tron
Cho dwong tron (O ; R) va mot duong thang bat ki. Goi d 1a khoang cach tir tam O ctia
duong tron dén duong thang d6. Ta cé bang vi tri twong d6i ctia duong thang va

duong tron.

Vi tri tuong doi ciia dwong thang va duong tron S6'diéim | HE thirc giita
chung dva R

Duong thang va duong tron cat nhau 2 d<R

Puong thing va duong tron tiép xic nhau 1 d=R

Duong thang va duong tron khdng giao nhau 0 d>R

2. Dinh ly

Néu mot duong thang 1a tiép tuyén ciia mot duong tron thi né vudng géc voi ban

kinh di qua tiép di€ém.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Cho biét d, R, xac dinh vi tri twong d6i ciia dwong thang va dwong tron hoidc nguoc
lai
Phurong phdp gidi : So sanh d va R dua vao bang vi tri tuong d6i ctia duong thang va
duodng tron da néu trong phan Tém tat ly thuyét.
* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau
Bai 1. Dién vao cac chd tréng (...) trong bang sau (R 1a ban kinh ctia duong tron, d 1a khoang
cach tlr tim dén duong thang) :

R d Vi tri twong doi ciia dwong thing va dwong tron
5cm 3M | e,
bcm | ... Ti€p xtic nhau
4cm 7CIM | e

Bai 2. Trén mit phang toa d6 Oxy, cho diém A(3;4) . Hay xac dinh vi tri twong d6i ctia duong
tron (A;3) va cac truc toa do.

Bai 3. Cho 4,b 12 hai duwong thang song song va cadch nhau mot khoang 2cm . Ly diém O

trén a va vé duong tron (O;2cm). Chiing minh duong tron nay tiép xtc véi duong thang b.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop:

Bai 4. Trén mat phang toa dd Oxy, cho diém B(2;4). Hay xac dinh vi tri teong d3i ctia

duong tron (B;2) va cac truc toa do.

Bai 5. Cho 4,b 12 hai duwong thang song song va cadch nhau mot khoang 3cm . Ldy diém O

trén a va vé duong tron (O;3cm). Chiing minh duong tron nay tiép xtc véi duong thang b.

Dang 2. Xac dinh vi tri tim duong tron c6 ban kinh cho trude va ti€p xtic véi mét duong

thang cho truéc.
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Phurong phdp gidi: Xac dinh xem tdm duong tron cach dwong thang cho triede mot
khoang bang bao nhiéu r6i stt dung tinh chat diém cach déu mot duong thang cho
tredc mot khoang cho trudce.
* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:

Bai 6. Cho duong thang xy. Tam ctia cic dudng tron cd ban kinh bang 1em va tiép xtc véi

dwong thang xy nam trén duong nao?

* Hoc sinh tw luyén bai tdp sau tai lop:
Bai 7. Cho hai duong thang a va b song song véi nhau, cach nhau mot khoang 1a /. Mot
duong tron (O) ti€p xtc véi a va b. Hoi tam O di dong trén duong nao?

Dang 3. Bai lién quan dén tinh d¢ dai
Phuwong phdp gidi: Noi tam véi tiép diém dé van dung dinh ly vé tinh chat cua tiép
tuyén va dinh ly Pitago.
Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 8. Cho duong tron tam O ban kinh 6¢m va mot diém A cach O la 10cm . Ké tiép tuyén
AB véi duong tron ( B la tiép diém). Tinh d6 dai AB.
Bai 9. Cho duong tron (O;R) va day AB=1,6R. V& mot tiép tuyén song song véi AB, cat cac
tia OA,OB lan lwot tai M va N. Tinh dién tich tam giac OMN .

* Hoc sinh tw luyén cdc bai tap sau tai lop:
Bai 10. Cho duong tron (O;2cm) va mot di€ém A chay trén duong tron d6. Tie A vé tiép
tuyén xy. Trén xy 1dy mot diém M sao cho AM =2+/3cm. Hoi diém M di dong trén duong
nao?
Bai 11. Cho duong tron (O;2cm) . Cat tuyén qua A 6 ngoai (O) cat (O) tai B va C. Cho biét
AB = BC vake duong kinh COD. Tinh d¢ dai doan thang AD
C.BAITAP VE NHA
Bai 12. Cho duong thang xy di qua diém A nam trong duong tron (O; R) . Chitng minh
duong thang xy va duong tron (O;R) cat nhau.
Bai 13. Cho duong tron (O;5cm) va diém A sao cho OA = 5cm . Puong thang xy di qua
diém A.Chting minh duong thang xy va duong tron (O;5cm) cat nhau.
Bai 14. Trén mat phang Oxy cho diém C(3;4). Hay x4c dinh vi tri twong d6i ctia duong tron
(C;2) va cac truc toa do.
Bai 15. Cho duong thang a, tam I cta cdc duwong tron c6 ban kinh 5em va tiép xtc véi
duong thang 4 nam trén duong nao?
Bai 16. Diém A cach duong thang xy 1a 12cm .

a) Ching minh (A;13cm) cat duong thang xy tai hai diém phan biét.

b) Goi hai giao di€ém ctia (A;13c¢m) véi xy 1la B,C. Tinh BC.
Bai 17. Cho ntta duong tron (O) duong kinh AB. Lay C la diém thudc (O), ti€p tuyén qua
C la d.Ké AE,BF vudng goc véi d,CH vudng goc voi AB. Chiing minh: CE=CF va
CH? = AE.BF
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VAN DF 6. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA PUONG TRON (PHAN I)

A.TOM TAT LY THUYET:
Ddu higu 1. Néu mot duong thang di qua mot diém cta duong tron va vudng gdc véi ban
kinh di qua diém d6 thi duwong thang ay 1a mot tiép tuyén ctia duong tron.
Dau hi¢u 2. Theo dinh nghia ti€p tuyén.

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Chitng minh mot duong thang 1a tiép tuyén ctia mot duong tron
Phurong phdp gidi: D& chitng minh duong thang a 1a tiép tuyén ctia dwong tron (O;R) tiép
diémla C ta c6 thé lam theo cach sau:
Cdch 1. OC La tai C va Ce(O).
Cidch 2. Vé OH L a. Chiing minh OH =OC =R.
Cdch 3. Vé tiép tuyén a' ctia (O). Ta chitng minh a=a'.
* Gido vién hwéng din hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Cho tam giac ABC c6 AB=6cm, AC =8cm,BC =10cm . V& duong tron (B; BA). Chiing
minh AC la tiép tuyén ctia duong tron .
Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A; duong cao AH va BK cat nhau tai I. Chting minh:
a) Duong tron duong kinh Al di qua K;
b) HK la tiép tuyén cua duong ctia duong tron duong kinh Al .
*Hoc sinh tw luyén tdp cdc bai tdp sau tai lop:
Bai 3. Cho tam gidc ABC c¢6 hai dwong cao BD,CE cat nhau tai H.
a) Chting minh bdn diém A,D,H,E cung nam trén duong tron (O).
b) Goi M la trung diém BC . Chitng minh ME la ti€p tuyén cta (O).
Bai 4. Cho duong thang d, diém A nam trén duong thang d, diém B nam ngoai duong
thdng d . Hiy dung duong tron (O) di qua diém B va tiép xtic véi duong thang d tai A.

C. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho tam giac ABC can tai A, ndi tiép duwong tron tam O . V& hinh binh hanh ABCD.
Tiép tuyén tai C ctia dwong tron cat duong thang AD tai N. Chiing minh:

a) Duong thang AD 1a tiép tuyén cta (O);

b) Ba duong thang AC,BD va ON dong quy.
Bai 6. Tt mot diém A ¢ bén ngoai duwong tron (O; R),vé hai tiép tuyén AB, AC véi (O).
Puong thing vudng géc véi OB tai O cat tia AC tai N. Puong thang vudng goc véi OC
cat tia AB tai M.

a) Chting minh t gidc AMON 1la hinh thoi;

b) Diém A phai caich O mot khoang la bao nhiéu dé€ cho MN la tiép tuyén cta (O)?
Bai 7. Cho (O) va d khéng cat (O). Dung tiép tuyén cta (O) sao cho tiép tuyén d6 song

song voi d.
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Bai 8. Cho ntta duong tron tim O duong kinh AB. L&y M trén (O) va tiép tuyén tai M cat
tiép tuyén tai A va B cta (O) 6 C va D; AM cat OC tai E, BM cat OD tai F.

a) Chtmg minh goc: COD =90°;

b) Tw& gidc MEOF la hinh gi?

c) Chiing minh AB la ti€p tuyén cua dwong tron duong kinh CD.
Bai 9. Cho tam giac ABC vuong tai A, dwong cao AH. Goi BD, CE la céc ti€p tuyén ctua duong
tron (A; AH) v6i D, E la céc ti€p diém. Ching minh rang:

a)Badiém D, A, E thrfmg hang;

b) DE tiép xtc v6i duwong tron duong kinh BC.
Bai 10. Cho diém M nam trén duong tron tim O duong kinh AB. V& tiép tuyén xy. Ké AD, BC
cting vudng goc véi xy (cac di€ém D, C nam trén xy). Xac dinh vi tri di€ém M trén nita duong
tron (O) sao cho dién tich t&t giac ABCD dat gia tri 16n nhat.
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VAN PE 7. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA DPUONG TRON
(PHAN II)

A. TOM TAT KIEN THUC
Nhc lgi ly thuyeét:
Ddu higu 1. Néu mot duong thang di qua mot diém cua duong tron va vudng gdc
v6i ban kinh di qua diém d6 thi duong thang &y 1a mot tiép tuyén ctia duong tron.
Dau hi¢u 1. Theo dinh nghia ti€p tuyén.

B. BAITAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Tinh d¢ dai
Phwong phdp gidi: NOi tam vai ti€p tuyén d€ van dung dinh ly vé tinh chat cta tiép
tuyén va hé thic luong trong tam giac vudng.
* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Cho duong tron (O) c6 day la AB dwong kinh. Qua O ké dwong vudng géc véi AB, cat
ti€p tuyén tai A cua (O) 6 diém C.
a) Chung minh CB la tiép tuyén ctia duong tron.
b) Cho béan kinh ctia dudng tron (O) bang 15cm va day AB=24cm. Tinh d6 dai doan
thang OC.
Bai 2. Cho duong tron (O) c6 ban kinh OA =R, day BC vudng goc véi OA tai trung di€ém M
caa OA.
a) Tk giacOCAB la hinh gi ? Visao ?
b) Ké tiép tuyén ctia duong tron tai B, cat duong thang OA tai E. tinh d dai BE theo
R.
* Hoc sinh twa luyén cdc bai tdp sau:
Bai 3. Cho duong tron (O; R) duwong kinh AB. Vé day ACsao cho ACB=30". Trén tia d6i caa
tia BA 1y diém M sao cho BM = R. Chiing minh:
a) MC la tiép tuyén cua duong tron (O);
b) MC*=3R"
Bai 4. Cho tam giac ABC vudng tai A, duwong cao AH. Goi AB=8cm, AC=15cm. Goi D la
diém ddi xting ctia B qua H. Vé duong tron duong kinh CD cit AC 6 E.
a) Chtng minh HE la ti€p tuyén ctia duong tron;
b) Tinh d¢ dai HE.
C. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho duong tron (O; 6 cm) va di€ém A trén duong tron. Qua A ké ti€p tuyén Ax véi
duong tron va lay diém B trén tiaAx sao cho AB =8 cm.

c¢) Tinh d6 dai doan thang OB;
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d) Qua A ké duong vudng gdc véi OB, cat duong tron (O) tai C. Chitng minh BC 1a
tiép tuyén cua duwong tron (O).

Bai 6. Cho duong tron (O; 5 cm)duong kinh AB, tié€p tuyén Bx véi duong tron. Goi C la mot
diém trén duong tron sao cho CAB = 30°". Tia AC cat tiaBx tai E.

e) Chiing minh rang BC*> = AC.CE.
f) Tinh d6 dai doan BE.

Bai 7. Cho duong tron (O; R) va dayAB = 2a. Vé mot tiép tuyén song song véi AB, né cat OA,
OBtheo thtt tu tai M va N. tinh dién tich tam gidc MON.
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VAN PE 8. TINH CHTS HAI TIEP TUYEN CAT NHAU (PHAN I)

A.  TOM TATLY THUYET
1. Tinh chat hai tiép tuyén cat nhau
Néu hai tiép tuyén ctia duong tron cit nhau tai mot diém thi:
e Diém d6 cach déu hai ti€p diém.
o Tia ké tir diém d6 di qua tam la tia phan giac cua cac goc tao bdi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua di€ém do la tia phan giac ctia goc tao boi hai ban kinh di qua
tiép diém.
2. Puong tron ni tié€p tam giac
¢ Duong tron tiép xtc vdi ba canh cua mot tam giac goi 1a dwong tron ngi tiép tam
gidc, con tam giac goi la ngoai tiép dwong tron.
e Tam ctia dwong tron ndi ti€p tam giac la giao cua cac duong phan giac cac goc trong
tam gidc.
3. Puong tron bang tiép tam giac
¢ Duong tron tiép xtc véi mot canh cua tam giac va ti€p xtc véi phan kéo daicua hai
canh con lai goi la dwong tron bang tiép tam giac.
e V6imot tam gidc ¢ ba duong tron bang tiép.
e Tam cua duong tron bang ti€p tam giac goc A la giao diém cua hai dwong phan giac
ngoai tai B, C, hodc la giao diém ctia dwong phan giac trong goc A va duwong phan giac
ngoai tai B (hodc C).
B. BAITAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Chitng minh hai doan thang bang nhau, hai dwong thang song song, hai dwong
thang vuong goc.
Phuong phdp gidi: Dung tinh chat ctia hai ti€p tuyén cat nhau.
* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai tdp sau:
Bai 1. Hai tiép tuyén tai B va C ctia duong tron (O) cat nhau tai A.

a) Chung minh OA 1L BC.
b) Chting minh AO la trung truc ctia doan thiang BC.
c) Vé duong kinh CD cta (O). chitng minh BD va OA song song.
Bai 2. Cho nita duong tron tam O, duong kinh AB.VE cac ti€p tuyén Ax, By voi nita duong
tron cung phia d6i véi AB. Tt di€ém M trén ntta dwong tron (M khac A, B) vé ti€p tuyén voi
ntta dueong tron, cat Ax va By Ian lwot tai C va D.
a) Chirng minh COD la tam giac vuong.
b) Chtirmg minh MC.MD =OM?;
¢) Cho biét OC = BA=2R.Tinh AC va BD theo R.
* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai lop :
Bai 3. Ttr diéfm A 6 ngoai duong tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (véi B va C la cac
tiép diém ). Ké BE L AC va CF L AB (E€ AC,F e AB),BE va CF citnhau tai H.
a) Chitng minh tt gidc BOCH la hinh thoi.
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b) Chting minh ba diém A,H,O thang hang.

¢) Xac dinh vi trf difm A d€ H nam trén duong tron (O).

Bai 4. Hai tiép tuyén tai A va B ctia duong tron (O) cat nhau tai M. Puong thang vuong
g6c v6i OA cat MBtai C. Chitng minh CM = CO.

C.BAI TAP VE NHA

Bai 5. Hai tiép tuyén tai A va B ctia duong tron (O) cat nhau tai I Puong thang qua I va
vudng goc voi IA cat OBtai K. Chting minh :

a) IK// OA4;

b) Tam gidc IOK can.

Bai 6. Tt mot diém A nam bén ngoai duong tron (O), ké cic tiép tuyén AB, AC véi duong
tron (B,C la cac ti€p diém ). Qua di€ém M thudc cung nhé BC, ké ti€p tuyén vdi duong tron
(0), né cét cac tiép tuyén AB, AC theo thit ty ¢ tiép tuyén D va E. Ching minh : chu vi tam
giac ADE bang 2AB.
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VAN PE 9. TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU (PHAN II)

A.TOM TAT LY THUYET
1.Tinh chit ctia hai ti€p tuyén cit nhau
Néu hai ti€p tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi :
e Diém d6 cach déu hai tiép diém
o Tia ké tir diém d¢6 di qua tam la tia phan giac ctia gdc tao boi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua di€ém d6 1a tia phan giac ctia géc tao boi hai ban kinh di qua cac ti€p
diém.
2. Puong tron ndi ti€p tam giac

e Duong tron ti€p xtic véi ba canh ctia mot tam giac goi la duong tron ngi tiép tam giac,
con tam giac goi la ngogi tiép duong tron.

e Tam cua dwong tron noi ti€p tam giac la giao di€m ctia cac duong phan giac cac goc
trong tam gidc.

3. Duong tron bang tiép tam giac

e Duong tron ti€p xtic véi mot canh cia mot tam giac va ti€p xuc voi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi la dwong tron bang tiép tam giac.

e V6imot tam giac, cd ba duong tron bang ti€p.

e Tam ctia duwong tron bang tiép tam giac goc A la giao diém ctia hai dwong phan giac
goc cac goc ngoai tai B va C, hodc la giao di€ém ctia duong phan giac goc A va duong
phan gidac ngoai tai B( hoac C).

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 2. Chtrng minh tiép tuyén, tinh d6 dai, tinh sé do géc

Phwong phdp gidi : S dung cac kién thirc sau :

1. Dung tinh chat ctia hai tiép tuyén cat nhau.

2. Dung khai niém dwong tron ndi ti€p, bang ti€p.

3. Dung hé thirc luong vé canh va goc trong tam giac vudng.

* Gido vién hwéng din hoc sinh gidi cdc bai tdp sau :

Bai 1. Cho duong tron (O). Ttt mot di€ém M 6 ngoai (O), vé hai ti€p tuyén MA va MB sao
cho géc AMB bang 60°. Biét chu vi tam gidc MAB 1a 18cm , tinh d6 dai day AB.

Bai 2. Cho duong tron (O; R) va mot di€ém A & ngoai duong tron. Vé cac ti€p tuyén AB, AC.
Chtmg minh BAC =60 khi va chi khi OA = 2R.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 AB=9cm, AC=12cm. Goi I la tam duong tron ndi
ti€p tam giac ABC, G la trong tam tam giac ABC . Tinh d¢ dai IG.

* Hoc sinh tw luyén cdc bai tdp sau tai l6p :

Bai 4. Cho duong tron (O). Tt mét diém M & ngoai (O), vé hai tiép tuyén ME va MF sao
cho géc EMO bang 30°. Biét chu vi tam gidc MEF la 30cm, tinh d6 dai day EF.
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Bai 5. Cho duong tron (O;R) vamot diém I ¢ ngoai duong tron. VE cac ti€p tuyén IB, IC.
Chtng minh BIO =30° khi va chi khi OI =2R.

Bai 6. Cho tam giac EBC vuodng tai E ¢6 EB=3cm,EC =4cm. Goi I la tam duong tron noi
tiép tam giac EBC, G la trong tam tam gidac EBC. Tinh d¢ dai IG.

C.BAI TAP VE NHA

Bai 7. Cho duong tron (O) va mdt diém A ¢ ngoai duong tron (O) . Ké cac tiép tuyén
AB, AC véi duong tron (B,C la cac ti€p diém ).

a) Chttng minh rang OA L BC.

b) Vé duong kinh CD. Chitng minh BD va AO song song.

c) Tinh d6 dai cac canh cta tam giac ABC biét OB =2cm,OA = 4cm.

Bai 8. Cho tam giac ABC cantai A, I latam duong tron noi ti€p, K la tam duong tron bang
ti€p trong goc A. Goi O la trung diém cua IK.

a) Chting minh bon diém B,I,C,K cung thudéc mot dwong tron tam O.

b) Chirg minh AC la tiép tuyén cua duong tron (O;OK);

¢) Tinh ban kinh duong tron (O) biét AB= AC =20cm, BC = 24cm.
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VAN PE 10. LUYEN TAP TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU

A.TOM TAT LY THUYET
1.Tinh chit ctia hai tiép tuyén cat nhau
Néu hai ti€p tuyén ctia mot duong tron cit nhau tai mot diém thi :
e Diém d6 cach déu hai tiép diém
o Tia ké tir diém d¢6 di qua tam la tia phan giac ctia gdc tao boi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua di€ém d6 1a tia phan giac ctia géc tao boi hai ban kinh di qua cac ti€p
diém.
2. Puong tron ndi ti€p tam giac

e Duong tron ti€p xtic véi ba canh ctia mot tam giac goi la duong tron ngi tiép tam giac,
con tam giac goi la ngogi tiép duong tron.

e Tam cua dwong tron noi ti€p tam giac la giao di€m ctia cac duong phan giac cac goc
trong tam gidc.

3. Duong tron bang tiép tam giac

e Duong tron ti€p xtic véi mot canh cia mot tam giac va ti€p xuc voi phan kéo dai cua
hai canh con lai goi la dwong tron bang tiép tam giac.

e V6imot tam giac, cé ba duong tron bang ti€p.

e Tam ctia duwong tron bang tiép tam giac goc A la giao diém ctia hai dwong phan giac
goc cac goc ngoai tai B va C, hodc la giao di€ém ctia duong phan giac goc A va duong
phan gidac ngoai tai B( hoac C).

B. BAI TAP TAI LOP
* Gido vién huong din hoc sinh giai bai tdp sau day :

Bai 1. Cho ntta duong tron tam O duong kinh AB=2R. Ké hai ti€p tuyén Ax va By (
Ax,By nam cung phia d&i véi nita dueong tron). Goi M 1a mot diém thudc nira duong
tron ( M khac A va B). Tiép tuyén tai M véi ntra duong tron cat Ax va By theo thtr tu 6
CvaD.

a) Ching minh COD =90°.
b) Ching minh bén diém B,D,M,O nam trén mot dwong tron. Chi ra ban kinh cta
duwong tron do.
c¢) Ching minh CD=AC+BD.
d) Ching minh tich AC.BD khéng d&i khi M thay d6i trén (O).
e) Chang minh AB la tiép tuyén cua duong tron duwong kinh CD.
g) Goi giao diém AD va BC 1a N . Chiing minh MN va AC song song.
h) Goi BN' la tia phan giac cua ABD ( N' thuoc OD). Chitng minh :
1 1 42

+—= :
BO BD BN'
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* Hoc sinh tuw luyén cdc bai tdp sau ddy tai l6p :
Bai 2. Cho dudng tron (O;R). Tl di€m A nam ngoai dudng tron ké cac tiép tuyén AB, AC
véi duong tron (B, C la cac tiép diém) . Goi H la trung diém cua BC.
a) Chtng minh ba diém A,H,O théng hang va cac diém A,B,C,0O cung thudc mot
duong tron.
b) Ké dudong kinh BD ctia (O). Vé CK L BD. Chtng minh :
AC.CD=CK.AO.
¢) Tia AO cét duong tron (O) tai M ( M nam gitta A va O). Chttng minh M Ia
tam duong tron noi tiép tam giac ABC.
d) Goi I la giao diém ctia AD va CK.Chiing minh I la trung diém cua CK.
Bai 3. Cho duong tron (O;R) , duong kinh AB . Biém M bat ky thudc (O;R) . Tiép tuyén
tai M va B citnhau tai D.Qua O ké dwong thing song song véi MB cat tiép tuyén qua
M tai C , cat tiép tuyén qua B tai N.
a) Chtng minh rang tam gidc CDN can.
b) Chting minh rang AC 1a tiép tuyén ctia ntra duong tron (0) .
c¢) Chung minh AC.BD khong phu thudc vao M .
d) Goi H la hinh chiéu cia M trén AB. Tia phén gi4c ctia géc HOM cit (O) tai K (
K khac M). Xac dinh vi tri difm M sao cho MH =@ )
HK 5
C.BAI TAP VE NHA
Bai 4. Cho dudng tron (O;3cm) va diém A 6 OA=6cm . Ké céc tiép tuyén AB va AC véi
duong tron ( B,C la céc tiép diém). Goi H la giao diém caa OA va BC.
a) Tinh d6 dai doan théng OH .
b) Qua diém M bat ky thudc cung nho BC |, ké tiép tuyén véi duong tron, cat AB va
AC theo thir tee tai E va F . Tinh chu vi tam giac ADE.
c) Tinh s6 do géc DOE .
Bai 5. Cho tam giac MBC can tai M,I la tam duwong tron noi ti€p, K la tam duong tron
bang ti€p trong géc M . O la trung diém cta IK.
a) Chting minh bon diém B,I,C,K cung thu¢c mot duwong tron tam O .
b) Chiing minh MC la tiép tuyén ctia duong tron (O) .
¢) Tinh bén kinh duong tron (O) biét MB=MC =10cm, BC =12cm .
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VAN DE II. VI TRf TUONG POI CUA HAI DPUONG TRON

A.TOM TAT LY THUYET

1. Tinh ch4t ctia dwong néi tim :

Puong ndi tam la truc d6i xting cua hinh tao boi hai duong tron. Ttr d6 suy ra :

- Néu hai duong tron tiép xtc nhau thi ti€p diém nam trén duong ndi tam.

- Néu hai duong tron cat nhau thi duong néi tam la duwong trung truc cta day chung.
2. Sy lién hé gitra vi tri cia hai duwong tron véi doan néi tim d va cic ban kinh Rva r

Vi tri twong déi ciua hai duong | S6 H¢ thiic gita d vA R, r

tron (O ;R) va (O’ ;r) véi R>r o
diém chung

Hai duong tron cat nhau 2 R-r<d <R+vr

Hai duong tron ti€p xtc nhau

- Tiép xtic ngoai 1 d=R+r
- Tiép xtc trong d=R-r
Hai duong tron khong giao
nhau
- O ngoai nhau 0 d>R+r
-(0O) dung (O) d<R-r
-(0) va (O’) dong tam d=0

B. BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Cac bai toan c6 cho hai duwong tron tiép xtic nhau

Phirong phdp gidi :

- V& duong ndi tam va cht y rang tiép diém nam trén duwong ndi tam, dung hé thitc d=R+7.
- Néu can, co thé vé tiép tuyén chung tai ti€p diém.

* Gido vién hudng dan hoc sinh gidi bai tdp sau:
Bai 1. Cho duong tron (O)Vé (O') tiép xtc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai BC,
Be (O),C € (O') . Tiép tuyén chung trong tai A cat tiép tuyén chung BC &1.

a) Chirng minh EAE =90".

b) Tinh s6 do géc OIO".

¢) Tinh dd dai BC biét OA =9c¢m; OA' =4cm.
* Hoc sinh tw luyén bai tdp sau tai lop:
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Bai 2.Cho hai dwong tron (O;R) va (O';r) ti€p xtc ngoai véi nhau tai A. Vé ti€p tuyén
chung ngoai BC,Be (O),C € (O') .

a) Ching minh ABC la tam gidc vuong.

b) Tinh s6 do géc OMO".

c) Tinh dién tich t& giac BCO'O theo R va r.

d) Goi I 1a trung diém cta OO'. Chitng minh rang BC 1a tiép tuyén ctia duong tron
(I;IM).

Dang 2. Cac bai toan cho hai dwong tron cat nhau.
Phuong phap: vé day chung cua hai duwong tron roi dung tinh chdt duong néi tam la
duwong trung truc cta day chung.
* Gido vién hwéng dan hoc sinh gidi cdc bai todn sau:

Bai 3. Cho hai duong tron (O)V‘a (O')Cét nhau tai A va B, trong d6 OA 1a tiép tuyén cua

dudng tron (O'). Tinh d9 dai day cung AB biét OA =2cm, 0" A =15cm.

* Hoc sinh tw luyén tdp cdc bai tdp sau tai lop :
Bai 4. Cho hai duong tron (O)vé (O')cét nhau tai A va B. Tt Avé duong kinh AOC va
AOD . Chttng minh ba diém B,C,D théng hang va vudng goc voi AB.
Bai 5. Cho hai dwong tron (O)Vé (O')cét nhau tai A va B. Goi M la trung diém ctia OO" .
Qua A ké dudng thang vudng goc véi AM , cat cac duong tron (O)vé (O')(’y CvaD.
Chting minh rang AC = AD.
C. BAI TAP VE NHA
Bai 6. Cho hai duong tron (O;R) va (O';r) tiép xtic ngoai vdi nhau tai A. Vé mot cat tuyén
qua A cat hai duong tron tai B va C. Chitng minh cac tiép tuyén tai B va C song song voi
nhau.
Bai 7.Cho goc vudng xOy, 1dy cac diém [ va K tha tu trén cac tia Ox va Oy. Vé duong
tron (I ; OK) cit tia Oxtai M. Vé duong tron (K; Ol ) cat tia Oy tai N (K nam gitta O va
N).
a) Chitng minh hai dwong tron (I ) va (K ) ludn cat nhau.
b) Tiép tuyén tai M cua duong trbn(I ), tiép tuyén tai N cua (K) cat nhau tai C.
Chttng minh t giac OMCN la hinh vudng.
c) Goi giao diém ctia hai duong tron1a A va B. Chting minh A, B,C thang hang.
d) Gia sit I va Ktheo tht tw di dong trén cac tiaOx va Oy sao choOI+OK =a khong
ddi. Chttng minh duong thang ABludn di qua mot diém cd dinh.
Bai 8.Cho duong tron (O) va mot diém A trén duong tron d6. Trén doan OAldy diém Bsao

cho OB = %OA . Vé duong tron duong kinh AB .
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a)Ch&ngnﬁnhdubngtﬁnldubngkﬁﬁlABﬁépxﬁcvéidubnghbn(O)chohvﬁc
b) V& duong tron dong tém(O) vOi duong tron (O) cho trudc, cat duwong tron duong
kinh AB taiC. Tia AC cat hai duong tronddng tdm tai D va E (Dnam gitta C vaE).
Chiing minh AC=CD=DE.
Bai 9. Cho duong tron (O)du’@)ng kinh AB, Cndm gitta A vaO. Vé duong tron (I ) duong
kinhCB .
a) Xét vi tri twong doi cuia hai duong tron (O) va (I )
b) Ké day DE cua duong tron (O)vudng goc v6i AC tai trung diém Hcua AC. Tt
gidc ADCE la hinh gi? Vi sao?
c) Goi Kla giao diém ctia DB va duong tr‘on(I ) Chting minh ba diém E,C,K thang

hang.
d) Chitng minh HK 1a ti€p tuyén ctia duong tron (I).
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ON TAP CHU DE 4 (PHAN I)

A.TOM TAT LY THUYET
1. Sy xac dinh dwong tron, tinh chit d6i xtitng ctia dwong tron.

a) Puong tron tdmO ban kinh R(R>0)la hinh gdm cac diém cach diém O mot

khoang bang R .

b) Vi tri twong d6i ciia mot diém ddi véi mot duwong tron.

Cho duong tron (O ; R) va diém M.

e M nam trén duong tron (O;R) < OM =R

+ M ndm trong duong tron(O;R) < OM <R.

e M n3dm ngoai duong tron(O;R) < OM > R.

¢) Qua ba diém khong thang hang, ta vé dwoc mot va chi mot dwong tron.

d) Tinh d6i xting cua dwong tron.

e Duong tron la hinh ¢6 tdm déi xitng. Tam ctia dwong tron la tam d6i xting ctia duong
tron do.

e Duong tron 1a hinh ¢ truc doi xitng. Bat ki duwong kinh nao cling la truc doi xting ctia
duong tron.

2. Quan hé duwong kinh va day cung.

a) So sanh d¢ dai ctia duong kinh va day: Trong cac day cua duwong tron, ddy 16n nhat
la duong kinh.
b) Quan hé vudng goc gitr duong kinh va day.

e Trong mét duong tron, duong kinh vudng goc véi mot day thi di qua trung diém cua
day ay.
eTrong mot duong tron, duong kinh di qua trung diém ctua mot day khong di qua
tam thi vuong goc voi day ay.
c) Lién hé gitta day va khoang cach tir tam dén day.
e Trong mot duong tron:
- Hai day bang nhau thi cach déu tam.
- Hai day cach déu tam thi bang nhau.
1) Trong hai day ctia mot duong tron:
a) Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon .
b) Day nao gan tam hon thi day d6 16n hon.
3. Vi tri twong d6i cia dwong thang va dwong tron.

a) Cho duong tron (O;R) va duwong thang a. Dat d=d(O,a). Ta cd:
Duong thing va dwong tron cit nhau So'diém He¢ thirc lién hé giiva d va R
chung
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Duong thang va duong tron cat 2 d<R
nhau
DPuong thang va duong tron tiép 1 d=R
Xuc
Duong thang va duong tron khong 0 d>R
c6 diém chung

b) Khi duong thang va dwong tron tiép xtic nhau thi duwong thang duwoc goi 1a tiép tuyén ctia
duong tron. Diém chung cta duong thang va duong tron goi 1a tiép diém.

4) D4u hiéu nhén biét tiép tuyén .

+) Néu mot duong thang 1a tiép tuyén ctia dudng tron thi né vudng goc véi ban kinh di qua
ti€p diém .

+) Néu mot dwong thiang di qua mot diém ctia dwong tron va vudng géc véi ban kinh di qua
diém d6 thi duwong thang &y 1a tiép tuyén ctia duong tron.

5) Tinh chét hai tiép tuyén cat nhau:

a) Tinh chat hai tiép tuyén cat nhau

Néu hai ti€p tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi:

+) Biém d6 cach déu hai ti€p diém.

+) Tia ké t&r diém d6 di qua tam la tia phan giac cua goc tao boi hai tiép tuyén.

+) Tia ké ttr tam di qua di€m d0¢ la tia phan giac ctia goc tao boi hai ban kinh di qua cac tiép
diém.

b) Buong tron noi ti€p tam gidc

* Puong tron ti€p xuc voi ba canh ctia tam giac goi la dirong tron ngi tiép tam giac, con tam
giac goi la ngoai tiép dwong tron.

* Tam cua duong tron noi ti€p tam giac la giao ctia cac duwong phan gidc cua cac goc trong
tam gidc.

c) Buong tron bang tiép tam giac.

* Puong tron tiép xdc voi mot canh cua tam giac va tiép xtic véi cac phan kéo dai ctia hai
canh kia goi la dirong tron bang tiép tam giac.

* V61 mot tam giac, cd ba duong tron bang tiép.

* Tam cua duong tron bang ti€p tam giac trong goc A la giao di€ém cta hai dwong phan giac
cac goc ngoai tai A va C hodc la giao diém ctia phan giac trong géc A va phan gidc ngoai tai
B (hodc C)

6. Vi tri twong ddi ctia hai dwong tron

a) Tinh chat duwong ndi tam

* Puong noi tam cua hai duwong tron 1a truc d6i xiing ctia hinh géom ca hai duong tron do.

* Néu hai duwong tron cat nhau thi hai giao diém ddi xting véi nhau qua duong ndi tam.

* Néu hai duwong tron tiép xtic nhau thi tiép diém nam trén duwong ndi tam.

b) Vi tri twong d6i cuia hai duong tron.

Cho hai duong tron (O;R) va (O';r) ,R>r .Dat 00'=d. Ta co:

Vi tri twong doi ctia hai dwong tron S6'diém chung | HE thirc giitad v6i R va r.
Hai duong tron cat nhau 2 R-r<d<R+r
Hai duong tron ti€p xdc nhau: 1
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- Tiép xtic ngoai d=R+r

- Tiép xuc trong d=R-r
Hai duong tron khong giao nhau:

- Ongoai nhau 0 d>R+r

- (O) dung (O) d<R-r

c) Tiép tuyén chung ctia hai duong tron

- Tiép tuyén chung ctia hai dwong tron 1a duong thang tiép xtic véi ca hai deong tron dé.
- Tiép tuyén chung ngodi 1a tiép tuyén chung khong cat doan ndi tam.

- Tiép tuyén chung trong la ti€p tuyén chung cat doan ndi tam.

B. BAI TAP TU LUYEN
Bai 1. Cho duong tron (O;R), duong kinh AB va day AC khong qua tam O. Goi H la
trung diém ctia AC .
a) Tinh ACB va chting minh OH // BC.
b) Tiép tuyén tai C cta (O) cat OH & M. Ching minh duong thing la tiép tuyén
cta (O) tai A.
c) V& CK vuong géc AB tai K. Goi I la trung diém cua CK va dat CAB=a. Chting
minh IK =2Rsina.cosa;
d) Chiing minh ba di€ém M, I, B thang hang.
Bai 2. Cho duong tron tam O. T diém E ¢ ngoai duong tron ké hai ti€p tuyén EM va EN
(M va Nla cac tiép diém). OF cat MN tai H.
a) Ching minh OE vudng gbc véi MN.
b) Vé duong kinh NOB. Chitng minh OBMH 1a hinh thang.
c) Cho ON =2cm va OE =4cm. Tinh d6 dai cac canh va dién tich tam giac EMN.
Bai 3. Cho doan thang AB, diém C nam giita A va B. V& vé mot phia cia ABcac nita
duong tron c6 duong kinh theo thit tu 1a AB, AC,CB. Puong thang vudng géc véi AB tai C
cat ntta dwong tron 16n tai D. DA, DB cét cac nira duwong tron c6 duong kinh AC,CB theo
the twtai M va N.
a) Tt gidc DMCN 1a hinh gi ? Vi sao?
b) Chitng minh hé thitc: DM.DA = DN.DB.
¢) Chttng minh rang MN 1a tiép tuyén chung ctia cdc ntra dwong tron c6 duong kinh
AC va CB.
d) Biém C ¢ vi tri nao trén AB thi MN c¢6 d6 dai 16n nhat?
Bai 4. Cho duong tron (O), duong kinh AB=2R. Goi I la trung diém cua BG, qua I ké
day CD vudng goc v6i OB. Ti€p tuyén ctia (O) tai C cat tia AB tai E.
a) Tinh d6 dai OE theo R.
b) Tt gidc ACED Ia hinh gi? Tai sao?
¢) Ching minh ED la ti€p tuyén cua (O).
d) Chiing minh B la triec tam tam gidc CDE.
Bai 5. Cho AB va CD la hai duong kinh vudng goc cua duong tron (O;R). Trén tia d6i ctia
tia CO 1ay diém S.SA cat duong tron (O) tai M. Ti€p tuyén tai M véi dudng tron (O) cit
CD tai E,BM cét CD tai F.
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a) Chtng minh EM.AM = MF.OA
b) Chttng minh ES=EM =EF

c) Cho SB cht (O) tai I. Chttng minh A,I,F thr?mg hang.
d) Cho EM =R, tinh FA.SM theo R

e) Ké MH vuong gbéc véi AB. Xac dinh vi tri diém S sao cho dién tich tam giac MHD dat
gia tri 16n nhat.
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ON TAP CHU DE 4 (PHAN II)

A. TOM TAT LY THUYET

Xem lai Iy thuyé& & On tap Chu dé 4 (Phan I)

B. BAI TAP TU LUYEN

Bai 1. Cho hai duwong tron (O) va (O') tiép xic ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai
DE,D €(O). Tiép tuyén chung trong tai A cit ED tai I. Goi M la giao di€m cua OI véi
AD,N la giao diém AE véi O'I.

a) T gidc AMIN 1la hinh gi? Tai sao?

b) Chitng minh hé thitc IM.IO = IN.IO'

c) Ching minh OO’ 1a tiép tuyén cua duong tron duwong kinh DE

d) Tinh d6 dai DE theo R va R'

Bai 2. Cho dudng tron (O;R), dudong kinh AB. Qua A va B vé Ian luot hai ti€p tuyén (d)
va (d’) voi duong tron (O) Mot duong thang qua O cit duong thang (d) & M va cat
duodng thang (d') ¢ P. T O v& mot tia vudng géc voi MP va cat duong thing (d') ¢ N.

a) Chitng minh OM =OP va AMNP can.

b) Ha OI L MN. Chting minh OI =R va MN la tiép tuyén cta (O),

c) Chiing minh AM.BN = R>.

d) Tim vi tri caia M d€ dién tich t&t giac AMNB 1a nho nhat.

Bai 3. Cho ntta duong tron (O), duong kinh AB=2R. Diém C thudc nta dwong tron. Ké
phan gidc BI ctia goc ABC (I thudc dwong tron (O)), goi E la giao diém ctia Al va BC.

a) AABE la tam giac gi? Visao?

b) Goi K la giao di€ém ctia AC, BI. Chttng minh EK vudng goéc véi AB

c) Goi F 1a diém d&i xting v6i K qua I. Ching minh rang AF ti€p tuyén cua (0);

d) Khi diém C di chuyén trén ntra duong tron thi di€m E di chuyén trén duong nao?

Bai 4. Cho duong tron (O), duong kinh AB, diém C nam giita A va O. Vé duong tron (I )
c6 duong kinh CB.

a) Xét vi tri twong d6i ctia hai duong tron (O) va (I )

b) Ké day DE cta duong tron (O) vuong goc véi AC tai trung diém H cua AC. Tt giac
ADCE la hinh gi, vi sao?

c) Goi K la giao diém ctia DB la duwong tron (I ) Chting minh rang ba diém E,C,K thang
hang.

d) Chting minh réng HK 1a tiép tuyén ctia duong tron (1)

Bai 5. Cho dudng tron (O;R). Tix diém A nam ngoai duong tron ké cac tiép tuyén AB, AC
véi duong tron (B,C la cac tiép diém). Goi H la trung diém BC.

a) Chting minh ba diém A,H,O théng hang va A,B,C,O cung thu¢c mot dwong tron
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b) Ké duong kinh BD cta (O) Vé CK vudng goéc voi BD. Ching minh AC.CD =CK.AO

c) Tia AO cat duong tron (O) tai M (M nam gitta A,O). Chiing minh M 1a tim duong
tron noi ti€p tam giac ABC

d) Goi I 1a giao diém caa AD,CK. Chitng minh [ 1a trung diém CK.

Bai 6. Cho tam gidc ABC vudng goc tai dinh A, duong cao AH. Duwong tron duwong kinh
BH cit AB tai D va duong tron duong kinh CH cit AC tai E. Goi I,] theo tht tu 1a cac
trung diém ctia cac doan thang BH,CH.

a) Chting minh rang A,D,H,E nam trén mdt duong tron. Xac dinh hinh dang t& gidc
ADHE

b) Chttng minh hai duong tron duong kinh BH va duong kinh CH ti€p xtic ngoai v6i nhau
tai difm H va AH la tiép tuyén chung ctia hai duwong tron

¢) Chiing minh DE 1a mét tiép tuyén chung ngoai cua hai duong tron

d) Cho AB = 6cm, AC =8cm. Tinh d6 dai doan thang DE.
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HUONG DAN GIAI
CHU DE 4. PUONG TRON

VAN PE 1.

Bai 1.

a) Goi O la trung diém cua BC= O

la tam dwong tron di qua A, B,C;

1

b) OA=OB=OC:>OA=EBC.

= AABC vulng tai A.

Bai 2.
Chttng minh:

(

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Goi O la trung diém cua BC.
B,C,D,E nam trén
o),
2

a) IFEK la hinh binh hanh tam O
co: CH L IK,KE||CH
= IK 1 KE = IFEK la hinh chit nhat
I,F,E, K cung thugc (O;0Ol).
b) Ching minh KD L DF = AKDF

vuong.

MNPQ la hinh chit nhat tam
O= M,N,P,Q cung thudc
(O;OM).

Goi E,F,P,Q lan luet la trung
diém ctia MA, MB, MC, MD. Chting
minh t& gidc EFPQ c6 hai goc doi
c6 tong bang 180° = E,F,P,Q cung
thudc mot duong tron.

Trong hinh thoi, dwong chéo nay
la trung truc cta duong chéo kia.
Do d6, diém E la giao diém hai
duwong trung truc ctia hai canh AB
va AC. Nén E la tam duong tron
ngoai ti€p cuia AABC. Tuong tw, F
la tdim duong tron ngoai tiép cua
AABD.

a) Ta c6: ACD=90° = C thudc
dwong tron duong kinh AD. Chiing
minh ABD =90° = B thudc duong
tron duwong kinh AD= B,C cung
thudc duong tron duong kinh AD;
b) AD =10cm.

Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

a) Goi O la trung diém caa BC.
Ma DG(O;%BC):OB:ODzOC

= ADBC vuodng tai D= CD 1 AB.
Tuwong tw BE L AC;
b) Xét AABC c6 K la truc tam
= AK 1 BC.

a) Goi EFla duong kinh cua
(O;%) sao cho EF_1 AB. Xét

treong hop C chay trén ntra duong
tron EBF. Chting
AOMB = AOHC(c.g.c)
= OMB=0HC=90". Vay M chay
trén duong tron duong kinh OB;
b) Vi Ce(0)=ACB=90" hay
AC L BD. Ma CD=CB= AABC c6
AC vtra la duwong cao, vira la
duwong trung tuyén nén AABD can
tai A= AD=AB nén D chay trén
(A; AB).

Goi I la tam hinh thoi.
Chttng minh P la trong tam cta
AABC. Ké

PO Al =

minh

BQ_BP 2

=B
AB Bl 3 Q=
Q 6 dinh P thudc duong tron

dwong kinh QB.

—AB

VAN DE 2.

Bai 1. =J2<2=Diém  A(-1;-1)
nam trong duong tron
(0;2);0B =J5>2

Bai 2.

= Diém B(-1;-2)ndm ngoai duong
tron (0;2);0C=2=R
=Piém  C(v2;42)
duong tron (O;2).

a) BNC =90° = ON =0OB=0C

nam trén
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Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

:NE(O E)
2
BMC =90° = OM =OB=0C

=>Me (O;%) = B,C,M,N cung

thudc duong tron tam O;
b) AABCdéu c¢6 G la truc tam
dong thoi la trong tam. AOAB

vuong tai O co R=ON=§.

2
OA = az—%:i>R:>A ndm
ngoai tam (O).
0G=loa-la3_a3

3 3 2 6
= G nam trong (O).

a) Dung duong thang d 1a duong
trung truc cia AB, d cat tia Ay
tai O. Dyng (O;0A) la duong tron
can dung:

*Chttng minh: Vi Oed nén
OA=0B, do d6 (0;0A) di qua hai
diém A,B. Ma Oe Ay nén duong
tron (O) thoa man dé bai.

b) i(cm)

a) OB=0C=BD=CD=R

= OBDC Ila hinh thoi;

b) CBO =CBD = ABO = 30°;

c) AABC c6 AO vtra la duong cao,
vita la dwong trung triec nén
AABC
ABC = 60° = AABC déu.

a) Chung minh ACMB = ADNC

— NCE =CDN.

Ma CDN + DNC =90°

= NCE + DNC =90° = CEN =90°.
b) A D,EM cung thudoc duong
tron duong kinh DM ;

c) Goi |
CD, chttng minh Al song song voi

can tai A co

la trung diém cua

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Ap dung dinh 1i Pitago cho tam
giac vuong ABC, ta «c6
BC =13cm = R =6,5cm.

Goi O la giao diém ctia AC va
BD, taco: OA=0B=0C=0D
A,B,C,D cung thudc(O; R =6,5cm).

Goi O la giao di€ém ba duong
trung triec cia AABC. Khi d6 O la
tam duong tron ngoai ti€p AABC.
Goi Hla giao diém cua AO va BC.
Ta co:

243

AH:\/§:>AO:§AH:T.
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MC = AADE cantai A

Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

Bai 9.

= B,E,D cung thudc (A; AB).

VAN DE 3.

a) Goi H va K 1a hinh chiéu vudng goc ctia O trén AB
va CD. OK =+/41(cm); OH = MK =3(cm);

b) R=310(cm).

a) Goi OH,OK 1a khoang cach tir O dén mdi day. Ta cé:
OH =0OK =1(cm);

b) R= @(cm).

a) Goi OH,OK Tan luwot 1a khoang cach tir O dén AB, AC.

N

Ta c6: OH =%;OK = 2./2.

Goi OD = x(cm), ta co:

OM =x-4(cm) = x* =8° +(x—4)2

= x=10(cm).

a) Goi OH la khoang <cach t¢ O dén

CD:MH =4(cm) = OH =§(cm);

b) OD = 4\;@(cm).

Goi HK 1la duong thiang qua O va vudng goc véi AB va
CD, H e AB,K €CD. Ta cO:

OH =3,0K =4 = HK =7(cm).

Ké OE 1 CD,E eCD. Ta cé: OC =11,CE = 9= OE = 2/10;
OM=7=ME=3=> MC:EC—ME:B(cm), MD=12(cm).

a) HA=4cm,HB =9cm;

b) HM :12\/1_3cm;
13
HN =@Cm;
13
216
=S ="""cm?.
CMHN 13
a) MH _BK _ Bk =192
AM AB
= AK =144
= KC =5,6 = BC = 20(cm)
= BC = AC;

b) CO cat AB tai E
= CE = 2HM =16(cm);
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Bai 1.

Bai 2.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.
Bai 7.
Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

CM.CA=COCE
CM.CA

—=CO= =12,5(cm).

VAN PE 4.
Goi | la trung diém CD = IC =1ID. Xét
hinh thang AEFB,| la trung diém EF
= IE=IF. Tt d6 CE = DF.
AAOH = ABOK = AH =BK
= AC =BD.
a) B,D,C,E cung thudc dwong tron
duwong kinh BC;
b) BC la dwong kinh, ED day khong
qua tam.
a) BD//CH (cung L1 AB); BH//CD
(cung L AC);
b) | la trung diém BC =1 la trung
diém HD;
c) Ol la dwong trung binh AAHD
= AH =20I.
Chitng minh twong tu Bai 2.
Chiing minh twong tu Bai 1.
a) B,D,C,E nam trén duong tron
dwong kinh BC;
b) AADB - AAEC = AE.AB = AD.AC;
c) BHCK ¢6 | la trung diém hai
duong chéo ;
d) AABK,AACK vudng tai B va C
nén A B,K,Cnam trén duong tron
duwong kinh AK;
e) Ol la duwong trung binh cua AAHK
=0l //AH.
Ké MH L DE tai H.
DAE = 2BAC = DAH = BAC
DE =2DH; AD = AM = AE

DH = AD. sin DAH
= AM .sin BAC < d.sin BAC (d la

duong kinh (O)) DE dat gia tri 16n
nhat khi AM la duong kinh caa (O).
a) OA=0OB=0C = AABC vuodng tai
A;

b) H la trung diém AD; AC=CD
(BC la trung tryc cia AD); BC la tia
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phan giac goc ABD (AABD can tai B

c6 BH la dwong cao);

C) BAH = ACH = DAH
— ABH =CDH.

VAN DE 5

Bai 1.

R d Vi tri twong d6i cta

duong thang va
duwong tron

5cm | 3cm | Cit nhau

6cm | 6 cm | Ti€p xtic nhau

4cm |7cm | Khong giao nhau

Bai 2. (A,'3) khong gioa nhau vdi truc Ox
va ti€p xtc vdi truc Oy.

Bai 3. O thudca va a //b nén O cach b mot
khoang 2 cm = (O; 2 Cm) ti€p xuc véi
b.

Bai 4. (B; 2) khong gioa nhau vdi O va
(B; 2) ti€p xutc véi Oy.

Bai 5.0cava a//b nén O ciach b mét
khoang 3 cm = (O; 3 cm) tiép xac véi
b.

Bai 6. TAm duong tron ndm trén hai duong
thdng song song véi a, b va cach déu a,

b mot khoang g .

Bai 7. AB=8 cm

4

Bai 8.5 —R?

OMN ~

Bai 10. M di chuyén trén (O;4 cm)

Bai 11. AD =4 cm

Bai 12. Ké OH vuoéng goc vdi xy suy ra
OH<OA. Mit khic A nam trén
duong tron (O; R) nén OA <R.

Bai 13. Ké OH vuoéng goc vdi xy suy ra
OH<OA. Mit khic A nam trén
duong tron (O; R) nén OA<R.

Bai 14. (C ; 2) khong cat hai truc Ox, Oy.

Bai 15. Tam I thudc hai dwong thang song
song voi a va cach a mot khoang 5 cm.
Bai 16.a) Ké OH vuong gbéc voi xy thi
OH =12cm do do (O)cét xy tai hai

diém B, C;
b) BC=2.HC =10cm .

Bai 17. OC la dwong trung binh cua hinh
thang AEFB nén C la trung diém EF.
Chu y rﬁng: AE=AH, BH=BF nén
suy ra: CH> = HA.HB= AE.BF .

VAN PE 6
Bail.Tac6: BC? = AB® + AC?
— BAC = 90"

Bai 2. 2) BAC =90’
b) Goi O la trung diém Al Ta c6:
+ OK=0A = OKA =0OAK
+ OAK = HBK (cung phu voi ACB )
+ HB = HK = HBK = HKB
— OKA = HKB = HKO =90".
+ Nhan xét: Khong st dung tinh chat
tam gidc can trong loi gidi nén cach
lam sé khong thay d6i néu gia thiét chi
cho tam gidc thwong.
Bai 3.a) Goi O la trung diém cua AH thi
OE=0A=0H=0D ;
b) Chitng minh teong ty Bai 2b
Bai 4. Trung truc AB cat duong thang
vuong goc vdi d o A tai O. Duong tron
(O; OA) la duwong tron can dung.

Bai 5. a) Tam gidc ABC can tai A noi tiép
dudng tron (0)= OC L BC
= OA L AD (vi AD//BC)
= AD 1a tiép tuyén dudng tron (0);
b) ABCD la hinh binh hanh nén AC
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cat BD tai trung diém I ctia AC ; AN va
CN la tiép tuyén cuta (O) = ON, AC,
BD cung di qua trung diém I ctia AC.
Bai 6. a) D& c6 AMON la hinh binh hanh.
Ta ching minh OM =ON. Xét tam
gidc OBM va tam giac OCN co:
OBM =0CN =90°; OB=0OC=R, va
OMB =ONC = A= AOBM = AOCN
= OM =ON = AMON la hinh thoi ;
b) AMON Ila hinh thoi nén OA L MN
va
OA bang 2 Tan khoang cach tir O dén
MN. Do d6 MN la tiép tuyén duong
tron (O; R) < khoang cach tir O dén
MN bang R < OA =2R.
Bai 7. Tt O ha vuéng géc véi d. OH cat
(O) tai A va B. Qua A va B ké cac

duong thang vudng gdéc véi OA va OB
ta duoc hai (hodc I néu d la tiép tuyén
cua (O)) tiép tuyén song song véi d.
Bai 8. a) M thudc duong tron duong kinh
AB = AMB=90" = EMF = 90".
Tiép tuyén DM, DB
= OD L BM = OEM = 90"
= OEMF la hinh ch nhat
— EOF =90° hay COD =90°;
b) MEOF la hinh ch@t nhat ;
c) Goi I 1a trung di€ém CD thi I la tam
duong tron duwong kinh CD va
I0=IC=ID. Cé ABDC la hinh thang
vudng tai A va B nén 10 // AC//BD
va IO vuong géc voi AB. Do d6 AB la
tiép tuyén dwong tron duong kinh
CD.
Bai 9.a) BH,BD la tiép

(A; AH)= HAD =2HAB vi CH,CE la tiép
tuyén cua  (A; AH)= HAE =2HAC =
HAD + HAE = 2(HAB + HAC) = 180°

= D, A, E thing hang

b) Tuong tu Bai 13c.

Bai 10. C6 ABCD la hinh thang vudng tai C va
D. Ma O la trung diém cua AB va OM vubng

tuyén cua

géc voi CD ( CD la tiép tuyén cia (O))
‘= AD+BC=20M=2R. Chi vy ring
CD < AB (hinh chiéu duong xién)

=S %(AD+BC).CD =

ABCD —

RCD<RAB=2R* . Do d6: S,,., lén nhat
khi CD=AB hay M la diém chinh gitta nera
duong tron duong kinh AB.

VAN DPE 7

Bai 1.3) AOAC = AOBC (c.g.0)
— OBC =0AB=90" = (PPCM)

b) OC = 25(cm).

Bai 2. a) OA vuodng goc voi BC tai M = M la
trung diém BC = OCAB la hinh thoi.

b) OE = 2R. i

Bai 3. a) OCB la tam giac déu nén
BC=BO=BM=R =COM=90"= MC la
tiep tuyen cua (O; R).

b) OM? =0C* + MC?
:>MC2:OM2—OC2:3I{2 : ,
Bai 4. @) Goi O l1a trung diém CD tur gia thict
suy ra tam giac ABD va tam gidc ODE déu

:DE:DH:DO:%

— HEO=90" = HE la tiép tuyén cia duong
tron duong kinh CD.

b) HE = 44/3 (cm).

Bai 5. a) OB = 10(cm). , ’
b) AOBC = AOBA (c.g.c) = BC la tiep tuyén
cua duong tron (O).

Bai 6.a) AABE vubdng tai B, duong cao BC
= BC?* = AC.CE.

o) BE~10¥3.
3
BAI 7.8) S, :%OC.MN L
R —a
VAN DE 8

Bai 1. a), b) C6 AB=AC; OB=0OC suy ra
AO la trung truc BC.

c¢) BD // OA vi cung vubng goc vai BC.

Bai 2.a) DOM =90".

b) ACOM ~ AODM.

) AC=R\3 .

Bai 3. a) BO//CH, OC//BH = OCBH la hinh
thoi.
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b) OA 1 BC,OH L BC
hang. q

c) bé He(O) thi
—CAO=30"= AO=2R .
Bai4. AMO=CMO = CMO=COM.

Bai 5.a) IK//OA vi cung vubng goc vai IA.

b) KOI = AOI'va AOI =KIO
= KOI =KIO .

Bai 6. Chu vi tam giac

C,pr =AD+DM+ AE+EM =
AB+ AC=2AB.

= A,H,0 thang

OH =0C=CH

VAN DE 9.
Bai 1. AB = 6(cm).

Bai 2. BAC=60° =BAO=30" = OA =
20B = 2R, OA = 2R = 208,
= BAO =30°= BAC =60’

= tam gic ABC la tam giac deu.

Bai 3. Goi D 1a giao diém cua IG va AB. Khi

d6 ta tinh duoc DGz%AM = 4. D la tiép

diém cua ) Véi AB nén
AD = AB+AZC_BC -3, =ID=DA=3

= I1G=DG-ID=1.
Bai 4. AMEF déu = EF =10.

Bai 5. AOIC vudng tai C. OIC=30" = Ol =
2R. Xét AOBI ¢6 Ol = 2R = OIB = 30-.

Bai 6. a) OA phan giac cia BOC, AOBC céan
taiO = 0OA 1 BC.

b) BDC = COA (cung phu véi géc OCB) =
BD//OA.

¢) AABC ddu = AB=BC = AC =2+/3.

Bai 7. a) Bl, BK lan luot 1a phan giéc trong va
ngoai goc B nén BI vuﬁng goc BK, suy ra
IBK = 90 tu:ong tw ICK 90

b) ACI ICB IBC IKC ma IKC+

IKC + KIC =90" = ACI + OCI =90°.
c) BC va AK cat nhau tai H. Ta dugc : HB=HC

(AK Ia trung tryc cua BC) = HB= BZC =12.

AH =~ AC*-HC? =16 AACH ~ ACOH
(hai tam giac vubng chung goc nhon tai O)
AH _HC CO=AC'HC
AC " co AH

=15.

VAN PE 10
Bai 1. a)
— COM =90".
b) OBD =OMD =90°

duong tron ban kinh OTD

—

COA=COM,DOM =DOB

= B,D,M,O thugc

c¢) CD=MC+MD = AC+BD;
d) AC.BD = MC.MD = MO?* = R?
e) Goi Ila trung diém cua CD =1 la tam
cua duong tron duong kinh CD va IO la
dwong trung binh ctia hinh thang vudng
ACDB nén IO 1L AB=0;
f) M _cA =AN:>MN||AC;
MD DB ND
g) BN'nOI ={K} = OB=0K.
, BO OK KN'
Ta co = =
BD BD BN'
L KN BN'
BO BD
N BN' N BN' BK _
BD BO BO
1. 1_\2
BO BD BN'
Bai 2. a) AO la trung truc cia BC
= A,H,O thang hang.
ZI-S’B+A/C\O—180”:>A B,C,Ondm trén
dtrong tron dtrong kinh AO;
b) CDK =COA
= AACO ~ ACKD(3.8)
= AC.CD =CK.AO;
c) AMIa phan giac ctia goc Acua AABC.
Chiing minh BM 1a phan giac cta goéc B
cuia AABC =M la tam duong tron noi
ti€p AABC;

d) Theo caub): CK = ACCD ,
AO

K| 4B 1K _DK

AB DB
K- AB.DK _ AC.DK

DB 20C
= cK :2CD .OC =2=1]la trung diém
IK AO DK

cua CK;
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Bai 3. a) Chttng minh DO vtra la phan giac
vita la dwong cao cia ACDN = ACDN can
tai D.

c) AC.BD=MC.MD =R

Bai 4.a) OH=1,5 cm;

b) P,.; =633 cm;

¢) DOE = 60"

Bai 5. AABC c6 BI, BK Ian luwot la phan giac

trong va phan gidc ngoai tai B

— IBK =90° = B,I,C,Ke(o;%j;

Ta cé: MCI = IBC = IKC = OCK.

Mt khdc OCK +OCI = 90°

= MCI+OCI =90’

= OC L CM = MCla tiép tuyén cia (O);
c) Goi D la giao diém ctia MO va BC
=CD= B—ZC =6 cm.

1 1 1

= +
CD*> MC* OcC?
=0C=7,5cm=R.

VAN PE 11

Bai 1. a) C6: IA=IB=IC nén tam giac
ABC vuodng tai A;
b) OIO' =90°; ¢) BC =12.

Bai 2. a) Tw
MA = MB = MC = AABC vudng tai A;
b) OMO' =90°;
c) S= (R+r)\/ﬂ
d) OBCO'la hinh thang vudng tai
B va C c6 IM la duong trung binh
= IM 1 BC=M.

Bai 3. AB=24cm.

Bai 4. Ta c6 ABC+ ABD =180

Bai 5. Goi P, Q Tan luot la trung diém cua
AC va AD = AM1a duong trung binh

cha hinh thang
OPQO'= AP=AQ = AC=AD.

Bai 6. Ta co
OBA = OAB

—

_0'AC=0'CA=OB|O'C

= dpcm.
Bai 7. a) Ta co: KI <OI+0OK
= (I) va (K) ludn cit nhau.
b) Do OI = NK;OK = IM
=OM=0ON. Mat khac OMCN Ila
hinh ch* nhat = OMCN la hinh
vuong.
¢)Goi L=KPMC,P=IBNNC
= OKBI la hinh chi* nhat va BLMI la
hinh vuong.
= ABLC = AOKI.
— LBC = OKI = BIK
Ma BIK + IBA = 90°
= LBC + IBA =90°

= LB/TC+1731\4+H3/\L:180";
d) C6 OMCN la hinh vudng canh a cd
dinh = C ¢6 dinh va AB lu6n di qua C
Bai 8. a) Goi [ 1a trung diém cuia AB ta co
Ol =0A-1A;
b) Ta chitng minh dwoc IC || BD||OE
ma OB=BI=]A = AC=CD=DE.
Bai 9. a) (O) va (I) tiép xuc trong voi
nhau ; b) ADCE la hinh thoi.
¢)Cé CK L AB,AD L DB
= CK|| AD ma CE|| AD
= B,K,D thang hang.
d) HKD = HDK; IKB = IBK

— e~ -~

— HKD + IKB = HDK + IBK = 90°
— IKH = 90"

ON TAP CHU DE 4 (PHAN )
Bai 1. a) ACB=90°, OH la duong trung
binh ciia AABC = OH || BC;
b) AAMO = ACMO
= MAO = MCO =90°
= MAla ti€p tuyén cua (O);
c) IK= lCK = lACsirwz
2 2

:%ACSina =Rcosasing;

d) Gia st BI cit AM tai N
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Vi IK || AM = 1K _BK
AN  AB’
IK BK . 2
:>—=—(=sm a)
AM AB
= M=N.

Bai 2. a) Dua vao tinh chat tiép tuyén ,
chttng minh EO la dwong trung binh ctia
MN.

= EO L MN.

b) Chttng minh
= OBMN 1a hinh thang.
¢) EM = EN =23cm ; MN =2NH =2+/3cm.
S, = 333em?.

Bai 3. a) Ching minh t& gidc DMCN la
hinh chit nhat;

b) Chiing minh DM.DA = DC?;

DN.DB = DC?;

= DM.DA=DN.DB ;

) Goi G,I,C lan luwot la tdm cac nka
duwong tron duong kinh AC,AB,CB. Goi
O la tdm cta hinh ch®t nhat CMDN.
Chiing minh AMGO = ACGO.

= MN 1 MG.

Tuwong ty chitng minh dwoc MN L NH.
Suy ra MN la ti€p tuyén chung cua cac
ntta duwong tron duong kinh AC, BC.

Vi DMCN la hinh ch*x nhdt nén
MN =CD. Suy ra MN 16n nhat khi CD
I6n nhat. Ma CD<DI. Suy ra MN 16n
nhdt khi C =1 hay C la trung diém AB.
Bai4. a)OE=2R.

b) Ching minh [ la trung diém caa
AE(AI=EI=1,5R).

Tt d6 chttng minh ACED la hinh thoi
(tinh chat hai duong chéo vuong goc cat
nhau tai trung diém ctua mdi duong)

¢) Chtng minh duoc OCE = ODE = 90°

= ED la ti€p tuyén ctia duong tron (O).

MB//OH L MN

d) Tir cau c) c6 EB la phan giac cua goc
DEC . Chting minh DCB = BCE =30° .
= BE la phan giac cua goc ECD

= B la triec tam cua tam gidc A DCE.
Bai 5. a) Chiing minh AMEF -~ MAO.

= EM.AM = MF.OA;

b) AMEF -« AMAO ma AO =0M

= ME = MF;

AMSF vudng tai M ma ME=MF, tir do
ching minh dugc ME = ES.

— ES=EM =EF;

Chttng minh F la tric tam ctia ASAB, ma
Al la dwong cao, chitng minh dugc
A,IF théng hang;

c) FASM =2R?;

d) s ;OH MH;

MHD

OH.MH < l(OH2 + MH? )
2

Lyo=Lros

2 2 MHD

16n nhat khi H 1a

trung diém cia AO = SO =2MH = Ry/2.

ON TAP CHU DE 4 (PHAN II)

Bai 1. a) Ching minh AMIN Ia hinh ch

nhat ( theo ddu hiéu t¢ giac c6 ba goc

vuong);

b) Chtng minh: IMOI=IA*> va

IN.IO'=1A? = IM.IO = IN.IO";

¢) Ching minh I la tam dwong tron

duwong kinh DE ma IA L OO' nén OO' la

tiép tuyén cua duong tron dwong kinh

DE.

d)DE=2/RR'.

Bai 2. a)AMAO =APBO

= MO =0P = AMNP can vi duong cao

NO dong thoi la duong trung tuyén;

b)1=1+1=1+1=1
o> OM* ON? OP*> ON?> OB

=O0I=R

= MN 1la tiép tuyén ctia dwong tron (O);

c) AM.BN = MIL.IN =OI* = R®.

_(MA+BN).AB _ MN.AB

AMNB — 2 2

= S,y Nho nhdt khi MN nho nhat

< AM =R.

Bai 3. a) AABE can vi Bl vura la duong cao

vira la duwong phan giac;

d)s
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b) Ching minh K la truc tam

AABE = EK 1 AB;

C) Chting minh:
AFB+ ABF = KBC + BKC =90° = FAB = 90"
= FA la tiép tuyén cta (O)

d) C di chuyén trén dwong tron (O) thi E
di chuyén trén (B,' BA) ;

Bai 4. a) (O) va (I) ti€p xtic ngoai;

b) ACED la hinh thoi ( theo ddu hiéu hai
duwong chéo vuong gdc voi nhau tai trung
diém moi duong);

c¢) Ching minh EC//A va CK//AD, tu
dosuyra E,C,K théng hang;

d) DFB+ DKH = 90"

= DKH +IKB = 90"

= HIK =90° = HK la tiép tuyén cta (I).

Bai 5. a)Ching minh
AH L BC&HO 1L BC = A,H,0O thang
hang. Ching minh AABO & AACO cung
nodi tiép mot duong tron duong kinh AO
nén A, B,O,C cung thudc mot duong tron;
b) Chting minh
ACKD «~ AACO = AC.CD =CK.AO;

c) AM va BM la hai duong phan giac cta
tam giac ABC

= M la tam duwong tron noi ti€p AABC.

d) Chiing minh HI//BD ma H la trung
diém ctia BC nén [ cua trung diém cua
CK.

Bai 6. a) Ching minh AAHD va AAHE
ndi ti€p duong tron duwong kinh AH nén
A,H,D,E cung thudéc mét duong tron. T
giac ADHE la hinh chi nhat.

b) St dung dinh nghia dé€ ching minh
duwong tron duong kinh BH va duong tron
duong kinh CH ti€p xtic ngoai v6i nhau
tai H. Vi AH L BH,AH 1L CH nén AH la
tiép tuyén chung ctia hai duwong tron.

c) Goi O=AHNED. Ching minh
IDO = AHI =90° & JEO = AHJ =90° = ED
la ti€p tuyén chung cta hai duwong tron;

d) DE =4,8cm.
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