HE THUC LUONG TRONG
TAM GIAC VUONG

[ Chufdng]

& Ccha aé 1: HE THUC VE CANH VA PUONG CAO
TRONG TAM GIAC VUONG

@ KIEN THUC TRONG TAM

Cho AABC vudng tai A, canh huyén BC = qa, cac
canh goc vuong AC=b va AB=c. Goi AH="h la
duong cao tng véi canh huyén CH = ', BH = ¢’
lan lugt 14 hinh chiéu cia AC, AB trén canh huyén
BC.

0 Ba hé thiic vé canh

e b2 =qp' (1)
e Z=qac (2)
e a2 =b2+¢? (hé thic Pytago) (3)

0 Ba hé thitc vé duong cao

e B2=p'¢ (4)
e ah=bc 5)
1 1 1

e Déu hiéu nhan biét tam giic vudng
e Néu mét tam gidc c6 dudng trung tuyén tng véi mot canh bang mot nita canh ay thi

tam giac do la tam giac vuong.



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

e D4u hiéu nay sinh ra cach vé mét tam gidc vudng bang thudc ké va compa goém hai

budc:

B1: Vé mét ntta duong tron tam O, duong kinh BC.

B2: Lay diém A bat ki trén nita duong tron thu dudc AABC vudng tai A.

e Cac dang bai tap ccé ban

& Dang 1: Tinh d6 dai doan thang trong tam giic vuéng

1. e« Xac dinh vi tri canh huyén.

Ap dung hé thic vé canh hodc dudng cao.

. A » N A AB S M A N
Dung ki thuat dai s6 héa hinh hoc: Neu CD - m (m,n la hang so) thi AB = mt¢,
n

=
[ ]

CD =nt,v6i t>0.

Xac dinh do dai canh huyén.

Ap dung hé thiic vé do dai canh va duong cao.

$O6OOVI DU MINH HOA SO
& Vidul.

Hay tinh x,y vdi cac kich thudc nhu hinh bén.

& Vidu 2.

Hay tinh x,y vdi cac kich thudéc nhu hinh bén.

& Vidu 3.

Hay tinh x,y véi cac kich thuéec nhu hinh bén.

& Vidu 4.

Trang 2 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX



1. HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG

Hay tinh x,y véi cac kich thuée nhu hinh bén

& Vidu 5.

Hay tinh x,y vdi cac kich thudc nhu hinh bén.

& Vidu 6.

Hay tinh x,y vé6i cac kich thuée nhu hinh bén.

& Vidu?.

Hay tinh x,y vdi cac kich thudéc nhu hinh bén.

: C
! 5
& Vidu 8.

Hay tinh x,y vdi cac kich thudec nhu hinh bén.

& Vidu 9.

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & KTEX

Trang 3



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

Hay tinh x,y vdi cac kich thuéc nhu hinh bén.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho AABC (A =90°), AB = 12cm, BC = 13cm. Tinh AC, dudng cao AH, cc doan
théng BH, CH va dién tich cta tam giéc.

& Bai 2. Cho AABC vudng canh huyén AB, canh AC = 15, dudng cao CH chia AB thanh
hai doan AH va HB v6i HB = 16. Tinh dién tich tam giac ABC.

& Bai 3. Cho tam gidc ABC can tai A c6 canh bén béng 15 cm, canh déy bang 18 cm. Tinh

do dai cac duong cao.

& Bai 4. Tinh dién tich ctia mét tam giac can c6 chiéu cao tng véi canh day bang 10cm,

chiéu cao ting véi véi canh bén bang 12cm.

& Bai 5. Cho tam giac ABC vuéng tai A, duong phan giac trong BE, biét EC = 3, BC =6.
Tinh d¢ dai ciac doan thang AB, AC.

<& Bai 6. Tinh dién tich tam giac c6 d6 dai ba canh 14 10cm, 17cm, 21cm.

& Dang 2: Dung doan thang Py-ta-go; Dung doan trung binh nhan

1. Dung doan thang Py-ta-go

e Loai 1. Cho truéc hai doan thang a va b. Dung doan thing x = Va2 + 52 & x2 =
a?+b2.
Dung tam gidc vuong c6 2 canh géc vudng 1a a va b thi canh huyén bang x.
e Logai 2. Cho trudc hai doan thang a va b. Dung doan thang
y=Va2-b2(a>b)o y?+b%=ad
Dung tam giac vudng c6 canh huyén 1 a, canh géc vudng 1a b thi canh géc vudéng

kia la y.

2. Dung doan trung binh nhan
Cho truéc hai doan thang a va b. Dung doan thang x = vVab.
Dung tam gidc ABC c6 canh huyén BC =a+b (A =90°) thi dudng cao dng véi canh
huyén 1a x v6i BH =a, HC =b.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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1. HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG

& Vi du 1. Dung doan thang v2 bang cach dung doan thang Py-ta-go.
& Vi du 2. Dung doan thang /5 bang cach dung doan thang Py-ta-go.
& Vi du 3. Dung doan thang /5 bang cach dung doan thang Py-ta-go.
& Vi du 4. Dung doan thang /3 bang cach dung doan thiang Py-ta-go.
& Vi du 5. Dung doan thang v/3 bang cach dung trung binh nhan.

& Vi du 6. Dung doan thang v/5 bang cach dung doan trung binh nhan.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
& Bai 1. Dung doan thang v/6 bang cach dung doan thing Py-ta-go.

& Bai 2. Dung doan thing v/7 bang cach dung trung binh nhan.

& Dang 3: Chitng minh hé thitc hinh hoc

1. Chon cac tam gidc vudng thich hgp chita cac doan théng cé trong hé thic. Tinh cac
doan thang d6 nhd cac hé thic vé canh va dudng cao.

2. Lién két cac gia tri trén rat ra hé thitc phai chiing minh.

OO VI DU MINH HOA$><$O><S
& Vi du 1. Cho AABC vuéng tai A, duong cao AH. Goi M, N lan lugt 1 hinh chiéu vuong
géc ctia H trén AB va AC. Ching minh rang:

a) AM-AB=AN-AC; b) HB-HC =MA-MB+NA-NC;
o @_(ﬁf
HC \AC)

& Vi du 2. Cho hinh vuong ABCD. Goi I 12 mot diém nam giita A va B. Tia DI cat tia CD
6 K. Ké Dx 1 DI cat tia BC & L.

a) Tam giac DIL la mot tam giac can.

. 1 1 1L T e aA R
b) Tong ye + DRZ khong doi khi I di dong trén canh AB.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04

& Bai 1. Cho tam gidc ABC can tai A (A <90°),ké BM 1 CA. Chiing minh réng
AM (AB )2 )

mc ~“\ac

& Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A v6i dudng cao AH. Trén nita mat phang bs BC
. 4 aese DB AB . : N a1

c6 chia diém A lay diém D sao cho DC - 7 Chung minh rang BD, DH, HA 1a d6 dai ba

canh cia mot tam giac vuong.

& Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Goi D, E 1an ludt 1a hinh chiéu
cua H trén AB va AC. Hay chiing minh cac hé thic sau:

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 5



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

CE (CA\? 5
a) E—(E) ) b) AH —BC-BD-CE,
¢) 3AH2+BD?+CE?=BC?; d) VBD2+ V/CEZ= VBC2.

% Cha dé 2: Ti sb lugng gidc ctia mét géc nhon.
9 Kién thitc can nhé
I. Dinh nghia

Cho géc nhon a, tit mét diém bat ki trén mot canh
cua goc a, ké duong vuong goc véi canh kia. Khi do

Canh dbi _AB
Canh huyén AC’

* sina =

Canhké AC C-
Canh huyén BC’

® cosa =

Canh ké A

Canh d6i AB
Canhké AC’

* tana =

Canh ké _AC
Canh déi AB’

Nhan xét: Vi do dai cac canh trong mot tam gidc vuéng déu duong va hai canh géc

* cota=

vuéng nhé hon canh huyén nén 0 <sina <1, 0 <cosa <1, tana >0, cota > 0.
II. Ti so luogng giac cua hai géoc phu nhau

Néu hai géc phu nhau (c6 tong s6 do bang 90°) thi: sin géc nay bang cos géc kia, tan géc nay
bang cot géc kia.

Cu thé: sinB = cosC; cosB = sinC; tanB = cot C; cot B =tanC.

III. Ti s luong giac géc dac biét

Ti s6 luong gidc géc a | 30° | 45° | 60°
) 1 |vV2| V3
sia — _— —_—

2 2 2

V3| ve | 1

cosa _— —_— —
\3_ 2 2

3

tana ? 1 V3
3

cota V3 1 g

Trang 6 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX



2. Ti s6 luong giac ciia mot géc nhon.

@ Cac dang bai tap cd ban

& Dang 1: Tinh ti s6 luong giac

1. Xac dinh canh d6i, canh ké, canh huyeén, viét ti s6 ludng giac theo dinh nghia.
2. Tinh canh con lai nho hé thiic Py-ta-go hodc hé thiic vé canh, dudng cao.
3. Tinh ti s6 ludng gidc con lai theo dinh Ii ti s6 luong gidc ctia hai géc phu nhau.

OO VI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC vudng tai C, c6 BC = 1,2, CA =0,9. Tinh cac ti s6 Iugng giac

clia géc B, tit d6 suy ra cac ti s6 ludng gidc ctia géc A.

& Vi du 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB =6, AC = 8. Tinh cac ti s6 luong giac

cla géc B, tit d6 suy ra cac ti s6 ludng giac caa goc C.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Ké dudng cao AH. Tinh sinB, sinC (lam tron
dén chit s6 thap phan thi tu) biét rang AB = 13, BH =5.

BH=3,CH=4.

& Vi du 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Ké dudng cao AH. Tinh sinB, sinC (lam tron
dén chit s6 thap phan thi tu) biét rang BH =3, CH =4.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
<& Bai 1. Cho tam giac ABC c6 hai canh géc vuong 14 AB = 16mm, AC = 3cm.

a) Tinh ti s6 luong gic cua cac géc nhon;

b) Tinh téng sin?B +sin2C.

& Dang 2: Dung géc a biét mét ti sé lwong giac la n
n

1. Dung mot tam giac vuong co
2 A S X 5 % . % Y m
- Canh goc vuong va canh huyén la m, n néu cho sina hoac cosa bang —.
n

g . 2 N A o > m
- Hai canh géc vuong la m, n néu cho tana hoac cota bang —.
n

2. X4c dinh ti s6 lugng giac dé nhan ra géc a.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604
& Vi du 1. Dung géc nhon «a biét sina = g
& Vi du 2. Dung géc nhon a biét cosa = 0,6.
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040

<& Bai 1. Dung géc nhon a biét tana =

W~ | o

& Bai 2. Dung géc nhon a biét cota =

.

N W

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 7



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

& Dang 3: Tinh canbh, ti sb ludng giac ctia géc con lai khi biét ti sé luong giac

cua mot goc

Phuong phap gidi:
a) Xac dinh canh d6i, canh 1é ctia mot géc, viét ti s6 ludng gidc theo dinh nghia.

b) Dung ki thuat dai s6 héa hinh hoc

. AB AB =mt
NéuZ =™ thi
CD =nt

D" (VG1 t > 0).

¢) Ap dung hé thic Py-ta-go

OO VI DU MINH HOQA >G>
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Biét sinB = 0,8. Hay tinh ti s6 luong gidc ciia
goc C.

. . R . N 4 5 1. ..
& Vi du 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB=6 cm, B = a. Biét tana = T Hay tinh
a) Do dai canh AC.
b) D6 dai canh BC.

& Vi du 3. Hay tinh sina,cos @ (1am tron dén sb thap phan thi tu) néu biét

1 3
a) tana=—. b) cota=—.
3 4

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Tinh cosa,tana biét sina = g
2 1
& Bai 2. Tinh sina,tana biét cosa = 1
& Bai 3. Tinh sina,cosa biét tana =0, 8.

& Bai 4. Tinh sina,cosa biét cota = 3.

& Dang 4: Sap tha tu cac ti s6 luong giac ma khong dung bang sbé va may tinh

Phuong phap gidi:
a) Pua céc ti s6 lugng giac vé cung mot loai.

b) Biéu dién ti so ludng giac ctia cac géc dic biét trén truc so.

¢) Chen cac ti sb can sap xép lén truc sb ta dudc thi tu cia ching.

$O6OGOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Khéng diing bang s6 hodc mdy tinh, hiy so sanh

Trang 8 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX



2. Ti s6 luong giac ciia mot géc nhon.

a) sin20° va sin70°. b) cos25° va cos63°15'.

c) tan73°20’ va tan45°. d) cot20° va cot37°40’.
& Vi du 2. Sap xép cac ti s6 luong giac theo thit tu ting dan

a) sin78°,cos14°,sin47°,cos87°. b) tan73°,cot25°,tan62°,cot 38°.
& Vi du 3. So sanh

a) tan25° va sin25°. b) cot32° va cos32°.

c) tan45° va cos45°. d) cot60° va sin30°.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
& Bai 1. Ap dung quan hé giiia ti sb lugng gidc ctia hai géc phu nhau dé biét ti sé lugng

giac sau thanh ti s6 luong giac ctia cac géc nhé hon 45° : sin60°, cos 75°, sin52°30’, cot 82°, tan 80°.

& Dang 5: Chitng minh hé thic ludng giac

Phuong phdp giai:
a) Tinh ti s6 ludng giac theo dinh nghia.

b) Nhan hay chia theo vé cac ti s6 lugng giéc.

¢) Ap dung hé thic Py-ta-go.

EOEOGOVI DU MINH HOAG> OO
& Vi du 1. Vé6i géc nhon a tiy ¥, chitng minh rang

sina cosa

a) tana = . b) cota = ——.
cosa sina

¢) tana-cota =1. d) sin®a +cos?a=1.

& Vi du 2. V6i géc nhon « tity ¥, chiing minh rang

1
5 b) 1+cot?a=— 5
cos?a sin® &

a) 1+tana =

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. St dung dinh nghia cac ti s6 lugng giac cia mot gée nhon, ching minh rang véi
g6c nhon «a tuy y ta co6

sina

a) tana = b) sin?a+cos?a = 1.

cosa’

& Bai 2. Ap dung két qua ctia bai 1, hay don gian cac biéu thic sau

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 9



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

a) 1—sin2a; b) sin* a + cos* a + 2sin? a cos? a;
¢) (1-cosa)(l+cosa); d) 1+sin®a+cos?a;

e) tan?a —sin?atanZa; f) cos®a+cos®atan?a;

g) sina —sinacos?a; h) tan?a(2cos? @ +sin? a - 1).

& Bai 3. Khong dung bang s6 hodc may tinh, ap dung két qua ctia bai 1, hay tinh gia tri
ciia cac biéu thic
A =sin? 15° + sin? 25° + sin% 35° + sin? 45° + sin? 55° + sin” 65° + sin? 75°.

B =c0s210° — c0s220° + cos? 30° — cos240° — cos2 50° — cos2 70° + cos2 80°.

<. 3 < £ s i a1 . s e
& Bai 4. Cho tana = 5 Ap dung két qua 1 ctia bai 1. Hay tinh gia tri cua

sina +cosa sina - cosa
aM=——m— b) N = 5 5
sina —cosa sin® a —cos? a
sin® a + cos® a
c) P=

2sinacos? a + cos asin? a

& Cha ¢ 3: HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM
GIAC VUONG
e Kién thitc can nhé

I. Cac hé thuc

Cho tam gidc ABC vuéng tai A, canh huyén a va cac canh géc vudng b, c.

1. Pinh 1ly: Trong moét tam gidc vuéng, mébi

canh géc vuong bang

e Canh huyén nhan véi sin goc doi hoac

nhan véi cosin goc ke.

e Canh goc vuong kia nhan véi tang goc

d6i ho#c nhan véi cotang géc ké.
2. Nhu vay, trong tam giac ABC vuong tai A, ta c¢6 hé thic

b=a-sinB=a-cosC;b=c-tanB =c-cotC

c=a-sinC=a-cosB;c=b-tanC =b-cotB.

II. Giai tam giac vuong
Trong mot tam giac vudng, néu cho trudc hai canh hodc mét canh va mot géc nhon thi
ta sé tim dudc tit ca cac canh va cac géc con lai ctiia né. Bai toan dat ra nhu thé dugc

goi la bai toan "Giai tam giac vuong".

Trang 10 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & IKTEX



3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

@ Cac dang bai tap cd ban

& Dang 1: Giai tam giac vuong biét 46 dai mét canh va s6 do mét géc nhon

Phuong phap gidi:
a) Xac dinh canh ke, canh d6i. Viét ti s6 ludng giac dé tim d6 dai cac canh.

b) Tinh géc nhon con lai nhé quan hé phu nhau.

¢) Thay gia tri roi tinh.

EOEOGOVI DU MINH HOAG> OO
& Vi du 1. Giai tam gidc ABC vudng tai A, biét

a) b=10 cm, C =30°; b) ¢=10 cm, C = 45°;
¢) a=20cm, B =35°.
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. D€ giai mot tam gidc vudéng can biét it nhat may géc va canh? Cé luu y gi vé sb

canh?

<& Bai 2. a) Tisb luong giac nao c6 lién quan dén canh huyén ciia tam gic vuéng?

b) Néu dinh Ii va viét hé thic dién ta cac ti s6 luong giac dé.

& Dang 2: Giai tam giac vudng biét hai canh

Phuong phap giadi:
a) Ap dung dinh ly Py-ta-go dé tim canh con lai.

b) Xac dinh canh ké, canh d6i, viét ti s6 luong giac.

¢) Tinh goc nhon con lai nhé quan hé phu nhau.

$OEOOVI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Giai tam gidc ABC vuong tai A, biét
a) b=18 cm, ¢ =21 cm. b) 56=28 cm, ¢ =21 cm.

¢) b=10cm, b =6 cm.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bail. a) Tisb luong gidc nao lién quan dén ca hai canh géc vudéng cia tam giac
vuong?
b) Néu dinh ly va viét hé thic dién ta cac ti s6 ludng giac dé.

& Bai 2. Cho tam gidc ABC,A = a(a <90°),AB=c,AC =b.

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 11



Chuong 1: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

N 1
a) Ching minh rang Sapc = §bc -sina.

b) Trén tia AB lay D, trén tia AC lay E sao cho AD = m,AE = n. Chtng minh rang
Sapc _ bc
Sapg mn’

& Dang 3: Tinh canh, tinh géc cua tam giac

Phuong phap giai:
a) Ké thém dudng cao xudng canh ké cua géc da biét.

b) Chuyén bai toan vé giai tam gidc vudng biét mot canh va mot géc.

\. y

EOEOGOVI DU MINH HOA$>$O<S
& Vi du 1. Cho tam giac ABC, trong d6 BC =11 cm, ABC =38°,ACB =30°. Goi N 1a chan
duong vudng géc ha tir A xuéng canh BC. Hay tinh

a) D6 dai doan thing AN.

b) D6 dai canh AC.
& Vi du 2. Trong hinh vé bén cho AC =8 cm, AD =9,6 cm, ABC =90°,ACB = 54° va ACD =
74°. Hay tinh

a) D6 dai doan thing AB.

b) S6 do géc ADC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O G040
& Bai 1. Tinh canh huyén va dién tich cia mot tam gidc vudng can néu a 1a canh géc
vuong.
& Bai 2. Nila tam gidc déu 1a cum tit dung dé chi tam gidc vudng cé géc 60° hoidc 30°. Tinh
hai canh géc vudng va dién tich ctia nita tam giac déu c6 canh huyén 13 a.
& Bai 3. Tinh chiéu cao va dién tich ciia mét tam giac déu canh a.
<& Bai 4.
Cho tam gigc déu ABC canh 5 cm va géc ADB = 40°. Hay
tinh

a) Do dai doan AD.

b) D6 dai doan DB.

& Bai 5. Cho tam giac ABC vudng tai A dudng cao AH. Biét HB =25 cm, HC = 64 cm.
Tinh B,C.

Trang 12 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & IKTEX



3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

& Bai 6. Cho tam giac ABC ¢6 BC =6 cm, B =60°,C = 40°. Tinh
a) Chiéu cao CH va canh AC;

b) Dién tich tam giac ABC.

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 13






PUONG TRON

[Chu’dng]

% Chu dé 1: SUXAC PINH PUONG TRON
9 Kién thic cAn nhé
I. Ba khai niém co ban
1.

Puong tron tdm O ban kinh R (véi R > 0) 1a hinh gom cac
diém cach déu diém O mot khoang khong d6i bang R.
Puong tron tam O ban kinh R dudc ki hiéu la (O;R), hay gon
hon (0).

2. Poan thang nbi hai diém bat ki trén duong tron goi 1a mot

day ctia duong tron.

3. Day di qua tam la duong kinh ctia duong tron (duong kinh
dai gip d6i ban kinh).

II. Ba vi tri tuéng d6i caa diém M va dudng tron (O,R)
Cho dudng tron (O;R) va mot diém M. Khi dé

1. M n3m trén (O;R) khi va chi khi OM =R.

2. M nam bén trong (O;R) khi va chi khi OM <R.

3. M nam bén ngoai (O;R) khi va chi khi OM > R.

III. Ba diéu kién dé xac dinh dudng tron

1. Mét duong tron dudc xac dinh khi biét tAm va ban kinh ctia né.
2. Mét duong tron dude xéc dinh khi biét mot doan théng 14 dusng kinh ctia dudng tron doé.
3. Qua ba diém khéng thang hang cho trudc ta vé dudec mot va chi mét duong tron.

15



Chuong 2: PUONG TRON

IV. Tinh chit d6i xiing ctia dudng tron
Tinh chét 1. Pudng tron 14 hinh ¢6 tam dbi xing. TAm ctia dudng tron 14 tam déi xting

cua duong tron do.

Tinh chat 2. Puong tron 12 hinh ¢6 truc dbi xting. Bat ky dudng kinh nao ciing 1 truc d6i

xting cta duong tron.

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Chirng minh nhiéu diém cung thuéc moét duong tron

Phuong phdp gidi: Chiing minh cac diém da cho cach déu mot diém cho trudc.

OO VI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB =12 cm, BC =5 cm. Chitng minh rang bén
diém A,B,C,D cung thudc mét duong tron. Xac dinh tAm va ban kinh ctia dudng tron dé.

& Vi du 2. Ching minh cac dinh li sau
a) Tam ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc vudng la trung diém cta canh huyén.

b) Néu mét tam gidc c6 md canh 1a duong kinh ctia dudng tron ngoai tiép thi tam giac
do la tam giac vuong.
Nhan xét 1. Tu day tré di dudc ap dung két qua: Néu cac tam gidc vudng c6 chung canh

huyen thi cac dinh géc vudng cia tam gidc vudéng d6 cung thudc mot dudng tron cé tam la
trung diém ctia canh huyén chung dé.

& Vi du 3. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a. AM, BN, CP la cac duong trung tuyén.
Chiing minh rang bén diém B,P,N,C cung thudc mét dudng tron. Hay vé dudng tron dé.
& Vi du 4. Cho tit gidc ABCD ¢6 C +D =90°. Goi M,N,P,Q lan ludt la trung diém cta
AB,BD,DC va CA. Chiing minh bén diém M,N,P,Q cung thudéc mét dudng tron.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho tam gidc ABC (A = 90°), dudng cao AH. Tu M 1a diém bat ki trén canh BC ké
MD L AB,ME 1 AC. Ching minh nim diém A,D,M,H,E cung niam trén mot dudng tron.

& Bai 2. Cho tam gidac ABC (A = 90°) goi D 1a diém d6i xiing véi A qua canh BC. Ching
minh 4 diém A,B,C,D cung thudc mot dudng tron.

& Bai 3. Cho hinh chit nhat ABCD vé tam gidc AEC vudng tai E. Chiing minh nam diém
A,B,C,D,E cung thuéc mot duong tron.

<& Bai 4. Cho hinh vuéng ABCD.

a) Ching minh rang bén dinh hinh vuéng cing nam trén mét dusng tron.
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b) Tinh ban kinh ctia dudng tron dé biét canh ctia hinh vuéng bang 2 dm.

& Bai 5. Cho tam giac ABC, cac dudng cao BD, CE. Chiing minh réng bén diém B,E,D,C

cung thuoc mot duong tron.

& Bai 6. Cho ti gidc ABCD c6 B=D =90°.
a) Ching minh bén diém A,B,C,D cung thudc mot dusng tron.
b) Néu AC = BD thi t gidac ABCD la hinh gi?

& Bai 7. Cho t& giac ABCD ¢6 AC L BD. M,N,P,Q lan lugt 14 trung diém cta cac canh
AB, BC, CD, DA. Chitng minh bén diém M, N, P, @ cung thuéc mot dudng tron.

?

& Dang 2: Xac dinh tam va ban kinh caa dudong tron ngoai tiép

Phuong phap giai:

1. Tam giac thuong. Vé hai dudng trung truc. Giao diém ctia hai duong trung truc tam

duong tron ngoai tiép tam giac.
2. Tam giac vuéng. Tam dudng tron ngoai tiép tam gidc 1a trung diém cta canh huyén.

3. Tam giac can. TAm cta dudng tron ngoai tiép tam gidc thudc duong ha tit dinh 1én

day

4. Tam gidc déu. TAm clia dudng tron ngoai tiép tam gidc trung véi truc tam, trong

tam, tam duong tron ndi tiép tam gisc.

&GO VI DU MINH HOA$><$O<S

& Vi du 1. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép ctia tam gidc vudng can cé canh géc
vuéng bang a.
& Vi du 2. X4ac dinh tAm va ban kinh ctia dudng tron (O) ngoai tiép tam giac déu ABC c6
canh bang a.
& Vi du 3. Cho tam gisc ABC can tai A. Nbi tiép duong tron (O). Puong cao AH cat (0) &
D. Biét BC =24 cm, AC =20 cm. Tinh chiéu cao AH va ban kinh duong tron (O).
& Vi du 4. Mot tAm bia hinh tron khéng con dau vét ctia tAm. Hay tim lai tAm cia hinh
tron do.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Thé nao 1a dudng tron ngoai tiép mot tam giac? Néu cach xac dinh tAm cla
duong tron ngoai tiép tam giac.
& Bai 2. Tam cia duong tron ngoai tiép mot tam gidc c¢6 ba géc nhon, ¢6 mot géc vudng,

c6 mot goc tu nam 6 dau?
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& Bai 3. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc vudng can c¢6 canh géc vudng bang
3.

& Bai 4. Cho tam giac déu ABC canh bang 3. Hay tinh chiéu cao va ban kinh ctua dudng
tron ngoai tiép ctia noé.

& Bai 5. Cho tam gidc ABC céan tai A, BC =12 cm, chéu cao AH =4 cm. Tinh ban kinh
ctia duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

& Dang 3: Dung duong tron théa man diéu kién cho truée

Phuong phap gidi:
1. Xac dinh tam.

2. Xac dinh ban kinh.

$9696O>VI DU MINH HOAGO <O
& Vi du 1. Cho géc nhon xAy va hai diém B,C thudc tia Ax. Dung duong tron (O) di qua

B va C sao cho tAm O nam trén tia Ay.
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
< Bai 1. Cho tam giac ABC vuéng tai A.
a) Néu cach dung dudng tron (O) di qua A va tiép xic véi BC tai B.

b) Néu cach dung duong tron (0O') di qua A va tiép xtic véi BC tai C.

% Cha dé 2: PUONG KINH VA DAY CUNG CUA MOT
CUNG TRON
e Kién thiic can nhé
Pinh nghial. + Day cung la doan thang ndi hai diém phan biét cing nam trén mét
duong tron.
e Day cung di qua tam cuaa duong tron goi la duong kinh ctia duong tron.
I. Tinh chat dic trung ctia dudng kinh
Pinh li 1. Trong cac day cung ctia mot dudng tron, dusng kinh 1a day cung 16n nhét.
II. Quan hé vuong goc giva duong kinh va day
Pinh li 2. Trong mét duong tron

1) Pudng kinh vuéng géc véi mot day cung thi di qua trung diém caa day dé.

2) Duong kinh di qua trung diém ctia mét day cung khéng di qua tdm ctia dudng tron thi

vuong goc véi day do.
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DPinh nghia 2. Khoang cach tit mot diém O dén duong thang o 1a d6 dai dudng vudng géc
OH ké ti O dén a.

III. DAu hiéu nhin biét duong thang song song cach déu

Tinh chét 3. Nhiing dudng thang song song chin trén mét dusng thang cho trudée nhiing

doan thang lién tiép bang nhau thi ching song song cach déu.

Tinh chat 4. Nhiing duong thing song song cach déu chin trén mot dudng thing bat ki
nhiing doan thang lién tiép bang nhau.

IV. Trong moét duong tron

Pinh li 3. 1) Hai day bang nhau thi cach déu tam.

2) Hai day cach déu tam thi bang nhau.

V. Trong hai day cua mot duong tron
Pinh li 4. 1) Day nao I6n hon thi day d6 gan tam hon.
2) Day nao gan tam hon thi day d6 16n hon.

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Chung minh hai doan th:zmg bﬁng nhau. Hai day bﬁng nhau

Phuong phap giai:

1. Trong mot dudng tron, hai day bang nhau thi cach déu nhau va ngudc lai.

2. Ching minh hai tam gidc bang nhau.

OO VI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Cho (0) duong kinh AB, day CD khong cat dudng kinh AB. Goi H,K thit tu 1a
chan duong vuéng géc ké tit A va B dén CD. Ching minh rang:

a) CD va HK c6 trung diém trung nhau;
b) CH =DK,;
¢) DH =CK.
& Vi du 2. Cho (0) duong kinh AB. Ké hai day song song AC va BD. Chitng minh rang
a) AC=BD;
b) CD la duong kinh ctaa (O).

& Vi du 3. Cho (0) ¢6 cac day AB va CD bang nhau. Céc tia AB va CD cit nhau tai diém
E nam bén ngoai duong tron. Goi H va K theo thi tu 1a trung diém ctia AB va CD. Ching

minh rang:
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a) EH = EK;
b) EA=EC.
& Vi du 4. Cho tam giac ABC, cac dudng cao BD, CE. Chiing minh rang
a) Bén diém B,E,D,C cung thuéc mét duong tron.
b) DE <BC.
& Vidu 5. Cho (0,5 cm), diy AB =8 cm.
a) Tinh khoang cach tit tam O dén day AB.

b) Lay diém I thuoc day AB sao cho AI =1 cm. Ké day CD di qua I va vudng géc véi AB.
Ching minh AB=CD.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Chiing minh dinh li: Trong céc day ctia mot duong tron day 16n nhat 1a dudng
kinh.

& Bai 2. Viét bao Nam: Trong moét duong tron, dudng kinh di qua trung diém mét day
thi vuéng géc véi day ay. Nam bao Viét ban néi sai roi. Theo em ai néi ding, ai néi sai? Vi

sao?

<& Bai 3. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB, day CD, cac duong vudng géc véi CD
tai C va D tuong ting cit AB tai M va N. Ching minh ring AM = BN.

& Bai 4. Cho ntta dudng tron tam O dudng kinh AB. Trén AB lay hai diém M va N sao
cho AM =BN. Qua M va N ké hai dudng thang song song véi nhau cit nita dudng tron 1an
luot 6 C va D. Chitng minh réng MC va ND vuéng géc véi CD.

& Bai 5. Cho (0) duong kinh AB. Day CD cat duong kinh AB tai I. Goi H va K thi tu la
chan duong vudng géc ké tit A va B dén CD. Ching minh ring CH = DK.

& Bai 6. Cho (0) ¢6 tAm O nam trén dudng phan giac cla géc xAy, cat tia Ax 6 B va C,
cat tia Ay 6 D va E. Chiing minh rang hai day BC va DE cach déu tam O va bang nhau.

& Bai 7. Cho hinh vé bén, trong d6 MN = PQ. Chiing minh ring:

a) AE = AF. b) AN = AQ.

& Bai 8. Cho (0) hai day AB, CD bang nhau va cit nhau tai diém I nam bén trong dudng

tron. Chiing minh rang:
a) 10 la tia phan giac caa mot trong hai géc tao bdi hai day AB va CD.

b) Piém I chia AB,CD thanh cac doan thang bang nhau déi mét.
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2. PUONG KINH VA DAY CUNG CUA MOT CUNG TRON

& Bai 9. Cho (O) cac ban kinh OA va OB. Trén cung nhé AB lay cac diém M va N sao cho
AM =BM. Goi C =AM nBN. Chitng minh rang

a) OC la tia phan giac cua géc AOB.
b) OC vudng goc véi AB.

& Bai 10. Cho hinh vé bén, hai dudng tron cung c¢6 tdm 1a 0. Mot dudng thang cat hai
dudng tron d6 theo thi tu A,B,C,D. Ching minh ring:

a) AB=CD. b) AC =CD.

& Dang 2: Tinh d6 dai mo6t doan thing. P dai mét cung

Phuong phap giai:
1. X4c dinh khoanh cach tit tAm dén day.

2. Ap dung hé thic Py-ta-go cho mot tam gidc vudng c6 canh huyén 1a ban kinh caa
duodng tron.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Cho (O) c6 ban kinh OA =3 cm. Day BC ctia duong tron vudéng géc véi OA tai
trung diém ctia OA. Tinh do6 dai ctia day BC.

& Vi du 2. Cho (O,R) va diém M nam trong duong tron.
a) Hay néu cach dung day AB nhan M lam trung diém.
b) Tinh day AB & cAu a, biét R =5 cm, OM = 1,4 cm.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
<& Bai 1. Cho (0,25 cm) day AB =40 cm. Vé day cung CD song song véi AB va c6 khoang
cach dén AB bang 22 cm. Tinh d6 dai day cung CD.
& Bai 2. Cho (0) trong d6 hai day cung AB, CD bang nhau va vudéng géc véi nhau tai I.
Biét IC =2 cm, ID = 14 cm. Tinh khoang céc ti tAm O dén méi day cung.
<& Bai 3. Cho (0,25 cm), hai day cung AB, CD song song v6i nhau va cé d6 dai theo thu tu
bang 40 cm, 48 cm. Tinh khoang cach giita hai diy cung 4y.

& Dang 3: So sanh hai day cung - Hai doan th:zmg

Phuong phap giai:
1. X4c dinh khoang céch tit tam dén day.

2. Trong hai day cung ctia mot dudng tron, day nao 16n hon thi gan tAm hon va ngudc

lai.
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3. Quan hé gitta duong tron va dudng xién: Trong cac dudng xién va duodng vuong goc
ké tir 6 ngoai mét duong thang dén duong thing d6, dudng vudng géc 1a dudng ngin
nhat.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Cho hinh vé bén trong d6 hai duong tron cting c6 tam 1a O. Cho biét AB > CD.

Hay so sanh cac do dai

a) OH va OK. b) ME va MF. ¢) MH va MK.
& Vidu 2. Cho O diém A nam bén trong duong tron. Vé day BC vuéng géc véi OA. Vé day
EF bat ki di qua A va khong vudng géc véi OA. So sanh d6 dai hai day BC va EF.

Nhan xét 2. Trong cic day di qua mot di€ém A 6 trong mot duong tron, day vudng géc véi

ban kinh di qua A 14 day ngan nhat.

& Vidu 3. Cho (0,5 cm), diém M cach O 1a 3 cm.
a) Tinh d6 dai day ngin nhat di qua M.
b) Tinh d6 dai day dai nhat di qua M

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040

& Bai 1. Cho (0) va hai day cung AB va CD cit nhau tai diém M nam bén trong dudng
tron. Goi H va K theo tht tu 1a trung diém cta AB va CD, biét AB > CD. Ching minh rang
MH > MK.

<& Bai 2. Trong (0O) cho mét diém A khac diém O. Tim trén dudng tron nay mét diém M
sao cho géc AMO 16n nhét.

& Cha dé 3: VI TRI TUONG POI CUA PUONG THANG
VA PUONG TRON

e Kién thic can nhé
I. Ba vi tri tuéng d6i cia duong thang va duong tron

Xét duong thang a va dudng tron (O) trén méit phang.

a) Puong thang a cat (0) © a va (0) ¢6 hai diém chung phan biét © a 1a cat tuyén cla
(0).

b) Pudng thing a tiép xtic (0) < a va (0) ¢6 mot diém chung < a 12 tiép tuyén caa (0).

¢) Puong thing a khong giao nhau véi (0) < a va (0) khéng c6 diém chung.
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II. Baménh dé xac dinh vi tri tuéng d6i gitta dusng thang va duong
tron
Xét duong thang a va dudng tron (O;R) trén méit phang. Goi H 1a chan dusng vuéng géc ké
tit O dén o thi d6 dai d = OH 1a khoang cach tit tam O dén duong thing a.

a) Puong thang a cat (O;R) < d <R.

b) Pudng thang a tiép xtc (O;R) < d =R.

¢) Puong thing a khong giao nhau véi (0) © d > R.

III. Tinh chét cua cac diém cach déu mot duong thang cho trude

Cac diém cach dudng thang a mot khoang cach bang A nam trén hai dudng thang song song
v6i a va cach a mot khoang bang h.

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Xac dinh vi tri tuéng d6i ciia dudng thang va duong tron

Phuong phdp giai:

1) Xac dinh khoang cach d tit tim O dén dudng thang.

2) So sanh d vii R.

EOEOGOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Dién vao cac chd tréng (...) trong bang sau (R 1a ban kinh ctia dudng tron, d
1a khoang céach tit tAm dén duong thang).

R d Vi tri tuong d6i ctia dudng thing va dudng tron
5cm 3 cm
6 cm Tiép xtc nhau
4 cm 7 cm

& Vi du 2. Trén mit phang toa do Oxy cho diém A(3;4). Hay x4c dinh vi tri tuong d6i
gitia (A;3) va cac truc toa do Ox, Oy.

& Vi du 3. Cho duong thang a va mot diém O céch a 1a 3 cm. Vé (0;5 cm).
a) Pudng thang a ¢6 vi tri nhu thé nao d6i véi (0)? Vi sao?
b) Goi B, C la céc giao diém cta duong thang a va (0). Tinh dé dai doan BC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S6O4O
& Bai 1. Vi sao mét dudng thang va moét dudng tron khong thé cé6 nhiéu hon hai diém

chung?
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& Bai 2. Vi sao khong thé c¢6 mot tiép tuyén di qua mét diém bén trong duong tron?

<& Bai 3. Trén mit phang toa d6 cho diém I(—3;2). Vé dudng tron tam I ban kinh bang 2

thi dudng tron cé vi tri tuong db6i nhu thé nao déi véi cac truc toa d6?

& Bai 4. Cho diém O cach dudng thang a 14 6 cm. Vé dudng tron (0;10 cm).
a) Ching minh rang (0) c6 hai giao diém véi dudng thang a.
b) Goi B, C la céc giao diém cta duong thang a va (0). Tinh dé dai doan BC.

& Dang 2: Tim vi tri tam ctia mét dudng tron cé ban kinh cho trudc tiép xic véi

mot duong thang cho trudc

Phuong phap giai:
1) X&c dinh khoang cach tit tAm dén duong thang.

2) Ap dung tinh chat céc diém cach déu mot dudng théng.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1 (Duong Buibic - Du an 9EXV-2-2018). Cho duong thang xy. Tam ciia céc
dudng tron c6 ban kinh bing 1 cm va tiép xic véi xy ndm trén dudng nao?
$>6>$OBAI TAP VAN DUNG$O GO0
& Bai 1.
Cho duong thang a. Tam I cla tat ca cac duong tron ban kinh 3 I
cm tiép xuc véi dudng thang a nam trén duong nao?

3 cm
a

& Bai 2. Cho hai dudng thang x'Ox va y'Oy cat nhau tai O. Tam I cta tit ca cac dudng

tron tiép xtc véi hai dudng théng trén nim trén dudng thing nao?
& Cha dé 4: CAC TINH CHAT CUA TIEP TUYEN

e Kién thic can nhé
I. Dinh nghia
Puong thing a tiép xic véi (O;R) khi va chi khi khoang cach d tit O dén dudng thang a
bang R (d=R).
II. Hai tinh chét cua tiép tuyén
1. Tinh chat dic trung cta tiép tuyén

(a) Néu mét dudng thang 1a tiép tuyén cta mét dudng tron thi né vudng géc véi ban

kinh di qua tiép diém.

(b) Néu mot duong thang di qua mét diém cta dudng tron va vudng géc véi ban kinh di

qua diém d6 thi duong thang Ay 1a mét tiép tuyén cta duong tron.
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2. Tinh chét cta hai tiép tuyén cit nhau

MA va MB 13 hai tiép tuyén caa (0). Khi d6

MA =MB 3
o M 0)
My =M, 4
03=0,

B

III. Hai diu hiéu nhan biét tiép tuyén cua dudng tron

1. Dau hiéu 1: Theo dinh nghia
2. Dau hiéu 2: Tinh chat dic trung caa tiép tuyén.

IV. Dung tiép tuyén

Qua diém M nam bén ngoai (0) hay dung tiép tuyén cta dusng tron I.

Bude 1. Dung dudng tron phu dudng kinh MO cét (0) tai A, B.

Buéc 2. N6i MA, MB thu dudc 2 tiép tuyén can dung.

V. Puong tron néi tiép tam giic

1. Pudng tron tiép xic véi ba canh clia mot tam giac goi 1a duong tron noi tiép tam giac,

con tam giac goi 1a tam gidc ngoai tiép dudng tron.

2. Tam ctia dudng tron noi tiép tam giac 1a giao diém cac dudng phan giac cac goc trong
cua tam giac.

A

VI. Pudng tron bang tiép tam giac
1. Puong tron tiép xic véi mot canh clia moét tam gidc va phan kéo dai cua hai canh kia goi

1a duong tron bang tiép tam giéc.

2. Tam cta dudng tron bang tiép tam gidc trong géc A 1a giao diém cta hai duong phan

giac cac goc ngoai tai B va C.
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3. M6i tam giac c6 ba dusng tron bang tiép.

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Tinh d6 dai ctia mét doan tiép tuyén

Phuong phap gidi:

1. Xac dinh tam giac vuéng c6 dinh géc vudng la tiép diém nho tinh chat dic trung cta

tiép tuyén

2. Ap dung hé thic lugng vao tam gidc vudng.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Cho (0;6cm) va mot diém A cdch O 1a 10 cm. K& tiép tuyén AB véi dudng tron
(B 1a tiép diém). Tinh do dai AB.

& Vi du 2. Cho (0) c6 ban kinh OA = R, day BC vudng géc véi OA tai trung diém M cta
OA.

a) Ta giac OCAB la hinh gi? Vi sao?
b) Ké tiép tuyén véi dudng tron tai B cat dudng thang OA tai E. Tinh d6 dai BE theo R.

& Vi du 3. Tit diém A § ngoai (0) ké cac tiép tuyén AB,AC véi duong tron (B,C la cac tiép

diém).
a) Ching minh réng OA 1 BC.
b) Vé duosng kinh CD. Chitng minh rang BD | AO.
¢) Tinh d6 dai cac canh ctia tam giac ABC biét OB =2 cm, OA =4 cm

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> 06O
& Bai 1. Tu diém A nam bén ngoai dusng tron (0). Ké cac tiép tuyén AM, AN véi dudng
tron dé (M, N 1a céc tiép diém).

a) Ching minh rang OA 1L MN.
b) Vé duong kinh NOC, chitng minh rang MC || AO.
¢) Tinh d6 dai cac canh ctia tam gidc AMN biét OM =3 cm, OA =5 cm.

& Bai 2. Tu diém M nam bén ngoai dudng tron (0), ké céc tiép tuyén MD, ME véi dudng
tron (D, E 1a céc tiép diém). Qua diém I thudc cung nhé DE, ké tiép tuyén véi dudng tron
cat MD, ME theo thi tu 6 P va Q. Biét MD =5 cm. Tinh chu vi tam gidc MPQ.

< Bai 3. Tu diém A nam bén ngoai (0;6cm) c¢6 OA =10 cm, ké cac tiép tuyén AB,AC véi
duong tron (B,C 1a cac tiép diém). Goi H la giao diém ctia AO va BC.
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4. CAC TINH CHAT CUA TIEP TUYEN

a) Tinh d6 dai OH.
b) Tinh d6 dai AB.

& Bai 4. Cho duong tron (0;2cm) cac tiép tuyén MA, MB ké tit M dén dudng tron vudng

géc v6i nhau tai M (A,B la cac tiép diém).
a) Ta giac MBOA la hinh gi? Vi sao?

b) Goi C 1a diém bAat ki thudc cung nhdo AB. Qua C ké tiép tuyén véi dudng tron, cit
MA,MB thi tu tai D va E. Tinh chu vi tam giac MDE.

¢) Tinh s6 do géc DOE.

& Bai 5. Cho tam giac ABC vuédng tai A. Pudng tron tam I néi tiép tam gidc ABC tiép
xuc véi AB,AC lan lugt tai D,E.

a) T giac ADIE 1a hinh gi? Vi sao?

b) Tinh ban kinh caa (I) biét AB=3 cm, AC =4 cm.

& Dang 2: Chitng minh mét dusng thang la tiép tuyén cta mot duong tron

Phuong phap giai:
1. D4u hiéu 1

e Xac dinh khoang cach d tit tam dén duong thang.

e Ching minh d=R.
2. Dau hiéu 2

e Xac dinh giao diém cua duong thing véi duong tron.

e Ching minh dudng thing vudng géc véi ban kinh di qua diém dé.

>6>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC ¢c6 AB =3, AC =4, BC =5. Vé (B;BA). Chiing minh rang AC

12 tiép tuyén ctia dudng tron.

& Vi du 2. Cho (0) day AB khac duong kinh. Qua O ké duong vudng géc véi AB, cat tiép
tuyén tai A ctia dudng tron & diém C.

a) Ching minh CB la tiép tuyén ctia dudng tron.
b) Cho ban kinh cta dudng tron bang 15 cm, AB =24 cm. Tinh d6 dai OC.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC vudng can tai A. Ké phan giac trong cia B cat AC tai I.
Chiing minh rang BC tiép xuc véi dudng tron (I;1A).
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Chuong 2: PUONG TRON

& Vi du 4. Cho hinh thang vuéng ABCD (A = B =90°) ¢6 I 1a trung diém ctia AB va géc
CID =90°. Chiing minh réng CD la tiép tuyén ctia dudng tron dudng kinh AB.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho hinh thang vuéng ABCD (A =D =90°), AB=4 cm, BC =13 cm, CD =9 cm.
a) Tinh do6 dai AD.
b) Ching minh rang dudng thang AD 14 tiép tuyén cta dudng tron dusng kinh BC.
& Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A (AB = AC), duong cao BH. Trén nita mit phang
chita C bo AB vé Bx L BA cat (B;BH) tai D. Ching minh réng CD la tiép tuyén caa (B).

& Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Vé hai dudng tron (B;BA) va (C;CA) cat nhau
tai D (khac A). Ching minh réng CD la tiép tuyén caa (B).

& Bai 4. Cho (O;R). Vé dudng tron tam I c¢6 dudng kinh 16n hon R di qua O cat (O) tai
A, B. Puong thang OI cét I tai M (I nam gitta O va M). Chiing minh réing MA, MB la hai

tiép tuyén cuaa (O).
& Bai 5. Cho tam gidc ABC vuéng tai A, dudng cao AH. Vé (A;AH), ké cac tiép tuyén
BD, CE véi (A) (D, E la céc tiép diém khac H). Ching minh rang:

a) Ba diém D, A, E thing hang.

b) DE tiép xtc véi duong tron dudng kinh BC.

& Bai 6. Cho ntta dudng tron tAm O dudng kinh AB. Vé cac tiép tuyén Ax, By ctia nta
duong tron. Ké tiép tuyén tai M 1a mét diém bat ky thudc nita dudng tron. Tiép tuyén nay
cat Ax, By thi tu tai C, D. Ching minh rang dudng tron dusng kinh CD tiép xtc véi AB.
& Bai 7. Cho tam gidc ABC vudng tai A (AB < AC), dudng cao AH. Goi E 1a diém d6i xing
v6i B qua H. Pudng tron dudng kinh EC cat AC 6 K. Ching minh rang HK la tiép tuyén
cta duong tron.

& Dang 3: Chitng minh dang thitc hinh hoc

Phuong phap gidi:
1. Xéac dinh nhiing doan tiép tuyén bang nhau.

2. Pai s6 héa hinh hoc.

3. Dung phép tinh cong dién tich va phuong phap dién tich.

&GO VI DU MINH HOA >SS
& Vidu 1. Cho I noi tiép tam giac ABC, tiép xtc véi cac canh AB, BC, CA thi tu tai
D, E, F. Chitng minh réng:
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5. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUGNG TRON

a) 2AD=AB+AC-BC.

b) Tim cac hé thic tuong tu nhu hé thic 6 cau a).
& Vi du 2. Chiing minh rang néu tam gidc ABC c6 chu vi 2p ngoai tiép duong tron (I;r)
thi dién tich S ctia tam giac ¢6 cong thiac S=p-r.

& Vi du 3. Cho tam giac ABC c6 chu vi 2p ngoai tiép (I;r) goi a, b, ¢, hq, h. thi tu 12 do
dai va chiéu cao tuong tng cta cac canh BC, CA, AB. Chitng minh rang:

gLyl 11
ha hy he 1

b) hg+hp+he =2pr(1+1+1)
a b c
& Vi du 4. Cho ntra dudng tron tam O dudng kinh AB. K& cac tiép tuyén Ax, By clia niia
duong tron. Qua diém M béat ki thudc nita dudng tron (M khac A va B) ké tiép tuyén véi
ntta duong tron cat Ax, By thi tu tai C va D. Ching minh réng:

a) COD =90°.
b) CD =AC =BD.
c¢) Tich AC-BD khéng d6i khi M di chuyén trén nita dudng tron.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$ 6040
& Bai 1. Chiing minh dién tich cia tam gidc déu ngoai tiép duong tron ban kinh r bang

3r2,

& Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A ngoai tiép (I;r) va noi tiép (O;R). Chiing minh

rang:
a) 2r=AB+AC-BC.
b) AB+AC =2(R +r).

& Bai 3. Cho tam giac ABC duong tron tam I, bang tiép trong géc A tiép xic véi cac tia
AB va AC thi tu tai E va F. Cho BC =a, CA =b, AB = c¢. Chitng minh rang:

2) AE:AF:a+b+C
2
b) BE:a+b—c.
2
-b
c) CF:C+C;

& Bai 4. Cho dudng tron (I) néi tiép tam giac ABC vudng tai A tiép xic véi BC tai D.
Chiing minh rang Sagc =BD-DC.

& Bai 5. Cho (I) néi tiép tam giac ABC tiép xiic véi AB tai D. Chiing minh rang AABC
vuong tai C khi va chi khi CA-CB=2DA-DB.
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Chuong 2: PUONG TRON

& Cha dé : VI TRI TUONG DOI CUA HAI DPUONG
TRON

9 Kién thitc can nhé
I. Ba vi tri tuéng d6i caa hai dusng tron (0) va (0)

a) (0) cat (0") « (0) va (0') ¢6 hai diém chung phéan biét.

b) (0) tiép xtc (0') & (0) va (0') c6 mot diém chung.

c¢) (0) khong giao nhau véi (0') < (0) va (0’) khong cé diém chung.
II. Ba hé thiic xac dinh vi tri twuong d6i gitwa hai dudng tron
Cho duong tron (O;R) va (O';R’) ¢6 tam khoéng trung nhau. Puong thang 00’ goi 1a duong

ndi tam, doan OO’ = d goi 1a doan nbi tam.
a) (O;R) cat (O';R") < |R-R'|<d <R+R'.

» Tiép xtic ngoai: d =R +R’
b) (O;R) tiep xac (O';R’) )
Tiep xuc trong: d = |R - R/|.

O ngoai nhau: d >R +R’
c¢) (O;R) khong giao nhau véi (O';R') < _
O trong nhau: d <|R -R'|.

III. Tinh chit cua duong ndi tam

a) Puong ndi tam la truc d6i xing ctia hinh gom ca hai dudng tron.
b) Néu hai dudng tron tiép xdc nhau thi tiép diém nam trén dudng ndi tam.

IV. Tiép tuyén chung cta hai dudng tron

a) Tiép tuyén chung ctia hai dudng tron 1a dudng thang tiép xtc véi ca hai duong tron
do.

b) Tiép tuyén chung ngoai la tiép tuyén chung khéng cit doan nbi tam.
¢) Tiép tuyén chung trong la tiép tuyén chung cit doan nbi tam.

@ Cac dang bai tap ccé ban

& Dang 1: Xac dinh vi tri tuong d6i ctia hai duong tron

Phuong phap gidi:
1) Xac dinh do dai doan nbi tam. 2) So sanh d v6i R + R’ hoac |[R - R'|.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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5. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUGNG TRON

& Vi du 1. Cho dudng tron (O) ban kinh OA va dudng tron dudng kinh OA.
a) Hay xac dinh vi tri ctia hai duong tron (O) va duong tron duong kinh OA.
b) Day AD ctia dudng tron 16n cat dudng tron nhé 6 C. Chiing minh réng AC = CD.

& Vi du 2. X4c dinh vi tri tuong dbi ctia hai dudng tron trong cac truong hop sau day

a) R=6cm,R'=4cm, d =2 cm. b) R=5cm,R'=3 cm, d =4 cm.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> 6040
<& Bai 1. Hai dudng tron c6 thé cé bao nhiéu diém chung? Vi sao?
& Bai 2. Vi sao hai dudng tron phan biét khong thé c6 qua hai diém chung?

& Bai 3. Cho hai dudng tron (O;R) va (O';R’) ¢6 duvng noéi tam d = 00’. Hay xac dinh vi
tri tuong doi ctia hai dudng tron iy theo bang sau:

R R’ d Vi tri tuong d6i
5 cm 3 cm 7 cm
11 cm 4 cm 3 cm
9 cm 6 cm 15 cm
7 cm 2 cm 10 cm
7 cm 3 cm 4 cm
6 cm 2 cm 7 cm

& Bai 4. Hay dién gia tri thich hop vao 6 tréng trong bang sau:

R R’ d Vi tri tuong d6i
8 cm 2 cm Tiép xtc trong
7 cm 3 cm Cat nhau
5 cm 11 cm Tiép xtc ngoai
12 cm 6 cm Pung nhau

& Dang 2: Cac bai toan véi hai dudng tron tiép xidc nhau

cat nhau.

Phuong phap gidi:

1) St dung tinh chéit tiép diém nam trén duong néi tam.

2) K& tiép tuyén chung dé st dung tinh chit dic trung va tinh chét caa hai tiép tuyén

3) Puong ndi tam la truc d6i xiing ctia hinh gom ca hai dudng tron.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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& Vi du 1. Cho dudng tron (O) tiép xtic ngoai véi (O') tai A. Qua A ké cat tuyén bat ky cat
(O) tai C va (0’) tai D. Ching minh rang OC | O'D.

& Vi du 2. Cho duong tron (0) tiép xtc trong véi (0') tai A ((O') nam trong (0)). Qua A ké
cat tuyén bat ky cat (O) tai B va (O') tai C. Chitng minh rang OB | O'C.

& Vi du 3. Cho (01;9 cm) tiép xtic ngoai véi (O9;4 cm) tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai
BC (B €(01); C €(09)). Chitng minh réng

a) 010, tiép xic véi duong tron dudng kinh BC.
b) BC tiép xtc véi dusng tron dudsng kinh 0;0,.
¢) Tinh d6 dai canh BC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
& Bai 1. Cho (O1;R;) tiép xic (Og;R9) tai A (R1 > R9). Hay cho biét sb tiép tuyén chung

cta hai duong tron dong thoi néu rd cac bude vé tiép tuyén chung nay.

& Bai 2. Cho hai dudng tron (0;) tiép xic (0O9;1 cm) tai A. V& mét cat tuyén qua A cit hai
duong tron tai B, C. Chiing minh réng cac tiép tuyén cta hai dudng tron tai B va C song

song v6i nhau.

& Bai 3. Cho (01;3 cm) tiép xtic ngoai véi (O2;1 cm) tai A. Vé hai ban kinh 0B, O5C song

song véi nhau thudc cung mét nita mat phang c6 bs 010s.
a) Tinh sb do géc BAC.
b) Goi I 1a giao diém ctia BC va 0105. Tinh do6 dai O41.

& Bai 4. Cho (0,) tiép xtc ngoai véi (O3) tai A. Pudng nbi tam 0,0, cit (07) tai B va (Og)
tai C. Goi DE la tiép tuyén chung ngoai cia hai dudng (D € (01), E € (02)) va M 1a giao diém
cua BD véi CE.

a) Tinh sb do géc DAE.
b) Ta giac ADME la hinh gi? Vi sao?
¢) Chiing minh rang MA 1a tiép tuyén chung cta hai dudng tron.

& Bai 5. Cho hai duong tron (0,) tiép xtc ngoai véi (09) tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai
MN (M €(01), N €(05)). Goi P 1a diém dbi xting véi M qua 0:04 va @ 1a diém dbi xing véi
N qua 0;05. Chiing minh rang

a) MNPQ la hinh thang can.

b) PQ la tiép tuyén chung ctia hai dudng tron.
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¢c) MN +PQ =MP +NQ.

& Bai 6. Cho hai dudng tron (O;;R1) tiép xtic ngoai véi (Os;Ro) tai A. Ké tiép tuyén chung
ngoai BC (B €(01), C €(0y)).

a) Tinh BAC. b) Tinh d6 dai BC.
¢) Goi D la giao diém ctia BA véi (Og). Ching minh rang C, O, D thang hang.
d) Tinh d6 dai AB, AC.

& Bai 7. Cho hai dudng tron (O1;R1) tiép xtic ngoai véi (Og;Rs) tai A (R1 > Rs). Pudng nbi
tam 0109 cét (0) tai B, cat (0y) tai C. Day DE cta (O1) vudng géc véi BC tai trung diém K
cua BC.

a) Ching minh ti giac BDCE la hinh thoi.
b) Goi I 1a giao diém ctia EC va (Os). Chiing minh ring D, A, I thang hang.

¢) Chiing minh rang KT 1a tiép tuyén cta (02).

& Dang 3: Cac bai toan véi hai duong tron ciat nhau

Phuong phap giai:

1) Vé day chung, vé dudng nbi tam.

2) Dung tinh chit dudng néi tam 1a trung truc caa day chung.

$OOGOVI DU MINH HOA ¢SO
& Vi du 1. Cho (0;) cit (09) tai A, B. Ké cac duong kinh AC cua (0O7) va AD cuaa (Os).
Chiing minh rang:

a) Ba diém B, C, D théng hang. b) CD =2010s.

& Vi du 2. Cho (01;20 cm) cat (O9;15 cm) tai A, B. Tinh doan ndi tAm 0,0 biét AB = 24

cm (Xét hai trudng hop 01, Oy nam cung phia va khac phia d6i véi AB).

& Vi du 3. Cho (0;) cat (0y) tai A, B. Goi I la trung diém ctia 0;0,. Qua A vé dudng

thang vudng géc véi I A, cat (01) tai C va (O9) tai D (khac A). Ching minh ring CA = AD.
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040

& Bai 1. Cho hai dudng tron (O1;R1) cat (Og;R9) tai A va B (R1 > R»). Hay cho biét s tiép

tuyén chung cia hai dudng tron, dong thoi néu ré cac budc vé cac tiép tuyén chung nay.

& Bai 2. Cho hai duong tron dong tAm 0. Mot dudng tron (0') cat mot duong tron tam O

tai A, B va cat duong tron tam O con lai tai C, D. Ching minh rang AB || CD.
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& Bai 3. Cho hai dudng tron (O1;R1) cit (O2;R9) tai A va B (O va Oy nam khac phia dbi
v6i AB). Mot cat tuyén PAQ quay quanh A (P € (01), @ € (03)) sao cho A nam giita P va Q.
Hay xac dinh vi tri cla cat tuyén PAQ trong méi trudng hdp sau

a) A la trung diém cua PQ. b) PQ c6 do dai 16n nhat.
¢) Chu vi tam gidc BPQ 16n nhét. d) Dién tich tam gidc BPQ 16n nhét.

& Bai 4. Cho H, K la céc giao diém cta hai dudng tron (01) va (03). Pudng théng O1H cit
(01) tai A va (09) tai B. Puong thang OoH cat (0,) tai C va (Os) tai D. Chiing minh rang ba
duong thing AC, BD, HK d6ng quy tai mot diém.
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GOC VOI PUONG TRON

[Chu’dng]

Trong chuong nay ching ta sé nghién ctu géc ¢ tam, géc tao bdi hai cat tuyén (hoic géc
gifia cat tuyén va tiép tuyén) ctia duong tron, quy tich cung chita géc va diéu kién dé€ mét ti
giac noi tiép hay ngoai tiép dudec mot dusng tron. Qua dé rén luyén nhitng k§ nang cé ban
trong viéc chiing minh cac tinh chét hinh hoc, cach giai cac bai toan quy tich, dung hinh,
tinh toan cac dai luong hinh hoc nhu d6 dai duong tron, do dai cung tron, dién tich hinh

tron va dién tich hinh quat tron.
& chudé 1: GOC O TAM, SO PO CUNG, LIEN HE GIUA
CUNG VA DAY

@ Kién thitc can nhé

Géc & tam c6 moi lién hé chat ché véi cung tron. Trong duong tron B
(0), ta xét géc 6 tam AOB (H.170) thi sé do cung nhé AB bang sb m
do géc AOB, sb do cung 16n AB béang 360° — AOB. Tit d6, dé tim s6

do cung ta tim s6 do géc va ngudc lai.

S

Hinh 170
9 Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: SU LIEN HE GIUA GOC O TAM VA CUNG

Phuong phdp gidi: S6 do géc & tam dudng tron bang sb do cung bi chin. Trén hinh 170:
sdAOB = sdAB.

EOEOGOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Gia s A 1a mét diém nam ngoai dudng tron (0). Ké céc tiép tuyén AB va AC
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

t61 duong tron (B va C 1a cac tiép diém). Tim s6 do cung nhé va cung 16n BC ctia dudng tron
(0), biét raing BAC = a.
& Vi du 2. Cho duong tron (0O) duong kinh AB va day cung AC. Chiing t6 rang

SdBAC = sdBC.

& Vi du 3. Gia st C 1a mot diém trén cung 16n AB ctia duong tron (0). Diém C chia cung
16n AB thanh hai cung AC va CB. Chiing minh rang cung 16n AB c¢6 sdAB = sdAC +sdCB.

Trong céc bai toan vé cung tron, bai toan chiing minh hai cung béng nhau cé ¥ nghia
rat quan trong. Tt hai cung bang nhau, ta chiing minh dudc hai doan thang bing

nhau, hai géc bang nhau.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Gia st M 1a mét diém nim ngoai dudng tron (O;R) sao cho OM =2R. Tu M ké
hai tiép tuyén MA, MB véi dudng tron (A va B 1a céc tiép diém). Tim sb do géc 6 tam AOB.
& Bai 2. Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai hai diém A va B. Puong phan giac
ctia géc OBO' cét cac dudng tron (0) va (0') theo thit tu tai C va D. So séanh hai géec BOC va
BO'D.
& Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 B =170°, C = 50°. Pudng tron tAm O néi tiép tam gidc dé
tiép xtc véi cac canh AB, AC, BC theo thi tu tai D, E, F. Tinh s6 do cac cung DE, EF va
FD.

& Dang 2: SU LIEN HE GIUA CUNG VA DAY
Phuong phadp gidi:

a) Hai duong thang song song cat (0) tai A, B, C, D (H.176a) thi
sdAB =sdCD.

BC B N

a) b) c)
Hinh 176

b) Cac truong hop co ban:
Trén hinh 176b: AB = AC < sdAB =sdAC.
Trén hinh 176¢c: AB = MN < sdAB = sdMN.
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2. GOC NOI TIEP VA GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VOI MOT DAY CUNG

OO VI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Gia stt ABC la tam gidc nhon ndi tiép dudng tron (0). Puong cao AH cat duong
tron (0) tai D. Ké duong kinh AE ctia duong tron (O). Hay chiing minh:

a) BC | DE. b) T giac BCED la hinh thang can.

D& chitng minh hai cung bang nhau trong mot dudng tron, ngoai cach dung dinh nghia,

ta thuong st dung cac dinh li sau:

Néu hai day bang nhau thi hai cung cing hai day d6 bang nhau.

Hai cung bi chén gitta hai day song song thi bing nhau.

Dudng kinh di qua trung diém ctia mot day cung (khac dudng kinh) thi chia cung
cing day 4y thanh hai cung bang nhau.

Puong kinh vuéng géc véi mot day cung thi chia cung cing day iy thanh hai cung

bang nhau.

& Vi du 2. Gia st AB 1a mot day cung ctia dudng tron (0). Trén cung nhé AB lay diém C
va D sao cho AC = BD. Ching minh réng AB | CD.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
<& Bai 1. Cho duong tron (0) duong kinh AB va dudng tron (0') duong kinh AO. Céc diém
C, D thudc dudng tron (O) sao cho Be CD, BC <BD. Céc day cung AC va AD cét dudng tron
(0') theo thi tu tai E va F.

a) So sanh d6 dai cac doan thang OE va OF.
b) So sanh s6 do cic cung AE va AF ctia dudng tron (O).

& Bai 2. Cho duong tron (O,R) hai day cung AB va CD vudng géc véi nhau tai I (C thudc
cung nho AB). Ké duong kinh BE ctua duong tron (O).

a) Ching t6 rang AC =DE.
b) Chiing minh hé thic IA%2 + IB% + IC? + ID? = 4R?.

& Bai 3. Cho dudng tron (O) duong kinh AB. Trén nita dudng tron d6 lay hai diém C, D.
Ké CH vudng géc véi AB cat duong tron tai diém thi hai E. Ching minh ring:

a) Hai cung nhé CF va DB bang nhau.
b) Hai cung nhoé BF va DE b?ing nhau.

¢c) DE =BF.
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

& Cha ¢ 2: GOC NOI TIEP VA GOC TAO BOI TIA TIEP
TUYEN VOI MOT DAY CUNG

e Kién thic cAn nhé

@ Géc ABC c6 dinh ndm trén dudng tron (O) va cac canh D o
cat dudng tron dé dudc goi 1a géc ndi tiép (H.179a). Trong “

truong hop cac géc ndi tiép c6 sé6 do khong vust qua 90° thisé B S

do ctia chung bing nita sb do ctia géc 6 tAm, cung chin mot

cung. Cac géc noi tiép déu cé sb do bang nita s6 do cung bi C
chan. Vi thé, néu nhitng géc nay cung chan mot cung (hoéc

chan nhiing cung bing nhau) thi chiing bang nhau, néu céc A

géc nodi tiép nay bang nhau thi cac cung bi chin béng nhau.

Hinh 179a
®@ Cho duong tron (0) va day cung AB. T diém A ta ké tia
tiép tuyén Ax véi dudng tron, khi d6 BAx dugc goi la géc tao
béi tia tiép tuyén véi day cung AB (H.179b). Ciing nhu géc B
néi tiép, sb6 do goc giita tia tiép tuyén va day cung bing nita O
2 . — 1 .
so0 do cung bi chan sdBAx = EsdAmB.
m
A x
Hinh 179b

Nhitng khai niém, dinh 1i, hé qua vé géc ndi tiép, géc tao bdi tia tiép tuyén va day cung
c¢6 thé gitp ching ta so sanh sb do cac géc, tit d6 chiing minh dudc ciac dudng thang song

song v6i nhau, cac tam giac bang nhau, cac tam giac dong dang véi nhau...

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: GOC NOI TIEP PUONG TRON
Phuong phap giai:

Trang 38 Suu tam & bién soan: Nhém Toan & IKTEX



2. GOC NOI TIEP VA GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VOI MOT DAY CUNG

a) Chu y phan biét: Géc ndm trén dudng tron khac

v6i géc nam trong dudng tron.

b) Hai géc cung chin mét cung thi bing nhau va

bang ntta s6 do cung bi chan. Trén hinh 179a:
S _ 1
sdABC =sdADC =sdAEC = EsdAC.

¢) Cac géc chan hai cung bing nhau thi bang
nhau. Trén hinh 179c:
AD =CD < sdAD =sdCD < sdABD = sdCAD.

Hinh 179c¢

OO VI DU MINH HOQA$><$O><S
& Vi du 1. Trén canh huyén BC ctia tam gidc vuéng ABC vé phia ngoai ta dung hinh

vudng véi tAm tai diém O. Ching minh ring AO 1a tia phan giac cta géc vuéng BAC.

& Vi du 2. Cho tam giidc nhon ABC néi tiép duong tron (0). Tt dinh A ta ké dudng cao
AH (H thudc BC). Ching minh réng BAH = OAC.

& Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (0). Trén cung BC khong chita A

ta lay diém P bat ki (P khéc B va P khéc C). Céac doan PA va BC cat nhau tai Q.

a) Gia st D 1a mot diém cb dinh trén doan PA sao cho PD = PB. Ching minh réng tam
giac PDB deu.

b) Chitng minh rang PA = PB+PC.

a1 11
¢) Chiang minh hé thucP—Q— PB+PC'

e Tt gidc ABCD c6 tinh chat AB-CD =BC-AD (*) néi 6 vi du trén dudc goi 1a ti
giac diéu hoa. Loai t giac déc biét nay c6 nhiéu iing dung trong viéc giai cac bai
toan hinh hoc phang khac.

2 . AB BC 2
e Neéu viet hé thuc () duéi dang AD-CD va nhd lai tinh chat duong phan giac
trong tam gidc ta c6 thé néu thém mot tinh chat cta ti giac diéu hoa.
e Ti gidc ABCD la mot ti giac diéu hoa khi va chi khi cac dudng phan giéc caa géc
BAD va BCD cét nhau tai mot diém trén dudng chéo BD.

T giac ABCD la ti gidc diéu hoa khi va chi khi cac dudng phén giac ctia géc ABC
va ADC cét nhau trén dudng chéo AC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

& Bai 1. Cho géc xAy va diém M 13 mét diém bat ki ndm trong géc d6. Ké cac dudng
vuoéng géoc MP va M@ theo thi tu 1én cac canh Ax, Ay (P thudc Ax, @ thudc Ay). Ké AK
vudng géc véi doan PQ. Ching minh ring PAK = MAQ.

& Bai 2. Cho tam gidc nhon ABC néi tiép dudng tron tam O. Goi A/, B/, C' 1a chan cac
duong vudng goc vé tu A, B, C trén canh BC, CA, AB; H la truc tam cta tam giac ABC.

a) Ching minh ring AA’ 1a dudng phan gidc trong ctia géc B'A'C'.
b) Cho BAC =60°. Chiing t6 ring tam gidc AOH can.

& Bai 3. Cho tam gidc ABC ndi tiép duong tron tam O. Tia phan gidc cta géc BAC cit
BC & D va céat dudng tron (0) tai E.

a) Ching minh AB-AC =AD-AE. b) Ching minh ED-EA = EB2.

& Dang 2: GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VA DAY CUNG

Phuong phap giai:
A
a) So do géc tao béi tia tiép tuyén va day cung (tai mot
diém trén duong tron) bang nita s6 do cung bi chan.
C
e — 1 . — .
b) Trén hinh 183 ta c6 sdBAC =sdxBC = EsdBC. 0
m
B x
Hinh 183

OO VI DU MINH HQA$><$O<S

& Vi du 1. Gia st A va B 12 hai diém phan biét trén duong tron (0). Céc tiép tuyén ciia
duong tron (O) tai A va B cat nhau tai diém M. Tt A ké dudng thang song song véi MB,
cat duong tron (0) tai C. MC cat dudng tron (O) tai E. Céc tia AE va MB cat nhau tai K.
Chiing minh rang MK? = AK -EK va MK =KB.

& Vi du 2. Cho duong tron (C) tam O, AB 1a moét day cung ciia (C) khong di qua O va I
12 trung diém ctia AB. M6t dudng thang thay d6i di qua A cat dudng tron (C1) tAm O ban
kinh OI tai P va @. Ching minh rang tich AP - AQ khong d6i va dudng tron ngoai tiép tam
gidgc BPQ ludn di qua mét diém cb dinh khac B.

& Vi du 3. Cho tam gidc nhon ABC c6 truc tAm H va BAC =60°. Goi M, N, P theo tht tu
14 chan cac dudng cao ké tit A, B, C ctia tam gidc ABC va I 1a trung diém ctia BC.

a) Ching minh rang tam giac INP déu.
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3. GOC CO PINH O TRONG HOAC NGOAI PUONG TRON

b) Goi E va K lan lugt 14 trung diém ctia PB va NC. Ching minh ring cac diém I, M, E,
K cung thudc mot duong tron.

¢) Gia st IA 1a phan gidc caa NIP. Tim sb do géc BCP.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho tam giac ABC vuéng tai A. Lay diém D trén canh AC (AC >2DC) lam tam
vé dudng tron tiép xdc véi BC tai E. T B ké tiép tuyén tha hai BF cit AD tai I va cit AE
tai K. Trung tuyén AM cta tam gidc ABC cat BF tai N.

a) Ching minh nim diém A, B, E, D, F cung nam trén mét dudng tron.

IF BF
hu inh hé thiuc — = —.
b) Ching minh hé thuc K- BE

¢) Cho AEC =130°, tinh s6 do géc ANB.

& Bai 2. Cho hai duong tron (O) va (O’) tiép xiic ngoai véi nhau tai diém A. Mot tiép tuyén
ctia duong tron (0) tai diém B cat duong tron (0’) tai C va D (C nam giita B va D). Céc tia
CA, DA cat dudng tron (O) theo thit tutai E va F.

a) Ching minh rang EF | CD.

b) Goi M la diém chinh giita cia cung CD (M va A khac phia dbi véi CD). Tinh s6 do géc
BAM.

& Bai 3. Cho dudng tron (0) va diém A ndm ngoai dudng tron. Ké cac tiép tuyén AB, AC
va cat tuyén ADE v6i dudng tron (D nam gitta A va E). Tia phén giac cta géc DBE cat DE
tai I. Chiing minh rang

BD CD

BD _CD AI=AB=AC.
) BE - CE b) ¢

¢) CI la tia phan gidc caa géc DCE.

& Bai 4. Tu diém A n3m ngoai dudng tron (0), ké hai tiép tuyén AB, AC va cat tuyén
AKD sao cho BD song song véi AC. N6i BK cat AC 6 1.

a) Néu cach vé cat tuyén AKD sao cho BD | AC.
b) Chitng minh hé thic IC?=IK -IB.
¢) Cho géc BAC = 60°. Chiing t6 rang cat tuyén AKD di qua diém O.

& Bai 5. Cho hai duong tron (0) va (O') cat nhau tai hai diém A va B. Qua A ké hai duong
thang d va d’. Pudng thang d’ cat (0) tai M va cat (0') tai N. Pudng thang d cat dudng
tron (0) tai C va cit dudng tron (0') tai D sao cho AB 1a tia phan gidc ctia géc MAD. Ching
minh rang CD = MN.
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

% Chua dé 3: GOC CO PINH O TRONG HOAC NGOAI
PUONG TRON

9 Kién thic can nhé

V6i dinh A nam trong duong tron (O) ta cé géc véi dinh & trong
duong tron (H.187).
S6 do cua géc nay bang nia tong sbé do hai cung bi chan gitta hai

canh cuia goc va cac tia doi cua hai canh do.
sdBE +sdCD

K

SdBAE =

dBAD = sdBD +sdCE

Hinh 187
V6i dinh A ndm ¢ ngoai dudng tron (0) ta luu y dén céc loai géc ¢6 hai canh cit dudng tron
hodc tiép xtc véi duong tron (H.188a, H.188b, H.188c).

Cac goc nay deu cé so do bang nita hiéu so do hai cung bi chan.

C

iy
A <‘ m
’ \
E
Hinh 188a Hinh 188b

STl

[
D=EFE

Hinh 188c
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3. GOC CO PINH O TRONG HOAC NGOAI PUONG TRON

@ Cac dang bai tap coé ban

& Dang 1: AP DUNG GOC CO PINH 0 TRONG PUONG TRON

Phuong phdp gidi: Ciing nhu phan géc noi tiép, géc tao béi tia tiép tuyén va day cung,
cac dinh 1i va hé qua ca géc ¢6 dinh nam trong hoic nam ngoai dudng tron giip ching

ta tim moi quan hé gitta cac so do cac goc, chiing minh cac duong song song, cac tam giac

bang nhau, cac tam gidc dong dang véi nhau, hai dudng thang vuéng géc véi nhau.

OO VI DU MINH HOQA S>>
& Vi du 1. Trén dudng tron (O) cho cac diém A,B,C,D theo thi tu d6. Goi Ay, By, C1 va
D1 lan lugt 1a diém chinh gitta cac cung AB,BC,CD va DA. Ching minh cac dudng thang
A1C1 va B1D1 vuong géc véi nhau.
& Vi du 2. Cho bon diém A,D,C,B theo thi tu d6 nam trén dusng tron tdm O dudng kinh
AB =2R (C va D nam vé cung phia so véi AB). Goi E va F theo th tu 1a hinh chiéu vuong
gbc cia A, B trén dudng thang CD. Tia AD cét tia BC tai I. Biét rang AE + BF =R /3.

a) Tinh s6 do géc AIB.

b) Trén cung nhé CD lay diém K. Goi giao diém ctia KA,KB v6i DC lan ludt 1a M va N.
Tim gia tri 16n nhat cia MN khi K di dong trén cung nhé CD.
& Vi du 3. Trong tam gidc ABC, dudng phan giac ctia géc BAC cat canh BC tai D. Gia st
(T) 1a duong tron tiép xic véi BC tai D va di qua diém A. Goi M la giao diém thi hai cta
(T) va AC, P 1a giao diém thi hai ctia (T) va BM, E 1a giao diém ctia AP va BC.
a) Ching minh ring EAB = MBC.
b) Chiing minh hé thic BE2=EP -EA.

& Vi du 4. Trén dudng tron (O) ta lay cac diém A,C1,B,A1,C,B; theo thi tu dé.

a) Ching minh rang néu cac duong thang AA;,BB;,CC; la cac duong phan giac trong
cua tam giac ABC thi chung la cac dusng cao caa AA1B1C;.

b) Ching minh ring néu cac dudng thing AA;,BB;,CC; 1a cac dudng cao ctua tam giac
ABC thi chung la cac duong phan giac cia AA1B1C;.

¢) Gia st (T4) va (T%) 1a hai tam gidc ndi tiép duong tron (0), dong thsi cac dinh cta tam
giac (T) 12 cac diém chinh gitia cia cic cung ctia duong tron bi chia béi cac dinh cia
tam giac (T7). Ching minh réng trong hinh luc gic 1a giao cta cac tam giac (T7) va
(T3) cac dudng chéo ndi cac dinh d6i nhau song song véi cac canh cua tam giac (71) va

dong quy tai mot diém.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 43



Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

& Bai 1. Doc theo canh ciia mét tam gidc déu ta 1in mét dudng tron cé ban kinh bang
duong cao cua tam gidc. Ching minh rang sbé do cia cung dinh trén duong tron béi cac
canh ctia tam giac bang 60°.

<& Bai 2. Gia stt A,B va C la ba diém thudc dudng tron (O) sao cho tiép tuyén tai A cta
dudng tron ct tia BC tai D. Tia phan gidc ctia BAC céat dudng tron tai M, tia phan gidc cla
ADC cit AM tai I. Ching minh réing AM 1 DI.

& Bai 3. Trén dudng tron tAm O ban kinh R ta ké ba day cung lién tiép bang nhau AB, BC
va CD (mbi day c6 d6 dai nhoé hon R). Goi I 14 giao diém ctia AB va CD. Céc tiép tuyén cta
duong tron tai B va D cat nhau tai K.

a) Ching minh réng BIC = BKD.
b) Ching t6 rang BC la tia phan giac cta géc KBD.

<& Bai 4. Cho tam giac ABC ndi tiép dudng tron tam O. Cac dudng phan giac trong cta
tam gidc ké tit A,B,C cit nhau tai I va cat dudng tron (O) theo thi tu tai D,E va F.

a) Ching minh rang CI LED.

b) Goi M la giao diém ctia AC va DE. Ching minh rang IM || BC.

¢) Goi K 1a diém d6i xing véi I qua D. Ching t6 rang K 1a tam dudng tron bang tiép cia
tam giac ABC.

& Bai 5. Cho tam gidc cAn ABC (AB = AC) ndi tiép duong tron (0). Goi D 1a diém thudc
cung BC khong chita A, E 12 giao diém ctia BC va AD.

a) Ching minh réing AEB = ABD.
b) Chiing minh hé thic AC2=AD-AE.

¢) Cac két qua 6 cau a) va cau b) c6 thay doi khong néu diém D thudc cung BC chita A?

& Bai 6. Cho dudng tron tAm O va day AB. Trén hai cung AB ta 1an lugt 1ay cac diém M
va N. Hai tia AM va NB cat nhau tai C, hai tia AN va MB cat nhau tai D. Ching minh
rang néu ACN = ADM thi AB 1 CD.

& Cha dé 4: CUNG CHUA GOC
e Kién thic can nhé

e Quy tich nhiing diém nhin doan AB c¢b dinh duéi mot géc khong doi a (0o < a < 180’ 14
hai cung chiia goc a vé trén doan AB (quy tich co ban).

 Truong hop dic biét: Quy tich nhitng diém nhin doan AB cb dinh duéi mét géc vudng
la duong tron duong kinh AB.

9 Cac dang bai tap co ban
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4. CUNG CHUA GOC

& Dang 1: AP DUNG GIAI CAC BAI TOAN VE QUY TiCH VA DUNG HINH

Phuong phdp gidi: Khai niém cung chita géc gitp ching ta giai dude nhiéu bai toan quy
tich, dung hinh, chita nhiéu diém cung thuéc mét duong tron.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604

& Vidu 1. Cho tam gidc cAn ABC(AB = AC) va D 1a mot diém trén canh BC. Ké DM song
song véi AB(M thuoc AC) , DN song song v6i AC (N thudc AB). Goi D' 1a diém d6i xing cia
D qua MN. Tim quy tich diém D’ khi diém D di déng trén canh BC.

& Vi du 2. Cho dudng tron (0) va day cung BC cb dinh. Goi A 12 diém di dong trén cung
16n BC ctia dudng tron (O) (A khéc B, A khéc C). Tia phan gidc cia géc ACB cit dudng tron
(0) tai diém D khac diém C. Lay diém I thudc doan CD sao cho DI = BD. Puong thang BI
cat duong tron (O) tai diém K khac diém B.

a) Ching minh ring tam gidc KAC cAn.
b) Ching minh dudng thang A luén di qua mot diém oJ cb dinh.

¢) Trén tia doi cia AB lay diém M sao cho AM = AC. Tim quy tich cic diém M khi A di
dong trén cung lén BC cua duong tron (O).

& Vi du 3. Cho truéc diém A trén duong thang d va hai diém C, D thudc hai nita mét
phang d6i nhau, bs d. Hay dung mét diém B trén d sao cho ACB = ABD

& Vi du 4. Gia stt AD 14 dudng phan giac trong géc A ctia tam gidc ABC (D thudc doan
BC). Trén AD lay hai diém M va N sao cho ABN = CBM. Pudng thing BM cit dudng tron
ngoai tiép tam gidc ACM tai diém thi hai E va CN cat dudng tron ngoai tiép tam gisc
ABM tai diém thi hai F.

a) Ching minh réng bén diém B,C,E,F cung nim trén mot duong tron.
b) Chitng minh 3 diém A,E,F thing hang.
¢) Ching minh BCF = ACM, tit &6 suy ra ACN = BCM.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG SOG40
<& Bai 1. Cho ntta dudng tron tam O duong kinh BC =2R. Goi A 14 diém di dong trén nita
dudng tron d6. Goi D va E theo thi tu la trung diém cta cac day AC va AB. Tim quy tich
giao diém M cua BD va CE.

<& Bai 2. Cho ntta duong tron (O) duong kinh AB va mot diém C di dong trén ntta duong
tron. Vé tam gidc déu ACD véi D thudc nita méit phang bs AC khong chita B. Tim quy tich

trung diém M cta doan CD.
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

<& Bai 3. Cho dudng tron tam (0) ban kinh R va day cung AB = Rv/3. C la diém di dong
trén cung nhé AB. Vé dudng tron tam C tiép xiic véi AB. Tit A va B ké cac tiép tuyén (khac
AB) véi dudng tron tdm C, ching cat nhau tai M. Tim quy tich cac diém M.

& Bai 4. Dung tam gidc ABC, biét rang
a) BC =3 cm, BAC =50°, 6 dai dudng trung tuyén AM =3 cm.

b) BAC =50°, ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc bang 2,5 cm, ban kinh dudng tron

néi tiép tam giac bang 1 cm.

& Bai 5. Cho bén diém A, B, C, D theo thi tu cung ndm trén dudng tron (O) sao cho AC
vudng géc BD tai H (H khac O0). Goi M va N lan lugt 14 chan cac duong vudng géc ké tix H
xudng cac duong thang AB va BC, P va @ lan lugt 1a giao diém ctia dudng thang MH va
NH véi cac duong thang CD va DA.

a) Ching minh réng PQ | AC.
b) Ching minh bon diém M, N, P, @ cung nam trén mot dudng tron.

& Bai 6. Cho tam giac ABC, goi D va E theo thi tu 1a cac tiép diém ctia dudng tron tam
(0) ndi tiép tam gidc véi cac canh AB va AC, H 1a giao diém cua duong thang BO va dusng
théng DE.

a) Ching minh rang bén diém O, E, H, C cung nam trén mét dudng tron.

b) Chiing minh dudng phan gidc trong ctia géc ABC, dudng trung binh ctia tam gidc ABC
song song véi canh AB va dudng thiang DE dong quy.

& Chi @& 5: TU GIAC NOI TIEP VA PUONG TRON
NGOAI TIEP
e Kién thitc can nhé

Ta da biét mot ti gidc noi tiép c6 bén dinh cung nam trén mot D
duong tron. Trong mot ti gidc noi tiép, tong sb do hai géc doi
dién bang 180°. Pao lai, néu mét ti gidc c6 tong sbé do hai géc
d6i dién bang 180° thi ti gidc d6 noi tiép dugc trong mét dusng

tron.

e Tut nhitng kién thiic cé ban trén ta cé thé rut ra cac hé qua sau:
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5. TU GIAC NOI TIEP VA PUONG TRON NGOAI TIEP

a) Géc ngoai tai mot dinh cua ti gide noi tiép bang géc trong tai dinh d6i dién. Pao
lai, néu géc ngoai 6 mot dinh cua ti gidc bang géc trong & dinh d6i dién thi ti
giac d6 noi tiép dudc trong mot dudng tron.

ABCD ni tiép < BAD = DCx (hinh bén).

b) Hinh thang néi tiép dudc trong mot duong tron khi va chi khi né 1a hinh thang
can.

e Cach nhan biét mot ti giac noi tiép

1) Dua vao dinh nghia ti giac ndi tiép.

2) Chiing minh ti giac d6 c¢6 hai géc d6i bu nhau (ho#c tit giac d6 c¢6 mot géc bang
géc ngoai tai dinh d6i dién).

3) Dua vao khai niém cung chita géc: T gidc c6 hai dinh lién tiép nhin doan thang
n6i hai dinh con lai duéi hai géc bang nhau thi t gidc dé noéi tiép dude trong mot

duong tron.

G Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Chiing minh ti giac noi tiép

1. Cho ti gidc ABCD. Néu A +C =B +D = 180° thi ti gidc ABCD noi tiép.

2. Dua vao cac hé qua, cach nhan biét dé giai quyét bai toan.

OO VI DU MINH HQA$>$O<S
& Vi du 1. Cho tam gisdc ABC c6 ba géc nhon ndi tiép dudng tron (0) véi truc tam 1a H.
Gia stt M 12 mot diém trén cung BC khéong chita A (M khéc B, M khac C). Goi N, P theo
thit tu 14 diém d6i xing cta M qua cac duong thing AB, AC.

a) Ching minh ti gidc AHCP néi tiép.
b) Ching minh ba diém N, H, P thang hang.
¢) Tim vi tri ca M dé d6 dai doan NP 16n nhét.

& Vi du 2. Cho tam gidc cAn ABC(AB = AC,A <90°), dudng cao BD. Goi M, N, I theo thi
tu 1a trung diém cta doan BC, BM va BD. Tia NI cat canh AC tai K. Ching minh rang:

a) Cac ti gidc ABMD,ABNK ndi tiép.
4
b) BC? = §CA.CK.

& Vi du 3. Cho tam gidc nhon ABC(AB < AC), hai dudng cao BD va CE cat nhau tai H
(D thudc canh AC, E thudc canh AB). Goi I 1a trung diém ctia BC. Pudng tron ngoai tiép
ABEI va duong tron ngoai tiép ACDI cat nhau tai K (K khac I).
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Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

a) Ching minh réng BDK = CEK
b) Pudng thiang DE cat BC tai M. Ching minh ba diém M, H, K thang hang.

¢) Chiing minh rang t& gidac BKMD noi tiép.

St dung kién thic ctia tam gidc dong dang ta thiy: Néu hai cat tuyén AB va CD cta
mot duong tron cat nhau tai M thi MA-NB=MC -MD (xem hinh duéi).

C C
Pao lai, ta ciing ching minh duge: Néu hai dudng thang BA va CD cat nhau tai diém M
sao cho MA-NB = MC-MD thi bén diém A,B,C,D cung nam trén mét dudng tron. Pay ciing
12 mot cach nhan biét mot ti gidc noi tiép.
& Vi du 4. Cho hinh thang vuéng ABCD(A = D = 90°). Goi E la trung diém ctia AD. Ké
AH vudng géc véi BE, DI vudng goéc véi CE, K 1a giao diém ctia AH va DI.

a) Ching minh rang t giac BHIC nbi tiép.
b) Ching minh rang EK 1 BC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
& Bai 1. Cho tam gidac ABC c¢6 ba géc nhon; AD va CE 14 hai dudng cao cit nhau tai H, O
14 tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Goi M 1a diém d6i xting cta B qua O, I 1a giao
diém ctia BM va DE, K 1a giao diém ctia AC va HM.

a) Ching minh rang cac ti gidc AEDC va DIMC la céc ti giac néi tiép.
b) Chiing minh OK L AC.
¢) Cho sb6 do géc AOK bang 60°. Ching minh tam giac HBO can.

& Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén hai canh AD va CD lan ludt lay cac diém
M va N sao cho MBN =45°. BM va BN céat AC theo thi tu tai E va F.

a) Ching minh cac ti gidc BENC va BFMA noi tiép dude trong mot dusng tron.
b) Chiing t6 MEFN ciing 1a ti gidc noi tiép.

c) Goi H 1a giao diém ctia MF va NE, I 1a giao diém BH va MN. Tinh d6 dai doan BI
theo a.
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5. TU GIAC NOI TIEP VA PUONG TRON NGOAI TIEP

< Bai 3. Gia st trong ti gidc 16i ABCD c6 diém M sao cho ti gidc ABMD la hinh binh
hanh va CBM = CDM. Dung hinh binh hanh BMCN.

a) Ching minh rang ti gidc ABNC noi tiép.

b) Ching minh rang ACD = BCM.

& Dang 2: Chitng minh nhiéu diém cung nam trén mét duong tron

1. Dua vao cach ching minh tam giac, ti giac noi tiép.

2. Dua vao két qua: Néu IM -IH = IN - IK thi bbn diém H,M,N,K cung nam trén dudng

tron.

EOCOOVI DU MINH HOAS><$OS

& Vi du 1. Cho hinh chit nhat ABCD, I 1a trung diém ctia CD, E thudc canh BA. Qua I
ké IM vuéng géc véi DE, cat AD tai H. Qua I ké IN vudng géc véi CE, cat BC tai K. Goi G
12 giao diém cta ET va HK. Ching minh rang:

a) Bon diém H,M,N,K cung nim trén dudng tron.
b) Chiing minh ndm diém E,G,N,K,B cung thuéc mot dudng tron.
c) Nam diém E,G,M,H,A cung thudc mot dudng tron.

& Vi du 2. Cho tam giac nhon ABC véi duong cao AD. Goi M 1a diém dbi xting ctia D qua
AB, N 1a diém dbi xtng ctia D qua AC, E va F theo thi tu la giao diém ctia MN véi AB va
AC. Chitng minh réng:

a) Nam diém A,F,D,C,N cung thudc mét duong tron.
b) Ba dusng AD,BE,CF dong quy.

$>6>OBAI TAP VAN DUNG<$ 6060
<& Bai 1. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB va day cung CD vudng géc véi AB tai
diém H. Goi I 1a diém d6i xting véi H qua D, K 1a trung diém ctia doan HD. Vé day cung
EF di qua K. Chiing minh bén diém E,H,I,F cung nam trén mot dudng tron.
& Bai 2. Cho dudng tron (0) va diém A nim ngoai dudng tron d6. Ké cac tiép tuyén
AB,AC véi dudng tron (0) (B va C la cac tiép diém). Goi I 1a giao diém ctia OA va BC. Ké
day cung DE ctia dudng tron (O) qua 1.

a) Ching minh bén diém A,D,0,E cung nam trén mot duong tron.

b) Ching minh rang BAD = CAE.
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Két qua bai toan khong thay ddi néu ta hoan d6i vi tri hai diém D va E trén duong tron

(0)

< Bai 3. (Pinh li Pt6-16-mé) Cho ti gidc ABCD néi tiép duong tron tam O. Chitng minh
rang AB-CD +BC-AD =AC-BD .
%& Cha dé 6: TU GIAC NGOAI TIEP VA PUONG TRON
NOI TIEP
e Kién thitc co ban

1. Puong tron tiép xic véi tit cd cac canh cla mot ti C
giac dudc goi 1a dudng tron ndi tiép ti gidc va ti giac
dudc goi 1a ngoai tiép dudng tron.

2. Néu mot ti gidc ngoai tiép mot dudng tron thi tong

cac cap canh doi bang nhau. Pao lai néeu mot ti giac

c6 tong cac cip canh d6i bang nhau thi ti gidc dé ngoai 4 D

tiép mot duong tron.
Tt gidc ABCD ngoai tiép duong tron (0) © AB+CD =
BC +AD (hinh bén)

@ Cac dang bai tap co ban

& Dang 1: Chitng minh cac hé thiic lién hé gitra cac canh cta ti giac ngoai tiép

Tt gidc ABCD ngoai tiép dudng tron (0) © AB+CD =BC +AD.

OO VI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Cho hinh thang vuéng ABCD(A = D = 90°) ngoai tiép dudng tron (0). Tim do6
dai cac canh AB va CD, biét rang OB = 15cm va OC = 20cm.

& Vi du 2. Cho tit giac 16i ABCD, cac dudng thang AB va CD cat nhau tai K (C nam giita
D va K), cac duong thang BC va AD cat nhau tai L (C nam gitta B va L). Chitng minh réng
tit gidc ABCD ngoai tiép dudc mot dudng tron khi va chi khi théa méan mot trong hai diéu

kién sau:

a) BK+BL=DK+DL (1) b) CK+AL=AK+CL

Két qua cta VD2 cho ta thém mot ddu hiéu nhan biét mét ti giac 16i 1a ti giac ngoai

tiép dude mét duong tron

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
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7. PO DAI PUONG TRON VA PO DAI CUNG TRON

& Bai 1. Cho hinh thang vuéng ABCD(A = D = 90°) ngoai tiép dudng tron (O) ban kinh
6cm, canh day nhé AB = 10cm. Tinh d¢ dai cac doan thang BC va CD.

& Bai 2. Cho hinh thang can ABCD(AB | CD) ngoai tiép dudng tron (O,r) va CD = 4AB.
Tim d6 dai cac doan thang AB va CD.

& Dang 2: Chiing minh tit giac ngoai tiép

1. Dua vao d4u hiéu ti giac ngoai tiép.

2. Néu tit gidc ABCD c6 AB +CD =BC + AD thi né ngoai tiép duong tron.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC va D 1a mét diém bat ki ndm trong tam gidc. Cac duong
théng AD,BD,CD cat cac canh BC,AC,AB theo thi tu tai X,Y,Z. Chiing minh réng néu
hai trong ba tit gidc DYAZ,DZBX,DXCY ngoai tiép thi ti gidc thi ba cling ngoai tiép.

& Vi du 2. Cho tit gidc ABCD, cac dudng thang AB va CD cat nhau tai K (C nam giita D
va K), cac dudng thing BC va AD cit nhau tai L (C nam giita B va L). Qua K va L ké hai
dudng thing chia ti gidc ABCD thanh bén ti gidc nhé. Ching minh rang néu hai ti gic
nho khong c6 canh chung ma ngoai tiép thi ti gidc ABCD ciing ngoai tiép.

& Vi du 3. Ching minh rang néu ti gidc ABD ngoai tiép dudng tron tam I thi ta c6 hé
Al
thic BI? + 57 -BI-CI=AB-BC.

$>6O$OBAI TAP VAN DUNG<$> 6040
& Bai 1. Cho ti giac ngoai tiép ABCD. Chitng minh réng dudng tron ndi tiép cic tam
gidgc ABC va ACD tiép xdc nhau tai mét diém nam trén duong chéo AC.

& Bai 2. Cho ti& gidc ngoai tiép ABCD. Qua C ké duong thang song song véi AD cat dudng
thang AB tai P. Qua A ké dudng thang song song véi BC cat dudng thang CD tai @. Ching
minh ring ti gidc APCQ ngoai tiép.

& Bai 3. Cho hinh thang cAn ABCD néi tiép trong duong tron (O1,r) va ngoai tiép dudng

tron (09, R). Goi d = 0105. Chitng minh bat déng thuc
1 2

=

r2 = R2-d?

Déng thic xay ra khi nao?
% Chu dé '(: PO DAI PUONG TRON VA PO DAI CUNG
TRON
e Kién thitc can nhé
I. Cong thuc tinh d6 dai ducng tron

1. Ti s6 gitta d6 dai dudng tron va duong kinh cta né 12 mét s6 khong d6i, nghia 1a nhu

nhau cho moi dudng tron.
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Ngudi ta ki hiéu sé khong d6i y bang chit 7 (doc 1a pi). Nhu vay
c ~3.14 ~ 22
oR TR

2. D6 dai C cia mot duong tron ban kinh R 1a C =2aR hay C = nd v6i d 1a duong kinh duong

tron.

II. Cong thuc tinh d6 dai cung tron

1. Puong tron ban kinh R (iing v6i cung 360°) c6 do dai la 2zR.

x- . 1 . an 1se s 2TR R A
2. Moi cung 1° ban kinh R ¢6 do6 dai la o _ T
360 180 z;ﬁ
3. Mot cung n° ban kinh R ¢6 d6 dai 1a: 5 = % A B

@ Cac dang bai tap ccé ban

& Dang 1: TINH PO DAI PUONG TRON, CUNG TRON HOAC CAC PAI LUONG

LIEN QUAN
Phuong phadp gidi:

e Xac dinh cong thiec.

e Tim R,n,d.

e Thay gia tri va tinh.

OO VI DU MINH HOQA >SS
& Vidul. a) Tinh dé dai cung 60° ctia mot duong tron c6 ban kinh 2 dm.

b) Tinh chu vi vanh xe dap ¢6 duong kinh 650 mm.

& Vidu 2.
Banh xe cia mo6t rong roc co6 chu vi la 540 mm. Day curoa bao banh xe A B
theo cung AB c6 d6 dai 200 mm (H.213). Tinh s6 do géc AOB. '

\V
0

& Vi du 3. Tinh ban kinh ctia mét duong tron biét dé dai cung 30° ctia né 1a 1 m.

& Vi du 4. Tinh d¢ dai duong tron ngoai tiép:
a) Mot tam giac déu c6 canh 1a 6 cm.
b) Mot ti gide déu cé canh 14 4 cm.

¢) Mot luc gidc déu cé canh 14 4 cm.
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7. PO DAI PUONG TRON VA PO DAI CUNG TRON

& Vidub5. a) Xich daola mot dudng tron ctia Trai Dat c6 do dai khoang 40000 km. Héi

ban kinh Trai P4t bang bao nhiéu.

b) Biét rang mdi kinh tuyén 14 mot nita dudng tron 16n cua Trai Pat, c6 d6 dai khoang
20000 km. Vi d6 ctia Ha Nbi 14 20°01". Tinh d6 dai cung kinh tuyén tit Ha Né6i dén Xich
Dao.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
<& Bai 1. Néu cach tinh d6 dai cung n° ctia hinh quat tron ban kinh R.

& Bai 2. Pudng kinh banh xe ctia mot xe dap 1a 73 cm.
a) Banh xe d6 quay bao nhiéu vong khi xe di dudc mot doan duong 8 km?
b) Xe di dudc bao nhiéu kilomét néu banh xe quay 1000 vong?

\ e A N ~ o A N N v 1 . N . > e % A
& Bai 3. Néu duong kinh ctia mot dudng tron ting — don vi thi chu vi cia né ting thém
n

bao nhiéu?

& Bai 4. Tinh d6 dai dudng tron ngoai tiép
a) Mot tam giac vudong cé6 hai canh géc vuong la 6 cm va 8 cm.
b) Mot tam giac vuoéng can cé canh géc vuong la 4 cm.
¢) Mot tam giac can c6 goc 6 dinh la 120° va day la 6 cm.

<& Bai 5. Mot tam gidc déu va mot ti giac déu c6 cung chu vi 14 36 (cm). Héi d6 dai dudng

tron ngoai tiép hinh nao 16n hon? Lén hon bao nhiéu?

& Dang 2: TINH PO DAI CUA CUNG TRON DO CAC CUNG CHAP NOI THANH
Phuong phap giadi:

e Tinh d6 dai mdi cung theo ban kinh duong tron tao ra cung doé.

e LAy tong d6 dai cic cung thanh phan.

$>6>6OVI DU MINH HOA 6060469
& Vidul.
Cho ba diém A, B, C thing hang sao cho B nam giita A va C.
Chtng minh rang dé dai cia nita dudng dudng tron duong
kinh AC bang tong cac do dai cia hai nita duong tron dusng
kinh AB va BC.

A B C
& Vi du 2. Cho (0,0M). Vé (0') duong kinh OM. Mot ban kinh OA cta (0) cat (0') 6 B.
Chitng minh MA va MB c6 d6 dai bang nhau.
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& Vidu 3.

Xem hinh vé bén va so sanh d6 dai cung AmB véi d6 dai duong gap khic
AOB.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$6O4O

<& Bai 1. Hay so sanh do dai ba dudng cong a,b,c trong cac hinh sau

6cm 6cm

% Chua ¢3¢ 8: DIEN TICH HINH TRON, DIEN TICH HINH
QUAT

e Kién thitc can nhé

I. Cong thic tinh dién tich hinh tron

Dién tich S cia mot hinh tron ban kinh R dudc tinh theo cong thtc
S =nR2.

II. Cach tinh dién tich hinh quat tron

777777
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8. DIEN TICH HINH TRON, DIEN TICH HINH QUAT

1. Hinh tron ban kinh R (iing véi cung 360°) c6 dién tich 1a S =
nR2.
nR?

2. Dién tich mot hinh quat 1° ban kinh R c6 dién tich la 360"

3. Dién tich mot hinh quat »n° ban kinh R c6 dién tich la
nR?-n

S, = ——
77 360

Viét lai thanh

_nR-n R__ R
77180 2 7 2
Vay cong thic tinh dién tich quat tron la
_nR%-n R

Sq—whaysq :Lq'g.

ITI. Dién tich hinh vién phan-Dién tich hinh vanh khan

1. Hinh vién phén (phan t6 den) 1a phan hinh tron giéi han béi
mot cung AmB va day cang cung AB c6 dién tich dudc tinh baéi
cong thic

Svp =Sqa0B—S0AB-

2. Hinh vanh khan (phan t6 den) 14 phan hinh tron nam gitta hai
duong tron dong tam cé dién tich dude tinh béi cong thic

Syanh khan = 7 (RZ - R3).

) CAC DANG BAI TAP CO BAN

& Dang 1: TINH DIEN TICH HINH TRON, QUAT TRON
Phuong phap giadi:

e Xac dinh cong thic.

e Tim R,n°,!.

e Thay s6 va tinh.

OO VI DU MINH HQA >SS
& Vi du 1. Tinh dién tich cac hinh tron noi tiép ngoai tiép mot hinh vudng cé canh 1a 4
cm va néu nhan xét vé két qua tim dudc.
& Vi du 2. Tinh dién tich c4c hinh tron néi tiép, ngoai tiép mot tam gidc déu c6 canh 1a 3

cm va néu nhan xét ve ket qua tim dudc.

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 55



Chuong 3: GOC VOI PUONG TRON

& Vi du 3. Tinh dién tich hinh tron trong méi trudng hgp sau:
a) Chu vi cua duong tron la C.
b) Chu vi cta hinh tron bang nghich dao ban kinh cta né.

& Vi du 4. Tinh dién tich hinh quat tron cé ban kinh 6 cm, s6 do cung 1a 36°.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. Néu cich tinh dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n°.
& Bai 2. Tinh dién tich hinh tron ban kinh 4 cm va cac hinh quat tron cé géc 6 tam 30°
va 150° caa hinh tron doé.
& Bai 3. Mot thiét dién cit ngang ciia mét than cay c6 chu vi do dudc 154 cm. Tinh dién

tich thiét dién d6 (coi nhu hinh tron).

& Bai 4. O vuon quoc gia Cic Phuong (tinh Ninh Binh) ¢6 cay Cho ngan nam tudi than
to dén mtc 8 nguoi 6m mdi xué. Hay tinh thiét dién ngang cia than cay (coi nhu hinh tron

va moéi sai tay khoang 1,5 m).

<& Bai 5. Cho mot hinh tron va mot hinh vuéng cé cung chu vi, hinh nao cé dién tich 16n
hon?

& Dang 2: TINH DIEN TICH HINH VIEN PHAN, HINH VANH KHAN VA NHUNG

HINH KHAC CO LIEN QUAN PEN CUNG TRON
Phuong phap gidi:

e Dung tinh cong dién tich: Néu mét hinh H dudc chia thanh hai hinh H; va Hy khong

c6 diém chung Sy =Sy, +SH,.

e Xac dinh cong thic.

e Tim R,n thay s6 roi tinh.

OO VI DU MINH HQA$><$O<S
& Vi du 1. Hay tinh dién tich hinh vién phan AmB biét géc 6 tam AOB = 60° va ban kinh
duong tron la 5,1 cm.
& Vidu 2.
Trén hinh vé bén
a) Tinh dién tich S cia hinh vanh khan theo R va R, (gia st R >
Rs).

b) Tinh S khi R; =10,5 cm; Ry = 7,8 cm.
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8. DIEN TICH HINH TRON, DIEN TICH HINH QUAT

& Vidu 3.

Trén hinh vé bén biét dién tich mién t6 den 1a 86 cm?2. Tinh dién tich hinh

tron.

& Vi du 4. Cho tam giac ABC néi tiép niia dudng tron dudng kinh BC. Vé ra phia ngoai
cla tam giac cac nira dudng tron dudng kinh AB va AC. Ching minh rang tong dién tich
hai hinh trang khuyét giéi han béi ba nita dudng tron bang Sapc (hinh tring khuyét Hy-

po-crat)

& Vi du 5. Cho dudng tron c6 duong kinh AB. Trén doan AB lay diém C va D sao cho
AC =CD = DB. Vé vé mot phia ctia AB hai ntta dudng tron duong kinh AC va AD. Vé vé
phia bén kia ctia AB hai ntta dudng tron duong kinh CB,DB. So sanh dién tich phan t6 den

(nhu hinh vé) va dién tich méi phan con lai ctia hinh tron.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S6O4O

< Bai 1. Hay xem biéu d6 hinh quat biéu dién xép loai hoc luc hoc sinh cia mét trudng
THCS theo ba loai: gioi, kha, trung binh.

Hay tra 16i cac cau hoi sau:

1 p
a) Co phai 2 s0 hoc sinh xép loai hoc luc giéi khong?

b) C6 phai % s6 hoc sinh xép loai hoc luc kha khong?

¢) S6 hoc sinh xép loai hoc luc trung binh chiém bao nhiéu phan

tram?
d) Tinh s6 hoc sinh méi loai, biét tong s6 hoc sinh 1a 900 em.

& Bai 2. Nguoi ta mubén may mot chiéc khan dé phtt mot chiéc ban tron dusng kinh 76
cm sao cho khan ra xudng khéi mép ban (khan c6 dang hinh tron). Hay tinh dién tich vai
can c6 d€ lam khan (khéng ké vién, mép, phan thira) phan dién tich vai ri xuéng khéi mép

ban.
& Bai 3. Cho hai dudng tron dong tam tao thanh mét hinh vanh khén. Biét rang dudng
tron nhé ¢6 ban kinh bang 4 cm va hinh vanh khan ¢é dién tich 1a 20zcm?2. Tim dudng kinh

cua duong tron lén.

<& Bai 4.
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Trong hinh vé bén ACB la mét cung cia mot duong tron, CD la
doan thang nam trén dudng trung truc cta day AB. Biét AB =
6,CD =9. Tinh dién tich ctia ca hinh tron.

<& Bai 5. Véi nhiing kién thiic da hoc, c6 thé tinh dudc dién tich nhitng hinh t6 den duéi
day hay khong? Can biét nhitng dit liéu nao d6i v6i méi hinh?
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HINH TRU - HINH NON -
HINH CAU

[ Churdng]

& cha dé 1: DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH
HINH TRU

9 Kién thitc can nhé

I. Hinh tru

Khi quay hinh chit nhat 00’AB mot vong tron quanh canh OO’ ¢b dinh, ta dudc mét hinh
tru nhu hinh vé bén. Khi doé:

e 00’ goi la truc cta hinh tru.

e O'A va OB quét nén hai ddy cta hinh tru, 14 hai hinh tron bang
nhau nam trén hai mat phang song song, ¢6 tam 1a O’ va O.

e Canh AB quét nén mit xung quanh ctia hinh tru, mai vi tri cta
AB dudc goi 13 mét dusng sinh. Chang han, CD 1a mét dudng

sinh.

e Cac duong sinh cta hinh tru vudng géc véi hai méit phang day.

D6 dai cia duong sinh 1a chiéu cao ca hinh tru.
II. Dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh tru
* Syg=2n-R-h.
* Sip=2n-R-h+21-R2

O d6 R 1a ban kinh day, A 1a chiéu cao.
III. Thé tich hinh tru
e V=n-R2.h=S-h.
O d6 R 1a ban kinh day, A 1a chiéu cao va S la dién tich day.
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@ Cac dang bai tap ccé ban

& Dang 1: Tinh dién tich xung quanh - Dién tich toan phan, thé tich hinh tru

hoac cac yeu to lién quan

Phuong phap gidi:
a) Xac dinh cong thic
b) Tim R va h.

¢) Thay vi du va tinh.

OO VI DU MINH HOAG> OO
& Vi du 1. Hay tinh:

a) Dién tich xung quanh ctia mét hinh tru c6 chu vi duong tron day 1a 13cm va chiéu cao

la 3cm.
b) Thé tich cta hinh tru c6 ban kinh duong tron day 14 5mm va chiéu cao 13 8mm.

& Vi du 2. Chiéu cao ciia mét hinh tru bang ban kinh day. Dién tich xung quang ctia hinh
tru 1a 314cm2. Hay tinh ban kinh ddy va thé tich hinh tru (lIam tron két qua dén chit sb
thap phan thua hai).

& Vi du 3. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 2a, BC = a. Quay hinh chit nhat quanh canh
AB thi dudc hinh tru cé thé tich 14 Vi, quanh BC thi dudc hinh tru cé thé tich 1a V,. Héi Vs

gip may lan V; .

& Vi du 4 (Bai toan Ac-si-mét). Ngudi ta nhan chim hoan toan mét tuong d4 nhé vao
trong mét lo thiy tinh c¢6 nuéec dang hinh tru. Dién tich day lo thiy tinh 1& 12,8cm?. Nudc
trong lo dang thém 8,5mm. Hoéi thé tich tusng da 1a bao nhiéu?

& Vidu 5.

Mot cai chai phia duéi la hinh tru chdia lusng nuée
¢6 chiéu cao 10cm. Ngudi ta 1at ngude chai lai thi
phan chai khong chita nuéc 1a mot hinh tru c6 chiéu
cao 8cm nhu hinh vé bén. Tinh thé tich cta chai, biét

rang duong kinh cta day chai bang 10cm.

10 cm
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1. DIEN TiCH XUNG QUANH VA THE TiCH HINH TRU

$>6>OBAI TAP VAN DUNG<$ G060

<& Bai 1. Dién tich va chu vi cia mét hinh chit nhat ABCD (AB > AD) theo thit tu 1a 3a?
va 8a. Cho hinh chit nhat quay quanh canh AB mot vong ta dudc mot hinh tru. Tinh thé

tich, dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh tru nay.

& Bai 2. Mot hinh chit nhat c6 chiéu dai gap 4 1an chiéu rong va cé dién tich 1a 28cm?.
Cho hinh chit nhat quay quanh chiéu dai mét vong ta dudc mét hinh tru. Tinh dién tich

xung quanh va thé tich hinh tru.

< Bai 3. Mot hinh tru c6 dudng cao bang duong kinh day. Tinh dién tich xung quanh va

dién tich toan phan cta hinh tru biét thé tich ctia hinh tru la 1287 cm?.

<& Bai 4. Mot hinh tru ban kinh déy 14 4cm. Biét dién tich toan gip d6i dién tich xung

quanh. Tinh chiéu cao caa hinh tru.

& Bai 5. Mot hinh tru c¢6 dién tich xung quanh 14 207 cm? va dién tich toan phan 14 287 cm?

. Biét dién tich toan gap doi dién tich xung quanh. Tinh chiéu cao cta hinh tru.

& Dang 2: Dién tich xung quanh - Thé tich ctia mét hinh hé hdp

Phuong phdp gidi: Tinh dién tich xung quanh hozc thé tich ctia mét titng bo phan 14 cac

hinh co ban sau doé cong lai hoac tru di.

$OOGOVI DU MINH HOASS SO
& Vidul.

Mbt cai ham bi-6-ga nhu hinh vé bén. Phan trén 1a nita hinh

tru, phan duéi 1a mét hinh hép chit nhat véi cac kich thude
0 A . A £ 22

cho trén hinh vé. Tinh thé tich ham bi-6-ga (lay = = 7).

& Vidu 2.
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Hay tinh thé tich, dién tich bé mit mot chi tiét may theo kich 11 cm
thudc da cho trén hinh vé bén.

2 cm

& Vidu 3.

Mot vat thé c6 dang hinh tru, ban kinh ddy va chiéu
cao déu bang 2R. Ngudi ta khoan mét 16 ¢6 ban kinh
d4ay bang R va chiéu cao bang 2R nhu hinh vé bén. Tinh

ban kinh vat thé con lai.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG SO0

& Bai 1. Mot chi tiét may c6 dang hinh hép chit nhat ¢é cac kich thuée 14 20cm, 20cm,
5cm. Ngudi ta khoan mét 16 hinh tru c6 dudng kinh déy 1a 16cm va chiéu cao 1a 5cm xuyén
qua chi tiét d6. Tinh thé tich phan vat thé con lai.

<& Bai 2. Mot chi tiét may c6 dang hinh tru ¢6 duong kinh day 25cm, chiéu cao 5cm. Ngusi
ta khoét mét hinh hop chit nhat c6 kich thuéc 14 16cm, 16cm, 5ecm xuyén qua chi tiét do.
Tinh thé tich phan vat thé con lai.

< Bai 3.
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2. DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TICH CUA HINH NON, HINH NON CUT

Mot chi tiét may c6 cac kich thuéc nhu hinh vé bén. Hay tinh thé 6 cm
tich va dién tich bé mit ctia chi tit do. C )
g
S
N
g
0
‘o, &
% A
& Bai 4.

Loi cia mot cudn chi cé kich thuée nhu hinh vé bén. Tinh thé 5 em

tich ctia chi sau khi chi dugc cudn day vao 16i (lam tron dén sb

thap phan thu 2).

8 cm

U O

%& Cha dé 2: DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH
CUA HINH NON, HINH NON CUT

e Kién thic cin nhé
I. Hinh non

Khi quay tam giac vuong AOC mot vong tron quanh canh géc vuong AO
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c¢6 dinh thi dudc mot hinh nén hinh nhu hinh vé bén. Khi do6: A
e Canh OC quét nén day ctia hinh nén 14 mot hinh tron tam |

O. A goi la dinh va OA goi la duong cao cua hinh non.

e Canh AC quét nén mit xung quanh cta hinh nén. Méi vi

tri ciia AC dudc goi 14 mét dudng sinh ctia hinh nén. Chang
han AD la mo6t duong sinh.

II. Dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén

i qu:ﬂ'R'g.

* Sip=2n-R-0+n-R2

O d6 R 12 ban kinh ddy, ¢ 1a d6 dai dudng sinh.
III. Thé tich cua hinh nén

1 1
e V="ng-R2h==-S-h.
3 3

O d6 R 1a ban kinh day, A 1a chiéu cao, S la dién tich day.
IV. Dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh nén cut

Khi cat hinh nén bdi mét mét phang song song véi ddy thi phan mét phang nam
trong hinh nén 1a mét hinh tron. Phan hinh nén nam giita mat

phang néi trén va diy dude goi 1a hinh nén cut nhu hinh vé
bén.
d qu =n-(R1+R9)-¢.
1
* Vaén cut = g”'h . (R% +R% +R; -Rg).
0 a6 R1, Rs 13 ban kinh day, 4 1a chiéu cao.

@ Cac dang bai tap cc ban

& Dang 1: Tinh s6 do cung hoic ban kinh hinh quat tron hoic nita géc 6 dinh

cua hinh non
Phuong phap giai:
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2. DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TICH CUA HINH NON, HINH NON CUT

a) Vé hinh minh hoa nhu hinh vé bén.

b) Tinh d6 dai cung BD cua hinh quat theo
cong thic Cggy = 27 Ryon.

¢) Tinh s6 do cung (hoic géc & tam) n° theo
cong thic
JT - unat ‘n

Cdéy =27 Rygn = 180

d) Rgquat = ¢ la duong sinh ctia hinh nén.

e) Tinh ntta géc 6 dinh a phai xac dinh
canh ké, canh d6i cta tam gidc vudng

chua a.

OO VI DU MINH HOAG> OO
& Vidu 1.

Tinh s6 do cung ciia quat tron nhu hinh vé bén.

& Vidu 2.

Khi quay tam gidc vuéng dé tao ra mét hinh nén
(nhu hinh vé bén) thi géc CAO = 30° goi 1a géc
6 dinh caa hinh nén, d6 dai duong sinh la a.
Tinh s6 do cung ctia hinh quat khi khai trién

mat xung quanh caa hinh nén.

& Vi du 3. Hinh khai trién mat xung quanh cta mot hinh nén 1a mét hinh quat Rquat =

16cm, s6 do cung la 120°. Tinh tang ctia ntta géc 6 dinh ctia hinh nén.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG SOG40
& Bai 1. Mot hinh nén ¢6 ban kinh ddy 7cm, chiéu cao 24cm. Sau khi khai trién mét xung
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quanh, ta dudc mét hinh quat. Tinh s6 do cung hinh quat nay.
& Bai 2.

Viét cong thic tinh géc 6 nta dinh mét hinh nén
(a 1a géc cua tam giac vuong SOA nhu hinh vé
bén) sao cho dién tich mat khai trién ctia mat nén
bang mot phan tu dién tich hinh tron ban kinh
SA.

& Dang 2: Dién tich xung quanh, thé tich ctia hinh né6n, nén cut va cac dai luong

c6 lién quan néu biét hai trong ba yéu t6: Ban kinh day, chiéu cao, dudng sinh

Phuong phap gidi:
a) Xac dinh cong thuc.

b) Tim yéu t6 con lai nho hé thic luong trong tam gidc vuéng.

¢) Thay gia tri roi tinh.

OO VI DU MINH HOQA$><$O<S
& Vidul.
Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia mot hinh nén
khi quay tam gidc vudéng can SOA c6 canh huyén SA =

3cm quanh canh géc vuong SO cb dinh.

& Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh va thé tich ciia mét hinh nén khi quay tam gidc
vudéng AOB ¢6 OAB = 30° quanh canh géc vudng AO = 4cm.

& Vi du 3. Mot hinh nén cut c¢6 ban kinh ddy 1a 6cm va 9cm, chiéu cao 4cm.
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén cut.
b) Tinh thé tich ctia hinh nén sinh ra hinh nén cut dé.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. M6t hinh nén ban kinh day bang 5cm va dién tich xung quanh 1a 657 cm?.

a) Tinh chiéu cao cua hinh non do.

b) Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh nén.
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2. DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TICH CUA HINH NON, HINH NON CUT

<& Bai 2. M4t hinh nén ¢6 duong sinh dai 17cm va dién tich xung quanh 14 1367 cm?. Thé

tich ctia hinh nén dé.

<& Bai 3. Mot chiée x6 hinh nén cut lam bang ton dé dung nudc cé cac ban kinh day la

14cm va 9cm, chiéu cao la 23 cm.

a) Tinh dung tich ctaa xo6.

b) Tinh dién tich ton dé lam x6 (coi nhu dién tich cac mép gip khong dang ké).

& Dang 3: Tinh dién tich xung quanh, thé tich ctia mét hinh hén hop, gom nhiéu

hinh
Phuong phdp gidi: Tinh dién tich xung quanh hodc thé tich cta ting bo phén rdi cong lai
hoac tru di.

$5654OVE DU MINH HOAGS G565
& Vidu 1.

Tut mot khic g6 hinh 1ap phuong ¢6 canh bang 1, ngudi thg

tién c6 thé tién ra mot hinh nén nhu hinh vé bén. Hay tinh

thé tich ctia hinh nén va cho biét nguovi tho d6 da loai b di

/ \
/ \
bao nhiéu vat liéu. / \
// \\
/ \
/ \
/ ——— A —— - — o
/s _ - - AR N
7/ - \
///// - \ )
P \
7/
4 P
10 _ -
7 \ -
7 S __--
& Vidu 2.
Céi mi biing vai da ctia nha o thuat véi cac kich thude nhut hinh Q
vé bén. Hay tinh tong dién tich vai can c6 dé lam nén cai mi !
I
(khong ké vien, mép, phan thua). : g
! [S)
| o
1 [p)
I
| —T ]
| ™~
1
B R R,
______ { PR

& Vidu 3.
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Mot dung cu gom mét phan cé danh hinh tru, phan con 1,4m

lai c6 dang hinh nén. Cac kich thudc cho trén hinh ve
duédi. Hay tinh

w 09T

a) Thé tich cta dung cu nay.

b) Dién tich ctia mit ngoai ciia dung cu (khong tinh nap day).

& Vi du 4. Mot hinh tru va mét hinh nén cé chung day, dudng cao ctia ching bing nhau
nhu hinh vé bén. Tim méi lién hé gitta ban kinh day va dudng cao ctia hinh tru dé dién tich
xung quanh ctia hai hinh béng nhau.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Tu mot khic g6 hinh tru c6 ban kinh day 1 6cm va chiéu cao 14cm ngudi ta tién
thanh mét hinh nén c¢6 chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh tru va ban kinh day 1a 6cm. Héi
thé tich phan g6 tién b di 1a bao nhiéu?
& Bai 2. Cho tam gidc ABC c¢6 canh BC = 6cm, chiéu cao tuong tng bing 4cm. Tinh thé
tich ctia hinh tao thanh khi quay tam giac moét vong quanh BC.

& Bai 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (A =D =90°) ¢6 canh AB = AD =a, CD = 2a. Quay
hinh thang vuéng moét vong quanh canh AD, ta dudc mot hinh cé thé tich Vi. Quay hinh
thang vuéng mét vong quanh canh CD, ta dudc mot hinh c6 thé tich Vs. Tinh ti s6 V;: V.

& Bai 4. Cho tam giac ABC (A =90°) ¢6 canh BC = 10cm va AB = 8cm. Tinh thé tich toan
phan ctia hinh tao thanh khi quay tam giac mot vong quanh BC.

& Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD véi AB=2, AD =x (x> 0) vA BAD = 60°.

a) Tinh dién tich toan phan S ctia hinh tao thanh khi quay hinh binh hanh ABCD dung
mot vong quanh canh AB va dién tich toan phan S; ctia hinh tao thanh khi quanh

quanh canh AD.

b) Xac dinh gia tri x khi S =8S;.
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%& Cha & 3: DIEN TICH MAT CAU VA THE TiCH HINH
CAU
9 Kién thidc can nhé

I. Hinh cau
Khi quay ntta duong tron tam O, ban kinh R mét vong quanh
duong kinh AB ¢6 dinh thi dudc mot hinh cau (H.288).

e Nura duong tron trong phép quay noi trén quét nén mat

cau.

e Diém O dudc goi la tam, R 1a ban kinh c@a hinh cau,
mat do.
II. Cat hinh cau béi mot mat phang

a) Khi cat hinh cau béi mot mat phang ta duge mot hinh tron.
b) Khi mat cau ban kinh R béi mot phéng ta duge mét dudng tron.

e Pudng tron c6 ban kinh R néu méit di qua tam (goi 1a dudng tron 16n).

e Pudng tron c6 d6 c6 ban kinh r bé hon R néu mit phang khong di qua tam.

III. Dién tich mat cau
S =47R? hay S = nd? (R 1a ban kinh, d 1 dudng kinh cta mat cau).
IV. Thé tich hinh cau
V= gnR?’.
@ Cac dang bai tap ccé ban

& Dang 1: Tinh dién tich mit cau, thé tich hinh cau khi biét ban kinh cta hinh

cau hoic ngudc lai, tinh ban kinh hinh cau khi biét thé tich hoic dién tich cta

no
Phuong phap gidi:

a) Xac dinh cong thic tinh V,Syq theo R.

b) Tim R tu cac cong thic V,Sxq.

$>6>6>VI DU MINH HOA S $$>
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, A s L3 A N A N 1 N 2 s > , M
& Vi du 1. Néu thé tich ctia moét hinh cau la 113? cm?® thi ban kinh ctia né bang bao

o P’ 22
nhiéu? lay n = -

& Vi du 2. Mot khinh khi cau 1a hinh cau c6 dudng kinh 11 m. Hay tinh dién tich mét
khinh khi cau d6 (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi hai).
& Vi du 3. Cac loai béng cho trong bang déu c6 dang hinh cau. Hay dién vao 6 tréng trong

bang sau (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi hai).
Loai Qua béng gon | Qua khic con cau | Qua tennit | Qua béng ban | Qua bi a

béng

Puong 42,7 mm 6,5 cm 40 mm 61 mm
kinh
bo dai 23 cm
duong

tron

16n

Dién
tich
Thé
tich

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 20. Mét hinh cau c6 s6 do dién tich (tinh bang cm?) dung bang hai 1an sb do thé

tich ctia né6 (tinh bang cm?). Tinh ban kinh ctia hinh cau va thé tich ctia né.

<& Bai 21. M6t hinh cau c6 dién tich bé mét 1a 1207 m2. Tinh thé tich ctia hinh cau dé.

& Dang 2: Tinh dién tich, thé tich cia mét hinh hén hop gom nhiéu hinh
Phuong phdp gidi: Tinh dién tich, thé tich cta ting bd phan roéi cong lai hoéc trit di.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vidul.
Mot khoéi g6 dang hinh tru, ban kinh déy 1a R chiéu cao
2R (don vi cm). Ngudi ta khoét réng hai ntta hinh cau nhu

hinh bén. Hay tinh dién tich bé mat ctia khoi g6 con lai

(dién tich ca ngoai lan trong).
& Vidu 2.

Mot cai bon chia xang gom hai nia 3,62 m
hinh cau va mét hinh tru (hinh bén).

Hay tinh thé tich cta bon chita theo |

1,80 m

kich thuée cho trén hinh vé.

val
T
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
!

/
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& Vi du 3. Hay tinh thé tich tinh cac hinh duéi day theo kich thuéc da cho (don vi cm).

g
o
N
g
(5]
<t
g
o -
wl\
0
- 8
| N ﬁ‘
a) 12,6 cm b) c) L

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG S 6O4O
<& Bai 22. M6t bon chita xang dau ¢6 phan dudi 12 mét hinh tru véi chiéu cao bang dudng
kinh d4y va phan trén 1a na hinh cau c¢6 duong kinh bang duong kinh hinh tru. Biét dién
tich bé mat ctia bon chita 1a 445 m?2. Tinh thé tich cta né.
< Bai 23. M6t d6 choi gom mét hinh nén gin véi nira hinh cau. Biét thé tich hinh nén
gap d6i thé tich. Tinh ti s6 dudng cao va ban kinh day ctia hinh tron.

& Bai 24.
Hinh bén mé ta mot hinh cau dude dat khit vao trong mét hinh m
truy, cac kich thuéc cho trén hinh vé. Hay tinh PPt .

a) Thé tich hinh cau; / N
b) Thé tich hinh try; eoovemo

¢) Hiéu giita thé tich hinh tru va hinh cau.; \ /

d) Thé tich ctia mét hinh nén c¢6 ban kinh ddy 1a R cm va chiéu |____ - e el
cao 2R cm. w

e) Tu cac két qua a),b),c),d) hay tim mbi lién hé gitta ching.

Suu tam & bién soan: Nhém Toan & ITEX Trang 71



