Chuong 4. Vécto

y J/ J J

Y J  Craworg 4
VECTO

Bt o CAC KHAI NIEM MO DAU
>

O
A-TOM TAT LI THUYET
I Kndiniém véc-to
" 4> Dinh nghia 1.1. Véc-to 14 mot doan thing c6 hudng.
Véc-to c6 diém_c}éu la A, diém cubi la B duge ki hieu la A_B: doc la “véc-to AB”.
Dé vé& véce-to AB ta vé doan thing AB va danh dau mili tén ¢ dau mit A B
g (D). n , Diém diu Diém cubi
01 vO1 véc-to , ta go1 Hinh 1
© Duong thang d di qua hai diém A va B 1a gia clia véc-to AB (H.2).
d
@ Do dai doan thing AB la do dai ciia vée-to AB, ki higu 1a ‘Eg’ ‘ © Hinh 2 il
viou @
Cho hai diém phan biét H, K nhu hinh bén. Viét hai véc-to ma diém dau va diém
cudi 1a H hoac K. T
®
~ ? H
BAI GIAI
Hai véc-to thoa man yéu ciu dé bai la HE va KH. O

vVibu @

Tinh do dai ciia céc vée-to AB, CD va MN & Hinh 3,
biét rang do dai canh ciia 6 vuong bing 1 cm. —_—

— Hinh 3
BAI GIAI

‘A—B)‘ = AB =4 cm,

@‘=C’D=4cm,

‘MN‘ — MN =+/32+42 =5 cm.
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1. Céc khdi niém mé déu
y J J J

B Hai véc-to cling phuong, ciing hudng, bdng nhau

|| $> Dinh nghia 1.2. Hai véc-to dugdc goi 1a cing phuong néu gia ciia ching song song hofic triing nhau.

CHU Y
/ Néu hai véc-to cimg phuong thi hodc chiing ciing huéng hodc ching nguge huéng.

vibu ©

Trong H\lnh_4>, tim véc-td cuing hudng véi véc-tg AB ; nguge hudng
N M

vl véc-to AB.

U

Véc-to CD ciing hudng véi véc-to AB, véc-td MN ngude hudng vdi véc-to AB.

$> Pinh nghia 1.3. Hai véc-to AB, CD biing nhau néu ching ciing hudng va cing do dai, ki hiew: AB =
CD.
Khi khong can chi 16 diém dau va diém cudi ctia véc-ta, vée-to con duge ki hicu

@ N

la @, b, d, ¥, ...(Hinh 5). Do dai ctia véc-to @ duge ki hicu la |a|.

Hinh 5

CHU Y
® Hai véc-to @, b bang nhau néu ching cting huéng va cting do dai, ki hieu 1a @ = b,

@ Khi cho trude véc-to @ va diém O, thi ta luon tim duge mot diém A duy nhét sao cho 04 =73.

Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 6). A

a) Véc-td nao bing véc-td AB?

b) Véc-to nao bing véc-to AD?

n > Hinh 6
BAI GIAI
a) Vi A_B: DC cung huéng va AB = DC nén DC = AB.
b) Vi zﬁ, BC cung huéng va AD = BC nén AD = BC.

B Véc-to khéng

" ¢ Dinh nghia 1.4. Véc-to khong 1a vée-to c6 diém dau va didm cudi trimg nhau, ki hieu la 0.

Vi cac diém bat ki A, B, Ctaco 0 = AA = BB = OC.
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Véc-to AA nim tren moi duong thang di qua A. Ta quy udc [i] (véc-to khong) cling phuong va cliing huéng véi

N
moi véc-to; hon nita ‘ 0 ‘ =0.

_cun v )
/ Hai diém A, B trung nhau khi va chi khi AB=71.

B- CAC DANG TOAN

%& Dang 1. Xac dinh mét véc-to, doé dai véc-to

® Véc-to 1a mot doan thang c6 huéng, nghia la, trong hai diém mit clia doan thang, da chi r6 diém
dau, diém cudi.

® Do dai ciia véc-to 1a khoang céch giita diém dau va diém cubi ctia véc-to do.

D Vi du minh hoa

$>Vidu 1. Cho tit gisc ABCD. Hay chi ra cac véc-td khac véc-to khong c6 diem dau va diém cudi 13 céc
dinh cua t@ giac.

® Loi gidi.
Tit hai diém phan biét clia tit giac ta xac dinh duge hai véc-to khac véc-to khc‘)% C
chzfm_g> han tit hai diém A, B ta xac dinh dugc hai véc-to khac véc-to khong 14 AB D
va BA.
Suy ra tit gidc ABCD ¢6 12 véc-to khac véc-tg khong 1a AB BA AC CA AD
DA BC C’B BD DB BD DB.
A B
U
¢>Vidu 2. Cho hinh vuong ABCD véi canh c¢6 do dai bing 1. Tinh do dai céc vée-to AB, BD, DB.
® Loi gidi.
Vi canh ctia hinh vuong ABCD ¢6 do dai bang 1 nén L@ | =1 va dudng chéo ctia hinh  p o~
vuong c6 do do dai bang V2.
Suy ra |BD| = |DB| = BD = /2.
A B
L]
6> Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC ¢6 canh bing a. Goi M la trung diém ctia BC tinh do dai véc-ta AM.
® Loi gidi.
Vi ABC la tam gidc déu nén AM = M = |AM| AM = aT\/g. A
c M B
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1. Céc khdi niém mé déu

D Bdi tGp rén luyén

$>Bdi 1. Cho luc giac déeu ABCDEF c6 canh bang a.
a) C6 bao nhidu véc-td khac véc-to khong c¢o diém dau va diém cudi 1a cac dinh clia ngi gidc?

b) Tinh do dai céc vée-ts AD

® Loi gidi.

a) T hai diém phan biét ciia t1t gidc ta xac dinh duge hai véc-to khéc véc-to
khong, chz”;,_ng han tit hai diém A, B ta xac dinh dugc hai véc-ta khac véc-to
khong 1a AB va BA. A D
Luc giac déu ABCDEF ¢6 15 cip diém phan biet do d6 c¢6 30 véc-to khac
véc-to khong c6 diém dau va diém cudi la cac dinh ciia ngi giac.

b) Ta c6 |AD| = AD = 2AB = 2a.

O

ﬂdi 2. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 BC = 2a. Goi M la trung diém ctia BC tinh do dai véc-to

AM.
® Loi gidi.
—> —> B
Do dai vée-to AM 1a |AM| = AM = TC —a. A

£ Dang 2. Hai vecto cling phuong, cling hudng va béng nhau

St dung cac dinh nghia
® Hai vecto cting phuong néu chiing c6 gia song song hodc tring nhau.
® Hai vecto cing phuong thi cing hudéng hodc nguge hudng.

® Hai vecto bang nhau néu chiing ciing do dai va cling huéng.

D Vi du minh hoa

‘ > Vi du 4. ‘
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Cho hinh vé, hay chi ra cac vectd cing phuong, cac cip vectd ngugc huéng y
VA cac cap vecto bang nhau 2

® Loi gidi.
Duya vao hinh vé ta thay

—

©@ Céc vecto cing phuong 1a @, b va ¢.
zyr >
c

N
@ Céc cap vecto nguge husng 1a @ véi ¢ va b vé6i

@ Céc cap vectd bing nhau 1a @ véi b.

U
$>Vidu 5. Cho hinh vuong ABCD. Hay chi ra méi quan he vé do dai, phuong, huéng giita cac cap vecto
3)14_B>V§LD_C'>. b)Evﬁ@. C)/l_C',VﬁB—.D).
Nhitng cip vecto ndo trong cac cip vectd trén la bing nhau?
® Loi gidi.
B C
a) Hai vecto AB va DC cung do dai va ciing huéng. Do d6, hai AB va DC bang
nhau.
b) Hai vecto AD va CB cung do dai va ngugc huéng. Do dé, hai AD va CB
khong biang nhau.
¢) Hai vecto AC va BD D cung dg dd dai nhung khong cuing phuong nén khong ciing
huéng. Do d6, hai AC va BD khong bang nhau. M D
O

$>Vidu 6. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 tam la O . Hay tim céc cap vecto khac 0, biing nhau va
a) c6 diém dau va diém cudi trong cac diém A, B, C va D .

b) ¢6 diém dau 1a O hodc diém cudi la O.

® Loi gidi.
B C
a) Céc ciip vecto khac 0 bang nhau Va c6 dlem dau va dlem cudi 101 trong
cac dlem A, B,CvaD: AB va DC BA va C’D BC va AD, CB
va DA.
b) Céac cap vectd khac 0 bang nhau va c6 dlem c’[au la O hotic diém
cudi la O: OA4 va CO A0 va OC OB va DO BO va OD.
A D
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0

$>Vidu 7. Hai ca no A va B chay trén ciing khiic song (khic song thang) véi ciing do 1én van toc 1a 15
km/h. Tuy vay, ca no A chay xudi dong, ca n6 B chay nguge dong. Van tdc dong nude 1a 5 km/h.

a) Hay thé hien bing hinh vé, vectd van téc ¥ dong nude va vects van toc thue té v, vp ciia hai ca no
A va B.

b) Trong céc vectd ¥, v4, vp nhitng vectd ndo cung phuong, nhitng cip vecto nao nguge hudng.

b) Dua vao hinh vé ta thay

® Loi gidi.
: : I : 5km/h 1
a) Vi A chay xuoi dong nén [v4] =15+5=20.ViB = ——my ,Ll/,
chay nguge dong nén |vg| =15 —5 = 10. ! ! ! ! ! ! ! !

UA VB
©@ Céc vecta cing phuong 1a ¥, v4, vB. e , , —_— ‘
gp g y VA,

® Cac cap vecto ngude huéng 1a U va vg, va4 |
N ]
vaog. e

]
E Bdi tGp rén luyén
$>Bai 1.
Cho hinh vé&, hay chi ra cac vecto cling phuong, cac cap vecto Y
ngudge huéng va cac cip vecto bang nhau 9
=9 3 T
® Loi gidi.
Duta vao hinh vé ta thay
@ Céc vects cing phuong 1a @, b va <.
®@ Céc cap vects nguge huéng 13 @ véi € va b véi 2.
@ Céc cip vectd biing nhau 1a @ véi b.
[

$>Bdi 2. Cho tam gidc déu ABC, hay chi ra mdi quan he ve do dai, phuong va hudng gitta cip vecto BA
va C'A. Hai vecto c6 bang nhau khong?

® Loi gidi.
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Duta vao hinh vé ta thay hai vecto B BAvaCA cling d do dai IlhlI'Ilg khong cting phuong A
nén ciing khong cung huéng. Do d6, hai vecto BA va CA khong bang nhau.

B C
]
¢ Bai 3.
Cho hinh luc gidc déu ABCDEF ¢6 tam O. B c
a) Hay tim céc vecto khac 0 va biing véi AB.
b) Hay vé vectd bang véi AFE va 6 diém dau 1a B.
(0)
N -— 2 < A D
¢) Hay vé vecto bang véi AE va ¢ diem dau 1a C.
F E

® Loi gidi.

a) cic vecto khac 0 va bing véi vectd AB 1a FO, O_C), ED.

b) Vi ABDE la ti giac c¢6 hai duong chéo cit nhau tai m01
duong nen la hinh binh hanh. Suy ra, vectd bang véi AE
c6 diém dau B 1a BD.

c) Gid st CG 1a vecto can duyng va vi CG = AE nen AEGC
la hinh binh hanh.

Vay diém G can duyng la dinh con lai cia hinh binh hanh AEGC.

$> Badi 4. Chiing minh ba diém A, B, C thing hang khi v& chi khi A—B), AC cung phuong.

® Loi gidi.

® Giast A, B, C th_é)ng_h?ng. Khi d6, chiing cling nim trén mot dudng thing. Suy ra, A_é7 AC c6 gia
trung nhau. Vay AB, AC' cung phuong.

O] Gla st AB AC cuing phuong. Khi d6, AB AC c6 gia song song hodc triung nhau. Mét khéc, gia cua AB
AC ciing di qua diém A nén chiing triing nhau. Vay A, B, C thang hang.

$>BQi 5. Trén mit phing Oxy, hay vé cac vecto OA va MN véi A(1;2), M(0;—1) va N(3;5)
a) Chf ra mot moi lien he gitta hai vecto trén.

b) Mot vat thé khdi hanh tir M va chuyén dong thing déu véi van toc (tinh theo gi) dugce biéu dién
béi vects T = OA. Héi vat thé c6 di qua N khong? Néu c6 thi sau bao lau vat sé dén N?

® Loi gidi.
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1. Céc khdi niém mé déu

a) Dua vao hinh vé ta thiy hai vecto OA va MN cung hudng.

b) Vi hai vecto OA va MN cting huéng nén vat thé khéi hanh tit M c6 thé
di dén N. .
Mat khéc, vi ’MN‘ —3 ‘OA‘ = 3|7 nen sau 3 gio thi vat sé di chuyén
dén N.

C-BAI TAP TRAC NGHIEM

> Cau 1. Véc-to 1a mot doan thang
@ C6 huéng. C6 hudng duong va huéng am.
(©) C6 hai dau mit. (D) Théa mén ba tinh chat tren.

® Loi gidi.
Véc-to 1a mot doan thang c6 hudng.
Chon dép an @ O

$>CdAu 2. Chon khéng dinh ding trong cic khang dinh sau.
@ Véc-td 1a mot dusng thing c6 huéng.
Véc-to 1a mot doan thing.
©Véc—td la mot doan thing c6 hudng.
@ Véc-to 1a mot doan thing khong phan bist diém dau va diém cubi.

® Loi gidi.
Véc-to 1a mot doan thdng c6 hudng.
Chon dép an @ O

> Cau 3. Véc-to c6 diem dau D va diém cudi E duge ki hieu nhu thé nao la dung?

() DE. ® ED. © ‘ﬁ" (D) DE.

D Loi gidi.
Véc-to ¢6 didm dau D va diém cudi E duge ki hieu DE.
Chon dap én @ O

$>Cau 4. Cho tam gidac ABC c6 thé xac dinh duge bao nhigu véc-to (khac véc-to khong) ¢ diém dau va
diém cubi la dinh A, B, C?

2. ® 3. ©4 D) 6.
® Loi gidi.
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C6 thé xac dinh duge 6 véc-to (khac véc-ta khong) c6 diem dau va diém cubi 1a dinh A, B, C la cac véc-ta

AB, B4, AC, C4, BC, CB.

Chon dap én @ O

B la

®2. 6. ©13. D) 12.

@ Loi gidi.
N b e Z o Z ~ P o 2 N —_— ~ e
C6 2 véc-to c6 diem dau va diem cudi lay tir cac diem A, B la AB va BA.

Chon dap én @

]
$> CAu 6. S6 véc-to (khac 0) ¢6 diém dau va diém cudi 1y tir 7 diém phan biet cho trudce (3 diém bat ki
khong thing hang) 1a

42. 3. ©o. D) 27.

® Loi gidi.

Ctt 1 diém tao véi 6 diém con lai ta dude 6 véc-to.
Vay c6 tat ca 6 -7 = 42 véc-to tao thanh.

Chon dép an @

U
$>Cau 7. Cho tit gidc ABCD. C6 thé xéc dinh duge bao nhieu véc-to (khic 0) c6 diém dau va didm cudi
la cac diém A, B, C, D?

4. 8. © 10. D) 12.

® Loi gidi.
Cs, thﬁcé&n}ﬁydﬂg vée-to (khéc 0) 6 diém dau va diém cudi 1a cc diém A, B, C, D la céc vée-to AB,
AC, AD, BC, BD, CD va céac véc-t6 dbi ciia ching.

$>CAu 5. Cho hai diém phan bigt A, B. S6 véc-to (khdc 0) c6 didm dau va didm cudi 1y tit céc didm A,

Chon dép an @ O
$> CAu 8. Cho véc-td c6 diém dau va diém cudi tring nhau. Khing dinh nio dudi day sai?
@ Dugc goi 1a vée-to suy bién. Dugce goi la véc-to ¢6 phuong tuy y.
(C) Duge goi la vée-to khong, ki hieu 1a 0. (D) La véc-to ¢6 do dai khong xéc dinh.
D Li gidi.

Véc-to ¢6 diem dau va diém cudi tring nhau c6 do dai 1a 0.

Chon dap én @

$>Cau 9. Cho tam gidc déu ABC. Ménh dé nao sau day sai?

(A) AB = BC. ¢ 4 BC.
© ‘A_B>‘ = ‘B—C’)‘ @ AC khong cung phuong BC.
® Loi gidi.

]
C6 AB va BC 1a 2 véc-to khong cting phuong nén AC # BC. C
A B
Chon dap én @ O
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1. Céc khdi niém mé déu
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$>Cau 10. Khang dinh nao dudi day la sai?
Mbi véc-ta déu c6 mot do dai, dé 1a khodng cach gitta diém dau va diém cudi ciia véc-to do.
Do dai ctia véc-to @ duge ki higu la |@).
©|Pd|=Pa.
® |4B| = 4B = BA.

® Loi gidi.

‘P_cj‘ khéc PQ do véc-t 1a mot doan thing dinh huéng con do dai vée-ts 1a do dai doan thing néi diém dau
va didm cudi véc-tg do.

Chon dép an @ O

$>Cau 11. Cho tam giac déu ABC, canh a. Ménh dé nao sau day ding?
® e 3¢/~ B¢

@ ‘A_B" =a. @ AB cuing huéng véi BC.

® Ldi gidi.
C6 |AB| = AB = a.

A
A B

$> Cau 12. Cho tam giac ABC déu canh a. Goi M la trung diém BC. Khing dinh nao sau day ding?

Chon dap én @

® |a7] - 252, ® A =a. ©mt -5, ©) MB = 1ic:

® Loi gidi.
a3

Ta c6 AM la duong trung tuyén tam gidc déu suy ra ‘AM ‘ =AM = -
Chon dap an @

> Cau 13. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cac canh AB, AC. Ménh dé nao sau day
sai?
— — — 1 — — — — —
(W) BC = 2NM. MN = SBC. (© AN = NC. © |MA| = |MB|
® Li gidi.
o AN = N—é ding vi AN va NC cuing hudéng va ciing do dai. A

1
o MN = —BC’ ding vi M N la duong trung binh cia AABC nén M N = §BC’
va M N, BC ciing huéng.

’MB‘ ding vi M la trung diém AB nén MA = MB. M N
e BC = 2NM sai vi ménh dé ding tuong tng 14 BC =2MN.
B C
Chon dap én @ O
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