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Vecto trong khdng gian

Pinh nghia: Vecto trong khong gian 1a mot doan thang c6 hudéng. Do dai cia vecto trong khong gian 1a
khoang cach giira diém dau va diém cudi cua vecto do.

Ch0 y: Twong tu nhu vecto trong mit phang, dbi voi vecto trong khéng gian ta ciing c6 cac ki hiéu va khai
niém sau:

+ Vecto c6 diém dau 13 A vadiém cubi la B duge ki hicu 1a AB.

Khi khong can chi rd diém dau va diém cubi cua vecto thi vecto con duge ki hiéu 12 &, b, X, Y...

.
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Do dai ctia vecto AB duoc ki hidu la ‘E‘ , do dai cia vecto a duoc ki hiéu la ‘a‘

« Puodng thang di qua diém dau va diém cudi caa mot vecto duoc goi 1a gia ciia vecto d6 (Hinh 1).
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Hinh 1. Puong thdng d 14 gi4 cua vecto a

Tuong tu nhu truong hop clia vecto trong mit phang, ta cé cac khai niém sau di véi vecto trong khong

gian:

+ Hai vecto duoc goi la cling phuong néu ching c6 gia song song hoic triing nhau.

« Néu hai vecto cung phuong thi chiung cting huéng hoic nguoc hudng.

« Hai vecto 4 va b dugc goi 1a bing nhau, ki hiéu @=b, néu chiing c6 cling do dai va ciing
hudng.

Chu y: Tuong tu nhu vecto trong mat phang, ta c6 tinh chat va cac quy wéc sau ddi véi vecto trong khdng
gian:



Trong khéng gian, voi mbi diém O va vecto a cho trude, ¢6 duy nhat diém M sao cho OM =a
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+ CA&c vecto co diém dau va diém cudi trang nhau, vi du nhu AA, BB,... goi la cac vecto-khong.
+ Taquy udc vecto khdng cd do dai la 0, cung hudng (va vi vay cung phuong) véi moi vecto.
+ Do d0, cac vecto khong déu bang nhau va duoc ki hiéu chung 1a 0.

Tong va hiéu ciia hai vecto trong khdng gian

a) Tong ciia hai vecto trong khong gian

B

Trong khdng gian, cho hai vecto & va b . Liy mét diém O bét ki va cac diém A, B saocho OA=a va
AB =b . Khi dé, vecto OB duoc goi 12 tong clia hai vecto a va b, Ky hiéu la a+ b.
Trong khdng gian, phép lay tong cia hai vecto dugc goi la phép cong vecto.

Nhén xét: Quy tic ba diém va quy tic hinh binh hanh trong mit phang van dung trong khong gian:

A A D

« Quy tic ba diém: Néu A, B,C | ba diém bt ki thi AB+BC = AC

+ Quy téc hinh binh hanh: Néu ABCD Ia hinh binh hanh thi AB+ AD = AC
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+ Quy tiic hinh hp chir nhét: Cho hinh hop ABCD.AB'C'D'.Tacé AB+AD+AA = AC'.



He¢ thire twong tu: BA+BC+BB =BD

Ch0 y: Tuong tu nhu phép cong vecto trong mat phang, phép cong vecto trong khdng gian cé cac tinh chat
Sau:

« Tinh chit giao hoan: Néu & va b 12 hai vecto batkithi a+b=b+a.

+ Tinh chitkéthop: Néu a,b va c labavectobatkithi (a+b)+c=a+(b+c).

« Tinh chit cdng véi vecto 0: Néu a 1a mot vecto batkithi a+0=0+a=4a.
Tur tinh chit két hop cua phép cong vecto trong khong gian, ta c6 thé viét tdng ctia ba vecto &b va ¢ 1a
d+b+c ma khong can str dung céc ddu ngodc. Tuong ti dbi voi tong clia nhiéu vecto trong khong gian.
a) Hiéu cia hai vecto trong khéng gian

Vecto doi: Trong khong gian, vecto c6 cing do dai va nguge hudng véi vecto a duoc goi la vecto dbi cia

vecto a
+ Vecto d6i caa a ki hiéula -a

+ Vectoddicua AB la BA, nghia 1a —AB = BA (dUng dé 1am mdt ddu tri truée vecto)

+ Vecto 0 duoc coi 1a vecto ddi cua chinh né

Pinh nghia: Trong khong gian, cho hai vecto a, b.Ta goi a+ (—Q) |a hiéu cua hai vecto a va b va ki

hiéu la a —b. Phép 14y hiéu cta hai vecto dugc goi la phép trir vecto.

Nhin xét:

. Véibadiém O, A, B bét ki trong khong gian thi ta c6 OB — OA = AB.

« Hai vecto a va b déinhauthi a+b=0
Tich ciia mdt s6 véi mot vecto trong khong gian

Trong khong gian, tich cia mot sb thue k =0 véi mot vecto d =0 1a mot vecto, ki hiéu 12 ka , duoc xéac
dinh nhu sau:

+ Cung huéng véi vecto a néu k > 0; nguoc hudng voi vecto a néu k <0

« C6 d¢ dai bang |k|.[a].



Phép 13y tich ciia mot sb véi mot vecto duoc goi 1 phép nhan mét sé véi mot vecto.
Chay: Quy uéc kd =0 néu k =0 hodc a=0.

« Néu ka=0 thi k=0 hodc a=0.

« Trong khong gian, diéu kién cn va du dé hai vectoa & va b (B = 5) ciing phuong 13 ¢6 mot sb

thuc k sao cho a=kb .
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Dang 1: Xac dinh vectd, chitng minh dang thiic vecto, do dai vecto

BAI TAP TU LUAN

Bai tap 1: Cho tir dién ABCD c6 do dai mdi canh bang 1
a) C6 bao nhiéu vecto ¢6 diém dau 13 A va diém cudi 1a mot trong céc dinh con lai cua tir dién
b) Trong cAc vecto tim dwoc & cAu a, nhitng vecto nao ¢ gia nam trong mit phang (ABC)
¢) Tinh d6 dai cua cac vecto tim dugc ¢ cau a.
A

C
Bai tap 2: Cho hinh ling tru ABCABC .

a) Trong ba vecto BC,CC' va BB thi vecto nao bing vecto AA’ ? Giai thich vi sao.

b) Goi M latrung diém cua canh BC. X4c dinh diém M' sao cho MM '=AA'.

Bai tap 3: Cho hinh lang try S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M,N,O lan luot la trung

diém AB,CD va AC . Ching minh rang:

+SB+SC+SD=4SO

B

a) Hai vecto BM va DN déi nhau b)

¢) SD—BN - CM =SC
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Bai tap 4: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢0 canh bang a.Goi G la trong tdm cua tam giac AB'D’

A’ o'
B’ G
l
i
P RE— -y
B C
a) Timvecto CC'+BA; CC'+BA+DA b) Ching minh BC+DC+AA'=AC
¢) Ching minh BB'+AD+CD=BD d) Chung minh 38'-CB + DC = BD
e) Chimg minh AC=34'G f) Tinh d6 dai u=AB+AD +44

Bai tap 5: Baluc Fi, Fo, F3cung tac dung vao mét vat ¢ phuong d6i mot vudng goc véi nhau va co do

16n 1an lugt 12 2N, 3N va 4 N.

a) Tinh d6 16n hop hai lyc F,,F, b) Tinh d6 16n hop luc cia ba lyc da cho

Bai tap 6: Cho tir dién ABCD c6 AC va BD cling vudng goc véi AB . Goi M, N lan luot la trung diém
ctia hai canh AB,CD . Chirng minh rang;

., l - B
a) MN = 2(AC+@ b) MN.AB =0

Bai tap 6: Tinh khoang céach tir trong tdm ctia mot khédi Rubik (d@)ng chét) hinh t dién déu dén mot mat
ctia nd, biét rang chiéu cao cua khoi Rubik 1a 8cm.

Bai tip 7: Ba soi day khong gidn véi khéi lugng khong déng ké dugce bude chung mot dau va duge kéo
cing vé ba huéng khac nhau. Néu cac luc kéo 1am cho ba soi ddy ¢ trang thai ding yén thi khi d6 ba soi
day ndm trén ciing mot mat phang. Hay giai thich vi sao?




BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Mi cau héi thi sinh chi chon mét phwong

an.

Cau 1;

Cau 2:

Céu 3:

Céu 4:

Cau 5:

Céau 6:

Cau7;

Céau 8:

Cho tir dién ABCD. Pat AB=a, AC=b, AD=c. Goi G la trong tdm tam gidc BCD. Ping
thirc nao sau day dung?

1 . L

§(a+b+c)

1, - -
Z(a+b+c)

Cho tir dién ABCD.Pat AB=a, AC=b, AD=c.Goi M I trung diém ctia doan BC . Déng
thirc nao dudi day dang?

A DV= (a+b-2c). B. DM = {a+2b-c).

C.oM=(a-2b'+c). D.DM'= (a+2b-c).

A AG=a+b+c. B. AG

C. AG= (a+b+c). D. AG

Cho tir dién ABCD. Goi M va P 14n luot |4 trung diém ctia c&c canh AB va CD.Pat AB=bh
, AC =c, AD =d . Khing dinh nao sau day dung?

- 1, - - - 1,~ - -

A. MP:E(c+d+b). B. MP:E(d+b—c).

1,~ - -

E(C-i—d —b)

Cho tir dién ABCD vadiém G thoamin GA+GB+GC+GD=0 (G latrong tm cua tr dién).
Goi Go la giao diém cuia GA va mit phang (BCD). Khang dinh ndo duéi dy dung?

C. MP=(c+b-d) D. MP

A. GA = -2GoG . B. GA = 4GG. C. GA=3G.G. D. GA=2GG .

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Bit SA=a, SB=b, SC=c, SD=d
. Khang dinh nao dudi day 1a ding?
A a+c=b+d. B.a+b+c+d=0. C.a+d=b+c. D.a+b=c+d .

Cho hinh lang tru ABCA'B'C'. Pit AA'=a, AB=h, AC=c. Goi G' |4 trong tAm ciia tam

gidc A'B'C'. Vécto _ bang?
AG oL - . . N,
1, - - 1 1 1

A.g(a+3b+c). B.§(3a+b+c) C. (a+b+30) D. (a+b+c).

. 3 .

o BC

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'. bat AA'=a, AB=b, AC =c. Hay biéu dién vecto theo
a,b,c?
A.BC=a+b-c. B.B'C=-a+b-c.
C.BC=a+b+c. D.B'C=-a-b+c.

Cho hinh lang try ABC.A'B'C'. Goi M 14 trung diém cia canh BB'. bat CA=a, CB=b






